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“ DOĞRUDA ve ÜÇGENDE AÇI 


Açı Ölçü Birimleri 


Derece: Bir çemberin — ına 1 derecelik yay, bu 


yayı gören merkez açıya da 1 derecelik açı denir. 


1 derece -19 şeklinde gösterilir. 


b 


* 


Çember yayı 360" dir. 
1 dereoönin ana! dakika, 


1 dakikanın ana 1 saniye denir. 


19 — 60' — 60 dakika 
1' — 60" — 60 saniye 
19 — 3600" 


bo 


Grad: Bir çemberin iü ına 1 gradlık yay, bu yayı 
gören merkez açıya da 1 gradlık açı denir. 


# Çember yayı 400 graddır. 


Radyan: Bir çemberin yarıçap uzunluğundaki yayına 
1 radyanlık yay, bu yayı gören merkez açıya da 1 
radyanlık açı denir. 


# Çember yayı 2n radyandır. 


Derece o Grad oo Radyan 
360 400 2n 


Örnek 1: 
1209 lik açı kaç grad ve kaç radyandır? 


Çözüm: 

—- — Sa alyan. olduğundan, 
> — e > 1209 — a. graddır. 
: — ayan > 1209 — > radyandır. 


WA 


r 


Ölçüleri toplamı 909 olan iki açıya tümler iki açı 


denir. 


Açılardan birine diğerinin tümleri veya tümleyeni 
denir. 


# anıntümleri 90*—a dır. 


Örnek 1: 


Tümler olan iki açının, tümleyenlerinin oranı 5 


ise, bu iki açının farkı kaç derecedir? 


Çözüm:. 

& ve B tümler açılar ise, 
.-B-90 ...(i) olur 
g.nın tümleri 909 — a, 


B'nin tümleri 90* — 8 olur. 


90-4 | o 7 
0w-B 3 


2709 —3a - 6309 - 7B 
7B—34 - 360“ ...(2) olur. 


ise 


(1) ve (2) denklemlerinden 


3 a-B -90 


, 7B-80 360 


B—63* ve a s2” olur. 
B—a - 63” — 279 - 369 bulunur. 


Soru 1: 


Biri diğerinin 3 katından 109 fazla olan tümler iki 
açıdan büyük olanın ölçüsü kaç derecedir? 


Z 
A) 50 B)6O O C)70 D) 75 E) 80 


) GEOMETRİ - Doğruda ve Üçgende Açı 


Ölçüleri toplamı 1809 olan iki açıya bütünler iki 
açı denir. 


Açılardan birine diğerinin bütünleri veya bütün- 
leyeni denir. 


# anın bütünleri 1809 —-a dır. 


Örnek 1: 
Bütünler iki açının ölçüleri farkı 44“ ise, bu iki açı- 
dan küçük olan açının ölçüsü kaç derecedir? 


Çözüm: 

o ile B bütünler açılar olsun. « > 8 olmak üzere; 
a4 180 

4 0-B244# 


20 22450112 
B — 1809 — 1129 - 689 bulunur. 


Örnek 2: 
a ve b açıları birbirinin tümleri, b ve c açıları bir- 
birinin bütünleri olduğuna göre, c — a farkı kaç 


derecedir? 
Çözüm: 
a ve b birbirinin tümleri ise atbs—9o 
b ve c birbirinin bütünleri ise b*c- 1809 
atbs-g” 
b-4c- 180“ 


c—a- 90" bulunur. 


Soru 1: 


x açısının tümleri (2x — 30“) ve (4x — 50") açısının 
bütünleri y ise x * y toplamı kaç derecedir? 


Na 
A) 110 B) 100 C) 95 D) 90 E) 85 


WA 


Paralel Doğrularda Açılar 


Ters Açılar: asc X-z32 bsd yzt 


ıl 


Yöndeş Açılar: ax c—z b-—y dt 


İçters Açılar: c—-x d-y 


Dışters Açılar: a —z bt 


Sonuçlar 
dı/da 
A dı -—E di 
<—a x — 
— b 
Bu —> 
y— 
-<— Cc 
—<— b — da Z > da 


G 


d 
B i Ğ Ya 


(a *p-180) 


İ Aâştâptâgti... ta,z(n -1).180” | 


AB // EF 
(DFJ LEF 
m(GDE) — 120* 
m(ABO) > 2x 

Pa 
m(BCD) > 3x * 10” 
ise x kaç derecedir? 


AB // TEF olduğundan 
2X -120*—3x-10-4-90* 


x - 20” bulunur. 


WA 


A B 


(AB /ICD/TEF/IGH, |GC)| ve (CEJ açıortay 
m(BAÂG) - 40* ise m(GEF) —x kaç derecedir? 


Çözüm: 


JAB ve (GH paralel olduğundan 
409 4 m(AGH) - 1809 > m(AGH) - 1409 
> m(GGH) - 709 


(GH ve (CD paralel olduğundan 
709 4 m(GGD) - 1809 > m(GCD) - 1109 
- > mM(DCE) - 559 
(CD ve JEF paralel olduğundan 
559“ -x- 1809 > x - 125 bulunur. 


Örnek 3: 
? (BA // (DE 
A F E a ai 
m(ABE) < m(FBü) 
m(EDE) — m(Dö) 
Pam 
5 m(BGD) — 120* ise 
120" 
2 m(BFD) — « kaç 


derecedir? 


(BA // (DE olduğundan 


XxXt*y-a ve 


2x * 2y > 1209 
xX*ysaz60 
bulunur. 
Pa 
m(BAE) - 20” 
Pu 
m(EDCO) > 65“ 


mM(ABC) — 65' ise 
Pi 

m(ABF) < a kaç 

derecedir? 


Çözüm: 
A köşesinden JBF ye 
paralel bir AK doğrusu 
çizilirse 

ai 
mM(AGH) <a olur. 
AK // JBF olduğundan 
(6-20) -65 65-470” 
& - 70” bulunur. 


Ün 
< 
D 
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Ç 
© 
ö 
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2 
© 
> 
e) 
© 
pa 
2 
O 
m 
2 
> 
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Li 
O 


D E FE M(AEB) — 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? 


/ 
A) 51 B) 53 C) 64 D) 70 


AK /1BC/W/DF 
(AEJ açıortay 
m(ÂDE) — 66 


(AB /IDE /IFG 
İGEJ açıortay 


E) 72 TAB/ (DE / FG 


Pa Pa 
m(ACD) — m(DGF) 
m(GAB) — 1009 

Pu 
m(CDE) — 1109 ise 

Pm 
m(CFG) — « kaç dere- 
cedir? 


Yukarıdaki verilere göre, & * $ toplamı kaç dere- 


cedir? 
A) 230 B) 240 C) 250 D) 260 
AK / (DL 
Pe 
m(BAK) — 100 
m(BCD) - 209 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Z 
A) 40 B)45 Oo 0)50 D) 55 


Z 
E) 280 


E) 60 


Çözüm: 

i Kural gereği 
1410 — ga > m(GFĞ) - & — 1209 bulunur. 
Örnek 2: 


(AB / TEF /IDG 

m(GAB) — 1209 

m(GER) — 1609 

m(ÂCD) — m(OGE) ise 
Pam 

m(CDG) — & kaç de- 

recedir? 


IDG şekildeki gibi uza- 
tılırsa kural gereği 
m(GBk) > milan 


m(CDK) — 1409 dir. 


& * 1409 — 180 ola- 
cağından 


& — 409 bulunur. 


(AB LLH 
(ACLGE  « 


(FH LBG 
(FC LAD 


Örnek 1: 


GE 


GH 1 (AE 
(FK 1 (AC 
Cani RK 
m(EAC) — 8a — 40* ise 
Pm 
m(BFH) — a kaç 
derecedir? 


Çözüm: 


34-40 -o ise 20-40” ise w - 20* bulunur. 


Örnek 2: 
(AD // (BC 
(EF 1 JABJ 
(EC 1 (BC 
Pm 
m(ABC) > 2—30* 
m(DAB) - 3a ise 
<<. 
m(FEĞ) — $ kaç dere- 
cedir? 


Çözüm: 

(AD // (BG olduğundan 

20-30 $ 3u — 1809 ise Sw - 210'isem - 42'dir. 
24—30*-B-—180 ise 2. 429-309 4-8 180 
B — 1269 bulunur. 


Wa 


(AF / TCG /İDH TEK 
m(ECĞ) — 1109 
m(EDH) — 120 


m(BAR) a 
mEEK) -p 


Pa Pam Pa 
Yukarıdaki şekilde m(ABC) - m(CBD) < m(DBE) 
olduğuna göre, & * B toplamı kaç derecedir? 
4 
A) 200 D) 230 OE) 240 


B)210 -C)220 


Soru 2: 
(AB // TCD / (FG 
m(AEĞ) - m(GEF) 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


4 
A) 20 B) 18 C) 15 D) i2 E) 10 


(FK 1 (AG 

(AC L (DH 

M(GAÜ) - 2 4 209 
m(HDk) -d3a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


4 
A) 20 B) 25 Cc) 30 D) 35 E) 40 


TÜ 
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e) 
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© 
© 
0) 
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> 
o 
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Üçgende Açı m(GBE) - 70» 
x Bir üçgenin iç açılarının ölçüleri toplamı 180“ dir. m(AFE) — 169 
* Dış açılarının ölçüleri toplamı 360 dir. m(ÂBİ) — 10" 
XY, 2; İç açı m(8Cb) — 
uA a, B, 0; dış açı m(DER) - 8 ise 
olmak üzere: 


& * B toplamı kaç de- 


N *y EZ — 180” 2 recedir? 


|a*B310-3609 
Aile D noktaları birleş- 
tirilip, açılar şekildeki 
gibi yazılırsa 

Pa 

M(BAF) —759—x-4y 
m(GDE) 709-741 
olur. 


Örnek 1: 
Bir üçgenin iç açılarının ölçüleri beşer beşer artmaktadır. ABCD dörtgeninde ADEF dörtgeninde 
Buna göre açılardan en büyüğünün ölçüsü kaç de- Melek geleli Rükemicel 


recedir? > ©—x$*104z ..(1) B-y1t415 ...(0) 


(1) ve (2) eşitlikleri taraf tarafa toplanırsa; 
XtZ410*—a 
ytrt1 15-8 


Çözüm: 


A ABC üçgenini çizip açılara Xx, ! 
A ia 


Xx*59, x*-109 dersek 
X-YiZ111259-a4*bB 
7594709 259-048 


üçgenin iç açıları toplamından 
X*X1-5* 4x4 109 180” 
3x s 1659 

xz55* olur. 


&« *B— 1709 bulunur. 
4X (N 
B C 


En büyük açı x * 109 olduğundan 


. ABCD bir iç bükey 
dörigen 


Yukarıdaki verilere göre, m(BAE) kaç derecedir? 


Za vV 
m(BCD) -atb*tc i A)60 B) 70 C) 75 D) 80 E) 90 


A © CABG üçgeninde iki iç 
açıortay arasındaki açı 
o aşağıdaki bağıntı ilâ 
bulunabilir. 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
(ADI ve (BDİ açıortay 
e 
m(ADB) — 13c 
geçi . 
m(ACB) — 2a * 36" ise 
Pm 
m(ACB) kaç derece- 
dir? 


Çözüm: 
Kural gereği 


20 4 36 
2 


isa 90 
13a - 108” *a 
a—Solur 


m(ÂCB) - 20 - 36*- 2.9 4 369-549 bulunur. 


Kg ABC bir üçgen 
Bax (BD| ve (CDJ açıortay 
a” 
m(KAC) > 4X 


Za 
m(BDÜ) - 3x - 5 


.. <5 : 2 
Yukarıdaki verilere göre, m(BAĞ) kaç derecedir? 


4 
A) 32 B) 40 GC) 42 D) 50 E) 55 


WA 


A : Bir üçgende iki dış 
açıortay arasındaki açi 
& aşağıdaki bağıntı ile 
bulunabilir. 


Örnek 1: i 
ABC bir üçgen 
(BDJ ve (CD açıortay 
Pi 
m(BDK) — 114” ise 
Pam 
mM(EAC) <a kaç derece- 
dir? 


Çözüm: 

Pam 
m(BDG) — 1809 — 114” - 66” 
Kural gereği 


© m(SAĞ) 


Pa 
66” 90 — M(BAG) — 489 olur. 


a — 1809 -— 489 - 1329 bulunur. 


ABC bir üçgen 
HI GA (ADJ ve (BDJ açıortay 
Pm 
m(ÂCB) 8d. 
m(ADB) — 20. 
V/ N 
B. e 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


V 
A) 10 B) 15 G) 18 D) 20 E) 25 


Ün 
< 
9 
2 
G 
ö 
to) 
e 
am 
9 
> 
5 
2 
5 
Tae 
e) 
ö 
2 
pa 
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© 
il 
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B ie 
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X ABC üçgeninin bir iç açıortayı ile bir dış açıortayı- 
nın kesiştiği noktada oluşan açının ölçüsü, açıor- 
tay çizilmemiş köşedeki iç açının yarısına eşittir. 


ABC bir üçgen 

(BDJ ve (CDJ açıortay 
Pam 

mM(BEA) — 8x 
Pe 

m(BDO) > 2x ise 
aa 

m(BAC) < y ise kaç 

ç derecedir? 


Çözüm: 

(BD dış açıortay ve (CDJ 'de iç açıortay olduğundan 
ya22x > y4x olur 

A köşesindeki açılardan, 

8X * 4X - 180" > 12x - 180” 

> yz 4x 609 bulunur. 


ABC bir üçgen 

(BDI iç açıortay 

ICDI dış açıortay 
Pam 

M(BAC) -5x -209 
Pa 

m(BDC) — 3x 


Pi 
Yukarıdaki verilere göre, m(BDC) kaç derecedir? 


z 
A) 30 B) 45 C) 60 D) 65 E) 72 


Wa 


* İki dış açıortayın kesiştiği noktadan üçüncü köşe- 
ye ait iç açıortay da geçer. 

#* D noktası ABC üçgenin dış teğet çemberinin mer- 
kezidir. 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
(BDI açıortay 
Pam 
m(BCA) — 609 
B Cc mM(CAD) — 559 ise 
m(BAĞ) — a kaç derecedir? 


Çözüm: 
(BCJ ve JBAJ şekildeki 
D uzatıldığında, (CDJ ve 
(BDJ açıortay olduğun- 
dan JADJ de bir açıortay- 
dır ve D noktası dış teğet 


çemberin merkezidir. 
Bu durumda m(BAĞ) — 70 bulunur. 


ABC bir üçgen 


(CDI iç açıortay 

(BDJ dış açıortay 
e 

M(BAD) — 659 
<7 

M(BDO) <a 


e 
A) 25 B) 30 C) 35 D) 40 E) 45 


# Bir üçgende aynı köşeden çizilen, yükseklik ve 
açıortay arasındaki açının ölçüsü, diğer köşelerde- 
ki açıların ölçülerinin farklarının yarısına eşitür. 

A (AHI L (BC 
Pad ——. 
m(BAN) x m(NAC) 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
> (ADI açıortay 
m(B) - m(Ö) — 409 ise 
Pm 
m(ADB) < o kaç de- 
A recedir? 
B D C 
Çözüm: 
A JAHİ çizilirse 
O mB-mö 
p m(HAD) < M 
m(HAD) — 20* olur. 
A AHD diküçgeninde iç 
B HD C açıları toplamından 


m(ADB) — & — 70* bulunur. 


A ABC bir üçgen 
Pa 
m(ÂBÜ) — 3B 
Pa 
m(ACB) — 2 
m(DAĞ) <a * 109 
m(BAH) —& 


am 
Cc m(fHAD) 10 
Yukarıdaki verilere göre, B kaç derecedir? 


Z 
A) 20 B) 18 C) 16 D) 14 E) 12 


— 


. Çeşitkenar Üçgen 
« Herhangi iki kenarı (veya iki açısı) eşit olmayan 
üçgenlere çeşitkenar üçgen denir. 


Ke 


w 


. İkizkenar Üçgen 


* 


İki kenarı (veya iki açısı) eşit olan üçgenlere 
ikizkenar üçgen denir. 


* Bir ikizkenar üçgenin tepe noktasından çizilen 
yükseklik, hem açıortay hem de kenarortaydır. 


AAA 


* Yukarıdaki üçgenler birer ikizkenar üçgendir. 


Örnek 1: 


A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 ACI 
|AB| < |BE| 
IDE| < |EG| 
G m(ÂCb) — 15* ise 
Zi 
m(EDC) kaç derecedir? 


159 


B WE E 


) GEOMETRİ - Doğruda ve Üçgende Açı 


Çözüm: 


m(EAĞ) -w dersek m(EAĞ) — m(EAĞ) sat 19 
ve m(EAĞ) z m(EAĞ) - 2a * 809 olur. 
A köşesindeki açı 909 olduğundan, 
Ga -201t30*—-90 > 34 - 60" 
> &z20 


yi 


M(EDC) <a $ 159 - 209 $ 159 - 359 bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
O 
p E (BF| - |8Dj 
(EC) - JCD| 
Peş 
W m(BAC) — 1009 ise 
B ig D G Pa 
m(FDE) -x kaç de- 
recedir? 
Çözüm: 


IFB| - |(BD| ve |DCJ < |CEJ olduğundan 

Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa 

m(EBK) > 2a ve m(ECİ) - 2B olur. 

ABC üçgeninde dış açılar toplamından 

20 * 2B $ 80' - 360" 

o -B — 140'olur 

&-*B*xs 180' olacağından 

140“ *- x - 1809 ise m(EDE) —X- 409 bulunur. 


Örnek 3: 
İğ â LAK // ICE 
| > (DHI 1 (ACI 
|AH| — |HeGj 
/BD| - |DGj| 


mi 
m(KBD) — 1109 ise 
—— 
m(KAC) — o kaç de- 
recedir? 


(ADI şekildeki gibi çizi- 
“lirse (DHJ 1 JACJ ve 
JAH| — |HCJ olduğun- 
dan ADC ve ADB birer 
ikizkenar üçgendir. 


Açılar şekildeki gibi yazılırsa & — 125” bulunur. 


Örnek 4: 
D ABC ve DBC birer 
üçgen 
İCAJ açıortay 
JAC| - BG) 
Pa 
mM(DEĞ) — 75 
m 
M(ABD) - 30” ise 
Pm 
m(BDC) — o kaç de- 
recedir? 


Çözüm: 


(o) 


ABE üçgeninde, 
M(BAÜ) * 759 4 309 — 1809 
m(BAĞ) 75 olur. 
ABC ikizkenar üçgen olduğundan 
M(ECA) - mACb) — 30* dir. 
DEC üçgeninde, 
G4 759 430” 1809 > &—759 bulunur 


Soru 1: 


“A D ABC ve ACD birer üç- 
AN UY gen 
JAE| açıortay 
|BE| — |ECİ| 
V (AB| < |DGİ 
6G Pa 
U m(ACD) — 40 
m(GDA) a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
d/ 
A) 60 B) 65 Cc) 70 D) 75 E) 80 


Soru 2: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
İDEJ 1 (BCJ 
JAB| — (BGİ 
(BD| - JAG) 
> ğ © JBE| -JEC| 
Pi 
m(ABO) e 


li 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


a 
A) 20 B) 24 C) 30 D) 36 E) 42 


Soru 3: 

A ABF ve ACE 
birer üçgen 
(BC| - |BD| 
|ED| < JEFİ 
m(GAR) — 96* 
m(EDE) <a 


Yukarıdaki verilere göre, «w kaç derecedir? 


K) 152 B)153 OC)154 D)155 E) 156 


* İkizkenar üçgende tabana ait yükseklik üzerinde 
alınan noktalar, taban köşelerine eşit uzaklıktadır. 


(AB| — JAC| 
(AEJ 1 (BCJ ise 
1DB| — |DG| 
|FB| - |FGJ dir. 


A © — ABC bir üçgen 

m(BAD) - 18* 

m(ACD) — 19 

(AB| - |AC| 

1BD| - |DGİJ ise 
m(OBE) - a kaç derece- 
dir? 


Kural gereği m(DAĞ) 18” 
olur. 

JAB| — |AC)| ise 

m(ÂCB) - m(ABG) - 72» 
m(DGB) - 72 - 13* - 59 
IBD| — |DG| olduğundan 
m(DBÜ) eo 59* bulunur. 


A ABC bir ikizkenar üçgen 
(AEJ 1 (BCJ 

|AB| < JAGİ 

m(EAÜ) — 40“ 

m(OBA) — 10* 

m(ÖCB) sad 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


vV 
A) 50 B) 48 C) 44 D) 40 E) 36 
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3. Eşkenar Üçgen 


Ü 


# Açıları 60" ve kenar uzunlukları eşit olan üçgene 
eşkenar üçgen denir. 


/A60* 60'A, 
B Cc 


# Eşkenar üçgende köşelerden çizilen dikme hem 
açıortay hem de kenarortay olur. 


Örnek 1: 
A ABCD bir dörtgen 
/> 
a (ABJAD|<JBG| 
Pi 
D M(ABC) — 60“ 
Pa 
m(BCD) — 1409 ise 
p 140? 
An m(BAD) — © kaç de- 
recedir? 


Çözüm:. 


(ACI çizilirse ABC bir 
eşkenar üçgen ve ACD 
bir ikizkenar üçgen olur. 


Açılar şekildeki gibi yazılırsa &« - 809 bulunur. 


WA 


ABC bir eşkenar 


” D 
Pam 
mM(DAC) — 65“ 
m(ACD) — 509 ise 


e 
m(ABD) —- o kaç de- 
recedir? 


ADC üçgeninde, 
M(ÂDE) * 659 4 50* 
“toplamı 1809 ise 
m(AÂDE) — 65" olur ve 
ACD bir ikizkenar üç- 
gendir. 
(AC|J — |CD| 
ABC bir eşkenar üçgen olduğundan, 
|AG| — |BC| - |DCJ ve BCD tepe açısı 1109 ve 
taban açıları 35'er derece olan bir ikizkenar üçgendir. 
Buradan, 

& 35-60” > & < 259 bulunur 


Örnek 3: 
A p O ABCbireşkenar üçgen 
N JAFI açıortay 
/ LAE| - JEB| 
E 
2 LAFI - |DC| 


m(ACb)  40' ise 


W ai 
B E c m(BED) — & kaç de- 
recedir? , 
Çözüm 
A p ABCbir eşkenar üçgen 


olduğundan | 
|AF|—|CE|-|DC)J dir. 
Bu durumda CDE tepe 
açısı 709, taban açıları 
55'er derece olan ikiz- 
kenar üçgendir. 


& — 55* $ 90" — 1459 bulunur. 


Dik Üçgen 


# Bir açısı 909 olan üçgene dik üçgen denir. 


. 


& Bir dik üçgende hipotenüse ait kenarortay uzun- 
luğu hipotenüsün yarısına eşittir. 


A 
(ADI kenarortay 


A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (BGİ 
JAD| < |DC| - (DE 
<7 N 
m(CBE) - 35” ise 
e 
m(ADE) — a kaç de- 


recedir? 

Çözüm 

A ABC dik üçgeninde 
(BD| çizilirse 


(BD| - |AD| <|JDG| 
olacağından BDE iikiz- 


kenar üçgen olur. 


m(OBÜ) — m(DCB) — x dersek 

m(SED) z m(DBE) —x4 35” ve 

m(ÖFĞ) — 110*—x olur. 

m(ÂDE) açısı DFC üçgeninin dış açısı olduğundan 


a - 1109—x 4x 1109 bulunur 


A ABC bir üçgen 

(AEJ 1 JBCOJ 

JAD| - |DCI — |BE| 
Pi 

m(ÂDB) -a 

m(OBÖ) - 6 ise 

a 

B 


oranı kaçtır? 


A IDE| çizilirse, AEC dik 
üçgen olduğundan 
|AD|—|DC| <|DE| 

AD olur. Eşit açılar şekil- 
deki gibi yazıldığında 

m(DBE) < m(BDE) < B 

m(DEĞ) — m(ACE) - 28 

dır. DEC üçgeninin diş 


açısı a - B olduğundan 


uBp-4p>a-3p— 5-3 bulunur. 

Örnek 3: 
D ABC bir dik üçgen 

(ABJ 1 (ACI 
JACI 1 JEDİ 
(BE| < JECİ 
|AD| - |DEJ 
m(ÂDE) - 40* ise 
m(ÂBE) — o kaç de- 
recedir? 


Çözüm: 

JAEJ çizilirse DAE tepe 
açısı 40" ve taban açıları 
70'er derece olan bir 
ikizkenar üçgen olur. 
ABC dik üçgen oldu- 


ğundan 
|AE| - |BE| # |EC) dir. 


ABE ikizkenar üçgeninden o& — 709 bulunur. 
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TEST - 1. 


Soru 1: 
A ABC bir eşkenar 
V D üçgen 
JAD| (8G) 
Pam 
M(DAC) — 509 
İŞ m(DBC) <a 
B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


M 
A) 20 B) 25 C)30 .D)35 E) 40 


Soru 2: 


ABC bir üçgen 
Pi 
M(ABC) — 50“ 


m(AÂCb) — 40* 
Pap 

m(DCB) — 20* 
Zi 

m(EDO) -a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 60 B) 65 Cc) 70 D) 75 E) 80 
Soru 3: 
A 
D 
E 
B C 
ABC bir eşkenar üçgen, B, E, D doğrusal 
|(AB|-JED|—|DCJ, m(AEB) <w 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
4 
A) 70 B) 75 C) 80 D) 85 E) 90 


ZA 


Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
N TADI 1 TACI 
> > M(ABE) — 409 
Re © o (boj —2jAB| 
m(ÂCB) a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


4 
A) 30 B) 26 C) 24 D) 22 E) 20 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (ACI 
zi 
> M(ECD) — 10“ 
i© 
ö “e D IBD| > (AD| — JEC| 


M(DEĞ) - 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


/ 
A90  B)85 C) 80 D) 75 E) 70 
Soru 6: 
A ABC bir dik üçgen 
09 F 
e (ABI 1 (ACI 
E ai 
â M(ÂBE) — 7>* 
/) Pi 
: 5 © MDER) - 160 
M(EAR) — & 


Yukarıdaki şekilde |AF| — JAE| — BD| - |DCJ| 
olduğuna göre, « kaç derecedir? 


V 
A) 22 B) 18 C) 16 D) 14 E) 12 


w 


Pi 
m(ÂBG) — 1009 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) — B)75 C)85 D)95 E)105 
Li 

IKSNTB - (GJ 
M(LK3) <a 
m(EKĞ) — 3a 
m(FAL) — 20* 
m(İC3) — 45* 
m(GBR) — B 


Yukarıdaki verilere göre, B kaç derecedir? 


A)95 B)100 C)110 D)115 E)120 


ABC bir diküçgen 

(ABI 1 (BDI 

|AE| — JEC| 

IBD| — |ED| 
Pam 

m(BAC) > 20* 
Pam 

m(CED) so 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)15 B)20 C)25 D)so E)35 


WA 


AE / FC 

JAD açıortay 
Dam 

M(BCF) — 10” 
Pa 

mM(ADF) - 50" 
Pi 

M(ABC) o 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


D)100 o E)110 


A ABC bir ikizkenar 

üçgen 

(CD) kenarortay 

AF) £ (BC) 

JACI  |BGJ 

|AD| — (DB| 
Pi 

M(DEP) - 1109 
Pasin 

mM(CAF) <o 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 20 


B) 30 


C40 D)JSO E)60 


ABC ve ABD 
birer ikizkenar 
üçgen 

|AB|  JAD| 
|AC| — |BG| 
m(DAĞ) — 50* 
m(ACB) - 20* 
m(ÖBÜ) - o 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)45 B)SOo C)55 Deo E)65 
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AK / IBCİJ 
m(ÂBÜ) - m(FEb) 


—— 
m(KFE) — 259 

VE an, 
m(EDO) — 35: 

Pam 
m(BAK) -w 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)120 B)130 C)140 D)150 E) 160 
8. EF/CK 
AD| < JAB| 
Zam 
m(FAB) — 1009 
Pi 
m(DBC) — 70" 
Pam 
m(BCK) — 509 
e 
M(EAD) -o 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
A) 50 B)55 C)6O0 D)65 E)70 
9. A ABC bir üçgen 
(DEJ 1 (FEJ 
ADİ — |DE| 
JEF| — JEC| 
m(EFE) — 1009 
a, Viz Ni 
B F GC mAâBö)zoa 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
AS5O B)45 C)40 D)35 E)30 
EN NE RM YE a 7 


WA 


10. 


11. 


12. 


A60 B)65 C)70 D75 


A ABC bir dik 
üçgen 

(AB) 1 JACIJ 
(CFJ ve (BEJ 
açıortay 


Yukarıdaki şekilde m(ÂFĞ) — m(AEB) - 159 
olduğuna göre, m(ÂBE) kaç derecedir? 


A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E) 30 
F ABC bir üçgen 
A 
JAF| — JAEJ 
z /EB| — JED| 
e 
m(FCB) — 30 
30" pa 
B D c MDFO) —a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)10 B)20 C)J380 D)40 E)so 


ABC bir ikizke- 
nar üçgen 


(ACI 1 (DCJ 
|AB| — JAC)| 
XC EE 
8 7 le < ibo 
Ç m(BAD) — 60* 
D e 
MADO) — 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


(BA /TCD 

(CD açıortay 

E, FE G, L doğrusal 
Pm 

m(ABC) — 132“ 
ai a 

M(DFG) - 62 

m(KGİ) — o 


Yukaçıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 6 B) 8 C) 10 D) 12 E) 14 
2 A B AB //CD 
i A 
(BKJ 1 (KEJ 
> /BF| - |BD| 
gr m(KBR) - MEB) 7 
C E F 


a 
m(KEĞ) — 60* 
Pam 
m(BFÖ) <a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)100 B)105 C)110 D)115 E)120 


ABC bir üçgen 
JAE| —|DE| -JECİ 
|AC| — (BC) 
Pi 
m(AED) — 60“ 
Pa 
m(BAD) -& 


DE 


B D 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)10 B)15 C20 D)25 E)30 


IBA / (DC / (HK / IFG 
m(GDE) — 1109 
m(EHK) — 100* 
m(ABE) za 
m(EFö) -B 


Pi Pm a 
Yukarıdaki şekilde m(DEB) - m(BEH) - m(HEF) 
olduğuna göre, & * B toplamı kaç derecedir? 


A)220 :B)215 C)210 D)205 E)200 
A ABC ve ADC birer 
A üçgen 
(AB| — |AD| 
İDE| < |EG| 
Pap 
m(BAO) < 20* 
D KOİ a 
— m(ACD) — 70 
a m(ABG) - a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 50 B) 60 GC) 70 D) 80 E) 90 
ABC ve ABD bi- 
rer üçgen 
IBFJ ve (CF) 
açıortay 

a 
m(BFD) — 80“ 

Pa 
m(CFD) < 60 
m(ÖBÜ) — 30* 

Pe 
m(ADB) a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)20  B)30 C)35 D)40 E)50 
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ESİ-Z 


A . . a. : 
A ABC 2. dik üçgen i 10. ABC bir üçgen 
EDC üçgen (AEJ 1 (BCI 
A (ABI 1 JACI (GFJ 1 (BC) 
50* 
AD|J— - 
amm v : | iş 1BD|JEC| JAB| — |Gc| 
m(ÂBÖ) — 509 |BE| > JED| 
El 
M(DEĞ) - 559 |(DF| — |FC| 
m(ACE) - o m(BAĞ) — 80* 
m(ABE) —a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 10 B)15 C)20 D)25 E)30 
A)65 B)70 C)75 D)8o E)85 
(BA / (CD 
(BF| — |BG| i 11. A ABC bir üçgen 
(CG| - |CEJ m(ÂBD) -m(0Bt)—20* 
|FG| - |GEJ / M(DEĞ) — 45 
m(BGC) — 100* m(ADB) - 70 
120 bp 
m(FEĞ) —g 9 B G m(BAE) —a 
ul 
< 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
A) 5 B) 10 C) 15 D) 20 E) 25 A)30 B)35 C)40 D)45 E)48 
A 
4> 
4 
12. A ABC bir üçgen 
D 
P J N 2 (DEJ 1 JEBJ 
(BD| — 2JAE| 
ABC bir dik üçgen, JABJ 1 (AC) AE (BE| < (BC) 
JAE| — JAD| - |BEJ i m(ÂBE) - 259 
m(ÂCB) — 35, m(BAD) — i 2 BE 
, -o — M(EBC) -o 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A)10 B)15 C)20 D)25 A)30 B)35 C)40 D)45 


> £5 5-D 8D TE SE SE e Tp 


1 A A,B,C,D,Enokta- : 4. (BA / JEF 
ları düzlemseldir. m(ÂBK) - m(KBb) 
D (BA LDE m(BDO) — m(CDE) 
c B 5 <ZE ni 
108 m(CDE) - 108” . m(KCİ) — 209 
E KB <E 
m(ABO) sa mM(DEF) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
f 


A) 152 Rl 198 C)158 D)162 E) 166 Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A)100 B)120 C)140 D)160 E) 165 
2. A ABC bir üçgen 
JAC| — (BC| — |BD| 
Le mW i b, A ABC bir üçgen 
p MDBO) sa i İN 
mi i n (BE| - (BDJ 
ya m(BAD) — m(DAĞ) 
B Gc e 
a W/ go, MACB) 60 
i > > i Ti B fi —> D fe Pe 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? z M(ADE) —o 


A) 10 B) 20 C)30 D) 40 E) 50 Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 15 


B) 30 


C45 Dso E)60 


B/)100* 
ABC bir dik üçgen 


DEC bir üçgen 
(AB| 1 JECİ 
|EF| > |DG| 
|EB| < |BC| 
m(GAB) — 30* 
m(GDE) za 


Cc F D 


BCD bir üçgen, A, B, C doğrusal 
m(ÂBD) — 1009, m(SFE) —x 


Yukarıdaki şekilde |BC|—|BF|—|EF||ED| 


olduğuna göre, x kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


AGO B)70 ©)75 Dso ES0 A)70 B)75 C)80 D)85 Edo 


) GEOMETRİ - Doğruda ve Üçgende Açı 


ÖZEL ÜÇGENLER 


7. İN ABC bir eşkenar : 10. A ABC bir dik üçgen | - e e 
üçgen e N 
< (ABI 1 (AC) i Ge 
ADE bir ikizkenar |BE|-JEC|-JAD Dik Üçgen e Kosinüs Teoremi 
üçgen > © & Bir açısı 909 olan üçgene dik üçgen denir. # Bir üçgenin iki kenarı ve bir açısı bilindiğinde, 
E m(CED) - 30“  G ALE ak e n 
bi e JAD| — JAEJ © ve ) xx Dik açının karşısındaki kenara hipotenüs, diğer | üçüncü kenarı aşağıdaki bağıntı ile bulunabilir. 
5 m(GAĞ) — 10” m 2 kenarlara dik kenar denir. A 
Gi , m(BCA) — o 
me) > 15 Pisagor Bağıntısı e 2 
m(BAD) -o Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? x Dik üçgende dik kenarların kareleri toplamı hipo- 
zel N i tenüsün karesine eşittir. 
Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? A) 60 B) 65 C) 70 D) 75 E) 80 ” B a Gc. 
A)10 B)15 C)20 D)25 Ego | 4 | (eee) 
8 5 ia —. igikavıama 
ia , — ABGVeBCDikizkenar — 
8. A ABC bir üçgen | e. A Üçgen TEİGİ KEY A ABC bir üçgen 
ADC En 5 120718 |AB| -5cm 
E Wi i B e e e Örnek 1: JAGC| x 3cmise 
üçgen i 7 e: <> ” :i B C 
N bi 7S mFAB) — mBcE) > ABCD bir dörtgen ğ |BC| - x kaç cm 
pa i Kia i 
8 b. Tg Me IDC| i m(EDE) — m(GBE) (ABI 1 (ADI dir? 
— Gi ei! EE 
MEN - 100 z m(BFÖ) -— 110 ” (DC) L (BCI y Çözüm: 
2. eli e | 
m(BDE) <a | Ğ m(BEĞ) — & : (BC| — 21CDİ Kosinüs teoremini uygularsak, p 
E | X2-52439-23.5.c0s1209 o (6051209 —) 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç d ir? B ş 5: Gec 2-25 49-(15 
göre, aç derecedir? i Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? i Sg mi. 
il /BC| — 9 cm ise ağ 
A) 40 B) 45 C) 50 D) 60 E) 70 İ A) 30 B) 35 G) 40 D) 45 E) 50 i (CD| kaç cm dir? x>7cm bulunur. 
Çözüm: a” 
Örnek 2: 
Cc 
A ABC bir dik üçgen 
; 6 (ABI 1 BC) 
ABC birüçgen ; a2. ABC bir dik üçgen İ V ip 
i 2 i 
(ABI 1 JAEJ (ACI 1 (BoJ 25 (DC| — 10cm 
A 9 B 
(ED) 1 (BDJ m(ABD) Ni MB) (BC| — 12 cm ise 
Pm , 
m(ABD) — 409 m(AĞb) Zi |CD| — x dersek |BC| — 2x olur. B 12 G |BD| — x kaç cm dir? ği 
m(AÂCB) - 20 yi (BD| çizilirse, ABD ve BCD dik üçgenlerinin ortak 3 
m(ADB) za hivotesüsleridi (2 g e 
m(BEA) -a e COsü > ve > C0SU 7 3 
ni N | 21(0)2 22492 BCD üçgeninde, kosinüs o © 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? ' m — 85 sarti iluygulerak © 
A)2 B2 CO D i ei 2 — 102 4 122 -240.İ E 
) )35 E)40 | A85 B)40 C)45 Dso E)655 e 10.2 iy 
2 e pm e EY w enn aaa 2 ae, x  V229 cm bulunur. O 
e 2 v0 v3 5 TE 8-6 5-5 İMA e La 


ABC ve BCD birer 
dik üçgen 


(ACI 1 (BCJ 
(BDJ 1 (DCJ 
(BC| —x 


|BD|?  |DCJ2 * |ABJ? - |ACJ2 — 200 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


JAC| 35 cm, 


D) 12 E) 13 
ABC bir dik üçgen 
(ABJ 4 (BGJ 
(BD| - (DG) 
|(AD| 5cm 

e JACI v73 cm 
JAB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D) 4 E) 3v2 


ABC ve ABD birer 
dik üçgen 


(ABI 1 (AC) 
(ADI 1 (BDJ 
|(AD| -3cm 


IBC| -4/5cm, |JBD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D) 4v2 E) 2Vv7 


Kenarlarına Göre Özel Dik Üçgenler 


ks1>53-4-5 
k-2-56-8-10 
k-3>59-12-—15 
k-4> 12-16-20 
k-5> 15-20-25 


1-125-12-13 


122>10-24-26 


pP-İ>7-24-25 


a-1>8-15-—17 


xz1>1-2-y5 
Xx-2>52-4-2j5 
xs yYE—yY5-2y5-5 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 

|(AB| — (k-4) cm 
JAC| — (k—2) cm ise 
İBC| —k kaç cm 
dir? 


Çözüm: 

ABC üçgeninde k—4, k- 2, k kenarları ardışık çifi sa- 
yı olduğundan 

k — 10 için (6 - 8 - 10) dik üçgenini sağladığından * 
(BC| xk - 10 cm olmalıdır. 


Örnek 2: N 
A ABC ve ADE birer 
dik üçgen 
25 (ABJ 1 (BCJ 
İDEJ 1 JACGJ 
— 1Bc| 7cm 
İL ğ İDE| - 15 cm 
X JAB| 24cm 
Be JAE| - 25 cm ise 
İDG| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 


ADE (15 - 20 - 25) dik üçgeni olduğundan ((3 - 4 - 5) 
dik üçgeninin 5 katı) |AD| — 20 cm olur. 

ABC (7 - 24 - 25) dik üçgeni ve |AC| — 25 olur. 

x 4 20 - 25 ise x-5cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir dik üçgen 
SE (ABI 1 (BCJ 
ğ |(BC| 10cm 
5 ii 5 |AC| — 5v5 cm ise 
JAB| -x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 


ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
Xx 4 107 — (55) > x2-25 
x— 5cm bulunur. 


WA 


Soru 1: 


7” 


B X GC 


ABC ve ABD birer dik üçgen 
(ABI 1 JACI, (ADJLIBDJ, JACJ < 12cm 
|AD| <2/2em, |JBD| -vi7cm, |BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) V153 B) 13 C) 14 D) 15 E) 16 


Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
(ADJ 1 (BCİ 
(AB| - 509 cm 
50 © (BD| < 14cm 
IDG| 20cm 
|(AC| Xx 


B 8 DB 20 GC 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 48 B) 50 0) 52 D) 56 E) 60 


Soru 3: 
c ABCD bir dörtgen 
20 IDAJ £ (ABI 
” (BEJ 1 (DGİ 
15 7 IDA| 7cm 
B İDE| « 15cm 
li JEC| 20cm 
i Ki JAB| 24cm 
|BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)20 B)25 Ö 20v5 D)30  E)30v2 
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Öklid Bağıntıları 


A 
G 
B p H 
pamaasamasenemmenananaz 5 GR 1 
hazp.k 


İ G—p.a-p.(p*k) | 


(ABI 1 (ACI 

(AHJ £ (BCJ ise 
kenarlar arasında 
aşağıdaki bağıntılar 
vardır. 


Le2-k.a-k. (648) | 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BG) 

(BDI 1 (AC) 

|(AD| 2cm 

IBD| — 3v2 cm ise 
İDC| - x kaç cm dir? 


Öklid bağıntısından |BD|? — |AD| . |DC| 


Gözüm: 
2x — (3v2)2 
2x - 18 


İDC| <>x 9cm bulunur. 


Örnek 2: 


A 


ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (ACI 

(ADJ 1 JBCJ 

JAB| -3cm 

JAC| - 4 cmise 
|IBD|—x kaç cm 
dir? 


MI 


Gözüm: 

ABC üçgeninde pisagor bağıntısından |BC| - 5 cm 
olur. i 

Öklid bağıntısından |AB|? - |BD|. |BC| olduğundan 


32 -x.5 > |BD| —x > om bulunur. 


Örnek 3: 
A, ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BCJ 
f (BHJ 1 JACI 
i > i J(AB| 7cm 
IBC| — 24 cm ise 
IBH| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABC (7, 24, 25) dik üçgeninde |AC| — 25 cm 
Öklid bağıntısından 25.x-7.24 

—y 188 
İBH| xs 55 Sm bulunur. 


Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
(AEJ 1 (BCJ 
TAD) açıortay 
m(ÂBÜ) <m(EAĞ) 
IDE| s2cm 
IBD| <3 cmise 
JECİ| < x kaç cm dir? 


Çözüm: 
A Eşit açılar şekldeki gibi 
> yazıldığında, ADC bir 
x$2 ikizkenar üçgen ve 
Pp 4 m(BAC) — 909 olduğu 
B 3 D2E x Cc 


görülür. 

|DCJ — |AC| —x*2 

ABC dik üçgeninde öklid bağıntısını uygularsak, 
X2)7-x.(X 45) 


X2414X145X515x > x-4cmbulunur 


A - ABC bir dik üçgen * 
(ABJ 1 (ACJ 

(AHI 1 (BC) 

(AB| 4cm 

JAC| 8cm 

' |AH| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


e E)2y5 


8 
Y5 v5 v5 v6 


Soru 2: 
A ABC ve BED birer 
dik üçgen 
(AB) 1 (ACI 
(BEJ 4 JEDJ 
JAHİJ 1 (BGJ 
(BD| - (DC| 
JAB| 8cm 
(BEJ —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 2v7 ÖNE D) 6 E) 2v10 


A ABC ve FBC birer dik 
üçgen 

(ABI 1 JACJ 

(BFJ 1 JFGJ 

(ADI L (BG) 

(FEJ 1 JBCJ 

|(AB| -6cm 

IFC| 4cm 


D 
Yukarıdaki verilere göre, esi oranı kaçtır? 


3 X 9 
AZ »?2 ÖZ 


v|ro 


D) E) 


B Gc 


ba 


Bir dik üçgende hipotenüse ait kenarortay uzunlu- 
ğu hipotenüs üzerinde ayrıldığı uzunluklara eşittir. 


AD < |DCJ 


A ABC bir dik üçgen 
(AB) 1 (ACI 
5 N |AE| — |BE| < |DE| 
(BD| 9cm 
B 9 Db 16 Cc |DCJ - 16 cmise 
m JAC| - x kaç cm dir? 
S 
Çözüm: 
A (ADI çizilirse, 
JAE| — (BEJ < |DEJ 
Z N olduğundan 
(ADI 1 (BGİ olur. 
B 9 D 16 C 


ABC dik üçgeninde öklid bağıntısı uygularsak, 
Xx - 16.25 
x > 20 cm bulunur. 


Örnek 2: 


B i D Cc 


ABC bir dik üçgen, JAB) 1 (BCJ, (EDJ 1 JBCJ 
m(AÂGB) — 159, JAD| - 8cm, JECJ < 16cm ise 
İAB| — xkaçcmdir? 
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JECİ nin orta noktası F noktası olsun. 


IDFJ çizilirse, |DF| 


olur. 


Açılar şekildeki gibi yazıldığında ABC bir ikizkenar dik 
üçgen oluğu görülür. 


sz |CF|J — 


x-S 5 x- AV em bulunur” 
2 


ABC ve DCE 
birer dik üçgen 
(AB) 1 (ACI 
IDEJ 1 (DGJ 
IBE|  |EC| 
JAE| — 13 cm 
(DC| 5cm 
İDE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 8 B) 9 


Soru 2: 


2 > 


B 


ABC bir dik üçgen, 


D) 11 


(ABJ 1 JACI 
(AB) /JED), JBD| — 
JAB| — JAD| - 8cm, 


|(ED| <-3cm 


JEC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 


D)8 


JAD| 8cm 


v 
E) 12 


E)9 


WA 


Açılarına Göre Özel Üçgenler 

30* - 609 - 909 Dik Üçgeni 

* 30 nin karşısındaki kenar, hipotenüsün yarısına 
eşittir. 

# 30“ nin karşısındaki kenarın v3 katı 609 nin karşı- 
sındaki kenara eşittir. 


A 
> 
60* 
2a 
a 
İsi DI 
B av3 (0 


45" — 45 — 90" İkizkenar Dik Üçgeni 


# 459 nin karşısındaki kenarın v2 katı hipotenüse 
eşittir. 


30' - 309 — 1209 İkizkenar Üçgeni 


# 30“ nin karşısındaki kenarın v3 katı, 1209 nin kar- 
şısındaki kenara eşittir. 


B a3 Cc 


ABC bir üçgen 
ADC dik üçgen 


(ADI 1 (Doj 
m(AÂCD) — 309 
m(ÂBE) — 60* 
JAB| -8cm 
|BC|—(44-v33) em ise |AD|J — x kaç cm dir? 


B 4 4 Y33 Gc 


(AHI 1 (BG çizilirse 
oluşan 

AHB (30* - 609 - 909), 
dik üçgeninde 

|BH| 4cm 

|AH| > 4V38 cm 
|IHC|  V33 cm olur. 


AHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından; 
JACI? — (4v3) 4 (33) 

|(AC|?-48 43381 ise |AC| -9cmolur. 
ADC (30*-60*-90“) dik üçgeninde 

|(AC| > 9 cm ise 


JAD| xx > cm bulunur. 


Örnek 2: 
A B ABC bir dik üçgen 
ADC bir üçgen 
ça TABİ L/BCJ 
Pi 
m(ACB) - 60“ 
Pi 
xXx & m(ADC) — 150“ 
/BC| - AScm 
|AD| — 43 cm ise 
|IDC| - x kaç cm dir? 


ADC (309-60*-909) 

dik üçgeninde 
|DC| — V19 cm ise 
|AC| 219 cm olur. 
ADC geniş açılı bir 


üçgen olduğundan 

IDCİ uzatılıp (AHJ 1 
AHC (309-60'-909) dik üçgeninde 
JAH| < 2.3 cm ve |HD| - 6 cm olur. 
AHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 

e? — (23)? 4 (6 4x) 

(6 -Xx)2-64 

64x-8 
IDC| & x 2cm bulunur. 


İHCI çizilirse oluşan 


ME 


ABC ve ADC birer üçgen 
(ABJ 1 (BC) 
Pa 
m(ADC) > 1359 
e 
m(ACB) — 459 
J(AD| <2em 
|IDC| — 6v2 cm ise 
|AB|  x kaç cm dir? 


(ADI uzatılıp 

(CHI 1 (AHI çizilirse olu- 
şan DHC (45*-45*-90') 
dik üçgeninde 

|IDC| > 6v2 cm ise 
|DHJ s |HC| <6 cm 
olur. 


AHC (6 - 8 - 10) dik üçgeninden |AC| > 10 cm olur. 
ABC (45*-45*-909) dik üçgeninde 

|AC| — 10 cm ise 

JAB| —- x - 5V2 cm bulunur. 


Örnek 4: 
A ABC bir dik üçgen 
47 (ABI 1 (ACI 
6 KB o 
m(ÂBÖ) — 60 
a 
m(ADC) - 759 
m — JAC| -6cm ise 
|IBD| <—x kaç cm 
dir? 
Çözüm 
A Açılar şekildeki gibi 


yazıldığında CDA bir 
ikizkenar üçgendir. 
JACIJDC|s 6 cm 
ve ABC (30*-60*-909) 
dik üçgeninde 

(BC| > 4V3 cmdir. 


Dolayısıyla |BD| — x - (4v3 — 6) cm bulunur. 
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p ABC bir üçgen 


UÜ ADC dik üçgen 


de * (DGJ 1 JADI 
Pa e 
> NV m(ABO)xm(ACD) — 30* 
B 6vYİ48 C |AB| - 12cm 
|(BC| — (6v3--8) cm 
|CD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 9 B) 53 c)8 D)7 E)8 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
6. / 120 10 m(SAĞ) — 1209 
JAB| <6cm 
B Xx GC 
JACJ - 10cm 
BC| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A 
A) 12 B) 13 0) 14 D) 15 E) 12 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
ai 
M(ABC) — 459 
(BD| — 6/2 cm 
JAC| —x 


Yukarıdaki şekilde m(OCB) - m(ACb) — 30* oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 10 B) 11 0) 12 D) 13 E) 14 


WA 


A ABC bir dik üçgen 
Dp (ABI 1 (BGJ 
x m(BAĞ) - 45" 
ICD| -7cm 
F 
E 36 (BD| 4cm 
a AN |CF| -3v/2 cm 
B 4D 7 e 
JAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 9 B)8 Cc) 7 D) 6 E)5 
Soru 5: 
ABC bir üçgen 
İDEJ 1 (BC) 
Pa 
m(ACB) — 759 
JAD| —Xx 


B BE c 
Yukarıdaki şekilde |DE| — |BE| — |EC| — 6 cmol- 
duğuna göre, x kaç cm dir? 


DA 
A)3 B) 23 C)4 D) 3v2 E) 2v6 
Soru 6: 
(ABJ 1 (CBJ 
Pa 
m(BCD) — 459 
Dad 
m(BAD) — 609 
İDC| - 6/2 cm 
(AD| 8cm 
IDB| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A2vV21 B8 Os Da E6 


# Hipotenüse ait yükseklik, hipotenüsün dörtte 
birine eşittir. 
(BC|  4.JAH| 

& 159“lik açının karşısındaki kenarın (24-3) katı, 
75lik açının karşısındaki kenarın uzunluğuna 
eşittir. 


Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
2 
28 N BL JAGI 
m(ACB) — 15 
Ni JAB) -2B8cmise 
|JAC| sx kaç cm 
dir? 
Çözüm: 


Kural gereği; 759 lik açının karşısındaki kenarın uzun- 
luğu, 159 lik açının karşısındaki kenarın uzunluğunun 
(2-4-3) katına eşit olacağından 


JAC| xx 2V3(2 * v3) — (4v3 * 6) cm bulunur. 


Örnek 2: 

A ABC bir dik üçgen 
A, E, D doğrusal 
(ABJ 1 JACI 
(BCJ 1 (CD) 
Dc) - JECİ 
|AE| - 4v2 cm 
m(ABG) — 759 ise 
|BC| kaç cm dir? 


NI 


Açılar şekildeki gibi 
yazıldığında ve 
(AHI 1 JBCI çizilirse o- 


luşan AHE (459-45*-90) 


dik üçgeninde 
JAH)<J|HE| x 4 cm 
olur. 


ABC (15“-75*-909) Üçgeninde 
(BC| <4. JAH|J > JBC| 4.4 - 16 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir dik üçgen 
7 (ABJ 1 (ACI 
(AHI 1 (BGJ 
475“ İz JAH| <6cm 
BpH k C (BH| <p 
İHC| > kise 
BAN oranı kaçtır? 
Çözüm: ii 


ABC (15*-75*-909) dik üçgeninde 
(BC| pk 4JAH| olacağından 
p*s-kz-4.6-24cmolur 

Öklid bağıntısından 6? —p.k-36 


pik e 2 bulunur. 


p.k 36 3 


A ABC ve BDC birer 
dik üçgen 

(ABI 1 JACI 

(BDJ 1 (BCJ 

(AHI L (BCJ 
M(ÂBÜ) - 75* 
m(EDO) — 459 

|IDC| — 16v/2 cm 
JAH| xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) V10 Cc) 23 B) 4 E)3v2 


) GEOMETRİ - Özel Üçgenler 


———— —— 2vbh 


* 


Hipotenüse ait yüksekliğin 2v2 katı hipotenüsün 
uzunluğuna eşittir. 


IBC) <2V2JAHI | 


# 22,5'lik açının karşısındaki kenarın (1--V2) katı, 
67,5“lik açının karşısındaki kenarın uzunluğuna 
eşittir. 


TACI - (142) .JABI | 


Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 
X 
AHİ 1 (BC 
ii AHİ 1 (BCJ 
B H c JAH|.JBCJ—8V2 cm? 


m(ÂCB) - 22,59 ise |AH| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
ABC (22,5*-67,5*-909) dik üçgeni olduğundan 
|AH| — xise |BC| - 2/Z.xolur. 


x.2/Px 855x245 |AH| -x-2cm 


Örnek 2: 
A ABC bir dik üçgen 
X (ABI 1. (AC) 
5 a 
m(ACB) - 22,59 
22,5 
B c |JAB| <5cm ise 


JAC| —x kaç cm 
dir? 


Kural gereği 67,59 nin 
karşısındaki kenarın 
uzunluğu 22,59 nin 

e karşısındaki kenarın 
uzunluğunun (v2 * 1) 
katıdır. 


Xx-5.(W241)ise |AC| -x(5vV2 4 5) cm bulunur. 


Soru 1: 
A ABC bir dik üçgen 
JABI 1 (ACI 
> (AHI 1 (BG) 
22,59 pa 

B H c MACB) -22,5* 
|(BC| — 10/2 cm 
JAH| —x 


Ti 
z Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 
A)2 B)3 04 D) 5 E)6 


ABC bir dik üçgen, /JABJ 1 (BCI, 


(AE) 1 JBDJ 
m(ACB) — 309 
|EC| —x 


m(BAE) — 159, 
BD| - V2 cm, 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 4v2 C) 6 8) 8 E) 8v2 


ABC bir üçgen 
Pp 
m(ABG) > 459 
Pi 
m(ACB) — 609 
|AB| — 12 cm ise 
JACİ| - x kaç cm dir? 


Çözüm: 
Sinüs. teoreminden, 


X MN za 
ir ar a 4v6 cm bulunur. 
Örnek 2: 


ABC bir üçgen 


A 
MAĞ) mi 


S |BC| - 12cmise 


ABC üçgenini çevrel çemberinin yarıçapı kaç cm 
dir? 


Çözüm: 
Sinüs teoreminden, 


12 


” 2.R > R—- 62cm bulunur 


WA 


A ABC bir üçgen 


<i> 
TADI açıortay 
Pa 
K m(ABC) - 459 
B 8 BD XX S mfAbb)-80 
(BD| <3 cm ise 
|DC| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABD üçgeninde sinüs teoreminden, 


a 3 v2 


sinaB GT > a.sinad 3 (1) 


ADC üçgeninde sinüs teoreminden, 


sali e e e 
sin30* sina 
(1) ve (2) numaralı denklemlerin eşitliğinden, 


> a.sina > Xİ (2) 


2 —x-İ 5 x-3VBcm bulunur. 
2 2 
Ornek 4 
A ABC bir üçgen 
(AB| 1 (BC) 
8 JAG| 8cm 
Pm 
M(ACB) <a 
(ei a 
B D G 


ADC üçgeninin çevrel çemberinin yarıçapı 5 cm ise 


|AB| 
oranı kaçtır? 
ADI i 
Çözüm: 
Şekle bakıldığında & nın geniş açı (4>909) olduğu 
görülür. 
ADC üçgeninde sinüs teoremi uygularsak, 
2 -2.5 > Ssinu— 2 bulunur. 


“sing 5 


; 4 > JAB| 4 
sing. < — 2 
5 olduğundan ADİ 5 bulunur 
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Karnot Teoremi 


Herhangi bir P noktasından üçgenin kenarlarına dik- 
meler çizildiğinde, bu dikmelerin ayırdığı parçalar 
arasında aşağıdaki bağıntı oluşur: 


| Azul yl pi ky? | 


A ABC bir üçgen 
a) NS > (PDJ 1 JABJ 
D 
IPEJ 1 (BCJ 
R 10 
i IPFJ 1 (ACI 
Ri 7 & ADI <v3cm 


JAF| -2y/3cm, |BE| 6cm, |CE| -8cm 
|(CF| - 10 cmise |BD| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
Karnot teoreminden, 
2 4B2 4 (03) 62 4 102 4 (v3)2 


X2 63 > x 37 cm bulunur. 


Örnek 2: 
- ABC bir üçgen 

(EDİ L (AB| 

EF) 1 JACI 
(BE| — EC) 
IGE| 5cm 
|(AD| <8 cm 
JAF| - 9 cm ise 


IBD| — x kaç cm dir? 


Wa 


(BE| < JEGC| <a 
olsun. 


Üçgen üzerindeki E noktasından Karnot teoremini 
uygularsak, 


Xa? -a245248” 


xX2-8 > x-2y/2 cm bulunur. 


Soru 1: 
A ABC bir üçgen 
m(ABE) — 1359 
Ni m(AÂCB) — 30* 
|(AC| 8cm 
a 
B C JAB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3Y2 B27 GC) v30 B) a5 E)6 

Soru 2: 
ABC bir üçgen 
(PDJ 1 JABJ 
(PEJ 1 (BCJ 
(PFJ 1 (ACI 
JAD| — JECJ 
JAF| <6 cm 
|BE| <8cm 
IBD| 10cm 
JCF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Mi 
A) 6v2 B) 8 o 244 D)7 E) 43 


İkizkenar Üçgen 


& İki kenarı eşit olan üçgene ikizkenar üçgen denir. 


A A 
İN 4 
AN 
İ İSA 
BH CB HC 


x İkizkenar üçgende tepeden çizilen yükseklik hem 
açıortay hem de kenarortaydır. 

x İkizkenar üçgende eşit kenarlara ait yükseklikler 
eşit uzunluktadır. 


(AB| — |ACJ <> JBD| > |CE| 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
X (ABJ 1 (ADI 
JAB — JAD| 
B 12 D2C |BD| 12cm 
IDC| 2cm 
JAC| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A ABD ikizkenar dik üçgen 
vi olduğundan (AHJ yük- 
6 sekliği çizilirse 


IBHJ| — |HDJ — JAH| > 6 cmolur. 
AHC (6 - 8 - 10) dik üçgeninde 


JAC| —x — 10cm bulunur. 


Wall 


ABC bir üçgen 

(CDJ 1 (ABI 

(BEJ 1 (ACI 

(BE| - |CD| 

|EC| 4cm 

JAD| < 6 cmise 

IBC| < x kaç cm dir? 


IBE| — |CD)| ise 
ABC ikizkenar üçgen 
JAB| — JACJ 

|AE| <6 cmve 


(BD| -4cmolur. 

ABE (6 - 8 - 10) dik Üçge- 
ninde |BE| > 8 cm olur. 
BEC dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından 


Xx? — 42 4 8” ise |BC| -x - 4/5 cm bulunur. 


Örnek 3: 

A ABC bir üçgen 

8 ADC ikizkenar üçgen 

IDEJ 1 JACI 
|AC| < |DG| 
JAE| <8 cm 
|(AD| 17cm 
IBD| — 12 cm ise 
|(AB| — x kaç cm dir? 


A ADC ikizkenar üçgen 
olduğundan 

(AHI £ (DCJ çizilirse 
IDH| <8 cm ve 
AHD (8-15-17) dik üç- 
geninde 

JAH| — 15 cm olur. 
ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından 

X — 152 4 202 ise JAB| —x - 25cm bulunur. 
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Soru 1: 


B 2 D GC 


ABC bir üçgen, ACD ikizkenar üçgen 
(DH) LJACI, |JACJ < |DCJ, JAH|J <icm 
IBD| 2cm, |DHJ x3cm, |JAB| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


aa 
A)3 B) 4 0) 3v2 D) 4 E) av? 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
İ BDC ikizkenar üçgen a 
(DEJ 1 (BGJ R 
x m(BAĞ) — 309 
(BD| — |JBC| 
İDE| <3cm 
JAC| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
/ 
A) 4v3 B) 6 Cc) 3v3 D) 4 E) 28 
Soru 3: 
“A ABC bir üçgen 
|AB| <17cm 
17 z 
|BC| 47 cm 
b) 
B 47 ç o İACİ sx 


a Pim 
Yukarıdaki şekilde m(ABC) - 2m(ACB) olduğuna 
göre, x kaç cm dir? 


Pd 
A) 28 B) 29 C) 30 D) 32 E) 8v17 


* İkizkenar üçgende tabanda alınan bir noktadan 
kollara çizilen paralel uzunlukların toplamı, ikizke- 
nar üçgenin eşit kenar uzunluklarına eşittir. 

e (DEJ / TACI 

(DFI // TABJ 


ii | JAB -JDEJ DE | 
> 


Örnek 1: 
A ABC ikizkenar üçgen 
AFDE paralelkenar 

> JAB — JACI 
İDC| 7cm 
İDE| <3cm 
Çevre(ABC) — 28 cm ise 
|BC| kaç cm dir? 


Çözüm: 
ABC ikizkenar üçgen olduğundan 
JAB| — |ACJ|-743 
Çevre(ABC) — |BCJ $ 10 * 10 
28 — |BC| -20 > |BC| -8.cm bulunur. 


A ABC ikizkenar üçgen 
E ADFE paralelkenar 
D (AB) — JACI 
Çevre(BDF) — 10 cm 
Çevre(FEC) — 26 cm 
(BC| — 14cm 


Yukarıdaki verilenlere göre, Çevre(ADFE) kaç cm 
dir? 


V 
A) 14 B) 16 Cc) 18 D) 20 E) 22 


x İkizkenar üçgenin tabanında alınan bir noktadan 
eşit kenarlara çizilen dik uzunlukların toplamı, eşit 
kenarlara ait yüksekliklerin uzunluğuna eşittir. 


A 


| IBH| > |DE| * |DF| | 
JCK| — İDEJ * |DF| 
E 


Örnek 1: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
A JAB| — JACJ — 16cm 
(FDJ 1 (ABI 
(FEJ 1 (ACJ 
m/(BAĞ) — 30* 5 
JFD| <3 cmise 
ei |JFE| - x kaç cm dir? 


(BHJ 1 JACI çizilirse 
|(ABJ < |JAC| olduğun- 
dan kural gereği, 


|IBH| 3 #xolur. 


ABH (30'-60*-909) dik üçgeninde 
|IBH| 3-4-x-8cm ise 


IFE| x 5 cm bulunur. 


ABC bir ikizkenar üçgen 

(FD) LJ(ABJ , (FEJLJECİ 

|(DFE| -2Zem, JAB| < |ACJ - 6v/2cm 
m(BAĞ) — 135* 


Yukarıdaki verilere göre, |FE| kaç cm dir? 


A)3 8) 4 C) 5 D) 6 E)7 
Soru 2: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
N (DEJ 1 JACI 
IDF) 1 JAB 
m(GAB) — 45* 
|(AB| — JAC| <8cm 
FA vE 
Ek ee 
B D fe 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| 4 |DF)J toplamı kaç 
cm dir? 
4 
A) 2v2 B) 4 C) 4v2 D) 6 E)8 
Soru 3: 
ABC bir ikizkenar 
üçgen 
İDEJ 1 (AB| 
IDFJ L JAF| 
(CHI L (ABI 
|AB| < |AC)| 
|CH| x9cm 
IDG| <5cm 
İDF| 4cm 
JEG| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 5 Cc) 6 D)7 de 
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Eşkenar Üçgen 


* Kenarları eşit olan üçgene eşkenar üçgen denir. 


A 
4) 
F E 
ii 
B D c 
pasenanaaamanaanazaz fi RR 1 


# Eşkenar üçgenin köşelerinden çizilen yükseklikler 
eşittir. 


# Bu yükseklikler hem açıortay hem de kenarortay- 


A ABC bir eşkenar 
üçgen 
B, GC, E doğrusal 
(BC| — |CEJ 
JAD| 4cm 
JAB| - 6 cmise 


|(ED| < x kaç cm 
dir? 


ABC eşkenar üç- 
gen olduğundan 


|AB| - 6 cm ise 
İDC| <2 cm olur. 


(DHJ dikmesi çizildiğinde DHC (30'-60“-909) üçge- 
ninde |HC| 1cm, |DHJ < V8 cmolur. 

DHE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 

XX (VB)? 472 > |ED| sxs 213 cm bulunur. 


Wa 


A ABC bir eşkenar üçgen 
(FEJ L (AG) 

(EDI 1 (BGJ 

2|DC| — 3JAE)| 

|FE| * |ED| - 103cm 
ise 

Çevre(ABC) kaç cm 
dir? 


2|DG| — 3JAE)J ise 
JAE| — 2x denildiğinde 
IDC| — 3x olur. 


B DO 6 

AFE (30*-60*-909) dik üçgeninde |FE| — 2/3x, 
EDC (30-60-909) dik üçgeninde |ED| — 3vV3x ve 
|EC| — &x olur. 


2vV3x 4 3vV3x — 10y3 ise x-2cmolur. 
Çevre(ABC) - 3. 8xise 

Çevre(ABC) 3. 16 

Çevre(ABC) — 48 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
ğ (ADI 1 (BCJ 
06 e TAELLİDE 
JAB| — 10v3 cm 
İDE| — 12 cm ise 
B D Cc 


İAE| — x kaç cm dir? 


© ABD (30*-60*-90*) dik 


üçgeninde 
|IBD| — 5/3 cm ve 
|AD| — 15 cm olur. 


AED (9-12-15) dik üçge- 


ninde 


|JAE| -x9cm bulunur. 


ABC bir eşkenar 
üçgen 


LAFI (BD) 
|AE| — |EB| 


derecedir? 


ABC eşkenar üç- 


geninde 


ğından 


|CE| — JAF| — |CD| olur. 


Açılar şekildeki gibi yazılırsa 


m(EDB) - m(DEĞ) <& 


ECD üçgeninde 24-30 


Pm 
M(EDB) > « — 15“ bulunur. 


JAF| — |CD| ise 
Zn 
m(EDB) — o kaç 


(CE| çizildiğinde 
yükseklik oolaca- 


WA 


a 2 D ABC ve ADE birer 
eşkenar üçgen 
|(AD| <2cm 
(BC| <5cm 

B 5 Cc 


Yukarıdaki verilere göre, |BD| kaç cm dir? 


V me 
A2V10 B)V29 CGVY34 D)V39 E)vV41 
Soru 2: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
(BD) 1 (BEJ 
8 D |(AD| - (DG| 
|(AB| -8cm 
IBE| <icm 
Cc 
i 
E 


Yukarıdaki verilere göre, |İDE| kaç cm dir? 


vV 
A) 6 B) 7 C)8 D) 43 E) 5v3 


Soru 3: 

ABC bir eşkenar üçgen 
ICF) 1 (ABI 

(BE| < JEGİ 

(ED| — |GFJ| 

m/(DAĞ) — 40* 

m(ADE) <a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A 
A) 50 B) 55 G) 60 D) 65 E) 70 
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#* Eşkenar üçgenin içerisinde alınan bir noktadan, 


kenarlara çizilen paralellerin uzunlukları toplamı 
eşkenar üçgenin bir kenar uzunluğuna eşittir. 


ABC eşkenar üçgen 
IPDI / (ABI 
PE) / (BCI 
IPFJ / (ACI 


A“ 


atbsc 
E b 


ABC bir eşkenar üçgen 
IKFI / TABİ 

IKDI / TBCI 

IKEJ / TACI 

|(EK| <3 cm 

IKE| 4cm 
Çevre(ABC) — 36 cm ise 
IKD| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 

Çevre(ABC) - 36 cm ise 

|(AB|-<JAC||BC| 12 cm olur. 

Eşkenar üçgenin içindeki bir noktadan kenarlara çizi- 
len paralel uzunluklar toplamı bir kenarı vereceğinden 
3-*41tx-12cm 

IKD| #x 5cm bulunur. 


Örnek 2: 

© ABC bir eşkenar üçgen 
IKFI / TACI 
IKDI // 1BGİ 
(KEJ 1 (ACI 
IDK| 4cm 
IKEJ 1cm 
Çevre(ABC) — 24 cm ise 
IKE| - x kaç cm dir? 


WA 


Çevre(ABC) — 24 cm ise 
JAB|—J|AC|-|BC|-8 cm 
IKLI / TABI çizildiğinde 

İç noktadan kollara çizilen 
paralel uzunluklar toplamı 


bir kenarı vereceğinden 
441 |KLJ 8 ise |KL| <-3cmolur. 

KLE (309-60*-909) dik üçgeninde 

IKL| 3 cmise |EL| > cm 


3y3 


|KE| >x> a” cm bulunur. 


Örnek 3: 
ABC bir üçgen 


DBC eşkenar üçgen 
IPGI / BCJ 
IPEJ / ICDJ 
p s5 (o İPFIYJABI 
|AD| — (DG) 
JAC| — 8v3 cm ise 
IPE|*|PFJ-4|PG)| top- 
B E G lamı kaç cm dir? 


DBC eşkenar üçgen ol- 
duğundan 
m(EDE) — 60* 

Pi 
M(ADGO) — 120 ve 
JAD| — |DG)J ise olu- 
şan ADC (309-309-1209) 
üçgeninde 
JAD| < |DC| <8cm 
olur. 


İPE| * |PFJ * |PGİ| toplamı eşkenar üçgenin bir 
kenarını vereceğinden 
İPE| * JPFJ * |PG| > 8 cm bulunur. 


* 


Bir eşkenar Üçgenin içinde alınan bir noktadan, 


kenarlara çizilen dikmelerin uzunlukları toplamı 


eşkenar üçgenin bir köşesinden çizilen yüksek- 


liğin uzunluğuna eşittir. 


FA 


B D H 


(mBilgilke 


Örnek 1: 


B 6 HE Cc 


ABC eşkenar üçgen 
IKDJ 1 (BC) 
(KEJ 1 JACI 
(KFJ 1 TAB) 


G 
IKD| * |KEJ * JKFJ > JAHJ | 


ABC bir eşkenar üçgen 
IKDI 1 (AB) 

(KEJ 1 (AGİ 

IKFI L (BGİ 

|IDK| -3v/3 cm 

|KE| 2/3 cm 

|KF| — V3 cm ise 
Çevre(ABC) kaç cm dir? 


TAHI 1 (BCİ çizilirse 
JAH| 3384-23 3 
|AH| — 6/3 cm olur. 
ABH (309-60*-909) dik 
üçgeninde 

IBH| <6 cm 

JAB| — 12 cm olur. 


Çevre(ABC) — 36 cm bulunur. 


Örnek 2: 


B G D GC 


ABC bir üçgen 

ABD eşkenar üçgen 
IKGI 1 (BC) 

(KEJ 1 (ADI 

(KFJ 1 TABİ 
|IKFJ4JKE|-4-|KG|>8 cm 


Pam 
M(DAC) — 159 ise JAC)| — x kaç cm dir? 


(AHI L (BDJ çizilirse, kural gereği; 

JAH| — |KFJ * JKEJ * |KGJ <8 cmolur. 
Oluşan AHC (45-45-3909) dik üçgeninde 
|AC| <x - 8V2 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir eşkenar üçgen 


(PEJ 1 (ABJ 

(PDJ 1 (BGİ 

IPEJ 1 JACI 

|(PD| > VW em 
IBD| 3cm 
IDC| < 5 cm ise 


JPEL oranı kaçtır? 
IPF| 


A P noktasından geçecek 
şekilde 

IMNJ / (BGIJ çizilip ML 
ve NK dikmeleri çizildi- 
ğinde oluşan MBL ve 
NKC (30“*-60-90) üç- 
genlerinden 

IML| — |NKJ — V3 cm ve |BL| — |KCJ - 1cmdir. 
İLD| <(JMPJ <2emve|DK| — |PNJ < 4cmolur. 
EMP ve FPN (30“-60'-909) dik üçgenlerinden 

|PPE| - VB cm ve |IPFJ| - 2/3 cm olur. 


JE. 8 1 


- — bulunur. 
PR 28 2 
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TEST - 1 


A ABC bir eşkenar üçgen 
(KEJ / TABİ 

IKDI / 1BCI 

(BHJ £ (AC) 

(KFI L (BCİ 

|KD| 2cm 

İKE| 3cm 

|IKF| < 23 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BH | kaç cm dir? 


Mi 
yaB B) e C) 53 pp 13 E) 6v3 


Soru 2: 


A ABC bir eşkenar üçgen 
IPEJ / 1BCJ 
IPDİ / (ABİ 
IPFI / TACI 
E |PF| 3cm 
4 JPD| 4cm 
IPE| 5cm 


B D Cc 


Yukarıdaki verilere göre, |AE| * |DC| toplamı 
kaç cm dir? 


Z 
A) 13 B) 15 0) 17 D) 18 E) 21 


Soru 3: 


A j ABC bir dik üçgen 
ABD eşkenar üçgen 
(ABJ 1 (ACI 

(KGJ 1 (AB) 

(KFJ L (BCİ 

(KEJ 1 (ADI 

|AC| < 4/3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |KG| * |KFJ| * |JKEJ 
toplamı kaç cm dir? 


A)2 8) 23 c)3 D) 4 E) 3vy3 


WA 


Soru 4: 
A ABC bir eşkenar 
üçgen 
E (DFJ £ (ABI 
8v3 (CDJ| < 3JAF| 
JED| - 8V3 cm 
B C D 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç cm dir? 


vi 
A) 25 B) 30 C) 40 D) 50 E) 60 


Soru 5: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
A, C, D doğrusal 
|EC| - 2JCD| 
JAE|—-J|ED| - 3v7 cm 
C |BE| —x 


3v7 


D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A)3 B) 23 G4 D) 3v2 E)3v3 
Soru 6: 
A ABCD bir dörtgen 
N 
60 (BCJ £ (DCİ 
Pam Pi 
m(BAD) — m(ÂBÜ) - 609 
D 
(BC| - 15cm 
583 
Aso IDC| — 5/3 cm 
B 15 Cc 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| - |AD| toplamı kaç 
cm dir? 


Z 
A) 30 B) 32 C) 34 D) 36 E) 40 


A ABC bir dik üçgen O: 4. 
(ABI 1 JACI 
JEC| 6cm 
|(AB| -20cm 
B 29 & 
(BC| < 29cm 
İBE| —x 
E 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
| 


D)20V2 o E)28 


A)25 B)26 C)27 


AD // EC i 5. 
(AB) 1 (BCJ 
(DEJ 1 EC 

m(DAB) — 30* 
JAB) —i2cm 
İDE| 9cm 
BC| —x 


WE 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v3 B)3 Cc) 2.8 D) 4 E) 6 
A ABC bir dik üçgen | 
'N (ABI 1 (BCJ — 
10y5 
1BD| — |DC| 
Pam 
m(BAD) — 459 
sl 
B n C  Jacj 105cm 
JAD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)SV2 B)10 C)10/2 D)12v2 E)15 


b c ABCD dikdörigeni 
: şekildeki gibi eşit 
birimkarelere ayrıl- 
mıştır. 


Yukarıdaki şekilde A, C, E noktaları birimka- 
relerin köşeleri olduğuna göre, |AC| * |CE| 
toplamı kaç birimdir? 


A)10 B)15 C)1i7 D20 E2i 


A ABC bir üçgen 
z 9 BCD bir dik üçgen 
(BCI 1 (CDJ 
B © JAE|-JBE| -JECİ 
5 6 JAC| <-9cm 
|CD| 6cm 
|BD| - i2cm 
|AB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 383 04 Da E6 


A ABC bir üçgen 
Pa 
m(ABC) - 30 
JAB| -8v3 cm 
li (BC| - 138 cm 
JACJ Xx 


x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AS . B)6 Cc) 7 D)8 E) 9 
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TEST -2 


8. 


ABC bir üçgen 


TAHI 1 (BCJ 
(BK) 1 (ACI 
JAH| — |BK| 
JAK) 4cm 
|HCJ - 6cm 
IDK| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


ABC bir ikizkenar üçgen 


B 


9. 


A 
(BD| - 1cm 
” 3  İABİSJACI<|JDCJ— 3cm 
Xx 
1D 3 


G 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| —- x kaç cm 
dir? 


A)1 B2 GYV Dys 


A 
D 
(1 
B H 18 C 


E) 2v2 


ABC bir üçgen 
(AHI 1 (BCJ 
m(ÂBD) — möB&) 
(AD| - |pcj 

|(AB| - 25cm 
İHC| — 18 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


A)10 Bİ2 C)13 Di1i5 E)16 


Wa 


10. 


11. 


12. 


A ABC bir üçgen 


ABD eşkenar 
X üçgen 


IDC| —2cm 
(BD| 6cm 
JAC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AG B3V5 C7 Deyi Day? 


A ABC bir eşkenar 
üçgen 


(DEJ 1 JACGJ 
E JAE| 7cm 
(BD| —2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç 
cm dir? 


A)22 B2 C27 Do E)36 


A ABC bir eşkenar 
üçgen 


IDF) 1 (ABI 
E (DEJ 1 (ACI 
IBD| 4cm 


w 
a 
o 
m 
(e) 


IDC| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AF| — |AE| farkı 
kaç cm dir? 


AB // CD 

AB 1 JAH| 
İCEJ 1 (EDJ 
JAE| — JEHİ 
JCH| 4cm 
|IHD| &9cm 
JAD| —x 


f 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 10 Bi 12 D13 E)15 


ABCD bir dörtgen 
(ABI 1 (BCI 

Pe 
m(ÂDÖ) — 1509 
JAB|-|AD|-2v3 cm 
IDC| 2cm 
C |BCİ| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A2 BB o4 Ds2 BS 


ABD bir üçgen 
BDC bir ikizkenar 
üçgen 

(ABJ 1 (BCJ 
m(BAD) — 30* 
(BD| CD) 
(Bc| 8cm 
|AD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 Cc)8 D) 9 E) 10 


WE 


A ADI n (BCJ > EŞ 


(ABJ 1 (BC) 

(BCJ 1 (CDJ 
c J|AB| <5cm 
- |CD| 4cm 


(BC| >9cm 
D 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


A) 8v2 B) 9v2 C) 10v2 
D) 11v2 E) 122 
A ABC bir üçgen 
(AEJ 1 (BGİ 
9 X |(CD| -2Micm 
416 JAB| <9cm 
a /BD| -2em 
B E e 
|AC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


(ADI 1 (DEJ 
(DEJ 1 (EC) 
m(ÂBE) — 60* 
|AD| - 2/3 cm 
İDE| < 1cm 
(BC| 5cm 
|AB| <8cm 
JEG| < x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AMB B3 0248 D4 
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A ABC bir ikizkenar 
üçgen 
4 (AHI 1 (BC) 
(AC| - |Bcj 
B İH x Cc (ABİ > 4cm 
IBH| < 1cm 
IHC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B)7 Cc) 8 D) 9 E) 10 


A AED bir ikizkenar üçgen 
ABC dik üçgen 
(ABI 1 (BCJ 
HA (DH) L (AE) 


BA JAD| — |DEJ 
i 
6 
A G 
E 


IHD| < 7cm 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


O 


|(GF| 6cm 
|BF| —x 


A) 1 B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


A ABC bir ikizkenar 
üçgen 

IDEJ 1 JEF| 

(EF) 1 (BCJ 

|AB| < |AC| 
IDE| <6 cm 
JFC| <5cm 
IBF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 8 B)9 C) 10 D) 11 E) 12 


WA 


10. A ABC bir eşkenar 


üçgen 

D ve E orta nokta 
D,N, E doğrusal 
INE| <1cm 
(BC| 8cm 
IBN| —Xx 


w 
w 
O 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A3 B2M7 O4MNW2 DE EY 


11. A ABCD bir dörtgen 
6oN5 IDCJ 1 (BC) 
Pi Pam 
M(ABG) xm(BAD) — 60” 


1 R 
|(AB| 11cm 
|(AD| 5cm 
60 1  |BG| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 B)7 c) 8 D) 9 E) 10 


12. E (DCJ 1 (DBJ 
N — TEAJ 1 JABI 
Rg 
m(DCB) - m(GED) 
G 
|AB| - |BD)| 
7 
ICA| 7cm 
A g |EC| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)14 Bi? OO7B D7 3 


28 gb BB TE E DK a Gü 


D ABC ve ADC birer 
gi dik üçgen 
28 |AD| 21cm 
> IDC| < 28cm 
(BC| 37 
B 37 c JAB| —x 


Pam Pm 
Yukarıdaki şekilde m(BAC) — m(ADC) — 90“ 
olduğuna göre, x kaç cmdir? 


Li 
A)10 B)12 C)18 D1i5 E)17 


A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BG) 
(BHJ L (ACI 
H JAH| <2cm 
zi HC) — (3-1) cm 


(BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B) v2 Cc) 8 D)2 E) v5 


A ABC bir üçgen 
(ADI 1 JAGI 
/ /BD| -1cm 
BID 70 ç JAB -5cm 
IDC| x< 10cm 
JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A5 B28 oge2b5 me EBS 


ABC bir üçgen 


Gi i m(BAĞ) — 45 
155 KOR) 169 
N .. — MAĞ) -15 
|(BC| - 4vV6 cm 
JAC| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A8 B)8V2 C)8V/38 D1i2 E)16 


A ABC bir dik üçgen 

E (ABJ 1 (BCİ 
4 (AB|-JBE| 4cm 
İn JED|s|DC| <3cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 B)3 Gc) 2v5 D) 26 E)5 


A ABC bir dik üçgen 
m(BA) - 90“ 
m(ÂBE) — 45* 
K J|AD| -5V2 cm 
Ni (BD| -V2cm 
IDC| >x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)6V/2 B)7V2 C)8Y2 D)2 E) 10v2 
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TEST -3 
7. A ABC ve DBE 10. A ABC bir eşkenar 
birer ikizkenar üçgen 
o üçgen 7 | DC| 2cm 
- AHI 1 (BEJ (AD| 7cm 
B ME © (DHL BEP D  |JBD| —x 
JABİ - JAGI y 
/DB| - |DE i ” 
İHF|J — 2JFC| Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
(BE| 20cm 
A)2V15 B)3V7 C)Y65 D)VY67 E) V70 
Yukarıdaki verilere göre, |FC| kaç cm dir? 
)3 B2 o 2 D) z E) 1 
11. A ABC bir dik üçgen 
8. A ABC bir ikizkenar ABD eşkenar 
üçgen : üçgen 
© e eeblişel adem e ES (AB) 1 (BCJ 
JAF| — JFDJ B 53 G 
(BD| - 2cm (AB| 2cm 
B2D 4 E 6 © iDEJ-4çm - |BC| — 5V3 cm 
İEC| -6cm z IDC| —x 
JEFİ —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E)7 
A4 BaV2 og2b5 Da 6 
9. A 
<> 
G F 
© (7 12. A ABC ve DEF birer 
| NX o eşkenar üçgen 
B 5 D E 8 e 
& IBD| > 4cm 
ABC bir üçgen, (EF) LJACI, (DGJ 1 (ABI : |EC| 2cm 
m(BAĞ) - 1209, JAG| - |BGJ, JAF| — JCFJ JAF| —x 
(BD| 5cm, JEC| 8cm, |DE| —x mr D Ea 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)4 B6 G4MW3 D7 Beys A4 BVİS O5 D27 Bay 


ABC bir dik üçgen 
(BAJ 1 (ACI 
m(ÂDE) — 459 
(BD| 4cm 
IDC| <x6cm 
JACJ <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
N 


A>B B4 25 Ds E2V7 
2. G (DAJ 1 (ABI 
E (ABI 1 (BCJ 
p (FEJ 1 (DGJ 
11 İDE| — |EG| 
7 J(AD| <-7cm 
(BC| <1iicm 
i |(AB| — 12cm 
A F 
İFB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 32 Gs DB EsyY2 


ABC ve BDC birer 

3 dik üçgen 

c İABILJACI 
(BD 1 (DCI 
m(ÂBD) — 30“ 
|(AC| 3cm 
|IDC| 2/3 cm 
(BD| Xx 


23 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)8 B) 9 C) 10 D) 12 E) 14 


wWda 


ABCD bir dörtgen, m(ÂBİ) — 30* 

Pa pa yazı 
m(GDB) — 45, m(AÂDB) - m(DBÜ)-15* 
|BC| - 4v3 cm, JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2/2 B38Y8 C6 Ds5Y2 E)8 


A ABC bir üçgen 

pi Pi Pam 
m(ABE)xm(EBb)-m(0Bö) 
m(BAĞ) — m(BCA)  45* 
|AE| -VEcm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) V3-1 B) v3 - v2 Cc) v6 — v2 
D) 6-2 E) 22 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACIJ 
© (AHI 1 (BGJ 
m(HAD) - m(BAĞ) 
B H 2D x* G |IHD| ->2cm 
|(AB| <6cm 
IDG|J —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A1 B)2 c)3 
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ABC bir eşkenar 
üçgen 

E IPEJ / (ACI 
IPDJ // IBC) 
IPFI // TABI 
xXtysticm 
x*z-9cm 
ytz-6cm 


Yukarıdaki şekilde Xx, y, z bulundukları kenar- 
ların uzunlukları olduğuna göre, Çevre(ABC) 
kaç cm dir? 


E) 27 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

IDGİ / TABİ 
IDEJ 1 JABJ 
IDFI 1 JACI 
İDE| - 3 cm 
IDF| - 338cm 
IDG| -4 cm 


B G fe 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç cm 
dir? 
A) 32 B) 36 C) 42 


D)46 oOE)52 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

B, C, D doğrusal 
(FEJ 1 (ADI 
(AE| - JED| 
(BF| 5cm 
IFG| <3 cm 
|CD| —x 


B 5 F 3 C »x D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 23 Cc) 4 D) 5 


10. 


12. 


Mm 
il 
İY) 
S 


ABC bir dik üçgen 


A 
JABIJ 1. |ACI 
15 20 
JAB| < i5cm 
JAC| 20cm 
B Cc 


Yukarıdaki şekilde De (BCJ ve |AD| — 13 cm 
olacak şekilde alınan D noktalarının C köşe- 
sine uzaklıkları toplamı kaç cm olur? 


A)32 B)30 C)28 D)26 E24 
A ABC bir dik üçgen 
di TAD) açıortay 
(BDJ 1 (DEJ 
i (BCJ 1 (AEJ 
AS JAB) JAB) 
(BD| - 2/5 cm 
7 i JEC| <-2cm 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A6 B8 (9 D10 Eti 


A ABC bir ikizkeriar 

üçgen 

(DEJ 1 (ABI 

S (DFJ LL JACI 
M(EDE) — 459 
|AB| — JAC| 
|ED| -3v2 cm 
|IDF| - 4/2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


İZ-E 


A 
Üçgenin bir köşesinin 
E karşı kenarına uzaklığı- 
na üçgenin yüksekli- 
ği denir. 


U 
(ADI, (BEJ ve (CFJ doğru parçaları ABC üçgeni- 
nin sırasıyla (BCİ, (ACI ve (ABJ kenarlarına ait 


yükseklikleridir. 


ba 


(BC| za  JAD| <h, 
(ACI -b |JBE| -h, 
(AB) -c (CF) <h, 


# Üçgende yükseklikler bir noktada kesişir ve bu 
noktaya üçgenin diklik merkezi denir. 

& H noktası ABC üçgenini diklik merkezidir. 

Üçgenin Alanı 

# Bir üçgenin alanı bir kenarı ile o kenara ait olan 
yüksekliğin çarpımının yarısına eşittir. 


a 
İ Alan(ABO) - 


*& Dar açılı üçgenlerde diklik merkezi (H noktası) 
üçgenin iç bölgesindedir. 


# Geniş açılı üçgenlerde diklik merkezi (H noktası) 
üçgenin dış bölgesindedir. 

* Dik üçgenlerde diklik merkezi 90 lik açının 
olduğu köşedir. 


WA 


Örnek 1: 


A“, ABC bir üçgen 
i (ADI 1 (BC) 
(BEJ 1 (ACI 
JAD| - 16cm 
< (BC| - 18cm 
””  JAC) <24cmise 
El ilideri 2 AM — |BE| kaç cm dir? 
Çözüm: 


(AD|.|BC| (BE|.JAC| 
Alan(ABC) — 5 z 5 


16.18 (o |BE|.24 
o 2 


> |BE| < i2em bulunur. 


Örnek 2: 


B 12 D 6 Gc 


ABC bir dik üçgen, (ABJ 1 (ACI, (DEJL (AEJ 
(DEJ L (BCI, |DC| <6cm, JAE| -10cm 


|BD| - 12 cm ise Alan(ABC) kaç cm? dir? 


Çözüm: 


(AHI çizildiğinde AHDE bir dikdörtgen olur. 
IBH| 2cm ve |HD| - 10cm dir. 
ABC dik üçgeninde öklid teoreminden 
|AH|? -2.16 —> JAHJ <4v2cm olur. 


18.4y2 
2 


Alan(ABC) — - 36v2 cm? bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Alan 


> 


WELJMEKİ - üçgende Alan 


* Yükseklikleri eşit uzunlukta olan üçgenlerin alan- 
ları oranı, tabanları oranına eşittir. 


Alan(ABD) om 


Alan(ADC) On 


D 


* Taban uzunlukları aynı olan üçgenlerin alanları 
oranı, yükseklikleri oranına eşittir. 


Alan(ABC) hı 
Alan(BDC) © hp 


Örnek 1: 

A ABC bir üçgen 
|FC|-2|DF|-4JBD)| 
JEC| 2JAE)| ise 


Alan(DEF) 
Alan(ABC) 


kaçtır? 


oranı 


Wa 


BaD 2a F da Cc 


|AE| > b dersek |EC)| < 


4|BD| — 2JDF| < |FC| 
ise 


IBD| — a dersek 
IDF| —2a 
IFC| — da olur. 


JEC| — 2JAE)| ise 


2b olur. 


Alan dağılımı şekildeki gibi yazılırsa 
Alan(DEF) — 4S, Alan(ABC) — 21S olur. 


Alan(DEF) . 48 
Alan(ABC) (o21S 21 


Örnek 2: 


Çözüm: 
A 
3X 
B 4 
E 
2X-Y 
Alan(DEC) 2 
Alan(ABD) 3x-2y 
2 
Örnek 3: 
A 
E 
D 
6v2 


w 
© 
o 


4 bulunur. 


ABD ve BEC birer üç- 
gen 

JAGI 1 JBGİ 

JEFJ 1 JBCGİ 

2JAG| — 3JEF| 

IBD| — 2)DG) ise 


Alan(DEC) 
Alan(âBp) Oranı 


kaçtır? 


2JAG| — 3JEF| ise 
İAG| — 3x dersek 


JEF| — 2x olur. 

“ |BD| -2JDCJ ise 
|DC| — y dersek 
(BD| — 2y olur. 

—i bulunur. 

3 

ABC bir üçgen 
2|BD|-3JAE|-6DE| 
|BC| 8cm 

JAC| —- 6vV2 cm 


Pm 
mM(ACB) — 1359 ise 
Alan(DEC) kaç cm? 
dir? 


. JAFI LIJBCI çizilirse olu- 
şan AFC (45*-45*-90") 
dik üçgeninde 
|(AF| <6 cm olur. 


8.6 


Alan(ABO) - —— - 24 cm? olur. 
Alanların dağılımı şekildeki gibi yapılırsa 
6S - 24 am?” 


Alan(DEC) > S - 4 cm? bulunur. 


Eşkenar Üçgenin Alanı 
A 


a2.y3 
Alan(ABC) — 
a a 
h2.y3 
Alan(ABC) — 
Bakemezni. 2 1G 
Ornek 4 
A ABC, EDC ve DEF birer 
eşkenar üçgen 
JAE| <6cm 


JEC| -4cm ise 
taralı bölgenin alanı 


kaç cm? dir? 
A ABC eşkenar üçgeni- 
nin alanından bir kena- 
6 rı 4 cm olan iki eşkenar 
10 üçgenin alanını çıkartır- 
E 
sak taralı bölgenin ala- 
4 
AN nını buluruz. 
B 4 D 4 G 
2 2 i 
Taralı alan — e -2. vE - 173 cm? olur. 


Örnek 5: 


A- 


ABC bir dik üçgen 
DEF eşkenar üçgen 
(ABJ 1 (BCJ 

IBD| > |DE| — JEC| 
|(AB| <6 cm ise 
Alan(ABDF) kaç cm? 
dir? 


Açılar şekildeki gibi ya- 
zıldığında ABC bir 30- 
60-909 dik üçgenidir. 


Alan(ABDF) — Alan(ABC) — Alan(DCF) 


Örnek 
A 


WI 


6: 


6.63 6.23 . 123 cm? olur. 
ABC bir üçgen 
JAF| — |Fcj 
JADJ - 3JBD| 
(BE| s6cm 
|EC| — 10cm 


S, ve S, içinde bulun- 


dukları (o üçgenlerin 


alanları olduğuna gö- 


S, 
re — oranı kaçtır? 
S, 


(DCJ çizilirse 
Alan(BED) - 3S iken 
Alan(DEC) 5S olur. 
JAD| - 3JBD| oldu- 
ğundan 

Alan(DBC) - 8S ise 
Alan(ADC) - 248 ve 
Alan(ADF) — 12S olur. 
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Alan(DEF) 
Alan(ABC) 


X.Z.U*Ky.t.V 


a.b.c 


Örnek 1: 7 
A ABC bir üçgen - 
IBE| — |EC| 
JAD| - 2cm 
İDB| -4cm 
B E & İFC| 5cm 
Alan(DEF) 


JAF| 6 cm ise “Alan(ABC) oranı kaçtır? 


Çözüm: 


|BE| > |JEC| sx dersek 


Alan(DEF) X.5.2 -Xx.6.4 
Alan(ABC) © 2x.11.6 
34X 17 


> 135x “ öö bulunur. 


A ABC bir üçgen 
— (EDİ 1 (BGJ 
3 |EC| — 3JAE| 
JED| 3cm 
B 4 D 6 C 
|BD| <4cm 
IDC| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABDE) kaç cm? dir? 


Z 
A) 9 B) 10 0) 11 


D) 12 E) 13 

Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 

(ABJ 1 (BCİ 

Pi 

M(ADB) — 45 

İDC| —6 cm 
B c İJAD| <9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


V 
A) 45 B) 48 


C) 52 D) 56 E) 60 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
İDC| -2.J4D| 
D 
2.|BE| — 3.JEC| 
B E C 


Yukarıdaki verilere göre, S, ve Ss, içinde bulun- 


.. . S 

dukları bölgelerin alanları olduğuna göre, ii 
oranı kaçtır? ii 
5 8 Xa 2 2 
AŞ B7 Öş Mm; pi 


Soru 4: 


a < < ABGbirüçgen 
(BEJ - |EC| 
JAD| <2.JBD| 
|CF| — 2.JAF| 


E G 


B : 
Yukarıdaki şekilde Alan(BEFD) - 20 cm? olduğu- 
na göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


Ki 45 B) 50 C) 55 D) 69 E) 65 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
(EG| — 2JDG| 
F © 2IDFJ — SJAF| 
3JAE| — 2JEC)| 
ei (DC) < 5JBD| 
B D Cc 
Alan(FGE) 


Yukarıdaki verilere göre oranı kaçtır? 


* Alan(ABC) 


2 5 4 ıı g2 
Me. e “eş iş 
Soru 6: 

A ABC bir eşkenar üçgen 
H (DFJ 1 (BCJ 
D (DHI 1 JACI. 
ği IDFJ & |DH| 
JAC| — 3JEC| 
B F 
(BC| x i2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBCE) kaç cm? dir? 


A)12/38 B)16v/2 C)18v3 D) 24.5 E) 30v3 


-Tepe noktaları tabana paralel bir doğru üzerinde 
bulunan ve tabanları eşit olan üçgenlerin alanları 


eşittir. 


x.h 
Alan(ABC) — Alan(A'BC) - > 


D ABCD bir dörtgen 
(ADI / TECİ 

(ABI 1 (BG) 

|BG| 6cm 
JABJ| - 10 cm ise 
Alan(DEBC) kaç 


A E cm? dir? 
perarranramzanemen İÜ eeeesemereremerasen 1 
Çözüm 
D (ADI // TECJ olduğundan 
ei Alan(DEC) - Alan(AEC) 
dir. 
6 
|| 
A E B 
pazammasaaasanamanz 0 1 
Bu durumda, 
Alan(DEBC) - Alan(ABC) 
— —2 - 30 cm? bulunur. 
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Örnek 2: 


A ABC bir üçgen 
F E 
wn JAF| < (BF| 
© |AE| — |CEJ 
B D 
S (FD| -5cm 


JED| < 10 cm ise 
Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


F ve E noktaları orta 
noktalar olduğundan 
(FEJ| / (BGİJ dir. 
Buradan, 

— Alan(DEF) - Alan(BEF) 


Alan(ABC) — 4.Alan(BEF) 


24. 20 100 cm? bulunur. 


ABC bir dik üçgen, (DE) / (BCJ, TABI 1 JACI 
m(EDE) - 309, |BD| - İDE| <4cm 


IDF| 6cm, |AE| <Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


2 
G 


B) 4 Cc) 3v2 D) 2y5 E) 5 
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İki Kenarı ve Bu İki Kenar Arasındaki Açısı Verilen 


Üçgenin Alanının Bulunması 


A 
B GC 


A ABC bir üçgen 
(ADI 1 (BDJ 
Pm 
m(BDE) — 1209 
(BD| 6cm 
yo Es 
> JAD| —7cm 
6 8 İCD| - 8 cm ise 
a &  Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 
Çözüm 
Alan(ABD) — —- 
— 21 cm? 
Alan(ADC) — ğe 
2:2 
— 14 cm? 
fe 
1 
Alan(BCD) — De — 123 cm? dir. 
Alan(ABC) 21 $ 14 4 123 
— (85 * 123) cm? bulunur. 
Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
<> SAT 
N m(BAD) - 459 
4 Pa 
m(DAC) — 60" 
B D c İDC| <2JBD| 


|AB| — 4 cm ise 
İAC| — x kaç cm 
dir? 


-JAD| — yve (BD -a 
dersek |DC| — 2a olur. 


2.Alan(ABD) — Alan(ADC) 
1 age. vk! ARA 
2. DR a İğ -5 .X.y.sin6G0 
v3 8v6 


> XE 3” cm bulunur. 


Örnek 3 
D c ABCDbir paralelkenar 
|JAF| 4cm 
JAE| —|DF| 6cm 
|EB| 8cm 


Alan(FAE) — S, 
EE -5S, ise 


—İ oranı kaçtır? 
2 


D 14 c Ga4Bz 180 olduğun- 


dan sina — sinB dır. 


A 6 E 8 B 


1 


Aan(AER) S, : > .4.6.sina 
AanDFC) o S, 2 .6.14.sin 
S 
2 E - > bulunur. 
2 
Örnek 4: 
5 ABCD bir dörtgen 
(ADI 1 (ABI 
le (ACI 1 (DCJ 
|AC| - 4cm 
N Ke... |AD| -6cm 
A 12 B 


JAB| — 12 cmise 
Alan(ABC) kaç cm” 
dir? 


D. ACD dik üçgeninden 


e 
sina — 3 tür. 


> 
ri 
A 12 B 
Alan(ABC) - 2 4.12.sina 
Li e. 2 
sir. .4.12. 3 16 cm“ bulunur. 
Örnek 5: 
A ABC ve DBF birer üçgen 
x ICF| x6cm 
D IBC| 9cm 
m E IDB| 12cm 
Alan(ADE) —Alan(ECF) ise 
|(AD| <x kaç cmdir? 
B 9 c 6 F 
Çözüm 


N Alan(ADE) <Alan(ECF)— A 
Alan(BCED) - B dersek 
Alan(ABC) — Alan(DBF) 
olur. 


po 


” 1 , 
5 .9.(i2 4x .sina - 5 :12.15.sine 


x-8cm bulunur. 


Alan(ABG) nin en büyük 
değeri, u > 90” ise 
sinu > 1 olduğundan 


(Alan(ABC)) 


b.c 
--——— olur 
max 2 


us 


Örnek 6: 
ABC bir üçgen 


(BD| 4cm 

(AB| <8.cm 

|AC| - 8vV3 cm ise 
Alan(ABC) nin en büyük 
değeri için Alan(ADC) 
kaç cm? dir? 
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J GEOMETRİ - Üçgende Alan 


A Alan(ABC) en büyük ol- 
ması için |JBAJ 1 JACJ ol- 
malıdır. ABC dik üçgenin- 
de pisagor bağıntısından 
İDC| < 12cm olur. 
Alan(ABD) — S dersek 
Alan(ADC) — 3S olur. 


Alan(ABC) — 4S 


8.8vV3 
m 323 cm? ise 


S  8y3 cm? olur. 
Alan(ADC) 3.5 3.838 — 243 cm? bulunur. 


Soru 3: 


B D C 


ABC bir üçgen, (DEJ 1 (ACI, m(BAb) - m(BGA) 
|AB| - (DCJ, JAE| <-5cm, |DE| - 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm? dir? 


di 
E) 78 


A) 48 B) 54 C) 64 D) 68 


B X G 


ABC bir üçgen, JAE| - 3JECJ, m(ABÖ) - 30“ 
|AD| — |DB| - 4cm, Alan(ADE) — 9 cm? 
BC| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A)8 B) 10 C) 12 D) 16 E) 20 
Soru 2: 
D 10 c ABCD bir yamuk 
(AB) / (DC) 
8 “ 3JAB| — 4JAD| 
A B IBD| -8cm 
İDGC| - 10 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BCD) kaç cm? dir? 


/ 
A)25 o B)30 C) 35 D) 40 E) 45 


WA 


Üç Kenarı Verilen Üçgenin Alanı 


A 


Çevre(ABC) -asb4sc—2u 


a*b*c 


us 2 


İ Alan(ABC 


u-c) 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
J(AB| <-5cm 
İBD| 6cm 
B 6 D 1 c İAD|—-7cm 


IDC| — 11 cm ise 


Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 


Çözüm: 
A ABD üçgeninde 
m 51617 . SN 
2 
ğ 
Alan(ABD) > N9 -(9—-5)-(9—7)-(9-6) 
Alan(ABD) > 9.4.2.3 - 66 cm? olur. 
Alan(ABD) . 6 66 , 
Alan(ADC) (11  Alan(ADO) olduğundan 


Alan(ADC) — 11v6 em? bulunur. 


Örnek 2: 
A 10 E ADE ve DBC birer üçgen 
(AEJ // (BCİ 
9 141 JAD| 9cm 
. JAE| — 10cm 
İDE| < ticm 
i IBD| <-6cm 
e. (BC| - 5 cmise 
Alan(DBC) kaç cm? dir? 
Çözüm: 
ADE üçgeninde 
uz ağn - 15 cm olur. 
Alan(ADE) — y15-(15—9)-(15 —-11)-(15—10) 


Alan(ADE) - V15:6:4.5 — 302 cm? olur. 
Pa <7 Ni 
M(ABG) *- m(BAE) — 1809 olduğundan 


. N . La 
sinA — sinB olur. 


1 .g.10.sinÂ 
Alan(DAE) o 2 
Alan(DBC) | 1g 5 sin 
2 
302 
Alan(DBC) 


Alan(DBC) — 10v2 cm? bulunur. 


WA 


Örnek 3 
A 12 p ABC ve ACD birer üçgen 
(BCI / JADI 
i (AB| 7cm 
JAC| 8cm 
B 9 
(BC| <9 cm 
JAD| — 12 cm ise 
Alan(ACD) kaç cm? dir? 
Çözüm: 


D ABC üçgeninde; 


A 12 
E 
N ye 14819 45 
7 2 
B 9 C 


Alan(ABC) — V12.3-4.5 - 125 cm? olur. 
(ADI / (BC) olduğundan 


ABC üçgeni ile ACD üçgeninin yükseklikleri aynı ola- 
cağından alanlar oranı, tabanlar oranına eşittir. 
26 9 


Alan(ACD) © 12 


Alan(ACD) — 16v5 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
ABC bir üçgen 
(DC| <3 cm 

8 |(AB| <-8cm 
IBD| <9 cm 

B ğ D a  İAD| 11cm ise 
Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 

Çözüm: 

ABD üçgeninde u a - 14cm olur. 


Alan(ABD) — (14 .(14 —8) (14 —9) (14 -11) 


Alan(ABD) - (14.6.5.3 — 6y35 cm? olur. 


Alan(ABD) 9 6vy35 9 


Alan(ADO) “ 3 “ Alananboj 3 “© 


Alan(ADC) — 2/35 cm? bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Alan 


) GEOMETRİ - Üçgende Alan 


Soru 1 İç Teğet Çemberinin Yarıçapı Verilen Üçgenin Alanı 
A D ABC ve DBC birer # Üçgenin iç açıortaylarının kesim noktası iç teğet 
üçgen çemberin merkezidir. 
(ADI / (BCJ # O: iç teğet çemberinin merkezi 
2/BE| - 5JED| i * r: İçteğet çemberin yarıçapı 
Alan(DEC) — 10 cm? | 
B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


4 N 

A) 47 B) 45 Cc) 42 D) 35 E) 30 

Soru 2: 

A ABC bir üçgen i 
E B| — iş 
|AB| < 7cm i X Açlortayların birleşmesiyle oluşan üçgenlerin 
Y 6 (BD| 3cm alanları taban kenarlarıyla orantılıdır. 

(AD| - |DC| <6cm 

B 3 D 6 e iL 
JEC| — 3İJAE)| i 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm? dir? 


/ 
A)2V5 Bab G4” De E12 
Alan(BCO) -a$ 
Soru 3: an(BCO) -a.S 
A 8 B AEB ve ECD birer Alan(ACO) — b.S 
üçgen 
7 (ABI / (CD) 
9 |AE| — 2JEC| ar 
Cc 4 -F 8 D |ED| -9cm napim —— 
JEF| <3 cm ABC bir üçgen 
ICF| 4cm (ADI ve (BDJ açıortay 
6 5 |AB| -6cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AEB) kaç cm? dir? JAC| 5cm 
i > IBC| — 7 cm ise 
v ; B 7 Cc Alan(ABD) kaç cm? 
A) 435 B)4V387 C)5v37 D)4V4t E)Ay43 | dir? 


çözüm: 


ABC üçgeninde yarıçevre 9 cm olacağından 
Alan(ABC) > yYa-3:4.2 - 6/6cm? olur. 


(DCİ çizildiğinde açıortay olduğundan oluşan alanlar 
kenarlarla orantılı olur. 

Alan(ABD) > 6S 

Alan(ADC) > 5S 

Alan(BDC) — 7S olur. 


185 - 6V8 cm? 
- V& cm? 
lr 
Alan(ABD) — 6. > —- 2V6 cm? bulunur. 
Örnek 2: 
A ABC bir dik üçgen 
M4 (ABI 1 ACI 
4 
7 (BD) ve (CDİ) açıortay 
Xx J(AB| <3 cm 
B Cc 
JAC| > 4 cmise 
Alan(BDC) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 


Alan (ABC) - 32 - 6 cm? olur. 
(AD| çizildiğinde açıortay olur. Alan dağılımı şekildeki 
gibi yapılırsa Alan(ABC) — 12$ - 6 cm? ise 


le 2 
S-- om 


Alan(BDO) <5 .—- - > cm? bulunur. 


Kenarları ve Çevrel Çemberinin Yarıçapı Verilenen 
Üçgenin Alanı 
« ABC üçgeninin çevrel çemberinin merkezi kenar 


orta dikmelerinin kesim noktasıdır. 


* R: çevre çemberin yarıçapı. 


M4 Örneki: 


A ABC bir üçgen 

,(AB| <8cm 

JAC| < 10cm 

(BC) - 12 cm ise 
ABC üçgeninin çevrel 
çemberinin yarıçapı 
kaç cm dir? 


Çözüm: 
ABC üçgeninde yarı çevre 15 cm olacağından 
Alan(ABC) - VAS:7:5.3 - 15/7 cm” olur. 


a.b.c 
R 


Alan(ABC) formülünden 


ie BO A 


RS a cm bulunur. 


E 
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< 
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ö 
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“2 
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E 
e 
< 
9 
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D 
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Z 
z 
2 
Ni 
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A ABC bir üçgen 
(BDJ ve (CDJ açıortay 
5 iz Pi 
e m(BDC) — 1359 
<< JAB| <5cm 


Cc 
JAC| - 12cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(BDC) kaç cm? dir? 


a 
A) 11 C) 13 


B) 12 


D) 14 E) 15 


ABC bir üçgen 
O, iç teğet çemberinin 
merkezi 
Pam 
M(BAC) — 60" 
JAB| 5cm 
|AC| 8cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BOC) kaç cm? dir? 


V 
A) 23 SS Ge Dd Es 
Soru 3: 
na ABC bir üçgen 
JAB| < ACJ - 10cm 
10 10 
(BCJ - 16 cm 
B 16 e 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin çevrel 
çemberinin yarıçapı kaç cm dir? 


Soru 4: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 JACI 
> 8 
JAB| 6cm 
|(AC| 8cm 
B C 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin çevrel çemberi- 
nin yarıçapı R cm, iç teğet çemberinin yarıçapı r 
cm olduğuna göre, r. R değeri kaç cm? dir? 


4 
A) 6 B)8 C) 10 D) 12 E) 16 
Soru 5 
A ABC bir üçgen 
Pal Pa 
M(ABD) — m(DBÖ) — 
8 <a Pi 
m(BCD) — m(ACD) 
|x45* - 
5 0 JAB| —8cm 
IBG| — 15 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABDC) kaç cm? dir? 


V 
A)80 B34 635 b) > E) > 
Soru 6 
A O, ABC üçgeninin çev- 


rel çemberinin merkezi 
Pa 

M(BAC) — 1359 

JAB| 7cm 

|AC| - 5/2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, R kaç cm dir? 


A 82 B) 7v2 ç) 182 D)8Y2 EM 


TEST - 1 


A ABD ve BOD 
i birer üçgen 


(ADI 1 (CE 
(ABJ 1 (CF 
m(SAD) — 1209 
JAB| - JAD| 


Alan(ABD 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(BCD) oranı 


kaçtır? 


ABCDE bir beşgen 


(AB) 1 (BCJ 

DE m(AED) — 120* 
JAE|—JED|6 cm 
IBC| -3V3 cm 
|(CD| - 6/8 cm 


D 
JAB| -9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCDE) kaç 


cm? dir? 


A) 2108 B) 36v3 C) g2 
D) 45v3 E) 99v3 
2 2 

ABC bir üçgen 
(DEJ 1 TAKI 
- (DFJ 1 (BCİ 
|KGCJ — JAKİ 

C |DE| <-2cm 
IDF| <3 cm 
(BC| > 20cm 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm 
dir? 


A)20 B3so C)35 D4o E)S0 


4. 


WI 


A ABC bir üçgen 
IBDJ 1 JACI 
TAEJ 1 (BCİ 
(BD|  JAE| 
(BE| 6cm 
(DC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 
C) 100 


D)105 E) 120 


A)90 B)95 


A ABC bir dik 
üçgen 

(ABJ 1 JAGIJ 
m(ÂCB) — 159 
IBD| 8cm 
(DC| < 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 


A8 Biz C)20 D)30 E)50 
A ABC bir dik üçgen 
> 
7 (ABI 1. (ACI 
(ADI 1 (BCJ 
R |AC| < 10cm 
B D 
JAD| <6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


AĞ B24 ©)35 D> 7S 


| 
; 
i 
! 
i 
! 
; 


ç 
<S 
< 
© 
yo) 
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© 
D 
Un 
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z 
in 
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O 
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O 


TEST - 1 


7. D 
A 
15 9 
33 
c 
63 E 
20 
/ i 


ABC ve DCE birer üçgen, JAEJ n (BDJ — 1C1 
IDC| -9em, JAC| - 15cm, |BCJ - 20cm 
ICE| <6vV3cm, |DE| - 3/5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 


dir? 
A) S0 B)75 C)105 D)120 E)150 
8. A ABC bir dik üçgen 
A 
a5  İBAJLJACI 
JAEJ 1 (BCJ 
B c 
1BD| > |EC)| 
D |AC| 4/3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BDC) kaç cm? 


dir? 
A3 B)8 C)12 D16 E)20 
9. A ABC bir eşkenar 
Dp üçgen 
(EDJ 1 (DG) 
k Alan(DEC) — 18 cm? 
|AD| < JEB| 
E B C 
IDB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A4 Bs/2 O25 Da B5 


WA 


OB ÜRE ŞE ŞA EŞ SN 


c JAB| —10cm 
IBD| -6cm 


i 10. A ABC bir üçgen 
Ni > TADI 1 JACJ 
IDC| -20 cm 
İ B 6D 20 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm? 
dir? 


11. ABC bir eşkenar 
üçgen 

DEC bir ikizkenar 
üçgen 

m(DEĞ) — 120* 
|DE| < |EC| 

IDG| — 2JBD| 
(AB| - 6/8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AEC) kaç cm? 
dir? 
A) 12.8 B)93 


C)8V8 D)12 E)9 


ABC bir üçgen 

Pu 
Mm(DEF) — 1209 

Pa a 
m(BDE) -m(EFC)—180* 


(BD| -—2ecm 
|(BE| 3cm 
JEC| 5cm 
JAD| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


A)8 B)16 C)32 


D) 16/3  E)32v5 


8 Sap MA ĞN 


TEST -2 


A ABC bir dik üçgen 


De (ACI 1 (BCJ 
(CDJ 1 (ABI 
(BEJ — 2JECİ 
> z |(AD| -3cm 
|DB| - 12cm 


ğ 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBE) kaç cm? 
dir? il 
B) 18 E) 24 


C20 D)22 


A) 16 


A ABC bir üçgen 
(AKI ve (BKJ açıortay 
m(BAK)—m(KAĞ) -45* 
|AC| -i2cm 
(BC) - 15cm 


> 


Alan(ABK) Sanli 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) 


kaçtır? 


A) Bİ «Bİ 


1 
2 


A ABC ikizkenar üçgen 
p (AHI 1 (BCİ 

|AC| — |BG| 

(AHI - (DG) 

|(AD| <icm 

(BH| 2cm 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm 


dir? 


A)4 B) 6 c)8 


4. 


WA 


A ABC bir üçgen 
(BKİ 1 (ADI 
10 
g ,AD| > (BD) 
KN X JAC| 10cm 
IBK| <6 cm 
IDK| x3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 


A6 B)1o C12 Dis E)24 


A ABC bir üçgen 
12 (ABI 1 TADI 
(AD) 1 (DCJ 
S mfABt) 25 
(BE| - 24cm 


JAC| 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 
dir? 
A) 12 D) 24 E) 36 


B)16 (o C)18 


A ABC ve ABD 
birer üçgen 
E 5JAD| - 7JDG| 
D 9JAF| - 5İFB| 
3|DE| - 2JBE| 
— 2 
B Ğ Alan(ABC) < 16cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFE) kaç cm? 
dir? 


A)A1i B2 o3 D)3 > 


2 


— 
-S 
<< 

KO) 
“© 

c 

Ko) 

© 

|) 
2 
az 
Çe 
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2 
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2 
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> 
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e ai 


ABC bir üçgen 


|AE|<|BE||EC| 
JAD| <-4cm 
JAB| -5cm 


B E (0 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? 
dir? 


A4 BS C8 Dio Etiz 


A ABC ve DBF birer 
üçgen 


İDE| — JEF| 
Alan(ECF) — 5 cm? 
Alan(ADE) — 10 cm? 


B C F 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBCE) kaç 
cm? dir? S 


A)30 B)35 C)45 D48 E)so 


ABC bir dik üçgen 
(BEJ açıortay 

(ABI 1 JAEJ 

TACI 1 (BGJ 

(BD| <6 cm 
İDE| x4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm? 
dir? 


A)10 B)15 C)18 D20 E)35 


pg eg m 


10. 


11. 


12. 


ABC bir üçgen 
JAC| — 2JEF| 
JAD| 5cm 
B 6 D 10 c |BD| -6cm 
JAB| -7cm 
|IDC| < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EDF) kaç cm? 
dir? 


A) 10/5 B)10.8 C)5V6 D)4V55 E)3Y6 


ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 JACJ 

(BD) n İCEJ < 1G) 
İBE| 4cm 

İCD| <5 cm 


B Cc 


Yukarıdaki şekilde Alan(AEGD) — Alan(GBC) 
olduğuna göre, Alan(AED) kaç cm? dir? 


A5 B)10 C)15 Dis E)20 


A ABC bir üçgen 
5 ii JAB| - 10cm 
JAC| 23cm 

B c 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin ala- 


nının alabileceği en büyük değer kaç cm? 
dir? 


A)210 B)150 C)115 D)100 E)so 


BED Ela 


ABCD bir konkav 


dörtgen 

(ADI 1 (DCJ 
JAD| > icm 
IDC| 2cm 
|AB| -2/5 cm 
(BC| 5cm 


E 


Yukarıdaki yerilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)2 B) 4 Cc) 6 D) 8 E) 10 


A ABC ve FBD birer 

5 dik üçgen 

E (AB) 1 JBDJ 

N E I(CD| <4cm 
JAF| 6cm 

B 8 Cc 4 D (BC| 8cm 
IFB| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin 
alanları toplamı kaç cm? dir? 


A10 B)1i2 C)16 D24 E)26 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 

JEF| — 2İDE| 
“JAF| 6cm 
(BD| 5cm 
|(AD| <3cm 
|FC| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EBC) kaç cm? 
dir? 


A)8 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 


YALE 


ABC bir dik üçgen, 
1BD| (BEJ, 


(ABI 1 (ACI 
|EC| — |GFJ 
|AD| < 1cm, |DE| -3cm, |EF| - 22cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADEF) kaç cm” 
dir? 


A)4 B3Y2 6 Da2 E)8 
A ABC bir üçgen 
E, diklik merkezi 
(EDİ 1 (BCJ 
E 
| JED| - 3cm 
3 
: |BD| < 3/3 em 
B 33 DP 5Y3 
|(DC| < SV3 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


A) 643 B) 60v3 C) 54v3 D) 50v3 E) 40v3 


ABC bir üçgen 


(PEJ 1 (BC) 
IPDJ L (ABI 
IPFI 1 AG) 
IPE| 2cm 
IPF| 3cm 
|AC| - 6 cm 
1BC| 8cm 
JPD| —x 


Yukarıdaki şekilde P, üçgenin iç bölgesinde 
bir nokta olduğuna göre, Alan(ABC) en bü- 


yük değerini aldığında x kaç cm olur? 


A) 1 Bİ o? De 


z 
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G 
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ie) 
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AÇIORTAY 


ABC bir üçgen 

AR Pan 
m(CAD) — 2m(BAD) 
JAC| — JAD| 
JAB| 24cm 
IDC| Xx 


B D Xx C 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABD) — 60 cm? oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


AS B)10 C)12 oD)13 


8. E 
A 
E H 
G 
B D & 


E) 20 


ABC bir dik üçgen, | (ABJ 1 JACJ 


- KENARORTAY 


Li A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 
IDC| 1cm Açıortay 
B 13 DC JAD| -5cm « Bir açıyı iki eş açıya ayıran ışına açıortay denir. - 
|BD| — 13 cm x Açıortay üzerindeki her- 


hangi bir noktadan açı- 
nın kollarına çizilen dik 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) kaç cm? 
doğru parçalarının uzun- 


dir? 
lukları birbirine, eşittir. 
YAZ B2 06 DNZ EM 
el A ABC ve FBD 
E birer üçgen 
N LAE| - JECJ 
i (FB| — SJAF| 
: B > > 
il 


Bi Yukarıdaki verilere göre, -A'9AFE) a 
Alan(AEG) - 4 cm? Z SOS, Alanecpp “an Örnek 1: 
kaçtır? : A ABC bir üçgen 
Yukarıdaki şekilde, D noktasının JABJ ye gö- LADI açıortay 
re simetriği E, AC) ye göre simetriği F oldu- A) > B) 5 6) > Dp Z Eyi damla 
ğuna göre, Alan(EDF) kaç cm? dir? 5 (DEJ 1 JACI 
i JEC| 2cm 
A) 12 B)15 C)16 Di8 E24 (BF| -7cm 
JAE| <8 cmise 
Alan(AFD) kaç cm? dir? 
12. A ABC bir üçgen 
|AB| — JAC| —x (ADI hem açıortay hem de 
9. Betül bir eşkenar üçgen sorusunu çözerken , JAD| —y yükseklik olduğundan 
N P AB| < |(AC| 10cm ve 
yanlışlıkla üçgenin kenarlarını 3 cm fazla alarak, / IBD| Sem / Ni : ii gi 
453 Ni 
alanı cm? daha fazla bulmuştur. > 5 A IDC| 3cm ADC üçgeninde öklid 
X 4 y? — 35 cm? bağıntısından 
Buna göre, bu eşkenar üçgenin yüksekliği |İDE|? -2.8 ise 
kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? İDE| - 4 cm olur. 
dir? D noktasından (ABI ye dik çizilirse açıortaydan 
A) 2.3 B)33 C)4/8 D)2V6 E) 3vV6 kollara çizilen dikmeler eşit olacağından 
A8 B9 C10 Diz E15 e 
ei Ky e Ri ar mn en amam a ai imamlar. salim Mrk aki ekl inan 20 ——— — 2 a 
EB 2-E 3-0 LA LAM Ta ii İY EE ERE NE EMRE Alan(AFD) 5 6cm” bulunur. 


'ü 
gl 


Örnek 2: 
ABC bir dik üçgen 


IBAJ 1 (ACI 
(BCJ açıortay 
JAC| <i2cm 


Alan(BCD) - Alan(ABC) - 30 cm? ise 
|CD|s x kaç cm dir? 


Çözüm: 

(CHİ dikmesi çizildiğinde 
(BG) açıortay olduğundan 
JAC| —|CH| 12cm ve 
Alan(ABC) - Alan(BCH) 
Alan(CHD) — 30 cm?” 

12. LD) > 


30 - 


|IHD| -5cm dir. 
CHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
XX -524122 > x-13cm bulunur 


Örnek 3: 
A ABCD bir dörtgen 
11 (ACI açıortay 
z JAB| < 11cm 
21 JAD| > 21cm 
13 (BC||CD|13 cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
C 13 p dir? 
Çözüm: 
A (ACI açıortayı bir simetri 


ekseni olduğundan ABC 
üçgeninin simetriği şekil- 
deki gibi çizilirse ABCE 
bir deltoid olur. 

(BCJ|CE|s 138 cm ol 
duğundan CDE ikizkenar 


Gc 13 


D üçgendir. 

(CFIJ £ (ADI çizilirse CDF dik üçgeninde 

JCF| 12 cm olur. 

Alan(ABCD) - ala a2 IE — 192 cm? bulunur. 
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Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 


(BDJ ve (CDJ açıortay 
15 IDEJ 1 (BC) 
|İEC| -9cm 
JAB|J < 10cm 
JAG| — 15 cm ise 
IBE| — x kaç cm dir? 


(BDJ ve (CDJ açıortay 
ise, JAD)J de açıortay olur. 
D noktasından |DHJ ve 
(DKI dikmeleri çizildiğin- 
de 

JEC| - |CHJ < 9cm 
JAH| — JAKJ x- 6cm 
olur. 


IBKJ — |BE| > x > 4 cm bulunur. 


Örnek 5: 
ABC ve ACD birer üçgen 
(ADI ve (CBI açıortay 
Alan(ABE) -S, 

5 Alan(DEC) -S, 
4.8, 3.5, 
JAB| - 6cm ise 
IDC| - x kaç cm dir? 


E noktası |AEJ açıortayı 
üzerinde olduğundan, 
JEK| — JEL) —h dir 
E noktası (CEJ açıortayı 
üzerinde olduğundan, 
JEL| <JEFJ <hdir. 


O halde, alanları S, - SAve S,  4A olan üçgenlerin 
yükseklikleri eşit olduğundan alanlar oranı tabanları 
oranına eşit olur. 


5, GA 


6 
iu x-8cm bulunur. 


WI 


A ABC bir dik üçgen 
e (BD| ve (CDİ açıortay 


(ABJ 1 (ACI 

(DEJ 1 (ACI 

İDE| 3cm 
JEC| x9cm 
IBC| < x 


4s? 
> 
B 


Xx C 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 12 C) 15 


B) 13 


D) 16 E) 17 


ABCD bir dörtgen 
(ABJ / (DC) 

(ABJ 1 JBGJ 
m(BAĞ) - m(Gab) 
IBG|J — i2Zcm 
(AB| —x 


Yukarıdaki şekilde Alan(ACD) — 78 cm? olduğuna 
göre, x kaç cm dir? 

V 
A) 13 B) 18 C) 20 


D) 24 E) 25 


Soru 3: 


ABD ve BCD birer 
üçgen 

(BD) açıortay 
m(ECD) — 1209 


JAD| - (DG) 
|(AB| 9cm 
|BC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DC| kaç cm dir? 


4 
A)7 B) 6 o) 5 D) 4 E)3 


A ABC bir dik üçgen 
© D, ABC üçgeninin iç te- 
12 ğet çemberinin merkezi - 
(DEJ // TABI 
e İDFI /IACI 


B E i 
(ABI 1 (ACI 
f JAB| -i2cm 
|AC| - 16cm 


, 

Yukarıdaki verilere göre, Çevre(DEF) kaç cm dir? 
DA 

C) 18 D) 20 E) 28 


A) 12 B) 16 


A ABC bir üçgen 
(AD) açıortay 
7 (EF) 4 (DC 
(EC|  |DGİ 
ç OJEFİ x4cm 
(AB| -7cm 


w 
we 
m 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) kaç cm? dir? 


Kia B) 16 C) 18 D) 24 E) 28 
Soru 6: 
i ABC bir üçgen 
AN (ADI ve (BDİ açıortay 
(BCc| 9cm 
11 
10 |AB| > 10cm 
JAG| -İitcm 
2x 
B 9 Gc 
e #ra o Alan(ACBD) oranı 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABD) 
kaçtır? 
3 / 5 E E. 
Mt BŞ ÖZ DD vz 


İç Açıortay Teoremi 
A JANJ açıortay 
ap (ANI <n, 
(AB| sc 
c (AC| -b 
IBN| xx 
INCİ| Yy 


# ABC üçgenin, A köşesinden iç açıortay çizildiğin- 
de aşağıdaki eşitlikler sağlanır. 


A ABC bir üçgen 
(ADI ve (BEJ açıortay 
(AB) — |DCİ 
E 2|AE| <3JED| 


Wa 


(BD| 4cm ise 
eği C Çevre(ABC) kaç 


4 D 
cm dir? 
Çözüm: 
A JAE| — 3k dersek 
JED| s 2k olur. 
JAB| — |AC| 10 
(BEJ açıortay oldu- 
ğundan 
3 |(AB| 3k 
B 4 D 6 Cc zy” — ok 


JAB| 6cm olur. 


ABC üçgeninde |ADJ açıortay olduğundan 
Dİ 

4 6 
Çevre(ABC) — 9 - 6 * 10 - 25 cm bulunur. 


> JAC| <9cm olur. 
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Örnek 2: 

ADC bir üçgen 

(ANJ açıortay 

(ANI L (BG) 

(AB) — 2JBD|J - 10cm 
> Pan 

m(ADC) - 2 m(BCD) ise 

IDN| sx kaç cm dir? 


Örnek 4: 


ABC bir üçgen 
(BEJ ve (CF) açıortay 
2|AB| — 7JBD| 
4JAC| — 5JDC| ise 


oranı kaçtır? 


2|AB| — 7|BD| ise 


B 


ABC bir üçgen 
(BD| ve (CEJ açıortay 


JED| 4cm 

|AD| 6cm 

(BE| 28cm 
>. JAB) — 


ABCD bir dörigen 
(BD) köşegen 
JAFJ ve (CEJ açıortay 


|(AB| 4cm 
JAD| 5cm 
IDC| 6cm 
(BC| < izcm 


IBD| — 2k ise Yukarıdaki verilere göre, X kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, İre| oranı kaçtır? 
JAE| hem yükseklik hem (AB| — Zkolur. A il 
de açıortay olduğundan 4JACI| — 5)DGJ ise A)10 B)6/8 C)sv2 Diz E)6v5 > 
il Ml e IDG| - 4m denildi- A) > B) 1 G)2 D) > E)3 
: irse, BNC üçgeni ğinde |AC| — 5m olur. : : 
e ikiz Ü z N : oru 2: 
, maki veee ole ABD üçgeninde açıortay teoreminden 
cağından açılar şekildeki ; 
Şi İBE| <> 2a iken |AE| — 7aolur. 
gibi yazılırsa A5 Soru 5: 
|BD|<JBNJ<|NCJ — 5cm ADC üçgeninde açıortay teoreminden 3 <5 i 
Ni . bi .. 
olur. İDF| -4a iken JAF| - Saolur. ai 
i — , rt 
ADC üçgeninde açıortay teoreminden FE .2a. B Xx E 6 Ğ JAD) ve (DEJ açıortay 
MH ar — > — İ bulunur 
(ADI JON) 15 x m li ea > mile 
JACİ “ INGİ Tig 5 & | ABC bir dik üçgen, (ADI açıortay, (ABI 1 (ACJ JAB| - 4cm 
Örnek 5 AB| -3cm, |EC| - 6cm, JACJ <3viS5cm B D C 
İDN| >x> > cm bulunur. A ABC bir üçgen ila © i |EC| > 9cm 
(CDJ açıortay |BD| -X 
Örnek 3: S ” IDEJ 1 (BCJ Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 
A ABC bir üçgen (BE| — |EC| <6cm Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Z 
6 
E (AD) ve JEDJ açıortay JAC| -8cm ise / > ğ A) 6 B) 6v3 c)8 D) 8v3 E)9 
B 6 E 3. £ 2. 
3 İEB <12cm 8 S“ JAB kaçemdir? A) 5 B) G2 DD E) > 
5 JEC| 8cm 
8 AE| - 6 cmiş Çözüm: Si 
e eğe a — İDEJLIBC) ve ül as 5 
E - x kaç cm dir? me 
E iy 2k A ABC bir üçgen N ABC bir dik üçgen —| $ 
2 IBE| — |EC| 6cm RE e ç 
— Çözüm: D m(BAD) > m(DAC) 2 (ABI 1 JACI 2 
E 8 olduğundan DBC ikiz- x (ABE) — mEB Çi 5 
5 A EBC üçgeninde JEDJ ? kenar üçgendir. mee MÜES (CEJ açıortay 2 
7 6 ” > (0) 
z E di açıortay olduğundan P E A F JAR <2lEBİ Alan(AEC) 1 ğ 
2 AN 6 E 6 G — B & — — < 
E S P IBD| s 3k denildiğinde N (BD| 4cm Alan(EBC) (2 © 
5) 12 (CDİ açıortay olduğundan DCI -3 6 
© IDGİ X 2k olur. ll > |AD| <2k BD ele 2 
' BK De ız BD) MM ei RE e e 8 € ÇAR) —x Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? o 5 
pa İç açıortayın uzunluk bilgisinden Yi | dir? a 
pa 5 N N karıdaki verilere göre, x kaç cm dir? p 
Z ABC üçgeninde açıortayt 8. xXx BE 410 : si ? - V e Lu 
ö lk m G2 EKek e Ke Gidi A)24/3 B)23/5 Ö)18V3 D)16/3 E)12v3 3 
1 ba vi A 28 
Ö |ACİ| > x — 12 cm bulunur. |AB| - 5k — 4V10 cm bulunur. A) — B) — Cc) — D) > E) 3 ö 
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JANJ açıortay 
(AN) —n,. 
JAB| -c 
JAC| <b 
İCN|J —x 
IBN| —y 


£ ABC üçgenin, A köşesindeki dış açısının açıortayı 
çizildiğinde aşağıdaki eşitlikler sağlanır. 


Örnek 1: 
A 
B x D2C 6 E 
Çözüm: 
> 
AS, 
LİZAN 
B x D2CĞ 6 E 


ABC bir üçgen 


TADI iç açıortay 
İAEJ diş açıortay 


İDC| -2cm 
|CE| - 6 cm ise 
|BD| — x kaç cm 
dir? 


ABC üçgeninde iç 
açıortay teoreminden 
JAB| — xk denildiğin- 
de |AC| — 2kolur. 


ABC üçgeninde dış açıortay teoreminden 


6 2 
841X xk 
6Xx - 16 * 2x 
4x - 16 


IBD| -x—4cm bulunur. 


WA 


ABC bir dik üçgen 
TADI dış açıortay 
(ABI 1 (ACI 

JAB| —4cm 
JAC| — 2cmise 
|AD| —x kaçcmdir? 


Çözüm: 

ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
42 4 22 — |BCJ? 

|BC| — 25 cm olur. 

Dış açıortay teoreminden; 

a (CD| 

4 Jcnjs25 

|CD| - 2/5 cm dir. 

|AD| -x- Yays.2y5 -4.2 
|AD| sx y40-8 — y32 
JAD| <x— 4V2 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
7S 
(AEJ dış açıortay 
TADI iç açıortay 
B D 
“> E JAEJ -|GEJ 
JAD| —6cm 
|DC| — 2cm ise 
Çevre(ADE) kaç cm 
dir? 
Çözüm: | 
A, |AE| —- |CEJ — x 
04 5 olsun 
— Pa 
Sh M(DAE) — 90 olaca- 
B D2 C v Eg ĞindanADE dik 
üçgendir. 


62 4x —(x 42) 
4Xx-32 > x-8cmolur 
Çevre(ADE) — 24 cm bulunur. 


ABD ve BCD birer 


üçgen 
(AE| ve |CEJ dış 
açlortay 
B, D, E doğrusal 

z (CD| 2cm 

; JAD| 3cm 

|, |BC| -4cmise 

|(AB| < x kaç cm 
dir? 


Çözüm: 
ABD ve BCD üçgenlerinde, dış açıortay teoreminden; 
1EDİ — 3 (1) 
(EB| » 
eği 
JEB 4 


(0) ve (2) eşitliklerinden 


3-2 > 12-—2x > |JAB|J -x—6cmbulunur. 
Xx 


Örnek 5: 
A ABC bir ikizkenar 
. üçgen 
(ADI dış açıortay 
B c & D |(AC| — |BG| 
|AB| -36cm 
|CD| 25 cm ise 
|AC| kaç cm dir? 
Çözüm: 


JAC| — |BC| —xolsun 
Dış açıortay teoreminden; 


(C0D| (o JAGJ 
(BD| — ŞABİ 
2 Xx 
251Xx 36 


25.36-x.(25 4x) 
JAG| —x - 20cm bulunur. 


ABC bir üçgen 


(ADJ dış açıortay 
TANI iç açıortay 
IBNJ <4cm 
INC| 3cm 
JCDJ sx 


x 
Go 


B 4N3C 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 12 B) 15 C) 18 D) 21 E) 24 
Soru 2: 
ABD bir üçgen 
ç JAB dış açıortay 
6 
3 (AB|1JBGC| 
B im D |AC| 3cm 
JAD| <6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


A)3 8) 3vy2 Cc) 3v3 D) 4 E) 6 


ABC bir dik üçgen, (ADI dış açıortay, (ABJ 1 JAC) 


|(AB| <6cm, m(ÂDE) -159, |DB| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 
A) 6v3 B)6v/244 C) 6vV3 46 


D) 6/3 -8 E) 6v3 4 12 


GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


Üçgende Kenarortay 


*. 


## Üçgende bir köşeden karşı kenarın orta noktası- 
na çizilen doğru parçasına kenarortay denir. 


(ADI, (BEJ ve |CFİ birer kenarortaydır. 


* Bir üçgende kenarortaylar bir noktada kesişir. 
(Bu nokta genelde G harfi ile adlandırılır.) 


* Ginoktası ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merke- 
zidir. 

#* Ginoktası, kenarortay uzunluklarını 1'e 2 oranında 

böler. 


|AG| — 2GD| 
(BG| - 21GE| 
İCG| - 21GF| 


Örnek 1: 
G, ABC üçgensel 
l bölgesinin (o ağırlık 
merkezi 
La (ABJ 1 JAGJ 
B “OD 6C JADJLJBCJ 
JAGJ| 10cm, |DC| < 6cm ise 
|JAD| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A G, ağırlık merkezi ol- 
duğundan JAEJ ke- 
7 Xx narortaydır ve 
ii İGE| -5cm olur. 
B 15 E 9 D 6 C€ 


WA 


ABC dik üçgen olduğundan 
JAE| — |BE| < |JEC| 15cm ve |BD|—24cmdir. 
ABC dik üçgeninde öklid bağıntısından 


xX2 -246 > x- 12cm bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 


G, ABC üçgeninin ke- 
narortaylarının kesim 
noktası 

IDGJ açıortay 

IBD| - 14cm 

IDG| 4cm ise 


w 
vak 
Dn 
o 
pp 
O 


JAD| —x kaçcm 


dir? 
Çözüm 
A G, ağırlık merkezi ol- 
duğundan 
da , |BEJ — (EC| >-9cm 
G ve |JAG| - 2JGEJ dir. 
a 
B 9 E 56 D 4 C 


AED üçgeninde (DG| açıortay olduğundan 


>; — z > xz10cm bulunur. 
Örnek 3 
A ABC bir dik üçgen 
G, üçgensel bölgenin ağırlık 
merkezi 
(ABI 1 (BCI 
(GBI 1 (GC) 
|BC| > 12 cm ise 
N 5 © IBG| —x kaç cm dir? 
Çözüm 
A G, ağırlık merkezi olduğun- 
dan |(CGJ kenarortay ve 
İCG| -2)GD| —2a olur. 
D BCD dik üçgeninde öklid ba- 
> ğıntısından 
7 N X-2aa—>x-adi. 
Zi 
B 12 C 


BCG dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
2 4 (2a)- 122 > 2a” 442-144 


a? -24 >—a-2y6 


ABC bir üçgen 


G, üçgensel bölge- 
nin ağırlık merkezi 


(BGJ 1 (ADI 
m(BAD) — 45* 
|(AB| - 4V/2 cm 


x av2 - 43cm bulunur. 
Örnek 4: i NZ N 
A U ABC bir üçgen gi 
N G, kenarortayların i B D e 
kesim noktası 
(BGJ 1 (GCJ 
© |(BG| — 6vV2 cm Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 
EN aci rome 


M2 B3 4 
E zi |AG| -x kaçemdir? | 


Soru 2: 
Çözüm: a 
1. Yol: A ABC bir dik üçgen 
A BCG dik üçgeninde pisagor G, kenarortayların 
bağıntısından i G kesim noktası 
|BCJ? — (6v2)3 4 7 i k (ABI 1 TACI 
(BC| <11cmdir. 7 B 15 D 9g SG fGDj. (BOJ 
İŞ G, ağırlık merkezi olduğundan, # |BD| — 15 cm 
key (BK) <)KG| |) Zem |DC| <9 cm 
B K c ve xz2|)GK| -ilcm IGD| Xx 


bulunur. 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 
Mi A) v3 B)2 C) VS D) v6 E) V7 
JAGI 1 (BGJ 
A 
. G, ABC üçgensel Soru 3: 
bölgesinin ağırlık Ee 
a merkezi A ABC bir dik üçgen 
> Ş (ACI 1 (8G 
R Cc Gö (AG) 1 (GCI 
edi JAB| < 6v/2 cm 
|AG| Xx 
B C 


2. Yol: 


G, ağırlık merkezi ve |(GBJ 1 (GC) verildiğinden 
|AGI? — (GBJ? * |GCJİ dir. ği 

dir? 
2 — (6V9)2 4 72-72 4 49 — 121 


JAG| — x — 11 cm bulunur. A2 


Yukarıdaki şekilde G noktası ABC üçgensel bölge- 
sinin ağırlık merkezi olduğuna göre, x kaç cm 


D) 2/3 Da 


GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


ay Kenaroriay 


a 
/ 


ende Âçıor 


g 


GEOMETRİ - Üç 


) 


Soru 4: 


B 12 D 18 Cc 


ABC bir dik üçgen, (ABI 1 (ACI, JGDJ 1 (BC) 
G, kenarortayların kesim noktası 
(BD| 12cm, |DCJ - 18 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AG| * |GD| toplamı 


kaç cm dir? 


D) 16 


A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların 
kesim noktası 
E (ADI 1 (BCJ 
|IGE| -3cm 
(BC| -8cm 
JAE| —Xx 


w 
OR 
© 


Yukarıdaki şekilde B, G, E doğrusal olduğuna gö- 
re, x kaç cmdir? 


A)4 B) 2/6 


Soru 6: 
ABC bir eşkenar üçgen 


G, üçgensel bölgenin 
ağırlık merkezi 


IDGJ 1 (GG) 
IDEJ 1 (BGJ 
İDE| * |DGJ| < 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


A)18v/3 B)20/3 C)24/535 D)48 $ 36v3 


E) 18 


WA 


Üçgensel Bögelerin Ağırlık Merkezinin Bulunması 
# İki kenaroytayın kesişti- 


A 
ği nokta ağırlık merke- 
zidir. 
E 


B D C 
A. * Bir kenarortay üzerinde 
köşeye 2 birim, kenarın 
: ortasına 1 birim uzak- 
lığındaki nokta ağırlık 
i merkezidir. 


# Bir kenarortay, diğer 


A 
köşelerden çizilen doğ- 
iy ru parçasını 1/2 ora- 
nında bölerse kesiştik- 
ÇO leri nokta ağırlık merke- 
zidir. 


B D © 
A * İki köşeden çizilen 
doğru parçaları birbirini 
> tabana 1, köşeye 2 ile 
orantılı bölüyorlarsa ke- 
& siştikleri nokta ağırlık 
merkezidir. 


A ABC bir dik üçgen 
TADI n (BEJ — (F) 
i E (ABI 1 (BC) 
1BD| - |DC| 
EK JAE| - JECİJ 
s - “ O |BFJ-2Bcm 


(AB| -6cm ise |FD| —x kaçcmdir? 


© TADI ve (BEJ kenar- 
ortay olduğundan F. 
noktası ABC üçgeni- 
nin ağırlık merkezidir. 
|BF| - 2/5 cm ise 
|FE| > V5 cm ve 


JAE| - |EC| — |BE| - 3v5 cm olur. 

ABC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
(6v5)? - 6? 4 |BCJ” > |BC| < 12cm dir 
F ağırlık merkezi olduğundan 

JAF| <2JFD| > JAD| <3x 

Pisagor bağıntısından 

(0)2-6746 > x-2v/2om dir 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
İCE o (BDI — 1G) 
A, FE H doğrusal 
(BH|  |HGJ - |GD| 


JAE| - |BEJ 
JEF| — 2 cm ise 
|CG| — x kaç cm 
dir? 


Çözüm: 

(CE) kenarortayı (BD) 
yi 1/2 oranında böl- 
düğünden G noktası, 
ABC üçgeninin ağırlık 
merkezidir. 


Ayrıca ABG üçgeninde, |AHI ve |GEJ kenarortay ol- 
duğundan F noktası ABG üçgeninin ağırlık merke- 
zidir. 

ABG üçgeninde, 

JEF| 2cm > J|FG| 4cm 

ABC üçgeninde, 

JEG| <6cm > |GC| <x 12cm bulunur. 


WA 


Örnek 3: 


A ABC bir üçgen 
DA (ADI 1 (BCJ 
> i 10 m(BAD) m(DAĞ) 
> << İ |AB| - 20 cm 
B D Cc 
JEC| > 10cm 


JAF| <8cmise |BC)| kaç cm dir? 


Çözüm: 

(ADI hem yükseklik 
hem de açıortay 
olduğundan ABC 
ikizkenar üçgen ve 
(BD| — |DCİ| olur. 
|AB|  JAG| olduğundan |AE| — 10 cmdir. 
(BEJ ve (AD) kenarortay olduğundan F noktası kenar- 
ortayların kesim noktası olacağından 

JAF| <2JFD| «8cm > |FD| < 4cmolur. 
ADB (12-16-20) dik üçgeninden 

(BD| « 16 cm olur. 

(BC| - 2)BD| -2.16 - 32 cm bulunur. 


B 16 D 16 


Örnek 4: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ L (BG) 
JAE| - 2JED| 
1BD| > |DG| 
JEC| 8cm 
|(AB| <i2cm ise 
NEN (BC| kaç cm dir? 
D Cc 
Çözüm: 
A (AD) kenarortay ve 
JAE| < 2JED| olduğundan 
6 (CKI| kenarortay ve E nok- 
tası ağırlık merkezidir. 
i O halde |KE| > 4 cm, 
6 J(AK| — |KB| > 6cm ve 
N EN |CK| < iZemdir. 
BP o0OD e 


BCK dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
122 -62 4 (BCJ? > |BCJ < 6/3cm bulunur. 


y Kenarorlay 


Açlor 


-gende A 


TRİ - Üç 


SEOMİ 


ABC bir üçgen 


Kenarortay Uzunluğu (BDJ ve (CEJ kenarortay 
zi ABC bir üçgen İBF| - 4cm Ae A HAŞENDI ggEi 
i A, ED doğrusal E 7 |FC| <6 cm m |AB| - |BD| — |DCJ 
(CEJ L JABIJ (BC| - 8 cmise JAC| - 10cm 
ye |EF| - 5cm JAF| -xkaçcmdir?.. | ADI < 33 cm 
8 (AE| — |EB| < 8cm . p z 
|CF| 10cm j 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABC) kaç cm dir? 


Il 


JCD| —x JAF| uzatılırsa (FHJ, FBC üç- 
geninde kenarortay olur. 
IBH| — |HGC| < 4cmolur. 


2 
2JFHJ|? 42 4 G2 - İ ise 


V 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? # Üçgenin kenarortay uzunlukları aşağıdaki bağıntı- A) 24 B) 28 ©) 3i D) 34 E) 37 


lar yardımıyla bulunur. 


15 LL — — 
A) 5 B) — c)8 D) — E) 9 2 |FH| > O cmdir. 
2 2 DYP Lİ. i 
Ni 2 F noktası ağırlık merkezi İ Soru2: 
olduğundan|AF| - 2)/FH| | A ABC bir üçgen 
Soru 2: JAF| - 20 cmbulunur. | (BD| — |DEJ — |ECİ 
A ABC bir eşkenar üçgen JAD| <3.cm 
A, F, H doğrusal y K JAE| —-4cm 
ICEJ n (BEJ — (E) Örnek 3: JAC| —Xx 
D Li 
(AFI 1 (BCJ " A ABC bir üçgen ti 
İg M e D E c JAB| <y 
|AD| — |BD| s ii (BD| —|(DE| -JEC| $ 
pp * Yukarıdaki üç denklem taraf tarafa toplandığında JAE| - 6cm LAN N 2 2 
N IDK| — JKE| <3cm kenarlar ile kenarortaylar arasında aşağıdaki ifade z N JAB| - 8cm ll ei 
B F Cc i 3 | 
(LE) Xx i elde edilir. , PA 
i a B D E c |BC| - 12cmise i Aji2 B) 18 C) 21 D) 28 E) 32 
aaa A 12... 1.1111. 4 i 
i 2 2 2) - AC| < x kaç cm | 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | SO eVg ev) eee ebikesj ii Ni 5 
ir? 
v 
AVE BW 3 DMO p28 | Çözüm: | Soru8: 
—  Soru3: N N LAD| > y ek A ABC bir üçgen Ni 
E al i Örneki: a ii (BD) ve (CEJ kenarortay o 
g A ABE ve ACD birer üçgen i â ABC bir üçgen N ” narortay teoreminin ç 
: (BEJ 1 (CD) i TAG — İtem uygulayalım. p , Kai em 5 
p4 : i , i pYa 
> (ADI -|DB|-JAE|-JEC| | 7 ül (AB) - 7cm a e i (GC - 6cm > 
5 - JAG| 4cm (BD| - |(DC| x6cmise | Ee li il (BG| 4cm 5 
Ün ' — a 2 ; Gs 
< |BG| —x : B 6 DB 6 © |AD| — x kaç cm dir? 2y 8246-2 > y? 34cm? olur. yi 
y- B C e 
3 Çözüm: DEĞ j Ş 
D üçgeninde de kenarortay teoremi uygulayalım. ; R Ni 2 2 2 2 
3 TADI kenarortay Gidi ğundE e? Yukarıdaki verilere göre, ii * JACI” * JBGİJ 3 
> Bp 2 b 6 - 2. 8 : o toplamının değeri kaç cm? dir? iz 
z li i 22 -724112 İZ. 5 22-170 72-98 e ep b i i > 
TW Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 2 2-79 : / ii 
ö ” x2-49 > |AD| -x-7cmbulunur. | Züğ y” A)200 B)284 C)289 D)348 E) 400 ö 
& A3 B4 ÖZE DS Bal | ee © 


) GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (ACI 


|AD| -V 


a 


, İBE|-V,, |GFİV, 


2 — 2 2 
2 V2 4 V; 


Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
2 
BD 
ii İ, e (BD) ve (CEJ 
e e kenarortay 
<A peııfagı 
B Xx CcC 
|EF| s-4cm 
İFD| <3 cm ise 
|BCİ| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A ABC dik üçgeninde 


TAHI çizilirse 
JAH| < |BHJ < (CHİ 
olur. 


(BF| — 2JFDJ ise 


IBF| 6 cm olur. 
|(CF| — 2JFE| ise |CF| - 8 cm olur. 
Kural gereği, 
5|AH|J? — (BDJ? * |CEJ? olduğundan 
5JAHI? — 9 4 122 - 225 
JAH| - 3v5 cm olur. 
|BC| — 2JAH)| ise 
(BC| — 6v5 cm bulunur. 


© 


WA 


Ü 


* 


B 


nür. 


Tidir. 


Kenarortay Alan Özellikleri 


D Cc B 


Üçgenlerde kenarortaylar çizildiğinde alan dağılı- 
mı yukarıdaki gibi olur. 


Üçgende kenarların orta noktalarının birleştirilme- 
si ile oluşan DEF üçgenin ağırlık merkezi de ABC 
üçgenin ağırlık merkezi olna G noktasıdır. 


Gi noktası ABC ve DEF üçgenini ağırlık merkezi ol- 
duğundan (AD) kenarortayı aşağıdaki gibi bölü- 


JAH| — 3k 
|HGJ —k 
|GD| — 2k 


| 2.JAH| - 6.|HGJ -3.JGD| | 


GEH üçgenini alanı ABC üçgenin alanının 24'de 


| Alan(ABC) — 24. lan(GEH) | 


te m mama 


ABC bir üçgen 

(BEJ n (DFJ < 4G) 
J(AF||FE|-JEC)| 
/BD| - |DC| 
Alan(FEG) — 10 cm? 
ise Alan(ABC) kaç 
cm? dir? 


(BFJ çizilirse (BEJ ve 
IFDJ BCF üçgenleri- 
nin kenarortayları ola- 
cağından G noktası 
BCF üçgeninin ağırlık 
merkezidir. 

Alanlar şekildeki gibi 
yazıldığında 
Alan(ABC) - 90 cm? 
bulunur. 


ABC bir üçgen 

G, kenarortayların 
kesim noktası 
IBE|<|EF||FC| 
(AD| - 3JBD| 


GC 


Alan(BEGD) - 14 cm? ise Alan(AGFC) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

A G ağırlık merkezi ol- 
duğundan alan payla- 
şımı şekildeki gibi ya- 
pılabilir. 
7S 14 cm? ise 
S -2cm2dir. 


Alan(AGFC) — 16S - 16. 2 - 32 cm? bulunur. 


WI 


A ABC bir üçgen 


G, kenarortayların 
kesim noktası 
(GDİ 1 (GGİ 
(GC| 8cm 
IGD| 4cm 

B 5D fel (BD| > V5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


Z 
A) 40 B) 48 C) 60 D) 72 E) 80 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
D G, üçgensel bölgenin 
ağırlık merkezi 
G 3İDE| < 2(BG| 
E 
8JFHJ - 3JAB| 
B F HG 


Yukarıdaki şekilde Alan(DEG) — Alan(GFrFi) oldu- 


ğuna göre, Aİ oranı kaçtır? 
5 a 3 
A) 2 B) 2 Cc) EN D) i E)1 
Soru 3: 
A ABC bir dik üçgen 
G, kenarortayların 
kesim noktası 
(GDJ 1 (BCİ 
B D ç JAB| sx6cm 
|(AC| 8cm 
|GD| >Xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
3 7 / 8 
A) BL 46: 
) 5 B) 5 © D)2 E)3 


> 
2 
pm 
© 
ö 
E 
2 
5 
çim 
O 
Ğ 
< 
© 
ö 
ii 
6 
e) 
un 
m) 
2 
Jem 
iL 
Pp 
O 
ii 
e) 
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Ki 8 B) 6v2 G9 


Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
JADJ kenarortay 
E H,K,C doğrusal 
(BH|JHF)<JFEJ 
K Alan(ABC) — 72 cm? 
B D c 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FKCE) kaç cm? dir? 


7 
B) 20 


A) 18 


C) 24 D) 28 E) 30 


ABC bir üçgen 

(BEJ n IFDJ — £K) 
(FGİN JEDİ < (H$ 
(BD|  |DO| 
Alan(ABC) — 120 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, AFGE ve KDHG dörigen- 
sel bölgelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 


Me 
A) 40 O) 50 


B) 45 


D) 55 E) 60 


ABC bir dik üçgen 
(BD| ve (CEJ kenarortay 
(ABI 1 JAGI 

BC| - 6/5 cm 

IBG| 6cm 

|GC| —x 


B 6v5 Cc 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D) 6v3 E) 12 


' 
' 
' 
: 
; 
' 
' 
' 
' 
' 
! 
' 
' 
ı 
' 


WA 


A 
D 
| İ fek 
E 
z v, F 


Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunluklarını kenar ka- 


bul eden DEF üçgeninin alanının ABC üçgeninin ala- 
nına oranı vi tür. 


Örnek 1: 
Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunlukları 7 cm, 
8 cm ve 9 cm ise üçgenin alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 
: Alan(ABC) — Alan(DEF) 
uz a — i2 
7 8 
Alan(DEF) — V12-3:4:5 
Alan(DEF) — 12/5 cm? olur. 
E 9 E — Alan(ABC) - z 125 


Alan(ABC) — 16v5 cm? bulunur. 


Soru 1: 


B Ğ 
ABC ve DEF birer üçgen, 


G, ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merkezi 


(AG| 4cm, |BG| -6cm, |CG| -8cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


V 
A)32 OB)18/8 C)SVi5 D)j36 E)18y5 


TEST - | 


- ABC bir üçgen 
(BD) açıortay 


|AD| 6cm 
İDC| 9cm 

c Çevre(ABC)-45 cm 
(BC| <x 


Yukarıdaki vejilere göre, x kaç cm dir? 


A) 20 


B)18 C)i5 Diz E)10 


ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1. JACJ 

(BDJ açıortay 
|(AB| -6cm 
İBC| 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DBC) kaç cm? 
dir? 


A)9 B) 12 G) 15 D) 18 E) 20 
A ABC bir üçgen 
(AD) açıortay 
JAB| — JAEJ 
<, İCE 4cm 
(BD| 6cm 
B 6 D 
IDC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin 


çevresi kaç cm dir? 


A32 B)35 C36 D39 E)41 


' 4 
: 
: 
: 
, 
, 
, 


A ABC bir üçgen 
TAEJ ve (CDJ 
kenarortay 
D 
IDG| 5cm 
EN e 
B E G 
Yukarıdaki verilere göre, |GE| * |GC| top- 
lamı kaç cm dir? 
A) 14 B) 15 G) 16 


D)20  E)26 


A ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 
G, üçgensel bölgenin 
ağırlık merkezi 

c İABI LJACI 
(AB|-JAC|6v2 cm 
JAG| -x 


sy? 62 


w 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B)4 O) 5 D) 6 E)7 


A ABC bir üçgen 
(AGI 1 (GGJ 
D |AC|J < 16cm 


B C 

Yukarıdaki şekilde G noktası ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık merkezi olduğuna göre, 
IBD| kaç cm dir? 


A)16 (o B)18 


a 
e 
G 


TRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


) GEOME 


GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3V5 Ba G2Yi5 Das E9 


>> 


N 
p 


ABC bir dik üçgen , (BDJ açıortay 
(ABI 1 (ACI, mACB) — 45 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABD) — 12 cm? oldu- 
ğuna göre, Alan(DBC) kaç cm? dir? 


A)12 B)15 Cjt2/2 D18 EE 128 


WE 


TEST - | 
A — ABCD bir dört- A ABD ve EBC birer 
gen R dik üçgen 
4 (ACI açıortay İ (ABI 1 (BCJ 
IDG| -4cm F (AE|—JEB|—-6 cm 
l - |BC| 6cm - (BD|>|DC| 9 cm 
B 9 D S8 C |AF| —x 
ai — Alan(ACD) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) oranı 
kaçtır? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
2 3 2 3 3 
A) B) d Cc) 5 D) 5 E) > A)8 B) 9 C) 10 D) 11 E) 12 
A ABC bir üçgen A ABC bir üçgen 
(BDİ açıortay AN B, K, F doğrusal 
D 
9 (AB| -9cm G, ABC üçgensel 
(BC| - 12cm E bölgesinin ağırlık 
B 12 e |AC| - 14cm VaR 
JBD| —x (AD) açıortay 


B D c |BG| 20cm 
(AD| 36cm 
IBK| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2V.29 B)11 O©3Y7 D)14 E)15 


A ABC bir üçgen 
E G, üçgensel bölge- 
nin ağırlık merkezi 
|(EB| — AJAE| 


B Cc 


- i R Alan(ABC) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AGE) oranı 
kaçtır? 


A)5 B) 10 Cc) 12 D) 15 E) 20 


TEST -2 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JBGJ 

(ED) 1 JACGI 

|DG| < |BC| 
JAE| <5cm 
JEB| 4cm 


Yukarıdaki Yellere göre, Alan(AEC) kaç cm? 
dir? 


A) 15 B) 20 C25 D30 E)35 


ABC bir dik 
üçgen 

(ABJ 1 (ACI 
(CEJ 1 (FEJ 
(CBI açıortay 
IFB| - 12cm 
JAG| 10cm 
|CE| 2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FBD) kaç cm? 
dir? 


A24 B)36 C)40 D)44 E)48 


A ABC bir dik üçgen 
R (ADI ve (CDJ açıor- 
- 10 tay 
(ABI 1 (BCJ 
BE A, JAB| -6cm 


“ JACI < 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, de oranı kaçtır? 
|AD| 


A 2 B) 1 o) v2 D) V3 E)2 


wa 


A ABC bir üçgen 
m(BAE)-m(EAt) 
12 16 (BD| < |DGJ 
JAB| < 12cm 
JAC| — 16 cm 
“ Alan(AED)— 5 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 
dir? 


A)30 B35 C)40 DS0 E) 70 


A ABC bir ikizke- 
nar üçgen 

B, G, D doğrusal 
G, kenarortayla- 
rın kesim noktası 
İGEJ açıortay 
|AB| - |AC)| 


w 


G 


>, a Alan(DEG) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) oranı 
kaçtır? 


By 


a) 
8 9 12 16 18 


ABC bir üçgen 
G, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık 
merkezi 

IDGİJ açıortay 
|(AD| <3 cm 
(BD| <8 cm 
IDC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 
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) 


GEOMETRİ - Üçgende Açıoriay Kenarortay 


ABC bir üçgen 

m(BED) — m(BEĞ) 
Pam e 

m(ECB) - m(FCB) 

|(AC| -7cm 

|AE| <5cm 

JEB| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, 


oranı kaçtır? 


8 


> DA 
7 


11 


1 
9 DE BB? 


A) Tİ 


B) 


8. ABC bir üçgen 
(ADI iç açıortay 
4 z (AEJ diş açıortay 


p ç |ABİzicm 
|(AC| <2cm 


m 
wu 


BD 
Yukarıdaki verilere göre, TEBL oranı kaçtır? 


i m ps 1 
A) 1 B) Dİ C) 3 D) E) — 
9. A ABC bir üçgen 
10; (AD) açıortay 
z JAE| — 10cm 
2 JEB| < 2cm 
B 5 D Ğ IBD| <6cm 


Yukarıdaki şekilde C noktasının JADJ ye göre 
simetriği E noktasıdır. 


Buna göre, Çevre(ABC) kaç cm dir? 


A) 20 B) 27 Cc) 33 D) 40 E) 45 


1D z-E 3-5 d-E ö-E S-C 


WE 


10. ABC bir üçgen 


G, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık 


A 
12 
merkezi 
z. N (AG| - 6cm 
N |GC| < 12cm 
IBG| —x 


Yukarıdaki şekilde |AB|—|GC)|— 12 cm oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 


A)6V3: B)738 C)83 D8 E)10 


11. A ABC bir ikizkenar 
üçgen 
G, kenarortayların 
E kesim noktası 
x JAC| — |JBGİ| 
ii ,AB| — JAD| 
B D S (GD|—2em 
JEC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)6V2 B)5Y2 O42 DSP po 


12. A ABC bir üçgen 
K noktası; ABC üç-ge- 
nsel bölgesinin ağırlık 
merkezi ve ABD üç- 
geninde iç teğet çem- 
B 5 Dİ C berin merkezi 

(BD|s 5cm 

IDC|sicm 

JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaçtır? 


As BMI 248 Da ps 


8-€ 8-5 i — 


ip 125 


TEST -3 


(PCJ 1 (AC 
(PHJ 1 (AH 
(CB) L JAH 
(AP açıortay 
(EB| 3cm 
IPHJ| 5cm 
|AB| —x 


ğ 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 o) 7 D) 8 E)9 


F ABC bir üçgen 
A (ABJ ve JAE| 
açıortay 
IDE| 3cm 
JEC| 7cm 
IBD| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


All 56 o > Dz BE 


E ABE: bir üçgen 
A Pi Pa 
m/(BAD) x m(DAC) 
m(GAE) - m(EAF) 
B DeEeC ; (DC <6cm 
|CE| 24cm 
Yukarıdaki verilere göre, AE oranı kaçtır? 
|)? pl 93 pi p3 
7 10 7 5 5 


A ABC bir dik üçgen 
G, üçgensel bölge- 
© nin ağırlık merkezi 


(ABI 1 (ACI 
(BGJ 1 (GDJ 
1BD| <|DC| 
(BG| - 4/3 cm 
JGD| <x 


—— ELE 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AV BvVe —2y.2 Da E2M3 


ABC bir üçgen, JINAJ 1 JCAJ 
(BN| — |NCJ - 5cm, |AC| < 4cm, |AB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A A3 B)25 C)3v5 D2vi3 EMS 


ABC bir üçgen 
JAEJ ve (BD) 
kenarortay 
(AFJ 1 (FCJ 


Yukarıdaki şekilde |AG| — |FC| < 6cm ol- 
duğuna göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


A)24 B)27 C)36 D42 E)S4 
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GEOMETRİ - Üçgende Açıortay Kenarortay 


j 


) 


Dİ 
> 


A ABC bir üçgen 

(BDJ açıortay 
Pa 

m(BDO) — 1209 

JAD| 5cm 

IDC| 8cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| — |AB| farkı 
kaç cm dir? 


AYAZ BSM7 OS D8 Es 


ABC bir dik üçgen 
(BD) ve JCAJ açıor- 
tay 
(ABJ 1 JACI 

Pam 
m(BDG) — 459 
IBE| 8cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm? 
dir? 


A)4 B) 8 Cc) 9 D) 12 E) 16 


7 ABC bir üçgen 
6060” JAB| 6cm 
i JAD| 4cm 
B D X Cc |DC| —x 


a Dae 
Yukarıdaki şekilde m(BAD) - m(DAC) — 60" 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)4A/7 B)5V6E C)5V7 D)6Y6 E)6Y7 


MANA 


10. A ABC ve BDC birer 

üçgen 

> Wi /BE|  |ECJ| 

N ç İBD| 6cm 

|AB| — |DC| 8cm 

6 8 
JAC| x 10cm 

D 


Yukarıdaki verilere göre, |AE|? - |DE|2 kaç 
cm? dir? 


A)64 B)32 C)24 D18 Et 


11. A ABD ve ACD birer 
üçgen 

X* G, ACD üçgensel 

bölgesinin ağırlık 


E 
merkezi 
İBEJ açıortay 
> € 6 BD JAB|—-18cm 
(AD| 10cm 
|CD| 6cm 
JAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A4 BE 06 Dy > E)7 


12. Bir ABC üçgeninin kenarortay uzunlukları 
12 cm, 16 cm ve 20 cm olduğuna göre, 
Alan(ABC) kaç cm? dir? 


A)96 B) 108 C)112 D)116 E)128 


Bir şeklin belli oranda büyütülmesi veya küçültül- 


* 


mesiyle oluşan şekil bu şeklin benzeridir. 


Örneğin, maket uçaklar ve arabalar asıllarının be- 


* 


lirli bir yanda küçültülmüş birer benzerleridir. Bir 
maket arabanın en-boy oranı, gerçeğinin en-boy 
oranına eşittir. Fotokopi makineleri de istenen res- 


min veya yazının birer benzerini oluştururlar. 


Her türlü 2 veya 3 boyutlu cisimlerin benzerlikle- 


* 


rinden söz edilebilir. 


Üçgende Benzerlik 
Açıları eşit veya kenarları orantılı üçgenlere benzer 


üçgenler denir. 


WA 


ABC — DEF | 


(< işareti şekillerin benzer olduğunu gösterir.) 


* Benzer üçgenlerin kenarları orantılıdır. Bu orana 
(k) üçgenlerin benzerlik oranı denir. 
ABö— DER le e > 
d e 
# Orantılı kenarların karşılarındaki açıların ölçüleri 
eşittir. 
mA mh), mm, msm 


Örnek 1: 
A ABC ve DAE birer üç- 

gen 

ABC — DEA 
Pain Pam 

m(AED) < m(DEB) 
<> 

m(DFA) - 80“ 


Zam 

M(EAC) 40“ ise 
a 

m(DAB) - a kaç de- 


recedir? 


A ABC — DEA ise 
m/(SAĞ) - mb) 
m(B) - m(DEA) 


m(O) — m(DAĞ) 


olacağından, 


FBE ikizkenar üçgen olur ve m(SFE) - 800, 
m(ÂBE) — m(DEB) — m(DEA) — 50 ise 
m(ÂEĞ) — 80* ve m(Ğ) — 60* elde edilir. 
m(BAE) > x dersek, ABE üçgeninden 

509 4 1009 4 x - 1809 >x-—30*dir. 


m(G) — m(DAE) > 609-4309 - 309 bulu- 


nur. 
Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
ABC — DEF 
İDF| 6cm 
(BC| 10cm 
15 
D JAC| - 15 cm ise 


IFE| sx kaç cm dir? 


vd 
> 


zerlil 


e 


TRİ - Üçgende Ben 


GEOME 


j 


N 
7 


Rİ - Üçgende Benzerlik 


GEOMİ 


İN, 


ABC — DEF den şekildeki 
gibi eşit açılar işaretlenir. 


Benzerlik oranı yazıldığında 


EE A İRİ 

ar Bor 

O a NE 

15 10 

|FE| s x > 4 cm bulunur. 


ABC ve DEF birer 


üçgen 

ABC — FED 

İBF| — |FE| < JEC| 
İDE| -8cm 


ç İAB| <6cmise 
IBC| kaç cm dir? 


ABC — FED olduğundan açılar şekildeki gibi yazıla- 
bilir. i 

IBF| > |FE| — JEC| — x diyelim. 

Benzer üçgenlerin kenarları orantılı olduğundan, 

XxX o 8 


6 “ Bx > Xx-4cm 


-> |BC| 3x < 12 cm bulunur. 


WE 


Soru 1: 
A ABC bir üçgen 
2 IDB| —- 14cm 
E (BC| < 12cm 
14 : |EC| 4cm 
li IDE| 3cm 

12 
B 


Yukarıdaki şekilde ABC — AED olduğuna göre, 
JAE| * JADJ toplamı kaç cm dir? 


A) 4 8) 6 Cc) 8 D) 9 E) 12 
Soru 2: 
D > ABCD ve DFEC birer dikdörtgen 
2 ABCD-— DFEC 
> ŞABİ - JBEJ 
ICE| 2cm 
IDC| —x 
A i B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
AYSE 1 B) 25 C)3v5-2 
D) 25-1 E) 25 41 

Soru 3: 
A ABC bir dik üçgen 
— R (ABJ 1 (ACI 
(AHI 1 (BC) 
g H Ğ JAC| 20cm 
/(AB| 15cm 


Yukarıdaki şekil fotokopi makinesinde küçültüldü- 
ğünde |BC| nin 10 cm azaldığı fark edilmiştir. 


Buna göre, JAH| kaç cm olur? 


1. Açı - Açı Benzerliği 
İki üçgenin iki iç açısı eşit ise, üçüncü açıları da eşit 
olacağından bu üçgenler benzerdir. 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 

Pi Pi 
m(ABC) — m(ADE) 
IDC| 2cm 
|(AE| 4cm 
JAD| <6 cm ise 
|BE| < x kaç cm dir? 


A AED ve ABC üçgen- 
lerinde A köşelerinde- 
ki açılar eşit olduğun- 
dan ikişer açıları eşittir. 


O halde ABC —- ADE dir. Eşit açıların karşılarındaki 
kenarlar orantılı olduğundan 


>—x1t-4-12 


4. 
8 x*4 


> x-8cm bulunur 


WA 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 

m(EAC) - m(ABE) 

Pali Pam 
m(BAD) - m(DAE) 
IDE| <1cm 
JEC| > 3 cm ise 
(BD| < x kaç cm dir? 


BXx DİE 3 G 


Eşit açılar şekildeki gibi 
gösterildiğinde 

JAC|<(DC|J 4 cm olur. 
AEC ve BAC üçgenlerinin 
iç açıları eşit olduğundan 


ZA . 
B Xx DİE 3 ç benzerdirler. 


AEC — BAC benzerlik oranları yazılırsa, 


cl O (ecl 4. 3 

Bc| Jacl 4x 4 
a BE 

3 4-x- |BD| X- > cm olur. 
Örnek 3: 


ABC bir eşkenar üçgen 
m(ÂED) — 60 

|DC| 2cm 

JBE| < 6 cm ise 
JAB| — x kaç cm dir? 


m(BAE) za ve 
m(AEB) — B dersek 

a *B120 dir 

Bu durumda DEC üç- 
geninde m(ÖEĞ) za 
ve m(EDE) -  olaca- 
ğından ABE — ECD dir. 


X 
— > X-9em bulunur. 


i ) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


ha 


gende Benzerlil 


GEOMETRİ - Üç 


) 


Örnek 4: 
ABC bir üçgen 
(FEJ 1 (ABJ 
(GFJ 1 (AC) 
IEDİ 1 (BGJ 
JEF| - 10cm 
JEG| 8cm 
|GF| < 12cm 
|BC| — 24 cmise 
JAB|-*JAC| 
kaç cm dir? 


toplamı 


|AC| —Xx 
JABİ — yve 
mâ -a 
m(B) <B 


m(0) 6 olsun 


BED üçgeninin iç açılarından m(DEF) -B 

AEF üçgeninin iç açılarından m(EFĞ) sa 

CFGD dörtgeninin iç açılarından m(EGF) 6 olarak 
bulunur. Dolayısıyla FEG — ABC olur. 


Benzerlik oranları yazılırsa; 


& B 8 

b 

8 12. 10 m z 

Ee am denx 36cm ve y -30cm olur. 


|AC| * JAB| <x-y-36 4 30 - 66 cm bulunur. 


WA 


Örnek 5: 
A ABC bir dik üçgen 
- (ABI 1 (AC) 
D 
İCDI ve (BEJ iç açıor- 
tay 
B C 


Yukarıdaki şekle göre, aşağıda verilen benzerlik 
ifadelerinden kaç tanesi doğrudur? 
I ADF — AFE 
II. BDF — BFA 
IN. CEF — CFA 
IV ABE — ACD 


Çözüm: 

ICDJ ve (BEJ iç açıor- 
tay olduğundan (AF 
de açıortay olur. 


NN 


M(BFĞ) — 909 4 ii > m0) — 1359 


m(ÖFB) - m(EFÖ) — m(DAR) — m(EÂĞ) — 45* dir. 
B köşesindeki eş açıları m, C köşesindeki eş açıları n 
diye isimlendirdikten sonra, 

m(ÂDO) — m(AFE) — 459 4 m 

m(ÂFD) 5 m(AEB) — 45“ nolur 

Bu isimlendirmelerin ardından benzer olan üçgenler 
arandığında; 

ADF ile AFE üçgenleri arasında (ADF — AFE) 

BDF ile BFA üçgenleri arasında (BDF — BFA) 


CEF ile CFA üçgenleri arasında (CEF — CFA) benzer 
üçgenler olduğu görülecektir. 


Buna göre, |, İl ve ill doğru, IV yanlıştır. 


A ABC bir üçgen 

ai Pi 
m(DAC) — m(ABC) 
JAD| 6cm 
JAC| 8cm 
(BD| 12cm 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
A) 6 B)8 C) 12 D) 14 E) 16 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
m(ABÜ) - m(GAB) 
JAD|  JAE| 


“ |BDJ| <4cm 
İDE| 6cm 
(EC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm? dir? 


A4B B)6V3 Ö A D) 12/3 OE) 16v3 


Soru 3: 

A 5 E 3 İABI LJACI 

4 (BDI n (CEJ  £F) 

D - m(GEB) - m(BDO) 
2|DC| — 3JEBİ| 
|AE| -5cm 
JAD| 4cm 

c 


Yukarıdaki verilere göre, |EB| kaç cm dir? 


M 
A)9 B) 12 C) 14 


Wa 


A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (BCJ 

IBD| <6 cm 
IDC| «10cm 
|EC| sx 


Pam Zu 
Yukarıdaki şekilde m(BAD) — m(CAD) < m(EDC) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 
V 
B) 5 


A) 4 Cc) 6 


Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 

Dp (AB) 1 JAGJ 
IDEJ 1 (BGJ 
İDC| - 4JAD| 
IDE| 4cm 
J(AB| <13cm 
|EC| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ 
gs 0) E D3 Ea 


3 
b 5 


Soru 6: 
A i ABC bir üçgen 

AN 
(ADI açıortay çi 
m(ACB) — m(ABE) 5 
li A i 
> N o) 
B D Cc JED| 3cm iz 
Yukarıdaki verilere göre, ld oranı kaçtır? 
E 
iz 
2 3 1 2 /B 6 
2 2 Eİ vE E) — ul 
e b o Se lg 


| 


OMETRİ - Üçgende Benzerlik 


GE 


) 
4 


Soru 7: 


A ABC bir eşkenar üçgen 
(AFT 1 JDFJ 
Xx İCEJ L (DFJ 
10 1BD| — |DCJ 
N IDE| <4cm 
EN |AB| - 10cm 
B D G JAF| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A) 43 B)7 G) 5v2 D) 213 E)8 


Soru 8: 
ABC bir dik üçgen 


(ADI, BAE açısının 
açlortayı 


(ACI 1 (BOJ 
M(ÂDE) — 459 
|İDE| > |EC| 
JAC| 4cm 
IBD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Z 
A) 4 B) 2/3 (ei D) 2v2 E) v6 


Soru 9: 
A 
D A 
Gg 
Ka 
B 20 H 5 CcC 


ABC bir dik üçgen, (ABJ LJACJ, JAHI 1 JBGJ 
(ED) LJAB|, JAE| <JEHİJ, JHCJ -5cm 
|BHJ| 20cm, |DE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v2 B) 3 Cc) 23 D) 4 4 25 


MA 


2. Kenar - Açı - Kenar Benzerliği 


İki üçgenin birer açısı eşit ve bu eşit açıların kolları 
olan kenarlar da orantılı ise bu üçgenler benzerdir ve 
üçüncü kenarların oranı da benzerlik oranına eşittir. 


A 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
İBD| 1cm 
9 JEC| <6 cm 
İDE| 7cm 
0 E JAE| — |DC| — 9 cmise 
- |AB| — x kaç cm dir? 
BID 9 e 


ABC ve DCE üçgenlerinde 
M(C) za orak açısının 
kolları orantılandığında 


olduğundan ABC — DEC 
olur. 


3 7 
ri mes > (ABİ < x > om bulunur. 


ABC bir üçgen 
JAB| 4cm 
4 N |(DC| 6cm 
(BD| 2cm 
e 8 m 6 cJAD| <3 cmise 
i |AC| — xkaç cm 
dir? 
, 
Çözüm: 
A ABD ve ABC üç- 
genlerinde 
4 z m(B) - & ortak 


açısının kolları 


ad 
B ei c orantılandığında 
ABD — CBA olur. 


A olduğundan 
4 8 Xx 
> |AC| > x > 6 cm bulunur. 
Örnek 3 
D 4 C 
6 12 
A X B 


ABCD bir yamuk, o (ABI /IDCI, |DC| 4cm 


JAD| -6cm, JAC| -8cm, |BC| < 12cm ise 


JAB| -x kaç cm dir? 


Çözüm: 


pi ai 
ADC ve ACB üçgenlerinde m(ADC) x m(ACB) 
olduğundan ve 


le 
12 


1 8 


— 
8 


> |AB| < x - 16 cm bulunur. 


k- : olduğundan ADC — BCA olur. 


3. Kenar - Kenar - Kenar Benzerliği 
İki üçgeninin üç kenarıda orantılı ise bu iki üçgen 
benzer üçgenlerdir. 


B a (0 E d F 


Örnek 1: 
A ABC ve DGF birer üç- 
— JEC| >6cm 
— İ2cm 
- 18cm 
İ JABJ -9cm 
|ED| > 3 cm ise 


IBF| — x kaç cm dir? 


Çözüm 
A DCE ve ABC üçgen- 
lerinin kenarlarını 
i2 D 
9 3 oranlarsak 
ll 
yi EA 97181873 
B X F 2m OC olduğundan benzer- 


dirler ve 
m(OCA) 5 m(ACB) -awolur. 
DCF üçgeninde iç açıortay teoreminden 
JEF| & m, |FGJ — 2m olsun 
6- V6.2m-3m >m-4 ve |FC| -8cmolur. 
(BF| 5x 18-8 - 10cm bulunur. 


vd 
N 


gende Benzerlil 


z 


ETRİ - Üç 


) GEOM 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


Örnek 2: 

ABC ve ADE birer dik 
üçgen 

(ADJ L (DEJ 

(ABJ 1 (BC) 

IDE| JAD| JAEJ 


(ABI © 1BG| AĞI 


m(EAĞ) — 30* 

İDE| — |BDJ| ise 
1BC| 

TAE| Grani kaçtır? 
(DE| JAD| JAEJ 
JAB|  |BG| © JAGI 


den (K-K-K) benzerli- 
ğinden oranlanan kenar- 
ların karşısındaki açılar 
eşit olacağından 


Peş 
M(DAE) - & dersek 


“M(BAĞ) — m(AED) < & 4 309 olur. 


ADE üçgeninden a * 4 --30*-90*“>0w-30'olur. 
ADE (309-60*-909) üçgeninden |BC| — vV3(xv3--x) 
(BC| 34/3 


BC| — 3x4*v3x olur. Ö 
(BC| x4-y3X olur. Öyleyse AEJ > 


nur. 


bulu- 


ABC bir üçgen 

e 
M(EBO) <a 

Pi 
M(ACB) > 3 —409 
(BD|  |pc| 
/(ED| <6 cm 
JAB| < iZcm 
JAC| - 18 cm 
IBE| <9 cm 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


/ 
A) 20 B) 25 C) 30 


WA 


Soru 2: 

a ABCbir üçgen 
m(OCB) - a 
m(ÂBE) — B 
JAE| -2cm 
İDE| 4cm 
İDC| <5 cm 
|CE| 8cm 
(BC| 8cm 
|AB| — 16 cm 


- . .. <> 
Yukarıdaki verilere göre, m(BAC) nin o ve B türün- 
den eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


/ 
A) go - İİ B) 180 — (44B) oC) 45 $ (04) 


D) 90 - (4*B) (OE) 180- yk 


ABC bir üçgen 
JAEJ açıortay 


JADİ| — |DEJ 

IBD| 3cm 
c |DC| 6cm 

İCE| —x 


ii e 
D) 6 E) 2.10 


ABC bir üçgen 


JAD| <2 cm 
IBE| <6 cm 
İBD| — 10cm 
JAC|—JEC|<14cm 
B 6 E 14 S |DEJ -x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


z / — 
A) 43 B)7 C) 5.3 D)8 E) 9 


E 
E 


4. Eş Üçgenler 


x Benzer olan iki üçgenin benzerlik oranı 1 (k-1) 
ise bu üçgenler eş üçgenler denir. 


A D 


| ABC E DEF | 


Örnek 1: 
(ABI 1 JBCJ 
i (FEJ 1 JADJ 
7 , (DG1LIEGI 
E Eİ 1BC| — 17cm 
e SE e 
—— çi IDC <5cmise 


JAF| > x kaç cm dir? 


|AE|-J|ED|—JEF| ise 
Pm 

m(ÂFD) — 909 ve 

JAF| — |FD| > xolur. 


Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa, 

JAF| — |FDJ — x olduğundan ABF & FCD dir. 

e ların karşısı |İDC| > |BF| <> 5cm 

B ların karşısı |AB| — |FC| olur. 

İFC| — 17 -5 — 12 cm ve FDC (5-12-13) üçgenin- 
den |AF| — x < 13 cm bulunur. 


YA 


Örnek 2: 
A 
Al 
E 
a 
A <A 
B D G 


ABC bir ikizkenar üçgen 
(ACI - |BCİ 
m(ÖAĞ) - m(BCd) 

Pa Pi 
m(ACE) - m(ABO) 
(BE| 4cm 
|EF| s3 cm ise 


JAF| — x kaç cm dir? 


Eşit açılar şekildeki gibi ya- 
zıldığında 

AFC — CEB olur ve bu üç- 
genlerde |BCJsJAC| ol- 
duğundan AFC & CEB dir. 


Buna göre, o. ların karşısı |BE| > |FC| - 4cm 


8 ların karşısı |EC| > JAF| >x 


JEC| 3 # (FC| 344 


JAF| sx > 7 cm bulunur. 


Örnek 3: 
D c 
E 
Xx 
A B 


ABCD bir kare 

(AEJ 1 (DEJ 

|(AE| <-5cm 

IDE| <2 cmise 

IBE| - x kaç cm dir? 


(BHJ 1 JAEJ çizelim. 

Eşit açılar şekildeki gibi 
yazıldığında 

ABH e DAE olur. 

IDE| < |JAH| <2 cm 
JAE| - |BH| Sem 
BHE dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından, 


Xx -52 432 > x - 84 cm bulunur. 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


erlik 


Z 


ie Ben 


; 
52 
izm 
Li 
>< 
— 
0) 
Lİ 
© 


ABC bir üçgen 
(BEJ - (poj 
(FD| — |DE| 
(EC) < |BD| 


Zam 
m(FDE) - 70 ise 

Cemi 
m(BAC) — x kaç dere- 
cedir? 


FBD ve DCE üçgenleri- 
nin bütün kenarları eşit 
olduğundan eş ve ben- 
zer üçgenler olurlar. Do- 
layısıyla eşit olan kenar- 
ların karşısındaki açılar 
eşit olacağından, şekil- 
deki gibi gösterilirse 
4709 40-180“>04-0- 110 
*B40- 1809P 4 1109 -180*>8—70 


© ABC üçgeninin iç açılarından; 


2B4Xx-1809 > 1404x180 

m(BAĞ) —X 409 bulunur. 

Örnek 5: 
ABCD bir kare 
IDFJ — |BEJ| 


e, 
m(DCE) — 159 ise 
m(ÂFE) - o kaç de- 
recedir? 


İDC| — |BC| (kare- 
nin kenarlari) ve 
IDF| — |BEJ| oldu- 
ğundan 

CDF < CBE ve CFE 
bir ikizkenar dik üç- 
gendir. 


Açılar şekildeki gibi yazıldığında «- 609 bulunur. 


WA 


i 


 . 


Soru 1: 
E ABCD bir kare 
4 2 IDEJ 1 (ECJ 
D G ICE| 2cm 
İDE| 4cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, |BE| kaç cm dir? 


EB) av 


A) 6 Cc) 4v3 D)7 E) 5v2 


Soru 2: 

ABC bir üçgen 
|BD| - |CF| 
|ED| — |DF| 
IBE| < |DC| 
m(EED) - 65* 
M(BAĞ) <a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


4 
A) 50 B) 60 Cc) 70 D) 80 E) 90 


ABC ve BED birer 
eşkenar Üçgen 


ICD| 3cm 
|AD| -<5cm 
IBE| —Xx 
ICE| <y 


Yukarıdaki verilere göre, x—y farkı kaç cm dir? 


Z 
A)2 B) v5 GC) 2,5 D)3 E) VO 


Temel Benzerlik Teoremi 
IDEJ // (BCİ ise 
ADE — ABC olur. 


DA ONE 


Ps N CN 


D A ABC ve ADB birer üçgen 
NN İDEJ açıortay 
ü (EFİ / (BCI 

IDB| - 3JAD| 


JEF| <5 cmise 
|BC| — x kaç cm dir? 


B Xx C 
Çözüm: 
Da A (DB| > 3JAD)| ise 
DX JAD| -a 
mi (BD|  3a olur. 
3a ADB üçgeninde iç açıor- 
tay teoremi uygulanırsa; 
(ADI JAE| 4 
Tari iner “e Olur ve 
(BD| |BE| 3 


i “O JAEJ -biken JBE| - 8b 
olur. ABC üçgeninde temel benzerlik uygulanırsa; 
(AE| JEF b $ 
|AB| JBC| *3b Ox 

> |BC| —x-—20cm bulunur. 


WE 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(Er) / (BC) 
D (BF| — 2JFD| 
E IDC| — 5JAD| 
|EF| > 2 cm ise 
IBC| <x kaç cm dir? 


|BFJ| - 2JFD| ise |FD| <-m 
dersek, |BF| — 2m olur. 
IDC| — 5JAD| ise |ADj —n 
dersek, |DC| — 5n olur. 

IKDI / TEFİ çizilirse 

BKD üçgeninde temel ben- 
zerlikten; 


2m 2 


z > |İKD| <3 cmolur. 
3m o |KD| 
ABC üçgeninde temel benzerlikten; 
a (BC| -x 18cm bulunur. 
X 6n 
Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 


IDEJ / 1BCJ 
I: İç teğet çemberin mer- 


kezi 
D E İDI| 3cm 
(BC| < 9 cm ise 
B g e 
(AD| * JAE| toplamı 
kaç cm dir? 
Çözüm 
A İç teğet çember merkezi 


açıortayların kesim nok- 
tası olduğundan (BI) ve 
(CI) açıortay olur. 
IDEJ / (BCI ise eşit açı- 
lar şekildeki gibi gösterilir 
|EC|xNE| < 4cm 
(BD||DI| <3 cm olur. 
|AD| —x ve JAE| — y dersek 
Temel benzerlik teoreminden; 

lr 21 7 


——-— —— ——-—->ysildcm 
ya gg ey gin) 
XY Zİ 414 > cm bulunur 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


Üçgende Orta Taban 


A 


B 2x C 
Bir üçgende iki kenarın orta noktasını birleştiren 
doğru parçasına oria taban denir. 


Orta taban daima üçüncü kenara paralel ve 
üçüncü kenarın yarısına eşittir. 


Örnek 4: 
ABC bir dik üçgen 
G, kenarortayların ke- 
sim noktası 
(AB) 1 (AC) 
(BD) n |CEJ < 4G) 
|GFJ — (FGJ 


İDF| - 2cm ise 


İBC| <x kaç cm 
dir? 


G, kenarortayların 
kesim noktası oldu- 
ğundan 

(BDI kenarortay ve 
|AD| < |DC| olur. 


Üçüncü kenarortay olan (AK| çizildikten sonra 
AĞC üçgeninde (DF), orta taban olduğundan 
JAG| <2.JDF| 

|(AG| -2.2-4cm 

|JAG| - 2.(GK)| 

İGK) < 2cm olur. 

AKİ 


1! 


IBK| 5 |KCJ - 6 cmise 


İBC| —x 12cm bulunur 


WA 


Örnek 5: 

ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (BDJ 
m(EDB) — 30* 
JAE| — JEC) ise 


oranı kaçtır? 


E den (AB| ye paralel 
çizildiğinde (EK), ABC 
üçgeninin orta tabanı 
olur. 

JEK| — x dersek 

İAB| — >xolur. 


EDK (30* — 609 — 90") üçgeninde, 
|EK| —x ise |DE| — 2xdir. 


JaB| — 2x —1 bulunur 
İDE| 2x 
Örnek 6: 
A ADC bir dik üçgen 
(IBFI / TADI 
: 
(ABJ 1 (BG) 
11 << SE 
2 M(DAB) — m(BAĞ) 
E |AC| - 11cm 
B G IBF| 2 cm ise 
|AD| —x kaç cm dir? 
Çözüm: 


AD) ve (CBJ yi uzatıp 

K noktasında kesiştirdi- 
ğimizde AKC ikizkenar 
üçgen olacaktır. 

(AC| — JAK| — ii cm 
İKB| — |BG| olur. 

(BFI / JAK| ve 

|KB| > |BC)| olduğundan (BFJ orta tabandır. 


Dolayısı ile İKD| — 2JBF| > İKD| -4cmolur. 
|AK| x*4-11 > Japj —x-—7cm bulunur 


a 


enin 


şer emme 


G noktası, ABC üçgensel bölgenin ağırlık 
merkezi. 


Ağırlık merkezinden (G noktası) çizilen paralel 
kenarları 1'e 2 oranında böler. 


Örnek 7: 
A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların kesim 
noktası 
IDGİI / 1BCİ 
IDG| x2cm 
IBD| 3 cm ise 
(BC| * JAD| toplamı kaç 
cm dir? 


(DEJ çizilirse 

G, kenarortayların kesim 
noktası olduğundan 

IDG| <|GE| 2cm ve 
(AD| - 2JBD| 

|(AD| <6 cm olur. 


Temel benzerlikten 


İDEL JAP 04 6 
(BC| © JAB| “ JBc| 9 


(BC| > 6 cm olur. 
(BC| * |AD| 64 6 - 12 cm bulunur. 


A 


& 


ABC bir dik üçgen 


) (ABI 1 (BCJ 
N |DC| — 2JAD| 
İDE| < |DFJ < 13cm 
(AB| > 18cm 
B E F C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? dir? 


A) 45 B) 48 C) 52 D) 54 $ 60 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların ke- 
sim noktası 
(BGİ / IKLI 
IKLj <zicm 
> S |BG| 8cm 
Yukarıdaki verilere göre, İki oranı kaçtır? 
ak di ol 9İ Bİ 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
IDEJ / (GFI / IBCI 
— E 6G|EF| - 4JFC|  3JAE| 
K (BC| > 45cm 
|GF| Xx 
B 45. e 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


PA 
A) 6 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 12 


erlik 


gende Benz 


Rİ - Üç 


Az 
. 


A 


GECN 


çgende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


N 


ABC ve DEF birer üçgen 
İDEJ / IBC) 


IKL| 2cm 
5|KF| — 2JDK| 
1BD| < 2J4D)| 


Yukarıdaki verilere göre, IBK|*|LC| toplamı kaç 
cm dir? 


V 
A) 15 B) 16 C) 17 D) 18 E) 19 
Soru 5: 
A ABC bir üçgen 
4 
D JAFI ve JBFJ açlortay 
12 (DEJ / (ABJ 
F (AD| 4cm 
e İBE| <5 cm 
JAB| -12cm 


Yukarıdaki verilere göre, .Çevre(DEC) kaç cm dir? 


Z 
A) 27 B) 32 0) 36 D) 38 E) 45 


Soru 6: 


ABC bir üçgen, (ABJ 1 (ADI, 
JAB| 9cm, 


(BD| -3JDC| 
JAD| —x 


JAC| <5cm, 


Yukarıdaki verilere göre, X kaç cm dir? 


/ 
AZ B) 2. O3 DA 2 


WE 


A ABC bir üçgen 
FB, C, K doğrusal 
m(ABİ) - m((Bb) 
M(ACK) — m(KGh) 
> JALJ 1 JBLJ 
IGKI 1 JAKJ 
Çevre(ABC) — 16 cm 


Yukarıdaki verilere göre, IKL| kaç cm dir? 


/ 
A) 6 B) 7 ©)8 D) 9 E) 10 


Soru 8: 


ABC bir ikizkenar üçgen 
(GFJ / IBC| 


G, kenarortayların kesim 
noktası 


A, B, D doğrusal 


JAB| — JAc| 
(BD| — 2(CF| 
IBE| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |GF| * JECİ| toplamı 
kaç cm dir? 


di 
A) 24 B) 25 C) 26 D) 27 E) 30 


Soru 9: 


ABC bir üçgen 


G, kenarortayların kesim 
noktası 


IFAJ / (ABI 
(DEJ / (BC) 
İDEJ n (FHJ — 4G) 


Yukarıdaki verilere göre, JAC| kaç cm dir? 


A)8 B) 9 6) 10 D) 12 Ü 15 


gm paya ml E 


ymm e 


per 


aye ma lm am pr semen pre gm yemeyin rampaya kyk 


Kelebek Benzerliği 


(ABI / (DEJ 
(AE) n (BDJ — 4C) ise 
ABC — EDC olur. 


A 7 B 


ABI 
DDEL 


(AC| o|BGİ xR 
© ICE| o |CD| 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
IDEJ // (BC 
|IDF| — |FEJ 
z JFGJ «2cm 


|(AF| — 6 cmise 
|(GC| xx kaç cm 


dir? 
Çözüm: 

A GBC ve GEF üçgen- 
leri benzer oldukların- 
dan, 
rel 2. 

İBCj *x 


> |BC| —xk ve 
|DF| — |FE| > 2k 
ADF ve ABC benzer üçgenler olduğundan, 


JAF IDE| 6 2k 


JAC| 1BC| > Bix © xk 


> x-4cm bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
İDEJ // TABİ 

(AD| - (DC) 

K JEF| -2cm 

ÇA (GF| 3cm 

e İDF| - 6 cm ise 
B E “ JAG| - xkaçcmdir? 

Çözüm: 


(DE|, ABC üçgeninin orta tabanı olduğundan 
JAB| — 2JDE| - 16 cm dir. 
Kelebek benzerliğinden ABG — FDG 


e -> Xxz8cm bulunur 
1 X 
Örnek 3: 


ADI n (BCJ > 43 
EF G doğrusal 
(ABI / 1CDJ 


(BG| — (GKİ 

iKFİ gz2ecm 

JAK| — |DF| <6 cm 
ICE| Xx 


i Terki s -—orani 
ise |ED| y 


kaçtır? 


G noktasından 
(GHJ / TABİ çizersek, 
HGF — DEF olduğun- 


4G| 5 
dan x “6 


x - 6a ve |HG| -5a 


olsun. DE 

(HGJ, ABK üçgeninin N 

orta tabanı olduğundan pe 

© 

JAB| > 2/HGJ — 10a olur. ge 
ABK - DCK olduğundan, 2 
|(AB| o 6 10a 8, 22a > 
xX*y 8 * Gary 4 y 3 z 
Semi 

7 ee bulunur. z 
ya “wd ö 
G3 

, © 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


Örnek 4: 

(ABI / İDCI / ŞEFİ 
(ACI m IBDJ — (E) 
|AB| — |FC| -4cm 
İDC| 6 cm ise 
|EF| * |BFJ toplamı 
kaç cm dir? 


JEF| <x 
IBF| — y dersek 


6 16 8 
2 — Ye 6 > cm olur. 


Kural gereği 


X*ys : t z 2 2 z — cm bulunur. 
Örnek 5: 
A E B AB/CD 
IBGJ n (ADI — 4k) 
7 TECİ N TADI — (F3 
K |CD| — 3JAEJ — 2JEB| 
JAD| 40cm ise 
> JFK| <x kaç cm dir? 
Çözüm: 


|ICD|3JAE|-2)JEB| ise 
|CD| — 6m dersek 

JAE| < 2m 

JEB| < 3m olur. 

(AE| / TCDI ye göre, 

v Kelebek benzerliğinden 


C 6m 
2m . JAF| (AF) 4 
6m  |(FD| “(FD| 3 ve |AF|#JFD| 40cm, 


|AF| — 10cmve |FD| - 380 cm olur. 
ABI // |CDJ göre kelebek benzerliğinden 


5m . JAK| |, 2. 104Xx 
öm o |KD| 6 30-x 


> 60 - 6X — 150-5x 


90 
cm bulunur. 


11X-90 |FK 
> İFK| sx Ti 


WA 


ABC bir üçgen 

IDEJ / JABI 

IDB| m TACI — (K) 
2JAK| < 6|KF| — 3/Fcj 
IDF| 5cm 

JEF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


5 5 L 
A) > B) > C0)5 D)3 E)2 
Soru 2: 
AK B ABI / (CDJ 
(BCJ 0 JADJ n IKMJ iL 
n 
IKB| — |MD| 
(AKİ 1cm 
f 5 İCM| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


Z 
A)V5-1 B)YS$1 O)5445 D)5-5 25 


ABC bir dik üçgen 
(AFJ kenarortay 
TEDİ // (BCJ 

(ABI 1 JACJ 

|DC| - 2J4D| 


JAE| 4cm 

JEG| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 1 


3 Z 
BİK b) 2 EE 


A 


abe 


A 


m ar yen 


IDAJ 1 (AB) 

JEC| < |CB| x 2.5 cmi 
|(AB| 4cm 

IDC| x5cm 

İDE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


d 
A) 2v2 B) 2.3 032 D2b B5 


Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
E D, E, F doğrusal 
İsa (FGİ / TADI 
(ABI 1 (ACI 
(ADI 1 (BC) 

C |GCİ| - 2JEGİ| 
|AE| < |DE| 
|FG| x 2/3 cm 
IDC| x12cm 
IBD| —x 


-. 
© 


B * D 12 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Ki 9 B) 6v2 c)8 D) 4/8 E)6 


Soru 6: 
A ABC bir üçgen 


FBED bir paralelkenar 
JAK| > 2JLCJ 6JKL| 
IDL| <1cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 


A 
A)7 B) 8 Cc) 9 D) 10 E) 11 


WA 


Tales Teoremi 


ABCD yamuğunda 
(AD) / TEF) / (BC) 
olacak şekilde bir 
(EF) çizildiğinde aşa- 
ğıdaki bağıntı sağla- 
nir, 


A X D 


B z C 
a CC  y-x 
b d z-Y 
A X D A noktasından (DGCJ 


kenarına çizilen para- 
lel AEL ve ABK ben- 
zer iki üçgen oluştu- 
rur. 


Örnek 1: 
A 9 B (ABI / TEFJ / IDCI 
E (BF| <38cm 
7 |FC|s7cm 
Dp 30 ç İABİ x9cm 
IDC| > 39 cm ise 
JEF| - x kaç cm dir? 
Çözüm: 


B den JAD)J ye paralel 
çizildiğinde 
BLC üçgeninde temel 


benzerlik kuralı uygur- 


lanırsa; 


30 İ > JEF| sx - 18 cm bulunur. 


Ye 
26 


TRİ - Üçgende Benzerlil 


EOME 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


Örnek 2: 
İDCWLEF//AGHIABI 


3İDE|-3|EG|-2JAG| n > 
İDC| <3cm 
JGH|J 11 cm ise 
|EF| * JAB| toplamı 
ka erdir? B HN OK CE HN K F 
# Benzer üçgenlerin orantılı kenarlara ait yardımcı 
elemanlarının oranı da benzerlik oranına (k) eşit- 
lL$ tir. 
Çözüm: 
JEF| —X Çevre(ABC) 
ABİS Wialbli Çevre(DEF) 
3İDE|-3|JEF|—2JAG| 
ise 
i # Benzer üçgenlerin alanlarının oranı, benzerlik ora- 
İDE| — 2k dersek nının karesine eşittir. 
JEG| — 2k P 
|AG| —3kolur. imleme) — k2 
A y B Tales teoremi gereği e 
2k. x-3 
ok işzx > Xx 7cm ve 
4k 11-3 m 
BR yem > Yyz17cmolur. z 
X*Y-7 417 24 cm bulunur. a 
ABC ve DEC birer üçgen 
(AHI 1 (BG) 
IDKİ 1 (BC) 
JAH| 5cm 
İDK| <3 cm 
(BC| 20cm 
AB/CD/EF ABC — DCE ise 
|EC| 4cm IBE| kaç cm dir? 
IDF| 5cm 
|AC| 12cm A ABC — DCE benzerliğin- 
(AB| - 13cm den eşit açılar şekildeki 
ICD| < 16 cm gibi yazılır. 
(BD| —x Benzerlik bağıntısını ya- 
|EF| —y i B Z “7C zarsak, 
Yukarıdaki verilere gö 7 peel 2 1 
göre, x * y toplamı kaç cm dir? ğj h, JBcj * 5” 
a 20 


İEC| — 12 cm ve 
İBE| -20-12—8cmbulunur. 


V 
A) 32 B) 35 C) 36 D) 37 E) 38 


: 
” 
E 
& 
E 
iŞ 
z 
z 
ğ 
” 
E 


ny my 


örnek 2: 
A ABC bir dik üçgen 

(ADI 1 (BGJ 
(ABI 1 JACJ 
Çevre(ABD) — 27 cm 

D ç Çevre(ADC) - 36cm 

£ ise Çevre(ABC) kaç 
cm dir? 
| 
Çözüm 


Eşit açılar şekildeki 
gibi yazıldığında ABD 
ve CAD üçgenlerinin 
benzer oldukları 


(ABD - CAD) görülür. 


B D Cc 
ABD ve CAD benzer üçgenleri arasındaki benzerlik 
oranı 

Çevre(ABD) .,. 27 e 

Çevre(CAD) 36 N 4 gir 


ABD üçgenindeki & nın karşısındaki kenar. 3 
CAD üçgenindeki & nın karşısındaki kenar 4 


| 
Öyleyse |BD| — 3x, |AD| — 4x diyebiliriz. z 
ABD dik üçgeninden |AB| — 5x dir. 
Dolayısıyla, eşit açılardan ABD — ABC olduğu görü- 
lür. 


Çevre(ABD) | 3X 27 
Çevre(ABC) 5x Oo Çevre(ABC) 


Çevre(ABC) — 45 cm bulunur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
m(ÂDE) - m(AGB) 
Alan(ADE) -S 
Alan(BDEC) — 3S 
|JAD| -4cm 
JEC| — 5 cm ise 
|AE| -x kaç cm dir? 


m(SAĞ) <& ölçülü açı 
ABC ve AED üçgenlerinin 
ortak açısı ve 

e Pari 
m(ADE) < m(AACB) — 6 
olduğundan 


Pa e 
m(AED) < m(ABG) — $B dır. Bu durumda 
ABC — AED olduğu görülür. . 


Alan(ADE) . çe Mene İğ 

Mano) * gp mim di 
SİL. 4 

Buradanda k 5 SİX 


JAE| -x>3cm bulunur. 


Örnek 4: 
A ABGbirdik üçgen 
(ACI 1 (BCI 
x İED).LJABI 
IDE| sicm 
B E GC 


Alan(BDE) — Alan(ACED) ise |AC| — xkaç cm dir? 


Çözüm: 

Eşit açılar şekildeki 
gibi yazıldığında 
ABC — EBD olduğu 
görülür. 


X 


Alan(BDE) — Alan(ABED) - S diyelim. 


Benzerlik özelliklerinden 


Alan(EBD) 2, 8 spk - İİ gi 

Alan(ABO) © imi e YE > 

kanlı (o. nın karşısındaki kenarlar oranı) 
NN 


> J|AC| - x - V2 em bulunur. 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


£ 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


) 


Örnek 5: 


A ABC bir dik üçgen 
N : DEFG dikdörtgen 
JAB| <6cm 
JAC| -8cm 
B D E Cc 


|GF| — 2)GD)| ise 
Çevre(DEFG) kaç cm 
dir? 


ABC (6-8-10) üçgenin- 
den |BC| — 10 cm ve 
(AHJ dikmesi çizildikten 
sonra öklid bağıntısı uy- 
gulanırsa 
JAH|.10-6.8> 


JAH| < > cm olur. 
İGF| > 2/GD| ise |GD| > x dersek, |GF| — 2xolur. 


24 
|AK| — in —Xx olur. Temel benzerlik uygulanırsa; 


KE 
JAK|  1GFİ 5 2x 
(AA) BE, ? 24 “io 
5 
24-5 
— 5 X 5x5 2 cm bulunur. 
Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
D (DFJ / TACI 
2 (DCJ n (ABI — 4K) 
IDE| <2cm 
JEF| 3cm 
B F ,G Alan(DEK) 4cm? 


Alan(AKC) — 36 cm? ise 
Alan(ABC) kaç cm? dir? 


WA 


IDEJ / JAGIJ olduğundan 
DKE ile CKA üçgenleri 
benzerdir. 


Alan(DKE) ((DEY 
Alan(CKA) Jacj 


4 .e.i 
ge 


İDE| < 2cmise |AC| - 6 cm ve |EK| — a dersek 
|KA| s Ba olur. 


— k (benzerlik oranı) olur. 


ABC üçgeninde temel benzerlikten 


3 |BE| 

5 TBAJ * IBA| - 2JBE| — 

IBE| — JEA| — daolur. 

Alan(AKC) ( JAKİ 36 3a 


Alan(KBC) © JKBİ 
Alan(KBC) — 60 cm? 
Alan(ABC) — 36 * 60 - 96 cm? bulunur. 


Alan(KBC) © Sa 


B Cc 


Şekildeki gibi bir üçgenin kenarları, eşit aralıklı 
olacak şekilde paralellerle bölünürse, alanlar 
tek sayılarla orantılı olarak arlar. 


Paralellerin uzunluklarının artış miktarıda aynıdır. 


nh pmpa mma maze 


A A e em e 


Örnek 7: 
ABC bir üçgen 

- İDEJ / IBCI 
(AD| <3cm 
IDB| — 2 cm ise 


Alan(ADE) 


2 
Alan(BCED) oranı kaçtır? 


(AB| paralellerle şekildeki 
gibi eşit aralıklara ayrılırsa 
alan dağılımı kural gereği 
şekildeki gibi olur. 


Alan(ADE) |, 9S o 9 
Alan(DECB) 16$ — 16 olacakir. 


Örnek 8: 

ABC bir üçgen 

İDE / (FGI / (BGİ 
2|AD|-3)DF|6JFB| 
Sı, Ss, ve Ss, bulundukla- 
rı bölgelerin alanları ol- 
duğuna göre 


tS, 
—— — oranı kaçtır? 
S, 


2|AD|-3|DF|6JFB| 
ise |FB| - m dersek 
IDF| > 2m 

JAD| — 3m olur. 
Paraleller ile (AB| eşit 
aralıklarla bölünürse ku- 
ral gereği alan dağılımı 
şekildeki gibi yazılırsa 


S,-9A, S, > 16A, S, < MA olur. 
S.S 
3, SAYMA, 20.5 

S, — 1ĞA 16 rı bulunur. 


WA 


Soru 1: 
ABC bir üçgen 
ABC — AED 
(AD| > 10cm 
JAE| 8cm 
JEC| xXx 


Cc 


Yukarıdaki şekilde 4Alan(BDEC) - 21Alan(ADE) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 

A 
A) 13 B) 14 E) 17 


C) 15 D) 16 


Soru 2: 
ABC ve ADE birer 
üçgen 


ADE — ABC 


Çevre(ABC) . 3 
Çevre(ADE) 2 


JAE| <8.cm 
JAD| <izcm 
JFG| xXx 


A 
<> 


12 


Pi Pam Pam 
Yukarıdaki şekilde m(BAD) - m(DAC) - m(CAE) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A) 1 B)2 o) 3 5) 4 E)5 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların kesim 
noktası 
/ (GB) n (DC) — 4K) 

(DGJ // (BCİ 

B e 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları topla- 
mının, ABC üçgeninin alanına oranı kaçtır? 
1 


GE D) 


1 5. 


13 
A) > B) m E) 35 


gende Benzerlik 


ETRİ - Üç 


EOM 


© 


N 
N 
/ 
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TE, 


Soru 4: 

ABC bir üçgen 
IPMJ 1 (BGJ 
INKI 1 (ACI 
(RL 1 (ABJ 


Alan(PNR) 1 
Alan(ABC) © 16 


IPR| 8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


/ 
A) 24 B) 28 C) 32 D) 36 E) 48 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
8 0 (ABI 1 JACJ 
(DEJ 1 (BC) 
> (AB| -8cm 
58 X E C 
IBE| —Xx 


Yukarıdaki şekilde Alan(ADEC) — 2 Alan(DEB) ol- 
duğuna göre, x kaç cm dir? 


4 By3 


p) 78 g2 DS pe, W3 


3 


ABC bir dik üçgen 


(BD) ve (CEJ açıor- 
tay 


B € (ABJ 1 (ACI 
JAD| -2cm 
IDC| 3cm 
|EC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


v 
A) YO B) 2/8 OYMA DYS E) 4 


ül 
il 


i 


S 


A ABC bir üçgen 
” TACI // IFKI / TEDİ 
2|BE| — 3JEF| — 2JAF| 


S,, Ss, ve Ss, bulundukları bölgelerin alanları oldu- 
ğuna göre, S,,S, ve S, sırasıyla hangi sayılarla 
orantılıdır? 


Z 
A) 9-16-39 B) 7-12-19 C) 9-21-39 


D) 9-15-39 E) 9-19-36 


Soru 8: 


A 
74 
B 5 D Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADC) 9 
g Alan(ABD) oranı kaçtır? 


ABC bir üçgen 

<> Pi 
m(DAĞ) - m(ÂBÖ) 
(AC| 6cm 
İBD| Sem 


A) B) £ 


(& 3 Va 
5 5 Gn EŞ 


Soru 9: 


ABC bir üçgen 

IFDI / (BCJ 

(ABJ 1 (ACI 

(BDJ n |CGİ - (HJ 
|AF| — |FB| 

B C 

|FG| —|GE|—|JED| 


Yukarıdaki şekilde Alan(GHD) — 10 cm? olduğuna 
göre, Alan(AFE) kaç cm? dir? 


V 
A) 28 B) 30 C) 35 D) 38 E) 40 


A 


a aney 


yemine 


& Benzer üçgenlerin iç teğet çemberlerinin yarıçap- 


Pi 


ları oranı benzerlik oranına (k) eşittir. 


ON 


| #0 -oer > ek) 
2 


& Benzer üçgenlerin çevrel çemberlerinin yarıçapla- 
rı oranı da benzerlik oranına (k) eşittir. 


ABC — DEF > İLk 
Re 


* 


Her eşkenar üçgen, kare, çember, aynı kenarlı 
düzgün çokgenler birbirine benzerdir. 


* 


Kenarları orantılı dikdörtgen, iç açıları eşit ve ke- 
narları orantılı paralelkenar, eşkenar dörtgen ve 
yamuklarda birbirine benzerdir. 


ABC ve ADC üçgenleri- 
nin iç teğet çember yarı- 
çapları 3r ver dir. 

JAC| - 12cm 

Cc ABC—DCAise 

JAD| kaç cm dir? 


p ABC — DCA olduğun- 
dan eşit açılar yazılır. 


Benzerlik (o bağıntısın- 


dan, 


r r o JAD| 
— a — bulunur. 
me wo eya 


WE 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
pe (ADJ 1 /BCJ 
4 IBD| 4cm 
İİ isem 
: 7 X o ABD—CAD 


r, : ABD nin iç teğet çember yarıçapı 
r, : ADC nin iç teğet çember yarıçapı İse 


e 

Buna göre, —İ oranı kaçtır? 
r 
2 


Çözüm: 
A ABD — CAD dan eşit 
açılar yazıldığında 
a --B>90'den 
Daş 
m(BAC) > 90 dir. 


Öklit bağıntısından |AD|? -4.9 > JAD| - 6cm 
ABD — CAD der benzerlik özellikleri yazılırsa 


(BD| e e Aİ 
AD/ 6 iç re. 


(a nın karşısındaki kenarlar oranı) 


bulunur. 


ABCD bir kare 


D L C 
D,G,F,E doğrusal 
i FEK,L,G,H,T teğet 
E değme noktaları 
& (BE| — |EC)| 
A T B 


Yukarıdaki verilere göre, çemberlerin yarıçapları 


oranı kaçtır? 


1 Şa 
AŞ B) > 


GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


Kim 


3İ - Üçgende Benzerlik 


AET 


SECON 


pe 
7 


Menelaus Teoremi 
Benzerliğin bir sonucu olan Menelaus teoremi 


aşağıda verilen şekillere uygulanabilir. 


Oranların yazımına A noktasından başlanırsa aşa- 
ğıdaki bağıntı elde edilir. il 


TADI i BC) IFE 
(AB) JCF| JEDJ 


Oranların yazımına gerekirse F noktasından da 
başlanılabilir. 


Sorular Menalaus teoremi yerine paralel çizgiler 
çizerek de rahatlıkla çözülebilir. 


Ayrıca bazı sorularda 2 defa Menalaus teoremi 


uygulamak yerine paralel çizmek çözümü daha 
da kolaylaştırır. 


Seva Teoremi 


Benzerliğin bir diğer sonucu olan Seva teoremi 
aşağıda verilen şekillere uygulanabilir. 


(AE| (BEJ Jepi Ni 


(EB JFG| DAİ 


JA A 


Örnek 1: 
A ABC ve FDC birer üçgen 
> JEF| 3cm 
E JED| 5cm 
z IDB| -4cm 
DA EB 5 ç İBCI| <6cmise 
LAF| 
(FG) oranı kaçtır? 


JAF| —x 

IFCİ —y olsun 
Menelaus teoremini A 
köşesinden başlayarak 


b 5 & uygularsak 
X 6 5 . — 
xy 43 -155X-2Xx12y—>83x-2y 
(AF x > 
rel y -z bulunur. 
Ornek 2 
A ABC ve FDC birer üçgen 
İDE| — |EF| 
7 F /DB| < 6 cm 
E İBC| - 18 cm 
JEB| < 4 cmise 
D 6 B 18 c |AE| -xkaçcmdir? 


F den (DCİ ye JFKJ para- 
leli çizilirse (KFJ / (DBJ 
den kelebek benzerliğin- 
den ; 

İDE| — JEF| olduğun- 
dan 

JKE| 4cm 

IKF| — 6 cm olur 


ABC üçgeninde temel benzerlik uygulanırsa 
JAAK| İKFİ x-4a g 


JaBI “ TBGJ xpa 7 7g 234-4) 5x14 


3x—İ2X44> |AE| —-x-—8cmbulunur 


aym gym ny yeye ey nnzimyoeei ça mmm 


B 3 K 3 Cc 4 DB 


NR YA DC AŞ A > 


ABC ve BDF birer 
üçgen 


G, ağırlık merkezi 


(EC| 2cm 
(CD| 4cm 
(BC| x 6 cm ise 
' |AE| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
A Şekildeki gibi (AKİ 


kenarortayı çizersek 
IBK| -JKGC|>3cm 
olur. D noktasından 
başlayarak menalus 


teoremi uygulanırsa 


4 a X j5 5x-7c6m bulunur 
7 '2a 2 
Örnek 4 
A ABC ve BFK birer 


üçgen 
A,H,G doğrusal 
(BC) - |CE| < JEFİ 


(AK| — (BKİ 
IKH| 2cm ise 
IFG| <x kaçcm 
dir? 
Çözüm: 
A IKU / 1BFI çizilirse 
ii |KL| sa dersek 
/BF -3a olur. 
KLG — FEG oldu- 
ğundan 
erer. RE a |KG| — |GF| —x 


ve |HG| -x-2 olur. 
A noktasından menalus teoremi uygularsak 


a 2x—2 


e. —-1 > x-5cm bulunur. 
2 2a 2 


Örnek 5: 


A ABC dik üçgen 
(ADINIBEJNJCFJ > $P$ 
(ABJ L (ACI 
IFB| < |EC| 2cm 
B D Xx Gc JAFl s4cm 
JAE| -6cm 
|DC| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
N ABC (6-8-10) dik üçge- 


ninden |BC| < 10cm 
(BD)| — (10—x) cm olur. 
Seva teoreminden; 


>2.(10—-Xx)-3X—> 


4 (O-x) 2., 
“6 


2 X 


20-5x->x -4cm bulunur. 


i 
& Örnek6: 
A ABC bir üçgen 
di (ADI açıortay 
12 , O (AdiNIBEİN (GFI — (P) 
(BF| < (DCJ 3cm 
> (BD| 5 cm 


JAF| s 12 cm ise 
|AE| -x kaç cm dir? 


A (AD) açıortay olduğundan, iç 
açıortay teoremi uygularsak 


(AB) JACI 15, JACI 
(BD) (DO 5 3 


g JAC| #9cmve 
Sx |JEC| — (9—-x) cmolur. 
Cc 


Seva teoremi uygulandığında, 


2 5 9—x 
3 3 Xx 


—1 5 20.(9-x) > 


180—23x->JAE| <x> e cm bulunur. 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


i 
i 


Mw 
> 
in) 
N 
Lu 
© 
ani 
© 
dö 
c 
(0) 
2) 
a 
5 
ğ 
2 
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& 
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Soru 1: 
A ABC ve BDF birer üçgen 
3JBDJ < 5JBCJ 
N IDE| < JEF| 
E 
B e D 


ME M AF 
Yukarıdaki verilere göre, oranı kaçtır? 


İBF| 


A)1 B) > D) 3 E)4 
Soru 2: 


ABC bir üçgen 
TEC n (BDJ — (FJ 


İBFJ — |FD| 
JAE| - 14cm 
JACI| < 7cm 
JEB| 4cm 
İDC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


A1 ğ 2 Cc)3 D) 4 E)5 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
(AKJNIDNJNJBLJ — 4MJ 
IDKJ — (DL| 
|AN| <8cm 
İDC| <5 cm 


BK” Db 5 ç AL 4cm 


IBN| <2cm 
Ni YN m Alan(ABK) a 
Yukarıdaki verilere göre, “Alan(ADCY (ADE) kaç cm dir? 
Ki 2 3 4 
A) ri B) 5 C) 5 D) B E) 1 


WE 


Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
TAFJNIBDINJCEJ — 1k) 


(BF| — |FCJ 

JAE| 5cm 
B F Cc 

/EB| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Ap| oranı kaçtır? 


İpc| 
2 3 * gs 
A) 5 B) © <) 5 D) & E) 1 
Soru 5 
A ABC ve FBD 
birer üçgen 
|ED| — 2JEF| 
ğ ğ 2|AE| — 7JEC)| 
B C D 


Yukarıdaki verilere göre, Teni oranı kaçtır? 


AZ 8 


A ABC, ADE ve ABF 
birer üçgen 


(BD|—|DE| - Jecj 


3JAF| —2JFG| 
IBL| 5cm 
IKL| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 


Me B3 OZ Da 


mp0 


deyen a 


emye el 


TEST - 1 


ABC bir dik üçgen 


20 
(ABJ 1 (AC) 
IDEJ 1 (BC) 
İl |(AD| —2cm 
B Xx E 8 G 
IDE| 6cm 
|EC| 8 cm 
i (BE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 Cc)7 D) 8 E) 9 
A ABC bir üçgen 
E (ABI // |ACI 
G, kenarortayların 
G kesim noktası 
B E C 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABC) — 36 cm? oldu- 
ğuna göre, Alan(EBD) kaç cm? dir? 


A) 12 


B) 16 


e (ABIYTEDİ 


|(AB| 6cm 
(ED| 9cm 
JAD| > 10cm 
(BE| > 15 cm 


B D 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ECD) kaç cm 
dir? 


A)20 B22 G2 D25 E|2 


WA 


B E 


A ABC bir üçgen 
(DEJ / 1BCI 
|AE| - 2JEG| 
İDE| 12cm 

D E IBC| —Xx 
B X G 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 24 B) 22 Cc) 20 D) 18 E) 15 
B 9 E 6 C 
ABC ve CDE benzer iki üçgen, İBE| <9cm 


(DF) > (EC| 6cm, |EF| -4cm, JAF| <x 


Yukarıdaki şekilde ABC — CDE olduğuna gö- 
re, x kaç cmdir? 


A)5 B) 6 


A ABC bir dik üçgen 
— (ABJ 1 (ACI 
> (DEJ 1 (BCJ 
ii |(DC| — 4JAD| 
ç İDE| <4cm 
|(AB| - 18cm 


Yukarıdaki verilere göre, Taci oranı kaçtır? 
4 3 5 
5 5 — D)3 E)4 
A BE GO D ) 


gende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


Pe 


gende Benzerlik 


GEOMETRİ - Üç 


TEST - 1 

7. ABC ve ACD birer 10. ABC bir üçgen 
dik üçgen G, kenarortayların 
(ABJ BCJ kesim noktası 

D TACI LIODİ (FKI / TDEJ / (BC) 
4|AB| - 3JAC| 
N o (BC| < 6cm ei 
6 c |CD| —x |DG| —x 


ie 
i cDi 


Pa Pam 
Yukarıdaki şekilde m(BAC) — m(CAD) oldu- 
ğuna göre, x kaç cm dir? 
A 43  B)8 


62 DDSB E9 


A ABC ve ABD 
birer üçgen 

Pal Pi 
M(BAD) <m(ACB) 
|(AD| <4cm 


B 11 E3 GC 


ç İAC| 6cm 
(AB| -8cm 
İBD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


po 


7 


A4 BŞ G5 pp 3€ 2 


a ABCbirdik üçgen 
(ACI 1 (BCJ 
(AD| — |DBJ 
JEC| <8 .cm 
JAC| <8.cm 
|BE| < 11cm 
İDE| sx 


8 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2S& B5 O4y2 


BR 


WA 


11. 


12. 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A45 B5 ©55 DE E)65 


ABC bir üçgen 


LEFJ / (DGİ 

JAE| — JEDİ 
(BG| - (GC) 
IDCH 4cm 
(BF| 5cm 
JAF| 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


C) 18 


D)19  E)20 


ABC bir üçgen 
(ADJ 1 (DCJ 

i Pi 
m(BAD) — 309 
/(AB| 4cm 
ICD| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, EC oranı kaçtır? 


4 5 
De B3 


0 B-E 18-0 İE İZA 


MM e e m KÖŞADAMSESRİSİ GRİ ARASANALANEELAİK ARE AİRENLET 


TEST -2 


A e ABC bir üçgen 
Pam 

m(EAC) — 10” 
Pam 

m(DAE) — 40” > 
Pe 

mM(BAD) <a 


o 


B D E 


Yukarıdaki şekilde ABC - DEA olduğuna gö- 
re, & kaç derecedir? 
, 


a)20 OB)30 C)35 D40 E)45 
A ABC bir üçgen 
IDC| 3cm 
— İN |AB| - 10cm 
JAC| 6cm 
B 9 Db 3 c |BbD| <9em 
(AD|j >Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 C) 5 D)6 E7 


A ABCveBDEbirer 


dik üçgen 
s TACI 1 JBCİ 
IDEİ 1 (BCJ 
Rİ mABö) <m(GBb) 
5 > |AC||BD|x 5 cm 
D (ED| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D ABC ve ACD 
A K birer üçgen 
ABC — CAD 
z JAH| <2cm 
|KC| <3cm 
B H 
|(AD| < i2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


A6 B8 Oo Diz E)16 


A ABC bir üçgen 
Pa Pei 
m(ÂED) <m(ABC) 
JAE| x8cm 
J(AD| 6cm 
JECi s2cm 


B G 


Yukarıdaki verilere göre, £evre(ADE) oranı 


ABC 
kaçtır? Çeyrek ) 
3 3 6 9 9 
Aş BB; 9; Dz Bis 
DSG ABCD bir dörtgen 
(DCJ 1 (DAJ 
X (EF) L (DAJ 
N (DAJ 1 ŞABİ 
E 
> IDC| < 5cm 
Xx 
JEF| 25 cm 
JAB| > 40 cm 
A 40 
|CFJ > 16 cm 
/FB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 12 B) 14 GC) 16 D) 18 E) 20 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


gende Benzerlik 


Le 
in) 
ı 
oz 
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EN 
S 
O 
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TEST - 2 


ABC bir üçgen 
IDFJ / TACI 


(EF) / IDGJ 
|BE| 4cm 
JAD| <3cm 
JED| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


At B35 2 D$ Es 


ABC bir üçgen 
DE / IBCI 


(KL| > JNEJ 
IMN| 4cm 
(AD| —8cm 
ILC| «9cm 
IBD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 5 C)6 D) 7 E)8 


A ABC bir üçgen 

Pi Pa 
m(BAD) —m(ACB) 
JAB| 4cm 
IDC| <6 cm 
IBD| —x 


x* D 6 Cc 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


ei 

Wi 
iyi 
tl 


Wa 


10. 


12. 


D ABCDE düzgün beş. 
gen levhadan FKLMN 
düzgün beşgen levha 
şekildeki gibi çıkartılı. 


yl 
F 


JAFI — (FKİ — Jkej 


Yukarıdaki şekilde çıkartılan FKLMN beşge- 
ninin alanı 20 cm? olduğuna göre, geriye ka- 
lan taralı parçanın alanı kaç cm? dir? 


A)100 B) 120 


GC) 140 


D) 160 E) 180 


ABC bir üçgen 
EDC bir dik üçgen 
(AFI L (BC) 

IDEJ 1 (BC) 

JAGI 1 (CDjJ 

JAC|  |pcj 
(AF 4cm 
/BE| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? 


dir? 


A)10 B)i2 C)16 D)18 E)20 


ABC ve FBD birer 
üçgen 

JAF| — JFB| 
|(CD| 3cm 
|BC| 4cm 
(AE| -7cm 
JEC| —x 


B 4 Cc 3 D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D35  E4 


mare ye a 


yy Apo mel 


TEST - 3 


A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BCJ 

Pa 
m(EDÜ) — 30“ 
4|AB| — 5JDF| 
JAF| < 12cm 
JFC| Xx 


B D c 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
iş 


A) 4 B) 6 Cc) 8 D) 9 E) 10 


A ABC bir dik üçgen 


3 
14 eg (ABI LJACI 

, İBD| <(DGj 

JAE| -3ecm 
B D e 

JECİ 5cm 
JABJ| — 14cm 
İDE| &Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


ASY2 B243 8 Dez ES 


ABC bir üçgen 


“TBFI 4 (ADI 
(AE| — JED| 
(AF| <>2cm 
B 5D ç |Fcjx3cm 
|AB| x4cm 


Ni BE 
Yukarıdaki verilere göre, TER oranı kaçtır? 


A5  B4 c) > D3  E) > 


WA 


ABC bir üçgen 
(ABI // (FD) 


|EF| - JEDİ 
JKE| 2cm 
JEC| x-4cm 
(BK| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)7 


D ABC ve DBC 
birer üçgen 


(GE) // 1BCJ 


3JFD| — 5|BF| 
JAG| - |BGİ 

IGF| 4cm 

JEF) sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 5 C) 6 D)7 E)8 


A ABC bir dik üçgen 
(ACI £ (BCI 

JEDJ 1. ABI 

IDE| > v2 cm 
JAC| sx 


Yukarıdaki şekilde Alan(DBE)— Alan(ADEC) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)? B2B Cs Da Ba 


İ - Üç 


gende Benzerlik 


5 
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ABC bir dik 
M üçgen 
KLMN bir kare 
(ABI 1 TACI 
i JAC| < 2JAB| 
IBN| - 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


A) 10vV5 B) 115 C) 125 D) 14y5 E) 165 


8. IDC| 4cm 
IKL| — 10cm 
JGH| < 19 cm 
|EF| 25cm 
JAB| 31cm 
(DCJ /TABI 7 IKLJ / 1GHİ / TEF) 
Li xe. İPKİ * İGEJ 
Yukarıdaki verilere göre, lbKi * İse| 
g İKG FİAEİ oranı 
kaçtır? 
4 2 1 3 3 
AŞ BŞ Oş Dİ BS 
9. ABC bir üçgen 


ABI // IFDJ 
Alan(ABK) — 16 cm? 
Alan(KEF) — 4 cm? 
Alan(BDEK) — 14 cm? 


B D. C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EDC) kaç cm? 
dir? 


A) 1 


7 

wi 
iel 

öm 


Ha 


10. E ABI 1 jaçj 
(ACI 1 (CEJ 
(BDJ 1 (EDJ 
19 |BC| 5cm 
JED| — 10 cm 


A 

© 
VE 
B 5 C 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ACE) kaç cm? 
dir? 


oki 


11. D B AEC ve ADB 
birer dik üçgen 
(CET 1 JADJ 
ICAJ 1 (ABJ 
(ADI 1 JDB| 
JAC| - JABI 
|CE| 6cm 
IDFİ 1cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DB| kaç cm ola- 


bilir? 


RE 


A)1 B) y2 Cc) 3 D)2 E) 5 


12. A ABC bir üçgen 
ADI n (BEJ — 4F3 
2|BD| - |Dcj| 
3JFD| — 2JAF| 
JEF| 6cm 
IBF| —x 


pi 


w 
o 
O 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


D)8 E) 9 


w 
eri 
47 
Les) 
po 
Ni 
EL 
İ©! 
a 
jip 
mi 
LE 


TEST - 4 
1 A ABC ve EFC birer 4. F ABC ve FBD 
dik üçgen 5 birer üçgen 
(ABJ 1 JACJ A |AB| < |AC| 
JEFİ 1 (EC) E (BD| - (DC) 
| |FC| — 2JBF| JAF| -5cm 
JFD| — |DG| > © JAE| 2cm 
N |(AB| 12cm 
i E 5 ll se, FER 
|EC| xx Yukarıdaki verilere göre, Tap oranı kaçtır? 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 3 b 2 3 
İ A) Z B) o) 5 Dİ BŞ 
| A) 4 B) 5 C) 6 D)8 E) 9 
5. ABC ve DFE 
2. A ABC bir üçgen birer dik üçgen 
ğ x (ABI 1 JADJ (ABI 1 (BCJ 
i 7 a İDİ < 21BD| (DFI 1 (BGJ 
| JAD| 2cm |BE|-|EF|İFO| 
|AB| <3cm 7 |DK| — |KEJ 
i JAC| —x z |AB| -3cm 
. İDL| xx 
i Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
i i Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A6 B7 C8 Dez E8y2 
4 5 
A) 1 B)2 Cc)3 D) 3 E) > 
— GER 6. A ABC ve ADE birer 
(DGJ 1 (BKİ üçgen 
AD 3 
İle |CF| - Som 
|GKJ| 4cm JAC| < 10cm 
z © o ŞaB| 10cm |EF| <x 
|GD| -Xx IDE| <y 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, v oranı kaçtır? 
1 2 3 4 6 
A ais Ni Dee EEİELERİ pedi 
A)1 B)2 c)3 D)4 E) 5 5 B) > © 7 D) Ş E) 5 


) GEOMETRİ - Üçgende Benzerlik 


7 
Ed 


; 
| 


TEST - 4 TEST - 5 
7. E ABCD bir dikdörtgen i 10. A ABD bir dik üçgen LA ABC bir üçgen i 4. A ABC ve EBD 
10 LED) İDE (ABI 1 (BDJ | m(SAb)<m(AB) birer üçgen 
lke i TADI 1 (CDJ m(ABb) - 1209 m(ABE) - mEBib) 
z N İDE| < 10cm 12 (CD - öm EN Ş m(EFÖ) — m(BEb) 
: c |BD| <3cm i 
in 15 JAB| - 12c JAF| -4cm 
— m : a i — 
|AF| <x (AB| 6cm i 
B |AD| - 15cm |BF| 6 cm 
Ber X |BG| Xx | Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? | |ED| - 7cm 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? © 5 Dp dir? , İ |EF| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)1 B) 2 o) 3 D) 4 ES © : A 12 B)18 C)6/3 D)12.8 E) 18v3 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A4/2 B)V34 C)6 D2MO0 ES 
7 9 
e) D5  E6 
A) 5 B) 4 ) 5 ) ) 
2. yi ABC bir dik üç- 
8. ABC bir dik üçgen ABC bir üçgen i A gen 
ABI 1 TACI JAE| - 1cm i FBA bir üşgen | © m 
(AET 1 JECİ (FE| < |EC| X4cm | $ & (FDI açiortay | le Gl 
c |BD| — |DGJ| : (ABI 1 ACI kesim noktası 
DEJ / IBC 
JAE| -8em : l - TED) L TABİ 5 IFGI / IDEJ / (BCI 
ie E (BF| > |ED| S 3JFD| > JAF| 
> |AG| — 10cm 
|AB| —x | 
Yukarıdaki şekilde |DA||DE|-|FC| : Kr 
ukarıdaki şekilde —İDE|&|FC|-2cm' | Alan(AFG) 
la — : i z ” : : Yukarıdaki verilere göre, ———  — -- oranı 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? i olduğuna göre, ? ; i * Alan(DBCE 
$ : 9 9 |BD| BPORL Kir Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? kaçtır? i ( ) 
A4 Ba 28 Ds Ba | Aİ pı g2 mp: g3 | i 
2 Eğ lr M4 BS Ge DI B8 | 9 9 7 16 4 
i M ) Aja Bap 9d Dy Ba 
12. ABC bir üçgen : 
9. ABC bir ü ? i ia 
C bir üçgen (CKI açıortay i 3. ” ABC bir üçgen i 6 D c ABCD bir dikdörtgen 
We m(GBE) < m(Bb) DENEK O gd lie 
- elele |(CF| -2em (AD| — |BD| ICEJ 1 TPE) Ni 
z D K 5 — iz 
ğ (AF| - 2JFG)| |KE| 6cm JAK| > |KGJ JAK| — |KD| a 
$  Alan(ABC) - 54 cm” ji |KLJ > 2JLE| A E X B |JFKJ-icm k 
: e 2. | si , 
Ş Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEC) oranı : Alan(LEF) — 4cm i |KE| gem e 
e Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADEKF) kaç | Alan(ABED) ğ e S |EG| -x Ğ 
O , i kaçtır? : i 9) 
5 cm2 dir? Ş 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) kaç cm? ii Sa — 
2 n SE. ” 4 41 1 1 dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? m 
E A)18 B)20 C)24 D36 E)48 İş İş Aş De Bs 5 
i 5 3 1 — 
A C)72 D)96 E)120 A) — BE o) -— Dye E— 
e i e ; i N Ni J56 OB)60 ) ) ) i 7 8 rl m © 
© 1 2-5 j ii 0-5 66 18-8 11-8 120. O 


ABC bir üçgen 

IFLI / (BC) 

IDEJ / TACI 

IPRJ / JABI 
Alan(DFS) --1 em? 
Alan(PSL) — 16 cm? 
Alan(ABC) — 64 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(SRE) kaç cm? 
dir? 


10. A ABC bir ikizke. 
nar üçgen 

TADI 1 (ABJ 
IDEJ 1 fACJ 
(AB|  JAcj 
JAD| 7cm 
İDE| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, ei oranı kaçtır? 


Aş M3 o D3 Ez 


TEST - 6 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


(BDİ m JACI > £EŞ 


(ADI // (BCI 
JEF) £ TADI 
JAF| <3 cm 
|EF| 4cm 
|EC| — 10 cm 
IBC| < 18 cm 
JFD| Xx 


ABC bir üçgen 

A, K, L doğrusal 

IDEJ // IBCI 
Alan(AKE) — 16 cm? 
Alan(DBLK)— 27 cm? 


Yukarıdaki şekilde Alan(KLCE) — 3.Alan(ADK) 
olduğuna göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 


A) 85 B) 86 C) 87 D) 88 E) 91 


M2 B4 G6 D8 Eş e a a 
11. A A (ABI 1 (BCJ 
8. A ABC ve DBF birer © D (BCJL(DCJ E ABG ve EFD birer 
0/4 üçgen EN ikü 
mp) — i | dik üçgen 
(BC) e | i o ME 
NN — < X — 
Bİ cmE HE iğ : e ve X TED) £ (BD) 
|AD| < 4cm B 8 D ExG | (BF|-JFCJ<2 cm 
e > (BF|-JFC|<|cD| 
e m ABC bir dik ü DEFG bir dikdö e A ” 
JEF| — 17 cm 2 üçgen , ir dikdörtgen DC| -x z 4 JEH| <S5İJFH| 
ABI 1 (ACJ,, Alan(DEFG) — 40 cm? — j © D |AB| -4cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(DCE) kaç cm? 0) Sem, İri iem, İeobex | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? İDE| -x 
dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | AEME ” 0 
A)2 B) 2y5 o) 3 D) 3v5 D) 4 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)30  B)40 C)6O D)a0  E) 100 At BR O2 p > ps 
i A) 6 B) 7 08 D) 9 D) 10 
12. A ABC ve DEF birer üç | 
9. ABC bir üçgen ge hi iğ : 
n ; 
: A ABC bir dik üçgen 
TAEJ açıortay JAF| — |Foj | (ABI 1 (BCJ A ABC bir üçgen 
Ea | IDHJ 1 JACI E 
— |IFC| <5 cm z X > IDE| 2cm ğ 
& EN IBC|-2JEB|—2JDE| İHC| — 3JAH| Ne : iğ 
$ JİEC| 6cm Er ie /BL| -3.cm | D |DB| - 4cm l G| z3cm 9) 
© nx Ş (BEJ < 6cm z 
3 (DB| —x JAK| —x (AD| 8cm y- 
Ç : B 6 F 3 C © 
© B el LR Ş 
» » ” 2 3 Ni 5 : x i 
5 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde Alan(DEK) - Alan(KFC) (o *— 
E B z Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? olduğuna göre, |AB| kaç cm dir? 2 
İn MA BE OZ b 2 E)2 A6 B6S C7 D75 g8 . z 
ö i A2 B)3/2 C)a/5 Dali E)evi5 e e 5 
Lü ia , 
© VE 2 3 < 5-8 0-0 E 2. 3-8 DE TİE EE | > 
z : 
t 


U 
yem) 

' 
oz 
> 
LLJ 
— 
— 
© 
LL 
© 


gende Benzerlik 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

IDE) NİKE) & 4P) 
JEF| - IF) 
|AE|-2|GC|8 cm 
JEG||KC|3 cm 
IBD| —x 


B K 3 CcC 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A7  B)8 Cc) 9 D)10 o E|11 


ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (AG) 
IDEJ 1 (BG) 

G |BDJ-JDC|- 
IBE| 5cm 


6 cm 


Alan(DBE) 


Yukarıdaki verilere göre, 
gOTE, alan(AaBG) 


oranı 


kaçtır? 


2 4 
AZ BŞ 


ABC bir dik 
D üçgen 
(ABI 1 ACI 
(BD) 1 (DEJ 
|BE| — |EC| 
JAD| <-2em 
İDC| — 10cm 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


B)4 Cc) v5 D) 6 E) 4v2 


WA 


10. 


11. 


12. 


A ABH bir dik üçgen 
il TAHI 1 (BCJ 
De İz (CD) L (ABJ 
(DB| —3JDE| 
e — — AE - İBH) < zem 
|İHC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AV B3 op E)3v5 


A ABC bir dik üçgen 
© FDE bir ikizkenar 
dik üçgen 

(BF| ve |CFJ açıortay 
(ABI 1 (AC) 

IFDJ 1 (FE) 
İFDİSİFE| 

IBD| 8cm 

JEC| 2cm 

İDE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)4 


BAMW2 O)5 


D) 5v2 


E)7 


ABC bir dik üçgen, (AB) 1 (BCJ 
|AD| — (DEJ, JAB) <4cm 


Yukarıda şekilde m(BAD) - m(AGbB) - 189 ol- 
duğuna göre, |EC| kaç cm dir? 


maz em ebay 


R BAĞINTILARI 


Bir üçgende büyük açı karşısında uzun kenar, küçük 
açi karşısında kısa kenar bulunur. 


A 


B a C 


| a>b>0| 


& Dik üçgende 90* nin karşısındaki kenar (hipote- 
nüs) en uzun kenardır. 


m) > mi) > m(G 


x Geniş açının karşısındaki kenar üçgenin en uzun 


bi 


kenarıdır. 


Örnek 1: 
D C ABCD bir dörtgen 
n 
2 (DCJ 1 (CBİ 
m(ADB) — 60* 
Pi 
m(ABD) — 61” ise 
ei şekildeki en uzun 
A kenar hangisidir? 


DAB üçgeninde 
AN — 59 olur. 


DCB dik üçgeninde 
(DBJ, DAB üçgeninde 
ise |(ADJ en uzun ke- 
nar olur. Şekildeki en 
uzun kenar JAD)| dir. 


Örnek 2 
A ABC bir üçgen 
JAC| xS5cm 
6 5 |(AB| 6cm 
(BC| - 7 cmise 
” © üçgenin açılarının 


sıralanışı bulunuz. 


WA 


Çözüm: 

(BG| sa-7cm 

/(AB| zc-6cm 

|(AC| -b—5cm 

a>c>bise m(â) > m(6) > m(B) olur. 


Örnek 3: 
A ABC bir üçgen 
m(ABÜ) > m(AGB) 
xs4 3x-2 (AB| - (x*4)cm 

JAC| — (3x-2) cm ise 

z ir in en küçük tamsayı 
değeri kaç cm dir? 

Çözüm: 


m(ÂBE) > m(ACB) ise 
3x-2>x44 
2X>6-—>x>3 ise 
x in en küçük tamsayı değeri 4 cm olur. 


Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
AN 
(ADI açıortay 
7 - g<9g” 
|(AB| -7cm ise 
N x in en büyük tamsayı 
> ği değeri kaç cm dir? 
Çözüm: 


ABC üçgeninde 4 -90* olsaydı, 
JAB| — |JAC| - 7 cm olurdu. 
4 < 90” olduğu için, 

|JAC| —x<7olur 


x in en büyük tamsayı değeri 6 cm bulunur. 


< 

i 
ez 
— 
Li 
z 
O 
LU 
O 


enar Bağıntıları 


Z 
Nİ 
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GEOMETRİ - Açı - Kenar Bağıntıları 


A ABC bir üçgen 
D e (BC) 
m(ABÜ) — m(GAb) 


Pa 
JAD| <5cm 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x in en küçük tam sayı 


değeri kaç cm dir? i 
4 
A)4 B) 5 C)6 D) 7 E)8 
Soru 2: 
A ABC bir ikizkenar üçgen 


m(BAD) — 159 
ei 
m(DAĞ) — 759 


|AB| — JAC| 
|AD| —Xx 
|AC| <y 
IDC| <7 


Yukarıdaki verilere göre, x, y ve z nin sıralanışı 
aşağıdakilerden hangisidir? 


4 
A)z>y>x B)z>x>y Ox>y>z 
D)x>z>y E)xsy>z 
Soru 3: 
A ABC ve ADC 
<p i N 
birer üçgen 
m(BAD) — 60* 


w 
m 
N 
Oo 
3 AB 
— 
ie?) 
Il 
© 
2 


Yukarıdaki verilere göre, aşağıdakilerden hangisi 


doğrudur? 

A) |EC| <JAD| B)JACI<JAB| CG)|JBCJ<JAB| 
/ 
D) |AD|<|JBG| E) |BCİ| <|JAC| 


WA 


Bir üçgende bir kenar uzunluğu diğer iki kenar uzun: 
lukları toplamından küçük, farklarının mutlak değerin- 


den büyüktür. 
A an 
|lb—el <a <b ve) 
lamel <b <aso) 
(levi <e<ar) 
c 


B a 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
JAB| 9cm 
9 5 JAC| — 5 cm ise 
B e 


i. |BG| hangi aralıkta değer alır? 

li. |BG)| kaç farklı tamsayı değeri alır? 
IN. (BG)| nin en büyük tamsayı değeri kaç cm dir? 
IM. (BG| nin en küçük tamsayı değeri kaç cm dir? 
V. |BG| nin tamsayı değerlerinin toplamı kaç cm dir? 


Çözüm: 
Ii. |9—5|) < (BC| <945 
4<|BC| < 14 

Ii. (BG, 9 farklı tamsayı değeri alır. 

Ii. |BCİJ < 14 olacağından en büyük tamsayı değeri 
13 cm olur. 

IV. |JBC| > 4 olacağından en küçük tamsayı değeri 
5 cm olur. | 

V51461718194 10 11 * 12 - 680lur 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
JAB| — 2x 
Dx 5x 
JAC| — 5x 
IBC| <2icm ise 
B 21 C 


x hangi aralıktadır? 


A 


çözüm: 
ABC üçgeninde 
5x—2x<21<5x 1 2xXx 
3x<21<7X 
3<Xx<7 bulunur 
örnek 3: 
v“ ABC bir dik üçgen 

(ABI 1 JACJ 
(CD| 3cm 
JAC| x5cm 
(BD| 6cm 


|IBC| <xecm ise 

x in alabileceği kaç 
farklı tamsayı değe- 
ri vardır? 


Çözüm: 

BDC'de üçgen eşitsizliğinden, 
3<x<9olur. 

ABC bir dik üçgen olduğundan, 
5 <x olmalıdır. 

İki eşitsizliğin kesişim kümesinden 
5<x<9olur 


Dolayısıyla x'in 16, 7, 8) olmak üzere 3 tane tam sayı 


“değeri vardır. 


Örnek 4: 
A ABD ve BCD birer 
üçgen 
4 n1 (BC| 3cm 
(AB| 4cm 
/CD| x>9cm 
|(AD| <iicm 
8 > |BD| —x ise 
c x in alabileceği tam 
sayı değerlerinin 
toplamı kaç cm dir? 
Çözüm: 
ABC üçgeninde 6<x<12 
BCD üçgeninde 7<x< 15 


İki eşitsizliğin kesişim kümesi 7 < x < 12 olduğun- 
dan x in alacağı değerler toplamı 
849-10-11 -38cm bulunur 


WA 


A ABC bir üçgen 

ğ (DEJ 1 (BCJ 
(BE| > JEC| 
J(AD| x4cm 
IDC| < 10cm ise 
JAB| <x hangi ara- 
lıktadır? 


(DEJ 1 (BCİ ve 

(BE| - |EC| olduğun- 
dan DBC bir ikizkenar 
üçgendir. 

(BD| - |DC| x 10cm 
olur. 


B E Gc 


10—-4<x<1014 
6<Xx<14 bulunur 


Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
IDC| — 21BD| 
12 |(ABJ s i2cm 
|JAC| - 15cm ise 
|JAD| — xin tanım 
B D C > 
aralığını bulunuz. 
Çözüm: 
A IDE / (ABJ çizersek 
$ |(AE| <5cm ve 
— İDE| <8 cm olur. 
12 
A 10 
8 
B a D 2a m 


AED üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 
8-5<x<815 
3<X<13 bulunur 


enar Bağıntıları 


di 
NX 


EOMETRİ - Acı - | 


) e 


Kenar Bağıntıları 


5 


Rİ - Açı - 


) GEOME 


Soru 1: 


Bir ABC üçgeninin açı ölçüleri ve kenar uzunluk- 
ları için aşağıdakilerden hangisi daima yanlıstır? 


A) mf) > m() Bla<b 
CO) a-b<c D)b<artc 
4 
Ea>b*c 
Soru 2: 
A ABCD bir dörtgen 
JADJ 1 (DG) 
JAB| <4cm 
(BC| 7cm 
JAD| sx 


Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 


4 
A) 12 B) 11 C) 10 D) 9 E)8 
Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
JAC| — 3JAB| 
|BC| < 10cm 
B 10 C 


Yukarıdaki şekilde |JAB| ve JAC| kenar uzunluk- 
ları tam sayı olduğuna göre, Çevre(ABC) nin en 
küçük tam sayı değeri kaç cm dir? 


Z N 
A) 20 B) 21 0) 22 D) 23 E) 24 


WA 


Soru 4: 


A ABC bir dik üçgen ; 
i Dar Açı ve Geniş Açı Şartı 


mâ <90© «— a2<b24 0? | 


Z 
A) 1 B) 2 Cc) 3 D)4 E)5 


ABC üçgeninde 
m(ÂBE) < 90“ 
olduğundan 


Xx <B2 4 152 


e t.. di) 


(2) 


ABC bir üçgen 
İDC| <-5cm 

JAC| <7ecm ise 
JAB —JAD| —xin 


en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 


ABD ikiz kenar üçgen 
olduğundan 


m(AÂDB) < 909 ve 


(ABI 1 fAcj 
Xx : 
(BC| 8cm : A 
JAC| < 6cm : c b 
B 8 Cc : i 
|(AB| —xcm i B 15 
£B a e 
Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam sayı | > i ACD üçgeninde m(ADG) > 90” olduğundan 
vi : p ; m(A) — 9» —> a? — b? » c2 2 2 2 
değerleri kaç tanedir? : X>6 48 
/ X>10 > 10<Xx... 
A) 4 B)5 Cc) 8 D) 6 E) 11 vi (1) ve (2) eşitsizliklerinin kesişiminden 
b 10<x<17 bulunur 
z Cc 
Soru 5: 
i e ğ i 
A ABCD bir dörtgen i B > 5 Ornek 2: 
| . İ 
6 10 ie : M(A)>90* «— a>b2$c2 
(BC| <8cm | 
v »  İADI 10cm : ” ” 
İCD| < x i A 
8 £ ; 
: B D 
e c b < 
: S 
Yukarıdaki verilere göre, x in en kücük tamsayı de- 5 
ğeri kaç cm dir? : 
i 


Soru 6: 
ABC ve ACD birer 
i Moya? 
A üçgen | 
i 24>xX > x<yP4 
E BC : 
el : ABCD bir dörtgen 
(FGI / JADI e 
8 JEF| <4cm e 
7 V /BC| 6cm m(ÂDO) > 90* Örnek 3: 
(AD| -9cm IDC| - 6 cm A 
B 6 Cc 


JAB| < |AD| <8cm 
Yukarıdaki verilere göre, |EG| nin alabileceği tam- (BC| 15cm ise 
sayı değerler toplamı kaç cm dir? JAC| — xin tanım 


: aralığını bulunuz. 


olduğundan x in en büyük tam sayı değeri 4 cm dir. 


V 
A) 20 B) 25 C) 27 D) 32 E) 35 


c |BC)J ninen kücük 


a 
M(ADC) >90' dir. 


olduğundan 


ABC bir üçgen 
am 

M(BAC) > 90" 

IBD| - (DGC| 

JAD| -6cm ise 


tam sayı değeri kaç 
cm dir? 


pan 
Me 
E— 
z 
1) 
(e) 
AMI 
pre 
ö 
Ğ 
M4 
ö 
< 
Ul 
52 
Tav 
ini 
z 
O 
1 
0) 


enar Bağıntıları 


Z 
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GEOMETRİ - Açı - | 


EE 


Pa 
A mM(BAC) — 90* olsaydı 
— ADC ve ADB ikizkenar 
ğ üçgen ve 


İBC|— 12 cm olurdu. 
m(BAĞ) > 90* oldu- 
ğundan |BC| > 12 

olmalıdır. 


w 
© 

o 
» 

(9) 


O halde |BC| nin en küçük tam sayı değeri 13 cm 
olur. 


Örnek 4: 
A ABC bir üçgen 
Pi 
M(ACB) < 459 
N 6 JAC| <6cm 

(BC| - 52cm ise 
JAB| —xinenbü- 

B 5y2 Cc ” 


yük tam sayı değeri 
kaç cm dir? 


m(Acb) - 49" olsaydı 
ABH dik üçgeninde 
Xx -52 4 12 


Xx - V26 cm olurdu. 


m(ACB) < 45 oldu- 
ğundan Xx < v26 dır. 


B 5y2 C 


O halde x nin en büyük tam sayı değeri 5 cm olur. 


Örnek 5: 


A , ABC bir üçgen 
e 

M(ABO) > 60* 
(AB| -7cm 
(BC| 12cm ise 
JAC| — xin kaç 

C farklı tam sayı 
değeri vardır? 


WI 


EE 
A i M(ABC) — 609 oldu. 
1 ğunu düşünelim. By 
durumda AHC dik üç- 


geninde 
XE — (6v3)2 4 12 
X > v109 cm olurdu, 


“5 


Pei 
M(ABC) > 609 oldu. 


ğundan X > V1039 olur 
ABC üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 
6<x< 18 olduğunu bildiğimizden 
V109 <x< 18 aralığında olmalıdır. 


O halde, xin (11, 12, 13, 14, 15, 16, 17) olmak üzere 
7 tane tam sayı değeri vardır. 


Örnek 6: 
A ABC bir üçgen 
(BDJ ve JCDJ dış açi- 
ortay : 
IBD| 6cm 
B 6 
ICD| <i2em ise 
6 12 JBC| — x in kaç 
farklı tam sayı 
D 


değeri vardır? 


m(EDE) — 90* sn 
olduğundan 

M(BDÜ) < 909 dir. 
(BDJ ve (CDJ birer dış 
açıortay olduğundan 


BCD dar açılı bir üç- 
gendir. 


m(D) <90* > Xx <624 122 
> x<vi80... (1) 
mf) <90 > 122<x84g2 
> VM08<x.. (2) 
(1) ve (2) eşitsizliklerinin kesişiminden 
V108 < x < VİBO olduğundan xin (11, 12, 18) 
olmak üzere 3 tane tam sayı değeri vardır. 
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A ABC bir üçgen 


gi 


m(ECD) - m(OGE) 
JBC| 4cm 
İDC| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BD| nin kaç farklı tam- 
sayı değeri vardır? 


4 
A)5 B) 4 Cc)3 D)2 E) 1 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
4» (AD) ve (CDI iç açıortay 
|(AD| <7em 
|DC| 8cm 
A 
B G 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| nin kaç farklı tam- 
sayı değeri vardır? 


A)5 Ba Cc) 3 D) 2 E) 1 


Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
e 
M(BAC) < 90* 
(AD) kenarortay 
(BC| - 12cm 
c  İAD| <x 


w 
a 


Yukarıdaki verilere göre, x in en küçük tamsayı 
değeri kaçtır? 


A)4 B) 5 Cc) 6 B)7 E)8 


WA 


Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
m(ÂBE) > 60“ 
> (AB| 5cm 
(BC| <8 cm 
B 8 Cc 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| nin en kücük tam- 
sayı değeri kaç cm dir? 


Z 
B) 8 


A)7 Cc) 9 D) 10 E) 11 


Soru 5: 

ABC bir üçgen 
m(DAÜ) < 60* 
JAB| —Xx 


Yukarıdaki şekilde |ADJ| - JAC| — |JBD| -6 cm 
olduğuna göre, x in alabileceği tam sayı değerle- 
rinin toplamı kaçtır? 


A) 9 B) 10 C) 11 8) 19 E) 22 
Soru 6 
A ABC bir üçgen 
m(ÂBG) < 90* 
16 2 (AD| - |pGj 
|AB| - 16 cm 
B do G (BC| - 30cm 
(BD| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği kaç tam- 
sayı değeri vardır? 


V 
A)5 B) 6 C)7 D)8 E)9 


enar Bağıntıları 
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b 


GEOMETRİ - Açı - | 


enar Bağıntıları 


Z 
DX 


Z 
< 
— 
O 
MI 
0) 


A D noktası üçgenin iç böl- 
gesinde bir nokta. 
Xx ty İçin aşağıdaki ba- 
ğıntı vardır. 


Örnek 1: 
A ABC ve ABD birer üçgen 
|(AD| <3cm 
12 (DB| -6cm 
JAC| < 12cm 
|BC| <Xx ise 
“b noktası ABC üçgeni- 


nin iç bölgesinde ise 
x in en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 


Çözüm: 

ABD üçgeninde, üçgen eşitsizliğinden |AB| <9 cm dir. 
ABC üçgeninde üçgen eşitsizliğinden 

x < JAB| * 12 olduğundan 

x < 21 cm olur. x in en büyük tamsayı değeri 20 
bulunur. 


.Soru 1: 


D noktası ABC üçge- 
ninin iç bölgesinde bir 
nokta 


Çevre(ABC) — 30 cm 


z S JAC| 8cm 


Yukarıdaki verilere göre, (X * y) toplamı kaç tane 
tam sayı değeri alabilir? 


WA 


gesinde ise 
IPA| * |PB| * |Pcj 


toplamı üçgenin çevreşi 
ile yarı çevre arasında 


g a değerler alır. 
| u < |PAJ * JPBJ * JPCJ <2u | 
us 2iŞa (yarı çevre) 


(Bu kural üçgenin kenar uzunlukları ayrı ayrı verilme. 
diği zaman geçerlidir.) 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
FE, üçgenin iç bölgesinde 
bir nokta 
Çevre(ABC) — 50 cm ise 
p IPAJ * |PBJ * JPCJ 

toplamı hangi aralıkta 

> g değer alır? 

Çözüm: 


ABC üçgeninde; 
u < |PAJ * |PBJ * JPCJ <2u 
25 < |JPAJ * JPBJ * |PCJ < 50 olur. 


A ABC bir üçgen 

P, üçgenin içinde bir 
nokta 

Cevre(ABC) — 24 cm 


B fe 
Yukarıdaki verilere göre, |AP| -- (BP| * JGPJ 
toplamı aşağıdakilerden hangisi olamaz? 


C) 20 D) 22 


P noktası üçgenin iç böy. 


ae er 


VA > 
E)24 


Çeşitkenar bir ABC üç- 
geninde kenarortay, açı-. 
b ortay, yükseklik arasın- 
daki sıralama kenarların 
sıralamasının tersidir. 


w 
(e) 


ya 


a>b>c 

ha<hp<hç 
Na <NnB<Nnç 
Va < Vp < Ve 


YAN 


mf) > mb) > m6) 


|AH| — h, : Yükseklik 

JAN) —'n, : Açıortay 

JAD| — V. : Kenaroriay 

ABC bir çeşitkenar Üçgeni için aşağıdaki eşitsizlikler 
geçerlidir. 


Va>na>ha 
Vp > ng > hp 


Ve>ng>hç 


Örnek 1: 
ABC bir üçgen 


mA) z m(B) < m(O) bağıntısı veriliyor. 


— Yükseklik, açıortay, kenarortay arasındaki sırala- 


mayı bulunuz. 


Çözüm: 

m(Â) — m(B) < m(&) verildiğinden 

asb<cdir. 

Kenar uzunlukları ile yükseklik, açıortay, kenarortay 
ters orantılıdır. 

hh >h, 

ng >Nç 

V.2V,>V. bulunur. 


Örnek 2: 

A ABC bir üçgen 
G, kenarortayların kesim 
noktası 


|GF| 3cm 
IGE| 4cm 
|GC| < S5 cmise 


kenarlar arasındaki si- 


ralamayı bulunuz. 


AN 
p 


DA 


E GC 
e —— a ———— 


|GE| x4cm ise |AG| <8cm ve Vs 12cm 
|(GF| 3cm ise |BG| -6cm ve V, -9cm 
|GC| 5cm ise |DG| -2,5cm ve V, 2 7,5 cm 
olur. 

V,.>V, >V. olduğundana<b<c bulunur. 


Örnek 3: 
Bir ABC çeşitkenar üçgeninde 
nsV, sh, olduğuna göre, 


ABC üçgeninin kenarları arasındaki sıralamayı 
bulunuz. 
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ABC bir üçgen, 


Çözüm: 

Çeşitkenar üçgende 

V>n,> h, 

Ve>Nng>h, 

V.>Ng> h, dir. 

n, > V, yazılırsa V, > V, olacağındana <cdir. 


nh, yazılırsah, > h, olacağından b <adir. 


Buradanb <a<cbulunur. 


Soru 1: 


Bir ABC üçgeninde Na Ng. Nç açiortay doğruları 
arasında Sn, # ANç # 5n, bağıntısı bulunmaktadır. 


Buna göre, aşağıdakilerden hangisi vanlıstır? 


w 
Ah,>h.>h, OB)V,>V >V, Öa<b<c 


D) >1>1 E) mf) < m(6) < m(8) 


Soru 2: 


|AE|<JED|<|JDC| 
Pm 
m(EDÜ) — 160* 


pi 
m(ÂED) - 609, 


Şekildeki verilere göre, aşağıdakilerden hangisi 
yanlıştır? 


A) JEB|<JED| B) JABJ-JAC| 


z 
C) |BD|>|DG| D) JAE|<|JEB| 


E) |BGJ>JAC| 


WA 


Soru 3: 


Bir ABC üçgeni için aşağıdakilerden hangisi van. 
lıstır? 


A) mf) > md) ise B) m(B) < m(Ğ) isg 


a>b b<c 
C) mf) > m(6) ise D) mÂ) > m(B) ise 
h,< h, Na SN 
V NN A 
E) m(A) > m(B) ise 
v. >V, 
Soru 4: 


Çeşitkenar bir ABC üçgeninde ng >V,—h, eşit 
liği varsa aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


B)b>a>c Oc>a>b 


Dja>b>c 


Ec>b>a 


ABC bir üçgen 


JAB| 5cm 
JAC| <6 cm 
(BC| 7cm 


|AFİ, |BD|, JEC| üçge- 
nin yüksekliklerin uzun- 


luklarıdır. 


Yukarıdaki verilere göre, üçgenin yüksekliklerinin 
sıralanışı hangisidir? 


4 
Ah,<h,<h, Bh, <h,<h, 
C) h<h,<h, Dh,<h,<h, 


Eh,<h,<h, 


ty İN 


arar 
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A ABC bir ikizkenar 

dik üçgen 

(ABJ 1 (BCJ 
Pi 

m(ABD) — 109 

m(EBÖ) — 159 


(AB| — (BC| 
(BD| <xcm 
|BE| yem 
IDE| —zem 


Yukarıdaki verilere göre, Xx, y, z değerlerinin 
sıralanışı aşağıdakilerden hangisinde doğru 
olarak verilmiştir? 


Ax>y>z B)x>z>y CGO)y>x>z 
D)z>x>y E)z>y>x 
A ABC bir üçgen 
JAD| - |(DB| 
D K |AE| < JECİ 
JEF| <4cm 
IFD| 7cm 
Cc 
i ği (BG| <x 


Yukarıdaki şekilde m(DFE) < 180* olduğuna 
göre, x in alabileceği en büyük tam sayı 
değeri kaç cm dir? 


A) 13 B) 15 G) 19 D) 20 E) 21 
A ABC bir üçgen 
(ADJ açıortay 
|BD| -4cm 
IDC| 6cm 
B 4 D 6 C 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| — |AB| farkı- 
nın en küçük tamsayı değeri kaç cm dir? 


A)3 B)4 C) 6 D)7 E) 8 


MAL 


A m(ABE) <m(AGB) <m(GAB) 
4 JAC| x4cm 


— 


Kenarlar tamsayı olmak şartıyla ABC üçgeni- 
nin çevresinin en küçük tamsayı değeri kaç 
cm dir? 


A) 9 B) 10 C) 12 D) 15 E) 16 
A ABC bir üçgen 
5 (BD açıortay 
5 IDC| < 5cm 
B e 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| nin en küçük 
tamsayı değeri kaç cm dir? 


A)4 B) 5 Cc) 6 0) 8 E) 10 


A ABC bir üçgen 
(ADI 1 (BG) 

Pam ai 
m(BAD) - m(DAE) 
JAB| <-8cm 
JEC|J < 15 cm 
JAC| sxem 


D E 15 G 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam- 
sayı değerleri kaç tanedir? 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 


tıları 


GN 


Z 
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7. A ABC bir üçgen 
<— Pe 
m(BAC) -m(BDC) — 1809 
5 9 J(AB| -5cm 
JAC| -9cm 
(BC| —xcm 
B Xx Cc 


Yukarıdaki şekilde D noktası üçgeninin iç 
bölgesinde ise, x kaç tane tamsayı değeri 


alır? 
A)117 B)118 C)119 D)120 E)194 
A)5 B)6G C)7 D)8 E) 9 
11. E ABC ve DEC kenar. 
ları tamsayı olan 
birer üçgen 
(AB) 1 JACJ 
8. A ABC bir ikizkenar üçgen ADI — (DG) 
De (BoJ (AB| -5cm 
EC| 7cm 
vw 20 JAB| - JAG| - 20cm le 
İDE| —x 
(BC| 24 cm 
5 > JAD| <xem - Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- 
GS sayı değeri kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç farklı tam 
sayı değeri alır? A)8 B) 10 G) 12 D) 15 E 20 
A)2 B)3 C)5 D) 7 E)9 
) ) 12. ABC bir üçgen 
G, kenarortayların 
kesim noktası 
JAF| — JBF| 
1BD| — (DC) 
9. ABC bir dik üçgen JAE| — JEC| 
(ACI 1 (BCJ |FG| -2cm 
|GE| 3cm 
AD| - (DB 
li üz |GD| 4cm 
/(AB| <7cm 
Yukarıdaki verilere göre, aşağıdakilerden 
hangisi yanlıştır? 
Yukarıdaki verilere göre, |BD| nin alacağı > 
tamsayı değeri için |DC| kaç cm olur? A) mA) < m(8) < m(G) Bha<b<c 
. — ” > ve ” C) V.>V,>V,. Dn,>n,>n, 
D) —- E)Z 
7 8 4 E) h, > hi, >h ğ 
0. EE... RA, ep sg 60 Bi. BG BD ME e LEE 


10. A ABCD bir dörtgen 
D JABİ - JAC) - Japj 


Pa 
m(BCD) > 1209 


Yukarıdaki verilere göre, m(BAD) nin alabile. 
ceği en büyük tamsayı değeri kaç derecedir? 


ey aero 


TEST -2 

: 7 A © ABFveEBC A ABC bir üçgen 
z birer üçgen (BD| < |DC| 
! İDF| — |DCJ > 8 o JAB| <10cm 
: D 
| |AE| > JAD| |AC| <8cm 
: 
z E G B D c JADJ<xem 
: 
| Yukari verilere göre, m(ECE) nin alabile- Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği kaç 
| ceği en büyük, tamsayı değeri kaç derecedir? tamsayı değeri vardır? 
A)29 B)59 C)6t D)79 E)89 A)9 BB8 (7 D6 ES 
A ABC bir ikizkenar üçgen 
| JAB| — |AC| < 48 cm 
: BG bir ü 
2. A ABC bir üçgen 45 45 

BDC dik üçgen 

(BDJ 1 (BCJ 

B c O |BC| 15cm N 


WA 


D 


Yukarıdaki şekilde tüm kenar uzunlukları 
tamsayı olduğuna göre, Çevre(ABDC) nin en 
kücük değeri kaç cm dir? 

A) 32 B) 36 C) 40 


D)41 o E)42 


3. Aşağıdaki grupların hangilerinde verilen ele- 
manlar bir üçgen belirtir? 


I. A açısının ölçüsü 100*, a-7cm, b-8cm 
Il a 6cm, h, 5cm, b-4cm 
lil. A açısının ölçüsü 909, h, 6cm, b 8 cm 
A) Yalnız | 


B) Yalnız 1! C) Yalnız İli 


D) i veli E)ivelii 


Yukarıdaki şekilde m(SAĞ) < 120 olduğuna 
göre, |BC)| nin en büyük tamsayı değeri kaç 


cm dir? 
A) 11 B) 12 GC) 13 D) 14 E) 15 
A 
B D E Cc 
ABC bir dik üçgen, JABJ LJACJ, (AD) L(JBCI 


m(DAE) - m(EAĞ), JAD| < 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BE| nin en küçük 
tamsayı değeri kaç cm dir? 


A) 3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)7 
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TEST - 2 


Yukarıdaki verilere göre, x in en küçük tam. 
sayı değeri kaç cm dir? 


7. A ABC bir dik üçgen O: 10. E ABC bir üçgen 
G, ağırlık merkezi i A m(GAE) — m(GAb) 
(ABI 1. TAGI İ z (ADI -5cm 
(BD| -2cm 
B2bD 10 c |DCJ 10cm B D e | 
|GD| —x 


mat, 


Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceği tam- 


sayı değerleri toplamı kaç cm dir? | 
A)3 B) 5 Cc) 6 D)7 E)9 


A)7 B) 9 Cc) 12 D) 14 E) 18 


11. A m(BAĞ) — m(GAb) 
5 m(ÂBÜ) > 909 
8. A ABC bir üçgen i i 2 J(AB| -5cm 
18 (ABI 1 (ADI i i (BC| 6cm 
|AC| > 18cm (AD| — 18cm 
B B S JBDJ -2JDGJ| | i ” : |(CD| <x 


a 


WA 


Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- 
Yukarıdaki verilere göre, x in alabileceğien | sayı değeri kaç cm dir? 
büyük tamsayı değeri kaç cm dir? 


kr alm yam 


i 1. Bilim DİK KOORDİNAT DÜZLENİ 

A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 di e — > — | | 2 vam VEKTÖRLER ir Ee , | 
i | 3. Bölüm DOĞRUNUN ANALİTİK İNCELENMESİ | 

4. Bölüm DÖNÜŞÜMLER | 


12. A ABC bir üçgen 
i <b (BEJ ve ÇAD) açıortay | 
E 9. A ABC bir üçgen R Ş |AK| <6 cm 
E |AD| — JAE| -|JBD| (BK| 8cm 
D) Xx 10 ; 
ii |AC| < 10cm |(AB| -x 
a : Lİ 
2 B D E & İABİ Xx B D c 
g i 
zi Yukarıdaki verilere göre, x in en büyük tam- | Yukarıdaki verilere göre, x in alacağı en kü- 
< kağ ğ - EO N 
: sayı değeri kaç cm dir? ; gük tamsayı değeri kaç cm dir? 
ö A) 11 B) 12 D) 18 E) 19 A)3 B)4 c)8 D) 10 E) 11 
MJ si EE —.. Ma mar emiiee ma Me MERE SEE EA 7 : amman em em ayn a eme a ise. 
O > e — — ve vE Vaz La A PA YEM 2 
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DİK KOORDIN 


AT DÜZLEMİ 


Dik Koordinat Düzlemi 


Bir düzlem üzerinde dik kesişen iki sayı doğrusunun 
oluşturduğu sisteme dik koordinat sistemi denir. 
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x ekseni üzerindeki noktaların ordinatı O (sıfır) dır. 


* 


y ekseni üzerindeki noktaların apsisi O (sıfır) dır. 


* 


& Koordinat eksenleri analitik düzlemi dört bölgeye 
ayırırlar. 


I. BÖLGE 
($, 4) 


li. BÖLGE 
G; *) 


IV. BÖLGE 
(t, - 


ili. BÖLGE 
G - 


A(x, y) noktası için 
X>0,y>0 & noktal. bölgede 
X<0,y>0 e» noktall. bölgede 
X<0,y<0 & noktalll, bölgede - 


X>0,y<0 & nokta IV. bölgededir. 


Örnek 1: 


5 
Afet is) noktası koordinat düzleminin tl. 


bölgesinde ise B(b, — a) noktası hangi bölgededir? 


Çözüm: 


5 
Alat ii) noktası İli. bölgede ise 
3,4 a” 
a.b”<0 ve e dır. 
b 


ab <0 > b'>0 olduğundana <0 > a<0dır. 


a 


o <0->a<0—>a”<0 olduğundan 


b:>0 > b>0dır. 
b>Ovea<0 > -a> 0 olduğundan 


B(b,—a) noktası |. bölgededir. 


Örnek 2: 
ABCD bir dikdörtgen 
OECD bir kare 
A(0, — 6) 
x Alan(ABCD) — 8.Alan(OECD) 


Yukarıda dik koordinat düzleminde C noktasının 
apsisi kaçtır? 


Çözüm: 
AY A(0, — 6) noktasının O noktası- 
na uzaklığı 6 birimdir. 


OECD karesinin bir kenarına a 
dersek; C noktasının koordi- 
natları C(a, a) olur. 


iemi 


ya 


Alan(ABCD) — 3.Alan(OECD) 
ise 


a.(6 ta) -3a” > a-3birimolur. 


Buna göre, C noktasının apsisi 3 tür. 
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GEOMETRİ - Dik Koordinat Düzlemi 


ABCD bir kare 

A4, 0) 

B(0, — 5) ise 

C ve D noktalarının 
koordinatlarını bulu- 
nuz. 


C noktasından y ek- 
senine |CEJ dikmesi- 
ni çizelim. 
«*-B-90've 


|(AB| — |BC| 
olduğundan 
ABO < BCE dir. 


|(AOJ — (BEJ -4ve 
JOE| - |JBO| - (BE| < 5—4-1 ise 
C nin ordinatı — 1 dir. 


|BO| - |CE| - 5 iseC'nin apsisi 5 olur. 
Buradan C(5, — 1) bulunur. 

D(a, b) olsun. ABCD bir kare olduğundan 
at0--445 >—a-—1 
b*(5)-04(-1) >-b-—4olur 
Buradan D(i, 4) bulunur. 


Örnek 4: 

OABC bir 
ikizkenar 
yamuk 

(CBI / TOAJ 
|OC| — JAB| 
A(20, O) 

Bft, 12) 

C(5, k) 


Yukarıdaki verilere göre, dik koordinat düzlemin- 
de Alan(OABC) kaç birimkaredir? 


WA 


B ve C nokta. 
larından dik. 
meler çizilirse 
OHC < AKB 
olur. 


İn 5 
K 5 Afeo,0j 
ÖRER ÜZEN 
20 


|OH| — |KA| —5 birim ve |BK| — |CH| — 12 birimdir. 
|OA| — 20 birim olduğundan 
|AK|  |GB| — 10 birim olur. 


Alan(OABC) - pl — 180 birimkaredir. 
Örnek 5: 
ABCD bir dikdörtgen 
A(0, 6) 
D(8, 8) ise 


C noktasının koordi- 
natları toplamı kaçtır? 


D noktasından y eksenine 
İDEJ dikmesini çizelim. 
Açılar şekildeki gibi 
yazıldığında « * B - 90” 
ve ABO-DAE olur. 


içel z © ise 
(0B| -4 olur. 


C noktasından x eksenine (CFJ dikmesini çizelim. 
JAD| — |BG)J olduğundan ADE < CBF dir. 

IBF| < |DE| -3 ve JCF| — JAE| —2 olur. 
Buradan, C(7, 2) ve C'nin koordinatları toplamı, 
742-9 bulunur 


ymm 


iki Nokta Arasındaki Uzaklık 


o AÇ Ya) ve Bg, Ya) noktaları arasındaki uzak- 
lık bu iki noktayı birleştiren doğru parçasının 
uzunluğudur. 


B(*g, Ya) 


ABC dik üçgenindeki pisagor bağıntısı kullanıla- 
rak A ve B noktaları arasındaki uzaklık aşağıdaki 
gibi bulunur. 


| asi - vey | 


# Pfa, b) noktasının orijine uzaklığı aşağıdaki gibi 
bulunur. 


(iro - rr | 


Örnek 1: 

Analitik düzlemde A(1, 0), B(1, 4) ve C(x y) nok- 
taları veriliyor. 

ABC eşkenar üçgen olduğuna göre, x in alabile- 


ceği değerler toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
A(1.0) 


B(4,4) 4 Gi, y) 


ABC eşkenar üçgen olduğundan 


|AB| < YA — 12 4 (4-0 - 4 birim ise 


|AB| — (BCJ — JAGJ — 4 birim olur. 


WE 


|AC| — JBC)| olduğundan 
vee - 1E 4 (y— 0 > Yi 12 4 (ya 
y? — y? -8y * 16 


8y-16 > yz2 olur. 
JAC| < 4 birim ise 
(x—1)2 422 - 16 

Xx -2x-11 0 ise 


x in alabileceği değerler toplamı ikinci derece denk- 
lemin kökler toplamı olacağından 


b G2) 
XX 5-7 Eş 


- 2 bulunur. 


Örnek 2: 
P(a, av3) noktasının orijine uzaklığı 6 birim 
olduğuna göre, a nın alabileceği değerler çarpı- 
mı kaçtır? 


Çözüm: 
P(a, av3) noktasının orijine uzaklığı 


|IPOJ — ya? * (av3)? -6 ise 
4a” — 6 ise 
4a? - 36 ise 


a2-9isea-3 veyaa--3 olur. 
Buna göre, a nın alabileceği değerler çarpımı 


3.(-3) -—-9 bulunur. 
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| 
; 
i 
i 


E 
No 
N 
2) 
CA 
.ğan 
e) 
Ez 
ai 
De 
Oo 
O 
Z 
PA 
LERİ 
' 
2 
i— 
Ai 
> 
O 
1 
O 


Cfg, Yg) noktası, ABİ nin orta noktasıdır. 


XxX BX hr 
e ii) 2 pa Yı Ya 
Dar eg Yy 5 


Örnek 1: 

Analitik düzlemde, 
A(3x-5, x $ 6) 
B« Fi, 13) 


noktaları veriliyor. 


(ABJ doğru parçasının orta noktası y - ekseni üze- 
rindeki C noktası olduğuna göre, C noktasının ordi- 
natı kaçtır? 


Çözüm: 


C noktası y - ekseni üzerinde ise C(0, y) dir. 


A(8x-5, x*6) B(x*1, 13) 
C(0, y) 
3Xx-5 
En) MD 
2 
-Xt6*13 (0-64 13 
2 © Ri 2 


-> Yy 10 bulunur. 


x-—y il 2 
al- X, noktası koordinat düzleminin |), 
bölgesinde ise B(x.y, y— x) noktası hangi böl. 


gededir? 


V 
A)I B) Ii O) IN D) IV E) Eksenlerde 
Soru 2: 

Afa, 5) 

B(b, 3) 

JâO| — JBO| 


JAB| — 2v2 birim 


> ; 
z Analitik düzlemde verilenlere göre, a - b kactır? 


A) 17 B) 14 C) 12 


BOC bir üçgen 
B(6, 4) 

G(a, 0) 

JAB| — (40| 
(ACI - |BC) 


Analitik düzlemde verilenlere göre, a kactır? 


25 Z 13 27 
A) B) > Cc) — D)7 E)8 


/ 
D) 10 8. 


e 


İDEA 


op Rimel eiSE 


i 
> 
: 
| 
t 
E 
| 


paralelkenarın Köşe Koordinatları 


Dai Ya) Cla: Ya) 


Alı, Yı) B(£, Ya) 


U 


x ABCD paralelkenarında köşegenlerin kesim nok- 
tası E(g; Yg) olmak üzere 


X, $ Xg Xx, tX 


— 4 ğ 

X* 5 — 5 olduğundan, 
Yı * Ya — Ya $ Ya 5 

Ya tg olduğundan, 


Ya Ya “ Ya V Ya 


& Paralelkenarın yanısıra eşkenar dörtgen, dikdört- 
gen ve kare için de bu özellik geçerlidir. 


Örnek 1: 

Analitik düzlemde ABCD paralelkenarının köşe 
koordinatları Afa, 1), B(2, b), C(3, — c) ve D(-d,—4) 
olduğuna göre, a-b-c-d toplamı kaçtır? 


Çözüm: 

D(-d, 4) G(3,-c) ABCD bir paralelkenar 
olduğundan 
at3-24(d) 
atkd--1..(1) 

Ata, 1) B(2, b) 1tÇo)-b-4 


bt-cz-5..(2) 
(1) ve (2) alt alta yazılıp taraf tarafa toplanırsa 


atds-i 


Ri b*-c-5 


atbsc4d-4 bulunur 


WA 


Bir Doğru Parçasını Belli Bir Oranda Bölen Nokta- 


nın Koordinatları 
#& Bir doğru parçasını belli bir oranda bölen nokta- 


nın koordinatlarının bulunması 


Aşı Ya) Cfg, Ya) Big, Ya) 


C, TABİ yi içeriden böler. C e (ABJ 


Atı, Ya) Ba, Ya) 


* 


Cg, Ya) 


C, (ABI yi dışarıdan böler. 
Ce JAB| ve Ce AB 


Bu oran noktaların koordinatları farkının oranıdır. 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde, A(-7, 2) ve B(9, 5) noktaları ve- 
riliyor. 


C e (ABİ ve Jel . 2 olduğuna göre, C nok- 
|AB| 


tasının koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 
*15 


> 


*5 
ACI, 2) Cia, b) 
e e el 


43 
C e (ABJ olduğundan yukarıdaki gibi çizim yapılabilir. 


B(9, 5) 


Apsis 3 parçada 15 arttığında 2 parçada 10 artar. 
a-—74-10—>a-3tür 

Ordinat 3 parçada 3 arttığında 2 parçada 2 artar. 
bD-242 > b-4tij. C(3,4) bulunur 


Rİ - Dik Koordinat Düzlemi 


T 


) GEONE 


2 
> 
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) 
7 


Örnek 2: 


DE, 9) c ABCD bir paralelkenar 
(BD) n (CEJ — (K) 


ise 
E(0, C noktasının koordi- 


natlarını bulunuz. 


A(2, 1) B 
Çözüm: 
D(6, 9) © JAE| . -2-0 
Y JEDİ 0-6 
(AE| 1 
(EDİ 3 olur. 
YE JAE| -k dersek 

JED| — 8k ve 


|BC| — JAD| — 4kolur. 
İç ters ve ters açılar şekildeki gibi yazıldığında 
DEK - BCK olur. Buradan, 


JEKL SJDEL Ç ŞEK sk 3, 
|ekj © İBGİ OK) “ak ©; Our 


JEK| > 3t dersek |CK| —4t olur. 


E den K ya 3i uzunlukta apsis 3 artarsa, K dan C ye 4t 
uzunlukta apsis 4 artar. Buna göre, C noktasının 
apsisi 3-4-7 .olur. 


E den K ya 3t uzunlukta ordinat 9 azalırsa, Kdan C ye 
4t uzunlukta ordinat 12 azalır. 


Buna göre, C noktasının ordinatı — 6 — 12 — — 18 olur. 
Dolayısıyla C noktasının koordinatları C(7, — 18) 
bulunur. 


Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde ABCD paralelkenarının üç 
köşesinin koordinatları A(0, 1), B(9, 1) ve D(4, 3) dir. 


|ECİ 1 
2 


DG| 
BCE üçgeninin alanı kaç birimkaredir? 


(Ee (CDI) oranı verildiğine göre, 


A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)8 


WA 


Üçgensel Bölgenin Ağırlık Merkezinin Koordinatlar, 


Gg, Yo) noktası, 
ABC üçgensel böl- 
gesinin ağırlık mer- 
kezidir. 


Alı Yı) 


Bi, Ye) Cfka, Ya) 


sb 


> Ağırlık merkezinin koordinatları, köşe koordinatla. 
rının aritmetik ortalamasıdır. 


ki 


Me 


1 Xg 3 : Ya 3 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde köşe koordinatları A(2, 5), 
B(-3, 4) ve C(-5,-6) olan ABC üçgensel böl- 


gesinin ağırlık merkezinin orijine uzaklığı kaç bi- 


rimdir? 


Çözüm: 
Gi(x, y), ABC üçgensel bölgesinin ağırlık merkezi ol- 
sun. 


> Xx2-—2 


O halde, ağırlık merkezinin koordinatları G(- 2, 1) 
olur. 


Buna göre, G(- 2, 1) noktasının orijine uzaklığı, 


|GOJ — V(-2)2 4 12 - YS birimdir 


| 
e 
z 
> 
” 
? 
? 
z 
: 
: 


Köse Koordinatları Bilinen Üçgenin Alanı 


x Köşe koordinatları bilinen üçgenin alanını bulmak 
için önce noktalar alt alta yazılır. İlk yazılan nokta 
sona ilave edilir. ABC üçgeninin alanı aşağıdaki 
işlemler#takip edilerek bulunur. 


| Aşı Ya) 
Ba, Ye) Cg Ya) 
Xı Yi 
Vİ 
>a 
Xa Ya 


AZX,Y, $ Xgy $ X,.Yg 


BEXYL AN, EY, 
Er ği 
| Alan(ABC) — > (A-Bİ| 


# Verilen köşelerden herhangi ikisinin apsis veya 
ordinatları eşit ise üçgenin alanı analitik düzlem 
üzerinde çizilerek formül kullanılmadan bulunabilir 


Örnek 1: 

Köşe koordinatları A(- 2, O), B(3, 1) ve C(k, 2) olan 
ABC üçgeninin alanı 6 birimkare ise K nın alabile- 
ceği değerler toplamı kaçtır? 


A--24640-4 
B-O04k-4-k-4 
Alan(ABC) - 2 JA-BI 
6-2 .J4--4)| 

12 - |8-k| ise 
8-k-125k--4 
8-k--12>k-20 
Buna göre, k nın alabileceği değerler toplamı 


(<4) #20 - 16 bulunur. 


Örnek 2: 

Analitik düzlemde A(4, 3), B(1, 1), C(5,—-4) ve 
D(7, 1) noktalarını köşe kabul eden ABCD dört- 
geninin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 
B ve D noktalarının ordinatları eşit olduğundan ABCD 
dörtgeninin alanını analitik düzlem üzerinde çizerek 


di e 
MH bulabiliriz. 
Ss 


(BD| < 7—i1 - 6 birimdir. 

(AHI L (BDI ve (CKJ 1 (BD) çizilirse 
JAH| 3—1 - 2 birim 

(CK| 4X1 5birim olur. 
Alan(ABCD)  Alan(ABD) 4 Alan(CBD) 


Alan(ABCD) 2 a 


vg 


Alan(ABCD) — 21 birimkaredir. 
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O 
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— 
CA 
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pi 
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Soru 1: 


B(-2, 1) ve C(-6,3) noktaları veriliyor. 


JACI 
1BC| 


böldüğüne göre, A noktasının koordinatları aşağı- 


C noktası (JABJ yi — > oranında dıstan 


dakilerden hangisidir? 


A) (2,-1) B) (-1,-1) Cc) (2,2) 
4 
0 2) E) (4, -2) 
Soru 2: 
AÇA, 4) ABC bir üçgen 
(CDJ açıortay 
D 

4JAC| - 3JBCJ| 

B(11,-10) Cix, y) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, D noktasının 
koordinatları toplamı kaçtır? 


A)-12 B)-11t ©-10 B) -e E)-8 


Soru 3: 


Analitik düzlemde köşe koordinatları A(5, 2), 
B(8, 5) ve C(3, 5) olan ABC üçgeninin alanı kaç 
birimkaredir? 


v 
Gl öz Ep > 


9g 
EN pi 


B) 5 


Soru 4: 
y ABC bir eşkenar 
Aa, 3v3) üçgen 
Afa, 3v3) 
B(2, O) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, ABC üçgensel 
bölgesinin ağırlık merkezinin koordinatları aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) (3, v3) B) (4, v3) C) (4, 2v3) 
4 
D) (5, v3) E) (5, 2v3) 
Soru 5: 
A ABC üçgeninin 
kenarlarının orta nokta- 
Fe, 0) E4,ep ( larının koordinatları 
- D(2, 4), E(4, 6) ve 
DI, 4) c FG3.0)dır. 


Analitik düzlemdeki verilere göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


iz 
A)2 B) 4 


Cc) 6 


D) 8 E) 12 


ABC bir üçgen 
JAD| ve (BEJ 
kenarortay 
B(2, 0) 

C(12, 0) 

Fa, 3) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


Z 
A) 27 B) 30 C) 36 D) 45 E)54 


AM m . 


TEST - 1 


3 
Analitik düzlemde a vE a*b |) noktası Il. 


i 
: 1. 
pölgede ise B(a, b) noktası aşağıdaki nokta- 


lardan hangisi olabilir? 


B)(C1,4) Cc) (0,3) 


A) (1, 5) 
E) (4,-5) 


i i 
: D) <2,-—3) 
: , 


eni 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde OABC 
dikdörtgeni birim karelere bölünmüştür. 


Karelerin köşeleri üzerinde olan, K ve L nok- z 
talarına eşit uzaklıktaki noktalardan birinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


£ 
: 
; 


A) (1,2) B) (3,2) C) (4,1) 


D) (3,3) 


E) (2,2) 


kryolan Dier ere 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde başlan- 
giç noktasının, AB doğrusuna uzaklığı kaç 


birimdir? 

2 4 6 8 

Ee Miri Blm —— E) 2 
Tp pl ii 


4. 


Dik koordinat düzleminde A(-2, 7), B(6, - 4) 
noktaları veriliyor. JAB) doğru parçasını 4 
eşit parçaya bölen noktalardan B noktasına 
yakın olanın apsisi kaçtır? 


A4 BO 0-4 De E-1 
AY Afa, a) 
Ate, a) IBAJ 1 JACJ 
B 2JAB| — |AC| 
o ge 


Dik koordinat sistemindeki verilere göre, A 
noktasının ordinatı kaçtır? 


A) 3 


B) 4 


ABC bir dik üçgen 
(BAJ 1. JACI 

(BD| — JAC| 
A(8, 6) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, C noktasının apsisi kaçtır? 


A)4 B) 5 C) 6 D)7 E)8 


) GEOMETRİ - Dik Koordinat Düzlemi 


7. (CKI 1 Oy 10. AOC bir dik üçgen 
(CLJ 1 Ox (DBI 1 J0CJ 
Afk, 5) /AD| — |DB| 
B(4, 2) A(0, 25) 
B(5, O) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A ve B 
noktaları C merkezli çember üzerinde olduğu- 
na göre, k kaçtır? 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
A) 1 B) Z G2 D) > E)3 lere göre, Alan(OBDA) kaç birimkaredir? 
8. y ABOC bir deltoid A 100 B)85 C)& D)75 Es 
A JAB| — JACJ < 10birim 
10 
| 4 11. ABCD bir 
dikdörtgen 
OE A, D, O doğrusal 
D-4,2) 
İri x 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A nok- e NE 
tasının başlangıç noktasına olan uzaklığı 
di ie rl göre, Alan(ABOC) kaç Yukarıdaki dik koordinat düzleminde B nok- 
irimkaredir? tasının koordinatları toplamı kaçtır? 
AWi2 B)16 C)18 D20 E)25 A)-17 B)-11 C)-8 D)-6 E2 
9. AOD bir ikizkenar 
üçgen 
(AD| - |DOj| 12. ABCD bir eşkenar 
N B(6, 4) dörtgen 
E (6, 0) e 
ES 'D(0,8 
E (0, 8) 
g 
Dik koordinat sisteminde AC doğrusu ile BO 
$ doğrusu D noktasında kesişmektedir. 
X Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
Buna göre, Alan(AOD) kaç birimkaredir? lere göre, Alan(DFE) kaç birimkaredir? 
ez 
İn 
> A)4 B) 6 6) 10 D) 12 E) 14 A)5 B)7 c)9 D) 11 E) 13 
O ji 
il vam e e m NAAM Aça ram mma meme mm gm b my amman im — LLM — 
0) Mi 20 38 NX 8-8 «8 Oi TE İZA 


z 
: 
” 
: 


ye 


HAROŞA ARYA EÇ YE A AN Kİ 


A 


TEST -2 


Analitik düzlemde, Afa, 8 — k) ve B(b, k— 4) nok- 


taları veriliyor. 


Buna göre, |ABİ nin orta noktasının y - 0 
doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


c)3 


D)4 E) 6 


ABCD bir 
dikdörtgen 

İDE| i Oy 

JAC| — 10 birim 
|EA| < JAO| 
B(4, 0) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, D noktasının apsisi kaçtır? 
A)4 D) 7 E)8 


B) 5 Cc) 6 


(ACI 1 (BCI 
(BCI açıortay 
B(1, 0) 

C(4, v3) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde A, B ve 
D noktaları d doğrusunun birer elemanı 
olduğuna göre, A noktasının apsisi kaçtır? 

C)3 E)5 


A) 1 B) 2 D) 4 


Nd 


Dik koordinat düzleminde ABC üçgeninin köşe 
koordinatları A(1, 5), B(2, — 1), Ca, b) dir. ABC 
üçgeninin kenarortayların kesim noktası, OX 
ekseni üzerinde ve apsisi 2 olan noktadır. 


Buna göre, Alan(ABC) kaç birimkaredir? 


A) 


ELE 
2 


ABC bir üçgen 
|AD| s |DC| 
D(1,0) 

c(0, - 3) 
B«-2, 0) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, Alan(AEOD) kaç birimkaredir? 


A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)8 
ABC bir üçgen 
JAE| < |EBİ| 
(BEJ < |FCJ 
|AD| < |DG| 


Dik koordinat düzleminde D(1, 2), E(- 2, 0) ve 
F(0, — 1) noktaları ABC üçgeninin üzerinde 
olduğuna göre, A noktasının koordinatları 
aşağıdakilerden hangisidir? 

A) G 2, 5) 


B) 2,3) 0) (1,4) 


D) 41,3) E) 1,5) 
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Koordinat Düzlemi 


Mv 
İN 


TRİ - Dik 


AE 


A 
İN 


GEC 


(AD) 1 (BD) : 10. 
Afa, 2) 
B(2, 6) 
D- 1 , 0) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, a kaçtır? 
A-7 B)-6 C)-5 D)-4 E)-3 
m(ÂBÜ) — m(dB&) 
(BO| - |0c)| 1 
ECE, 12) i 
Analitik düzlemde, (ECJ m Oy — (DJ olduğu- " 
na göre, |BC| kaç birimdir? z 
A) 18 B) 18 C) 20 D) 24 E) 26 
ABCD birkare || 12, 
(DF) -JFAJ 
B(5, 2) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde E nok- 
tasının ordinatı kaçtır? 
ys Bi 9 
) ©) 4 D) > E) 5 
20 gü A GE NN 


BE 8-0 


AOBC bir 
paralelkenar 
A(8, 2) 


Alan(OBCD) — 3Alan(AOD) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, C noktasının ordinatı kaçtır? 
A)-6 B)-5 C)-4 


D)-3 E)-2 


ABCD bir 
dikdörtgen 
IDHJ 1 (0BJ 
H(4, 2) 

(OH) — JHBJ 


Yukarıdaki analitik düzlemdeki verilere göre, 
Alan(ABCD) kaç birimkaredir? 


A)48 B)40 C)36 D25 E)16 
KE2, 2) 
L(8, 3) 


Analitik düzlemde K ve L noktaları |ABJ çaplı 
çember üzerinde olduğuna göre, çemberin 
merkezinin apsisi kaçtır? 


Aİ Be, C) 1 b) 


EE GO 


: 
: 
; 
> 
: 


neem 


VEKTÖRLER 


Doğru Parçaları 


yönlü i 

4 Uzunluğu, doğrultusu ve yönü olan doğru 
parçalarına yönlü doğru parçası denir. 

& Doğrultuları ve yönleri aynı, uzunlukları eşit olan 
yönlü dpğru parçalarına, eş yönlü doğru parça- 


ları denir 


xw AB ve CD eş yönlü doğru parçalarıdır. 


Vektör 
& Eş yönlü doğru parçalarının kümesine vektör de- 


nir. 
Vektörler; U, V ... gibi harflerle gösterilir. 


wa 


Vektörlerde Toplama İşlemi 

# Paralelkenar Yöntemi : U ve V vektörlerininin 
toplamını bulmak için sabit bir O noktasında Üve 
V vektörlerine eşit vektörler çizilir. Bu iki kenar pa- 
ralelkenara tamamlanır. O noktasından geçen kö- 
şegen vektörü, Ü ve V vektörlerinin toplamı olur. 


# Çokgen Yöntemi : Bir vektörün bitim noktası ile 
diğer vektörün başlangıç noktası çakıştırılır. Diğer 
vektörlerde son vektörün bitim noktası birleştirilir. 
Oluşan çizginin başlangış ve bitiş noktalarını bir- 
leştiren vektör toplam vektördür. 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 
G, ABC üçgenini ke- 
E E narortaylarının kesim 
noktası 
B D e 


Buna göre, AD * BE 4 CD toplam vektörünü bu- 


lunuz. 


G, kenarortayların ke- 
sim noktası olduğun- 
dan D, E ve F noktaları 
kenarların orta nokta- 
larıdır. 


BE vektörü şekildeki gibi başlangıç noktası F noktasi- 
na gelecek şekilde öteleyelim. Bu durumda BEKF ve 
FEKA birer paralelkenar olur. 

(AKI / IBCI olduğundan DCKA da bir paralel ke- 
nardır. 

AD vektörünü, başlangıç noktası K olacak şekilde 
ötelersek AD vektörünün bitim noktası C noktasına 
gelir. 

O halde FCK üçgeninden 

AD * BE 4 CF —- O olarak bulunur. 


i - Veldörler 


GEOMETRİ - Vektörler 


Analitik Düzlemde Vektörler 


e 
“m 


* 


* 


* 


Analitik düzlemde Afx,, yı) ve Bf(x,, Yo) noktaları 
verilsin. AB vektörüne eşit ve başlangıç noktası 
orijin olan OP vektörüne AB vektörünün yer (ko- 
num) vektörü denir. 


y 


OP-P-AB 
P-(a,b)-(,-X, .y,-Yy,) 


Rde vektör A-(a)-Ja) şeklinde gösterilir. 


IR2 de (düzlemde) vektör A — (a, b) - | | 
şeklinde gösterilir. 


OP — (a, b) vektörünün uzunluğu (normu) |OP| 
şeklinde gösterilir ve aşağıdaki bağıntıyla da ifade 
edilir. 


ii EZ 
(GF) - Yare | 


((OP)| ifadesi (JOPJ| şeklinde de gösterilebilir.) 


* A-(4,y) ve B-(x, y,) vektörlerinin apsis- 


leri eşit ve ordinatları eşitse bu vektörlere eş vek- 
törler denir. 


JA-Bex,-x ve y, 


# Ya 


WA 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde, 

A(7,1), BC2, b) noktaları ile C — (a, 2) vektörü ver. 
iliyor. 


AB — C olduğunagöre, a * b kaçtır? 


Çözüm: 
AB-B-A-(-2-7, b-1) 
- ç9, b-1) 
AB -C 


C9, b-1) > (a,2) 
—-9-a—> a--9 
b-1-2—> b-3 


as-b—-6 bulunur 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde, 
AB - (6,1) ve AĞ-(2,-2) vektörleri veriliyor. 


Buna göre, CB vektörünün boyu kaç birimdir? 


Çözüm: 
CB — CA 4 AB - AB- AĞ 
AB - AĞ - (6,1)-(2,-2) 


GB - (4, 3) 
|(CB| - V42 432 —- 5 birim bulunur. 


Örnek 3: 
D 2 EF c ABCD bir dikdörtgen 
|BE| - |EG| 
7 # |DF| <2 birim 
a JAD| — 4 birim 
6 B 
JAB| — 6 birim ise 
JAF - AE| kaç birimdir? 
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A 


AE > (6,2) ve AR — (2, 4) olacağından 


AE 4 AF > (8, 6) olacağından 
(AE * AF| - V82 46” - 10birim bulunur. 


A 


Yukarıdaki verilere göre, 


rimdir? 


A) 62 


Soru 2: 


B) 9 


ABCD bir kare 
1 -— İE 
a, Oipriirel 

(CG| — 1 birim 
* ŞEB|-2birim 
E |(GE| — 3 birim 
2 

JAĞ * EFİ| 
Viz 
CO 3V410  D)10 


A köşesi koordinat 
başlangıç noktası ola- 
cak şekilde, x ve y ek- 
senleri çizilirse, 

E(6, 2) ve F(2,4) 
koordinat noktaları 
elde edilir. 


kaç bi- 


E) v6 


A-(,4), B—(-2,0)veC - (10,5) vektöleri ve- 
riliyor. 


Yukarıdaki verilere göre, 


A 


ZN 


B) 


Ss 
2 


LAB| 


———. 


oranı kaçtır? 


13 
Dsg 


> 


3 
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Vektörlerin Toplamı, Çıkartılması ve Reel bir sayı 


ile Çarpımı 


74 
içe 


A-(,y), B- (yg) ve ke Rverilsin. 


Vektörlerde Toplama İşleminin Özellikleri: 


a 
içe 


.ZABevViçn AsşBeV (VW vektörler kümesi) 


LZ AtO-OHA-A 


/JAKB-B4A-0ise, A--Bdir 


A --B ise A vektörüne, B vektörünün toplama 
işlemine göre tersi denir. 


Vektörün Bir Reel Sayı ile Çarpımının Özellikleri: 


. AA--46, Yy) > Ex, yi) A 


As 4s Ya) Bis (gı Yo) ve K,pER ise 


.(KkepAzkAşpAS(k*tp) Oy) 


- (kx, *px,,ky, * p.Y,) 


, k(p.A) > p.(k. A) — (kp) A 


k.(p.A) — (k.p.x,, K.p.Y,) 


GEOMETRİ - Vekiörler 


Örnek 1: 


A-(4,2)ve B-(-1, 6) vektörleri veriliyor. 


Buna göre, SA -2B vektörünü bulunuz. 


Çözüm: 


SA -2B 54,2) -2(-1, 6) 


— (20, 10) * 


<1) 


(22, -2) bulunur. 


Örnek 2: 
2AB 4C-(7,-4) 
CB-A-(-1,1) 


vektörleri veriliyor. 


Buna göre, C vektörünü bulunuz. 


Çözüm: 


2AB -C-2B-2A4C-(7,-4) ..() 


CB-A-B-C-ÂA 


(2) nolu denklemi — 2 ile çarpıp (1) nolu denklemle 


toplarsak 


- (1,1) (2) 


E 


 (3,-—2) bulunur. 


Wa 


Birim Vektör 


x Boyu 1 birim olan vektörlere birim vektör denir. 


JA| > 1 birim © A birim vektördür. 


* 


©,-(1,0) ve e,-(0,1) birim vektörlerine 
standart birim vektörler denir. 


* 


A vektörü boyuna bölünürse, A vektörü ile aynı 
yöndeki birim vektör (İ,) elde edilmiş olur. 


Dp 
b 


Örnek 1: 


A — (2, 4) vektörü ile aynı yöndeki birim vektörü 


bulunuz. 


Çözüm: 


|(A|— V22442 - 5 birim 


Örnek 2: 


A-(1,-2), B-(-2,2) ve G- (1,3) vektörleri 
veriliyor. 


AB vektörü ile aynı yönde olan ve uzunluğu € vek- 
törünün uzunluğuna eşit olan vektörü bulunuz. 


nşr 


e ye eylem ime 


KA a a a 


çözüm: — 

(GI < A2 432 - HO birim 

AB vektörü ile aynı yöndeki birim vektörle, G vek- 
törünün boyunu çarparsak istenen vektör bulunur. 


AB-B-A-(C2-1,212) 


Ağ (3,4) 
J(AB| — 5 birim dir. 
, 
— 1 
zg 
İs“ 5 G3, 4) 
iğ 2.3) 
he > İ 5 


O halde aranan vektör: 


5-1, (ER 4) 


Örnek 3: 
“Analitik düzlemde, 
A-e,, B-3e,-e, ve C -e, vektörleri veriliyor. 


Buna göre, |AB 4 AĞ| kaç birimdir? 


Çözüm: 


AB-B-A-(3,-2) 
AĞ-C-AZ-(1,-1) 
AB AĞ (3,—-2) 14 (1,—1) 
- (4,-3) 
JAB 4 AĞ) - VAZ4 (32 -5birim bulunur. 


ul 
yl 
S 


Paralel ve Dik Vektörler 


x Avektörü B vektörünün k katı ise A ve B para- 
lel iki vektördür. 


A (x,,y,) ve B  (x,, ya) paralel iki vektör ise 
apsisleri ile ordinatlarının oranı eşittir. 


gı Yy) ii k.(gı Ya) 


ki 


A-(,,y,) ve B- (,, y,) dik iki vektör ise 
apsisler çarpımı ile ordinatlar çarpımı toplamı 


* 


sıfıra (0) eşittir. 


Xg.Xg t Ya.Ya #0 


y 
By; Ya) 
KR Af, YI) 
—> 
o x 


Örnek 1: 


Dik koordinat düzlemde, 
A- (8,9, B-(7,4) C-(1,4)ve D-(-4,k) 


vektörleri veriliyor. 


AB // CD olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm: 

AB -B-A-(10,2) 
CD -D-G-(-5,k-4) 
-19 2 
-5 k—4 


AB/CD > 


2k-8-2 > k-—5 bulunur 


) GEOMETRİ - Vektörler 
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Örnek 2; 


D 3 FE 5 c ABCD bir dikdörtgen 
: AGİ - |GBİ 
i İAE| — 2 birim - 
|DF| 3 birim 
A G B 
IFG| — 5 birim 
İDE| —x 
EĞ 1 GF isexkaçbi- 
rimdir? 


GF -(-1,x42) 


Yukarıdaki şekillerdeki gibi E ve G noktalarının koor- 


dinat başlangıç noktası olacak şekilde koordinat 
eksenleri çizilirse, 


EĞ - (8,x) ve GE — (G1, X # 2) vektörleri olur. 
ECLGF > -8iXxx42)-0 

> Xİ42x-8-0 

> «-2)(X44)-0 

> Xxs2Zveyax--4 X>0 olmalı) 


> Xxz—2birim bulunur 


WI 


Vektörlerin Lineer Bileşimi 


pu 


* A veB vektörleriverilsin. Xx yeR olmak üzere 
XAty.B—C iseC vektörüne Ave B vektör. 
lerinin lineer bileşimi denir. 


* Az, yı) vektörünü standart birim vektörlerinin 
lineer bileşimi şeklinde yazabiliriz. 


— 


A- (yı) > x,(1, 0) Yı(0, 1) 


bi X4-84 * Yı-&> 


Örnek 1; 


A-(7,.-1) vektörünü B- 2,1)ve C—(-1, -5) 
vektörlerinin lineer bileşimi şeklinde yazınız. 


Çözüm: 

AsxB*#yG 
(7.—1)X(2,1) *#yG1,-5) 
(7,—1) > (2x-y,x-5y) 

2X-y—7 


b —2/ X—5y—-—9 
a EM 
2X-1-7 > xz4 
Sonuç olarak, 


A-4B4G bulunur 


Soru 1: 


A-(5.-4),B—(4,1)veC (1, - 2) vektörleriveri- 
liyor. 


A-xB#yGC olduğuna göre, x - y toplamı kaç- 
tır? 


NARA KE 


mem 
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iki Vektörün Lineer Bağımlılığı 

Sıfırdan farklı A ve B için, k,A #k,.B - O eşit- 
liğini sağlayan en az biri sıfırdan farklı k, ve k, reel 
sayıları varsa, A ve B vektörlerine, lineer (doğru- 
sal) bağımlı vektörler denir. 


Dj 
rsi 


R? de, lineer bağımlı iki vektör (â ve B) paralel vek- 
törlerdir. 


* 


x Paralel vektörler bulundukları uzayı germez. 


Vektörlerde İç (Skaler) Çarpım 

* A-(,y,) ve B-(,,y,) ise 
A.B-C<A,B>-Xx,.X, 1 y,.Y> 
işlemine iç çarpım (öklid iç çarpımı) işlemi denir. 


AB-BA dır. 


Örnek 1: 
A-(3,-4) ve B-(-9,k) vektörlerilineer ba- 
ğımlı ise k kaçtır? 


Çözüm : 
A ve B vektörleri lineer bağımlı ise A VB dir 
Buradan —-- ise k-— 12 bulunur 
Örnek 2: 


A-(k-1,4), B  (k,3) vektörleri bulundukları 
uzayı germiyor ise k kaçtır? 


Çözüm : 
A ve B vektörleri bulundukları uzayı germiyorsa 


A /B dir. Buradan 
k—1 


Soru 1: 


A-(k,6),B-(5.k*1) 

vektörleri lineer bağımlı olduğuna göre, k nın ala- 
bileceği değerlerden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


Z 
A)6 B) 5 


WA 


Örnek 1: 
A -(2,5) ve B - (3,-4) ise A.B değerini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 
AB-2345.(-4) 
AB-6-20--14 bulunur 


Örnek 2: 
AÇ1, 2), B(4, 5) ve C(8, —3) noktaları veriliyor. 


Buna göre, <AC, B> değerini bulunuz. 


Çözüm : 
AĞ-C-A-(8-(-1),(-3)-2) 
AĞ — (4, -5) 


<AĞ.C> 44 4 (-5).5 
<AĞ.C> - 16-25 --9 bulunur. 


GEOMETRİ - Veldörler 
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Örnek 3: 


A-(4,-2) ve B- (3, a) vektörleri veriliyor. 
ALB olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 

ALBSA.B-0 olmalıdır. 
> 4.34(2).a-0 
> 12—2a-0 


>a-—6 bulunur. 


Örnek 4: 

D c ABCDbir kare 

JAF| - |DF| 

7 g İBE| <2birim 

N İCE| — 8 birim ise 

i : <FE, FC> nin sonu- 

2 Gu kaçtır? 

ve 


F noktasına koor- 
dinat 


başlangıç 
noktasına gelecek 
şekilde eksenler 
çizilirse C(10, 5) ve 
E(10, -3) nokta- 
ların koordinatları 
olur. 


Bu durumda, FC — (10, 5) ve FE — (10, -3) olur. 
<FE, FG> — (10.10 4 5.(-3)) 
<FE, FÖ> — 100 — 15 — 85 bulunur 


A — (ae, * 2be,), B-((-2b-4)0) * (a -2)e,) 
vektörleri veriliyor. 


AB-8 olduğuna göre, a * b toplamı aşağıdaki. 
lerden hangisidir? 


V 
A) -2 B)-1 c)0 D)2 E)4 
Soru 2: 
D c ABCDbir dikdörtgen 
4 BD| - |DCİ 
ğ p ABİ <İDF| x4cm 
5 JAF| 6cm 

|BE| — 10cm 
A 4 E 10 B 


Yukarıdaki verilere göre, DE . FC çarpımı kaçtır? 


A 
A)-100 B)-120 C)140 D) 160 E) 180 


b, c vektörleri veriliyor. 
Lb, b/e ve |Je| -2Jb) olduğuna göre, 
$ 


b) değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A0 B)b|? ©)2(6J2 pjaj? İ 21612 


yy AAA AMA NİN RİNİİİ İİİ AD 
mr ege rn rm ni ot 


& A — 
As, Y,) 
B- (Xp Yı) 
E > 
g m(AOB) o 


o | 


İki vektörün iç çarpımının geometrik ifadesi 


Örnek 1: 


|A| - 5 birim, |B| — 6 birim olan A ve B vektör- 
lerinin arasındaki açının ölçüsü 120" ise, A.B 


değerini bulunuz. 


— 

1 

| 
—a 
o 
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G 
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Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilenlere 
göre, cosa kaçtır? 


WA 


0(0,0) 


AB — (0-2,5-2)-(-2,3) 

AÖ - (0-2,0-2) - 2, -2)dir 

AB.AÖĞ — |JABI|. JIAOJ|. cosa 

(-2).C2) 4 3.(-2) - Ve 2P432 vE 242. cosa 


1 
—2 43.22 cosu > coso -- —— bulunur 
218 UR 


D ABDE bir dik yamuk 
(ED) 1 JEAJ 
TEAJ 1 ŞABİ 
Pa 
m(ÂBÜ) - 60” 
|CD| > (CB| 
607 JED| 4 birim 
B. JAE| 43 birimise 


> 


AĞ .BÂ skaler çarpımının sonucu kaçtır? 


(ADI çizilip şekildeki gibi ke- 
narların uzunlukları yerleş- 
tirildiğinde ABD eşkenar 
üçgen olur. 
AĞ ile BÂ 
başlangıç noktaları birleştiri- 


vektörlerinin 


lirse aralarındaki açının 1509 
olduğu görülür. 


AĞ .BA - 4y3.8.c0s150* 
AĞ.BA- wö.s. 2) 
AC.BA — -48 bulunur. 


pa j 
© | 
2 | 
© > 
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GEOMETRİ - Veldörler 


Örnek 4: 


A-(4,-3), B-(-12,5) vektörleri arasındaki 
açının kosinüsü kaçtır? 


Çözüm : 
A ve B vektörleri arasındaki açı & olsun, 
A.B-|AJLIBIL cosu 


4.(12) 4 (-3).5 > v424(3) NC12)2 452 cosa 


—-63 -65cosu -— cosu—— — bulunur. 
Örnek 5: 
AY AOB bir üçgen 
EE 
M(ABO) > 1359 
/0B| <2 birim 
IBA| - 2/2 birim 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 


(OB * BA).OÂ skaler çarpımının sonucu kaçtır? 


Çözüm : 


OB * BA - OÂ olduğundan 
(OB -BA).OA-(0A) dir. 
(GA? < (EB) — 20 birim bulunur, 


Örnek 6: 
A i ABC bir üçgen 
|AB| — 6 birim 
ğ 10 
JAC| — 10 birim 
> |BC| - 12 birim ise 


BÂ.BC skaler çar- 
pımının sonucu kaç- 
tır? 


WA 


Çözüm : 


BA.BC - 6.12.cosw dır. 


—— 


ABC üçgeninde kosinüs teoremini yazarsak BÂ.BG 
skaler çarpımının sonucunu bulumuş oluruz. 


102 - 62 4 122 -2.6.12.cosy, 
2.6.12.c0su - 62 4 122 — 402 


BA.BĞ — 6.12.cos& —- 40 bulunur. 


Soru 1: 


F- (23,2), E- (1,1) vektörleri arasındaki 
açı kaç derecedir? 


A) 30 B) 75 Cc) 90 b 105 E) 120 
Soru 2: 
y Dik koordinat sisteminde 
A(0, 1) 
B(3, 4) 
(ABI 1 JBGJ 


— 


Yukarıdaki verilere göre, BO.CÂ çarpımı kaçtır? 


V j 
A)-36 B)-32 C)-28 D)-24 E)-18 


Soru 3: 


A(1, 0), B(3,—2), C(2,a) noktaları doğrusal ol- 
duğuna göre, AB.BC çarpımı kaçtır? 


A-1 B-2 ©- Ma g5 


İLEDİR ARKAYA İMA 


eyi 


0D RMA 


mmm 


Soru 4: 
i-W2.a), B - (a, v2) vektörleri arasındaki 
, 45 ise a aşağıdakilerden hangisidir? 


aç 
V 
A 3-2 B) v2 42 C) 3-3 
D)V3 43 E) 2242 
* 
Soru 5: 
A ABC ikizkenar dik üçgen 
(ABI 1 (AC) 
|AB| — JAC)| 


Yukarıdaki şekilde |BD| — |DE| — JEC)| — 2 birim 
olduğuna göre, AD.AE çarpımı kaçtır? 


A4 B) 4v2 ğ 8 D) 8v2 E) 16 


ABCD bir kare 
A(3, O) 
D(O, 4) 


Dik koordinat düzleminde OĞ.AB skaler çarpımı 
kaçtır? 


A) 27 B) 30 C) 32 D) 35 


Z 
E) 37 


Soru 7: 
D 8 Cc ABCD bir dikdörtgen 
JAE| — |EBİ 
s |BG|s6cm 
ICD| 8cm 
A E B 


Yukarıdaki verilere göre, CE. DB vektörlerinin (iç) 
skaler çarpımı kaçtır? 


4 

A) -32 B) —-16 C)-4 D) 4 E) 48 
Soru 8: 
D G ABCD bir kare 

(BE| > |EC| 

JAB| 4cm 

E 

A 4 B 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ.ED çarpımı kaçtır? 


4-8 B) -4 G0 D) 4 E)8 
Soru 9: 
D ğ O, yarım çemberin 
merkezi 
/ |(AD| - |BC| 3cm 
A O B (AB| -5cm 


Yukarıdaki verilere göre, AD. AĞ çarpımı kaçtır? 


12 X 288 144 


i2 144 
ME <>: E 
A 5 B) 25 25 > 25 ) 5 


) GEOMETRİ - Veldörler 


GEOMETRİ - Veldörler 


Dik İzdüşüm 


# Başlangıç noktası O olan A, B ve H vektörleri için, 
A vektörünün B vektörü üzerindeki dik izdüşümü 
H vektörüdür. 


.> 


* Bile aynı yönündeki birim vektör olan T, vektörü 
ile H vektörünün boyunu ((H|) çarparsak Fi vek- 
törünü bulmuş oluruz. 


T.B A.B 
> — , (ij ALB 
A2” E 
Bİ 


Örnek 1: 


Â - (3,-2) vektörünün B - (4, 3) vektörü üze- 
rindeki dik izdüşüm vektörünün uzunluğunu bu- 


.lunuz. 
Çözüm: A 
A8, -2) A nün B üzerindeki dik 
Ai izdüşüm vektörü Of 
ei CE olsun. 
o H B(4,3) 
5 AB A.B 
(OH > — —-——— 
(BI yaz 532 
3.441 (283 6 
— - )) — bulunur. 


WJA 


Örnek 2: 
A ABC bir eşkenar üçgen 
IBD| 4 birim 
IDC| < 2 birim ise 
<AB,AĞ> skaler 


çarpımının sonucu 
kaçtır? 


<AB,AĞ> skaler çarpı- 
mını bulabilmek için D 
noktasından (ABI ye bir 
dik çizelim. Bu sayede AD 
vektörünün AB vektörü 
üzerine dik izdüşümünü 
(AH vektörünü) bulmuş 
oluruz. 

BDH bir (30'-60*-909) dik üçgeninde |AH| — 4 birim 
olur. 


<AB,AĞ>- JAB| . JAFİ| 


B 4 D 2 C 


—-6.4-24 bulunur. 


Örnek 3: 

ABCD bir dikdörtgen 
JEC| < 2 birim 

İDE| < 6 birim ise 
<EF,AB> skaler 


çarpımının sonucu 
kaçtır? 


pd 
W 


<EF,AB> skaler çarpı- 
mını bulabilmek için EF 
vektörünün AB vektörü 
üzerine dik izdüşümü 
olan HÂ vektörünü bu- 
lalım. 

(HÂ| — 6 birim 


HÂ ve AB vektörleri zıt yönlü vektörler olduğundan 


> 
e 
w 


<EF,AB> — (41).JHAJ.JAB)| — (-1).6.8 — -48dir. 


A A m 


e ap m YA 


YAA A a ml m el 


örnek 4: 


X > (4,3) vektörünün B — (1,1) vektörü üzerin- 


deki dik izdüşüm vektörünü bulunuz. 


çözüm : 
K nün B üzerindeki dik izdüşüm vektörü ÖH , bu 


vektörün'normu da |OfİJ| olsun. 


Vektörün Doğru Üzerindeki Dik İzdüşümü 


& Vektörün doğru üzerine dik izdüşümünü bulmak 
için, doğrunun doğrultman vektörü üzerine dik 
izdüşümü bulunur. 


# ax by $* G — 0 doğrusunun doğrultman vek- 
tör Ü- Cb,a) dır. 


Örnek 1: 


A-(-3, 5) vektörünün x-y #3 - O doğrusu üze- 
rindeki dik izdüşümünün uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 

X-Yy $* 3 - 0 doğrusunun doğrultman vektörü 

U — (1, 1) vektörüdür. 

Bu durumda, A vektörünün UÜ vektörü üzerine dik 
izdüşümünü bulursak, A vektörünün x-y 30 
doğrusu üzerine dik izdüşümünü bulmuş oluruz. 
izdüşüm vektörüne H dersek, 


—3 t5 


> |HJ & V2 birimdir. 


WA 


Örnek 2: 

A — (1, 5) vektörünün 3x-y 1 1 - 0 doğrusu 
üzerindeki dik izdüşümünün uzunluğu kaç bir- 
imdir? 


Çözüm : 
3Xx-y * 1-0 doğrusunun doğrultman vektörü, 
U (1,3) vektörüdür. 


A vektörünün 3x — y * 1 0 doğrusu üzerindeki dik 
izdüşüm vektörü, A vektörünün UÜ üzerindeki dik 


izdüşüm vektörüdür. 


Bu vektöre OH dersek, 


si ALU (41453) 
Gr e e 
kl Kö 
NOR — İS. birimdir. 
10 
Örnek 3: 


A — (-1, 2) vektörünün 3x * 4y * 1 - O doğrusu 
üzerindeki dik izdüşüm vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 
3x * 4y $ 1 - 0 doğrusunun bir doğrultman vektörü 
U- (4,3) vektörüdür. 


H vektörü, A vektörünün Ü vektörü üzerine dik 
izdüşüm vektörü olsun. Bu durumda H vektörü 
aşağıdaki ifadeyle bulunur. 


Ha eğ e deği 
UN? 25 
e 
5 5 


5 
© 
Z 
2 
oz 
İn 
z 
O 
EMİ 
© 


GEOMETRİ - Veldörler 


e 


Soru 1: 


A-J2,-1) vektörününy -—x doğrusu üzerin- 


deki izdüşümünün uzunluğu kaç birimdir? 


a ra 3 7 
A) 5 BY2 O) 5 D) 5 E) 5 
Soru 2: 


A - (1,3) vektörünün B — (3, k) vektörü üze- 
rindeki dik izdüşüm uzunluğu 1 birim olduğuna 
göre, k değerlerinden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


D)2 E) > 


Soru 3: 


A- (3, - 4) vektörünün 3x — 4y 4 7 — O doğrusu 


üzerindeki dik izdüşümün uzunluğu kaç birimdir? 


V 
A)5 B) 4 Cc) 3 D) 1 E)0 


WE 


Soru 4: 
gE a D ABCDEF bir düzgün ali. 
gen 
JED| — 4 birim 
E fe 
A B 


—e 


Yukarıdaki verilere göre, ED.FB çarpımı kaçtır? 


PA 
A) 16 B) 20 C) 24 D) 28 E) 32 
Soru 5: 
D C ABCD ve FBGE 
dikdörtgen 
JAFJ — |FB| > 2 birim 
E G 


Yukarıdaki verilere göre, EĞ.ED skaler çarpımı 


kaçtır? 
4 
A) 4 B)0 C)-3 D)-4 E)-5 
Soru 6: 
D 3 E 4 c ABCD bir dikdörtgen 
İDE| 3cm 
JEC| <4cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, AB . (BE * DE) skaler 
çarpımı kaçtır? 


4 
A) 2 B) —7 c)0 D)7 E) 12 


e 


rem emnymaaeaşamraş 


ye bremen mmm eta ins ram 


AÇC1, 3) ve B(4, 0) noktaları veriliyor. 


Buna göre, AB vektörünün yer vektörü aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


A C2.5) 


” 


Aşağıdaki vektörlerden hangisinin normu 


D) 3,6) 


B) (5,-3) 


(uzunluğu) en kısadır? 


A) C1,2) 


B 


Yukarıdaki verilere göre, AF * FB aşağıda- 


D) (3, 4) 


D 


B) (2, -3) 0) C1,1) 
E) (0,1) 
ABC bir üçgen 
2|FE| — |BF| 
E IDF| < |FG| 
C 


kilerden hangisine eşittir? 


A) 2DE 


B) 2ED 


OSDE D)DE 


E) (0,0) 


E) 


C) (4, 10) 


Ol Gi PI 


( 
- (1,-2) 


2,6) 
,—İ) 


vektörleri için, a —- xb * ye eşiliğini sağla- 
yan x ve y gerçek sayılarının toplamı kaçtır? 


A) 


1 


B)0 


Analitik düzlemde, 


vektörleri veriliyor. 


C)-1 


|Ü| - 10 birim ve U/V olduğuna göre, b 
nin alabileceği değerler toplamı kaçtır? 


A) -3 


Yukarıdaki verilere göre, FC - EĞ vektörü 


B) -1 


C) 1 


E 


D)3 E)4 
ABCD bir dik 
yamuk 
(AB) 1 JADJ 
(ADI L (DCJ 
|AF|  |FD| 

» JAG| < |6GBİ 
BE| < JECİ| 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) 


DO 


B) BE 


O) CE 


D) 


B 


S 

po 
6 
KE 
> 

, 
oz 
İn 
> 
O 
a 
O 


İİ GEOMETRİ - Vekiörler 


vektörü birim vektör olduğuna göre, k nin 


pozitif değeri kaçtır? 


ABC bir eşkenar 
üçgen 

O, ABC üçgeninin 
iç teğet çemberinin 
merkezi 

TODJ 1 (BC) 

(BEJ 1 (ACI 


B D C 


Yukarıdaki verilere göre, EA 4 2.O0D vektörü 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


ABÖ BEO BA DmpöB EĞ 
A ABC bir üçgen 
JAD| <3JDG)| 
D 
B i GC 


Yukarıdaki verilere göre, AB vektörünün BD 
ve BC cinsinden eşiti aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A) BD -BG B) 4BD — 2BÖ 
C) 2BĞ - 3BD D) 3BÖ - 4BD 
E) 2BGĞ - BD 
BE 28 ap sg ö-A 


WMH 


10. A-(3,-1) 
B-(2,1) 
G 


-(Xy) 


AB vektörü C vektörüne paralel olduğuna 
göre, x ile y arasındaki ifade aşağıdakilerden 


hangisidir? 
A) xy, B)x--—y G) y — 2x 
D) y --2x E)x-y1 
11. D Cc ABCDbir arel 

kenar 
İACI köşegen 
D,RE doğrusal 
İAE| — JEB| 

A E B 


Yukarıdaki verilere göre, CD 4 2DE ize 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


ADF BDA —2B6 mebDAâ BBÂ 
12. A ABC bir eşkenar 
üçgen 
2|EC| — |BE| 
B E c 


Analitik düzlemde |AB 4 2EĞ| - 2/7 birim 
olduğuna göre, ABC eşkenar üçgeninin alanı 
kaç birimkaredir? 


A)SY3 B)18 C)6VE D128 EA 


a e e 


melena 


KE 


TEST - 2 
D E c ABCD bir eşkenar D Cc ABCD bir dikdörtgen 
dörtgen |AB| — 6 birim 
İDE| — |ECİ| i 
A B A 6 B 
Yukarıdaki verilere göre, AE - BE 4 CB Yukarıdaki verilere göre, 
kaçtı? (BE * EA).(AB * BG) işleminin sonucu kaç- 
A, Na Bl e tır? 
AAB BAD CsBĞ Db ŞDE RGB 


A- 2e, LE se, ,B- (4, a) vektörleri veriliyor. 


JAB| - Y5 birim olduğuna göre, a nın ala- 
bileceği değerler toplamı kaçtır? 


A)2 B) 3 Cc) 4 D)5 E) 6 


V,-(a,1) 


V -(2,b) 


vektörleri lineer bağımlı ise a .b çarpımı 
kaçtır? 


AZ Bi o Dz E3 


7 
gi 
a 


A)-72 B)-44 C)-40 D)-36 E)o 


u, > (2,-3), u, - (6,-9) vektörleri veriliyor. 


Aşağıdakilerden hangisi u, ve u, nin doğ- 
rusal kombinasyonudur? 
A) C4,6) 


B) (3,—4) C) (4,6) 


D) (2,3) E) (6.9) 


— |2, 2) vektörünün B -|2,1) ve CJ6, 2) 
vektörlerinin lineer birleşimi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A)A-11B-4C B)JA—4B 4 11€ 
OA-B446 DA-B-C 
EA-4B-C 


GEOMETRİ - Veldörler 


bj 
Ke 
Ve 
e 
G 
© 
> 
U 
oz 
— 
LL 
> 
O 
ö 


8 ZE agg 


TEST -2 
7: D C ABCD bir dikdörtgen 10. bp fe ABCD bir kare 
JAD| — 5 birim F IFG| < 1cm 
5 JAB| 8cm 
A E B E 
A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, <CB ” DE> iç çar- 
pımı kaçtır? 


D)30  E)25 


8. AB-(-5,4) C-(k, 2) vektörleri ve A(4, 1) 
noktası veriliyor. 


BIĞ olduğuna göre, k kaçtır? 


A-4 B)-5 C©6 Dt1o Et12 


ABCD bir dik 
yamuk 

(ABI 1 (BGI 

(DCI 1 (BCJ 

IDG| <8cm 

(BC| 4cm 

|AB| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, AD.AC iç çarpımı 
kaçtır? 


A)24 B)28 C)Jso D34 E)36 


Wa 


11. 


12. 


KE KN a or 


Yukarıdaki şekilde EF. BF — 35 olduğuna 


göre, |AE| kaç cm dir? 


A1 B) 1,5 02 


Sıfırdan farklı a ve b vektörlerinin toplam ve 
farkı uzunluk olarak birbirine eşit ise aşağı. | 


dakilerden hangisi kesinlikle doğrudur? 


A) JaJ-Jb| Balb Ca/b. 
D) Jajs 1 E) |bj<1 
D Cc ABCD bir paralelkenar 
AÇI, 1) 
B(8, 2) 
D(1, 4) 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, AC . AB skaler 


çarpımı kaçtır? 


A) 20 B) 22 G) 24 D) 26 E) 28 


D) 2,5 3 


TEST -3 


Analitik düzlemde A(- 1, 4), B(2, 3) ve C(5,-—6) 
noktaları veriliyor. 


| 

i 

Buna göre, AĞ . AB iç çarpımının sonucu 
| kaçtır? 

A)36 B)32 C28 D2 Et12 
: 

t 

İ 

l , 

| 

i 

| 

| 2. A ABC bir üçgen 

1 (BDI 1 (AGJ 
IDG| — 2 birim 
: 

| g JAD| — 1 birim 
t B C 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ. (AD * AB) 
işleminin sonucu kaçtır? 


WA 


A)2 B) 4 Cc) 6 D)7 E)8 


3. A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (BGJ 
i a (CD| — |DB| 
3 2 
JAB| — 3 birim 
i |BC| — 4 birim 
i B 4 G 


Yukarıdaki verilere göre, AD . DC skaler çar- 
pımı kaçtır? 


15 


A-İ »B-$ oğ me EZ 


Analitik düzlemde, A(3, 2), B(5, 1) ve Cla, b) 
noktaları veriliyor. 


Buna göre, AB. (AĞ * CB) skaler çarpımı 
kaçtır? 


A)0 B) 2 c)3 D)4 E)5 


A ABC bir üçgen 
4 JAB| 8 birim 
8 IBC| - 6 birim 


c İJAC| x4birim 


Yukarıdaki verilere göre, BA . AĞ skaler çar- 
pımı kaçtır? 


A)-22 B)-1i C)8 D)j18 E)22 
D c ABCD bir paralelkenar 
IDE| - |BGJ 
JEB| — 2 birim 
JAE| 6 birim 


Yukarıdaki verilere göre, 
çarpımı kaçtır? 


A6 Ba C)-2 


DE .EB skaler 


Tm 
2 
© 
— 
© 
> 
zi 
p 
uş 
— 
O 
LU 
o 


e 
< 
De 
:O 
Me 
© 
> 
Z 
Demar 
iL 
— 
O 
ua 
O 


TEST -3 


A —3e, te, 


B- 4e, — 26, 


A ve B vektörleri arasındaki açının kosinüsü 


kaçtır? 

1 v2 v3 1 v8 
Aş be O De BE 
A D ABCD ve CKFE 

bir kare 
F 
B C K 


Yukarıdaki verilere göre, <CÂ, FC> skaler 
çarpımı kaçtır? 


A1 B)-1 Oo D-2 Ey 
ABC bir üçgen 
Pam 
m(ĞAD) - 30* 
m(DAĞ) — 30* 
m(EAB) — 309 
e 
m(ÂBÖ) - 309 
A : B |CAJ -4birim 


Yukarıdaki verilere göre, AD.AE iç çarpımı 
kaçtır? 


AMW3 B)12 G8 D6 E9 


m 


10. 


11. 


12. 


a, b vektörleri için |a|? * |b|? — 10 y, 
la * b| -3V2 birim olduğuna göre, la -5) 


kaçtır? 
AV2 B2 OY6E De Eyyiz 
D 4 E 2C ABCD bir kare 
JEC| <2cm 
İDE| x4cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, EA.(BE -- ED) ska- 
ler çarpımı kaçtır? 


A)—18 B)-i2 CG-6 D)18 E24 
A ABC bir üçgen 
(AHI L (BC) 
|AH| — 6 birim 
LI 
B H Cc 


Yukarıdaki verilere göre, AH. (AB * AĞ) 
skaler çarpımı kaçtır? 


B)36 O(O)24 


yapm m mean mt 


TEST - 4 


A 


A-(MB,3)veB-(V3,3) 


vektörleri arasındaki açı kaç derecedir? 


A) 45 


Analitik düzlemde 


B) 60 


mat, 


A(17, 18) 
B(32, 49) 


C) 75 


D)90  E)105 


C(16, 19) noktaları veriliyor. 


B.(AB - CB) skaler çarpımı kaçtır? 


A) 1 


Yukarıdaki verilere göre, BA.CD 
çarpımının değeri kaçtır? 


B) 12 


C) 17 


A 


3 


GC 


D)20 O E)28 


ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BCI 

|AD| — |DB| 
JAC| 3 birim 
|BC| -4 birim 


skaler 


A)-10 B)-6 O)-4 D)- 7 Ey-E 


WA 


alb, asb-c, 2Jb|-jc| ise bvec 


vektörleri arasındaki açı kaç derecedir? 


A)15 B)J30 C)45 D)6O E)75 


A-3e,—4e, B-xe, tye, 
ALB, (BJ 1 birim 


Yukarıdaki verilere göre, (X, y) ikilisi aşağı- 
dakilerden hangisi olabilir? 


n(83) als) alg) 
0.9 Bİ ziz) 
A ABC bir üçgen 
IBC| <6 birim 
B sc 


Yukarıdaki verilere göre, BC.(AB —- AĞ) ska- 
ler çarpımının sonucu kaçtır? 


A) 6 B)18 CG)-18 D)36 E)-36 


ks 
ö 
Z 

© 
pe 
7 
puani 
LI 
— 
O 
UJ 
O 


a 


) 


TEST - 4 


7. A(4,1), B(1,5) noktaları veriliyor. AB vektörü 
ile eşit uzunlukta ve AB vektörüne dik olan 
vektörlerden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (8,2) B) (8, 4) C) (4,3) 


D) 2,5) E) (4,-—1) 


8. A-(3,1) vektörünün B-(5, 5) vektörü 
üzerindeki dik izdüşüm uzunluğu kaç bir- 


imdir? 
A2 BAZ G3 D28B8 BB 
9 D 2 C ABCD bir yamuk 
|AD| < 10 birim 
JAB| — 8 birim 
v E  |DC| -2birim 
ia A 8 B 
-— 
© Yukarıdaki verilere göre, (DA -- AE). (EB 4 BA) 
> skaler çarpımı kaçtır? 
oz 
ii A)-36 B)-16 C)-8 Do E)16 
> 
O 
İndi alm a mm, 
ö vE 2 3-0 b 5-A G-E 


10. AYB, BLĞ,AB4O) -32, JA| —ajBji, 


|B| kaç birimdir? 


A2 BAZ 4 DAS Eg 


11. A (10,5) vektörünün, B - (3,4) vektörü 
üzerindeki dik izdüşüm vektörü aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) (6, 8) B) (9, 12) 


D) G3, -4) 


WA 


E) C6,-8) 


ABCD bir dikdörtgen 
EBGF kare 
(DF| — JFAJ 

|EB| — 2 birim 


Yukarıdaki verilere göre, DF .CB skaler çar- 
pımı kaçtır? 


A) 6 B) 7 c)8 D) 9 E) 10 


C) (12, 16) 


D ABCDEF bir düzgün 
altıgen 
JAF| < 2 birim 
F Cc 
2 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, (AB - BÖ).(DE * EF) 
işleminin sonucu kaçtır? 
' 


D)-12 E)12 


A ABC bir üçgen 
BDE bir eşkenar 
üçgen 
(AB) 1 (AC) 

© JADI - JBDJ 
JAC| — 48 birim 


Yukarıdaki verilere göre, EĞ. AD skaler çar- 
pımı kaçtır? 
A)-6 B)-5 C)-4 


D)6 E)10 


A-e,te, ve B--8e, 4 4e, vektörleri ver- 
iliyor. 


Buna göre, A ile B vektörleri arasındaki açi- 
nın kosinüsü kaçtır? 


WA 


TEST - 5 
4 D Cc ABCD, EBFG ve 
HBKL birer kare 
G £ JAE| < JEH|J — |HB| 
K 
A E H B 


Yukarıdaki verilere göre, AĞ * AL aşağıda- 
kilerden hangisine eşittir? 


AAC B)2.BF C)EK D) Z.AF E) EĞ 


Sd 
o 


c ABCD bir dikdörtgen 
(BEJ < JECİ 


>» 
ww 


Yukarıdaki verilere göre, AE * BD ifadesinin 
sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


ADC B)2BE CJDA D)3.BE E)BÂ 


6. Ü-(3,a43), V- (4,2) vektörleri veriliyor. 


Ü-2V — (-5, 5) olduğunagöre, Ü.V iççar- 
pımı kaçtır? 


A)25 B)26 C)27 Dao E)33 


ba 
2 
G 
M2 
© 
> 
pri 
ji 
LU 
z 
O 
LU 
O 


7 D 6 G ABCD bir kare 
CBE eşkenar 
üçgen 

* JAB| 6cm 
A B 


Yukarıdaki şekilde F ve G noktaları kare ve 
eşkenar üçgenin ağırlık merkezleri olduğuna 
göre, |DF * AĞ| kaç birimdir? 


A9 B)15-/3 C)104V58 D)12 948 


8. D c ABCD bir dikdörtgen 
eğ İCE| - JEBİ 
2 se JAB| —4birim 
IDA| — 2 birim 
A 4 B 


Yukarıdaki verilere göre, <DE i DB> skaler 
çarpımı kaçtır? 


A)18 B)19 C)20 Dai E)22 


9. A(3,0), B(4,2) ve C(8, 1) noktaları veriliyor. 


ko AB ile CB arasındaki açının kosinüs değeri 
g kaçtır? 
> 

3 2 1 3 1 
iz )-- B—> O0—— D— p— 
İz MM 5 M0 28 5 
p 
O 
UZ m A ata m ram aş ARM emaye ayn sanma al mn ürüne a mamak 
ON ME. MEME. ee 


10. D F Ğ ABCD bir dikdörtgen 
|AE| — JED| 
IDF| < |FGj| 
E 10 JAB| — 8 birim 
(BC| — 10 birim 
A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, (AB * EF| kaç bi. 
rimdir? 


A6 B)V74 C)V8$ D)13 Eto 


11. 


WI 


Yukarıdaki A vektörünün uvev vektörlerinin 
lineer bileşimi cinsinden ifadesi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) Su sav B) Zutav c) çur Lv 


D)2u *3v 


12. A (10,5) vektörünün y-2x41 doğrusu 
üzerine izdüşüm uzunluğu kaç birimdir? 


A2. B35 OSB Da E)10 
RMA SA a AE 


e a Vi 


DOĞRUNUN ANALİTİK İNCELENMESİ 


Eğim ve Eğim Açısı 


Bir doğrunun Ox ekseni ile pozitif yönde (saatin 
ters yönü) yaptığı açıya eğim açısı denir. 


3 
Pr 


* 


Eğim açısının tanjantı, doğrunun eğimini verir. 
Eğim “İn” ile gösterilir. 


y ' y 
dı da 


m, > tana >0 
Eğim pozitif 


M,  tanB <0 
Eğim negatif 
*# O<a<gr 


olduğunda tanca >0 


kia 


90* <B< 180” olduğunda 


tanB <0 


WI 


Örnek 1: 


Aşağıdaki doğruların eğimlerini bulalım. 


1 2 
ana İİ tanp <E - ve 
m, 2 a * p - 180 
m, — tano, — — tanB 
m, --2 tür. 


Örnek 2: 
d, ved, doğrularının 
eğimleri toplamı 
kaçtır? 

d, doğrusunun eğimi m, — tan45* — / 

d, doğrusunun eğimi m, — tanc > —tanğ > — z 


d, ved, doğrularının eğimleri toplamı 


SN 
14 ( 3) - bulunur. 


A(-3, O) 
B(0, 2) 
C(6, O) 
DO, 4) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilenlere 


göre, d, ve d, doğrularının eğimleri toplamı 


kaçtır? 


A-Z Bo c) E DE g2 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


) 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


zd 


İki Noktası Bilinen Doğrunun Eğimi 


AÇ, y,) ve B(x,, yg) noktalarından geçen doğ- 
runun eğimini ABC dik üçgeninden bulabiliriz. 


Örnek 1: 
Dik koordinat düzleminde Afi, 4), B(3, 8), C(6, — 1) 


noktaları veriliyor. k 
AB, AC ve BC doğrularının eğimlerini bulunuz. 8 
Çözüm: 
Mag ex Ni ai a 2 2 
Hg EE 2 — -z iü) 
Mec # Ex Ni e — -2 -—8 bulunur. 

. Örnek 2: 


A(i, V3) ve B(2, 2/3) noktalarından geçen 
doğrunun eğimini ve eğim açısını bulunuz. 


Çözüm: 


 YemYı o 23-3 p 
Mağ xXx 2 — v3 tür 


Mg — tana — V3 olduğundan & - 60” bulunur. 


Örnek 3: 

A(2,k) ve B(5,3) noktaları veriliyor. 
AB doğrusunun eğim açısının ölçüsü 135” işe k 
değeri kaçtır? 


Çözüm: 
Mag > tan135* — —tan45” ——1 


Mag 5 olduğundan 
—1 - 2“ > k—6 bulunur. 
Örnek 4: 


A(k, 2), B(3,5) ve C(4,—1) noktaları doğrusal ise 
k kaçtır? 


Çözüm: 
A, B ve C noktaları doğrusal olduğundan 
Mag S Mag > Maç dir. 

RK AM Me 
We asg) “yak AM ak 

3 “8 ri 

S1) Uk ise k— 5 bulunur. 
Örnek 5: 


Orijinden ve A(6, 3) noktasından geçen doğrunun 
eğimi kaçtır? 


Çözüm: 
1. Yol 


0(0, 0) ve A(6, 3) olmak üzere | 


b 


A- g- 


At 2a, b) ve B(2b, — a) noktalarından geçen 


doğrunun eğimi kaçtır? 


v 
y-2 8) -Z Cc) 0 D) > g2 


* 


Soru 2: 
Afn * 1,3) ve B(i—Zm, 2) noktaları veriliyor. 
AB doğrusunun eğim açısının ölçüsü 909 ise 5 
oranı kaçtır? 

4 
A-2 B)-1 GC) — D) p2 


vi a 
2 2 


Soru 3: 
AÇ 2,1), B(8,a) ve C(7,0) nokiaları aynı 
doğru üzerinde olduğuna göre, a değeri kaçtır? 


A ABC bir üçgen 
E, kenarortayların 
D kesim noktası 
E(1, 0) BÇ-3,—2) 
C(6, — 2) 


86-3, -2) G6, -2) EK, O) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, AB doğrusunun 


eğimi kaçtır? 


zi 
2 


WA 


V 
A3 B2v2 a2 D)0 E)-2 


Na 
c) Z- A 


Eğimi ve Bir Noktası Bilinen Doğrunun Denklemi 


A(a, b) noktasından geçen ve eğimi m olan d 
doğrusu üzerindeki herhangi bir nokta P(4, Yy) 
olsun 


m — 2. olduğundan A(a, b) noktasından 


geçen ve eğimi m olan doğrunun denklemi: 


y-bsm.(X—aj | 


yamx*n biçiminde verilen doğru denklemi için: 


ysamx*n denkleminde 


i | 


(eğim) (doğrunun Oy eksenini kestiği noktanın 
ordinatı) 


# ax*by*c-0 doğrusunun eğimi: 


by -—-ax-c 
ai 2 
Mer yaşi 
seti 
iri 


# Doğru üzerindeki noktalar, doğru denkleminde 
yazıldığında, eşitliği sağlar. 


Örnek 1: 
A(2, —3) noktasından geçen ve eğimi 4 olan doğru- 
nun denklemini bulunuz. 


a 
(0) 
z 
feni 

2 
w 
Y 

.E 

MY 

E 

ğ- 
lm 

< 
imi 
— 
2 
bi 

2) 
O 

nl 

, 
ez 
jp 
ij 

— 
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O 
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O 
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) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


Çözüm: 
A(2,—-3) ve m4 ise doğrunun denklemi; 
y-bs m(«-a) 
Y-(C3)-4.(X-2) 
yi3-4x-8 
yz4x—11 veya 4x—-y-—11 0 bulunur. 


Örnek 2: 
A(<2, -1) noktasından geçen ve eğim açısının 
ölçüsü 135* olan doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
Eğim açısı 1359 olduğundan doğrunun eğimi, 
m -tani35*——i dir. 
A(2,-1) ve m-—1 ise doğrunun denklemi; 
y-y, mx) 
Y-C 1) e 16-02) 
ytis—x-2 


Y--—x-3 veya Xty13-0 bulunur 


A(e, 3v3) noktasından 
geçen d doğrusu X 
ekseni ile 609 lik açı 
yaptığına göre, d doğ- 
rusunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 
m — tan60* - V3 ve A(2, 3V3) ise eğimi ve bir nok- 
tası bilinen doğru denklemi yazıldığında 


y-y, > m&-x,) 
y—3v3 — V3.(X-—2) 
y—3v3 - V3x-2v3 
ys V3x * V3 veya vV3x-y-4vV3-0 bulunur. 


Wa 


Örnek 4: 
A(2,—-3) ve B(-1,6) noktalarından geçen doğru. 
nun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
0 en) - 
er ai 
A(2,—-3) ve m-—-—3 doğru denkleminde yerine 
yazılırsa 


y-y, > m&—xj) 
y-C3)--3.(X-2) 
ytı3—--—3x16 


Doğru denklemi y -—3x -3 veya 3X4 y-3-0 
bulunur. 


Örnek 5: 


Yandaki 
ağacın t(yıl) zamanına 
bağlı olarak d(metre) 


boyunun değişimini 


(0, 3) ve (2, 9) nokta: 
larından geçen doğru- 


nun eğimi 
. 9-3 | p 
Mg -3 tür 


Doğrunun denklemi 
d-d, -mg-t,) 
d-3-3((-0) >d-3t43 

Doğru denkleminde t yerine 10 yazıldığında 10 yıl 
sonra ağacın boyu; 


d-3.1043-33 metre olur. 


2. Yol 

Grafik incelendiğinde ağacın boyunun 2 yılda 
9—3 - 6 metre arttığı görülür. 

Ağacın boyu 2 yılda 6 metre artıyorsa 

Ağacın boyu 10 yılda 30 metre artar. 

Ağacın boyu başlangıçta 3 metre olduğundan 10 yıl 
sonra ağacın boyu; 30 - 3 — 33 metre olur. 


şekilde bir 


veren grafik çizilmiştir... 
10 yıl sonra ağacın. 
boyu kaç metre olur? 


örnek 6: > 
ax-6y to” 0 doğrusunun eğimi > ise a kaçtır? 


çözüm: 
1. Yol 
ax-6y*c-0 
By —-axtc 
2 


xt e doğrusunun eğimi > dır. 


“4 


2 > 
Buna göre, o z 3 >az4tür 


2. Yol 


, il a 
ax4- by 4* c > 0 doğrusunun eğimi m 5. oldu- 


ğundan ax—-6y *Cc- 0 doğrusunun eğimi 


a a 
ms—— 6 dır. 

sn AL2 eli 
Buna göre, 573 isea-4tür 
Örnek 7: 


d:3x-4y 414-0 
Afa, 2) 

Ba, b) ise 

b-a farkı kaçtır? 


Çözüm: 
Afa, 2) noktası doğru denklemini sağlar. 


3Xx—-4y 4 14-0 
3a-4.2 414-0 isea-—2 olur 
B(-a, b) noktası doğru denklemini sağlar. 


3X—-4y4 14-0 


3.(-a) -4.b $ 14 - O eşitliğinde a yerine — 2 yazalım. 


34(-(-2)) -4b 414-0 ise b-5 olur. 
Dolayısıyla b—-a-5-—(-2)-7 bulunur. 


WA 


Soru 1: 


AÇ 1, 5) noktasından geçen ve eğimi -3 olan 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden harıgisidir? 


A)3x-y4*2-0 B)3x -y-8-0 


/ 
C)x*-3y-2-0 D)3x*y-2-0 


E)x-38y 2-0 


Soru 2: 

A(3, 0) noktasından geçen ve eğim açısının 
ölçüsü 309 olan doğrunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A)y — V3x-3v3 B) ys v3x-v3 


Öy- ix - D)y - Öz #8 
Eyy- xs 
Soru 3: 


A(0, 3) ve B(-6, 5) noktalarından geçen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x*-3y—-3-0 B)-x*3y1t-9-0 


C)3x—y41-3-0 D)3x4*y-9-0 


Z 
E)x43y-9-0 


Soru 4: 


Analitik düzlemde A(-4, 3) ve B(4, 9) noktaların- 
dan geçen doğru ile eksenler arasında kalan alan 
kaç birimkaredir? 


Z 
A) 20 B)24 Cc) 32 D) 36 E) 40 
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Soru 5: 


Analitik düzlemde — 15x * 5y—1 - 0 doğrusunun 
eğimi kaçtır? 


A) -5 B) -3 C) 


m 
3 


Soru 6: 
Analitik düzlemde (k — 2)x * (2k -1)y «3-0 


doğrusunun eğim açısının ölçüsü 45 ise k 
kaçtır? 

A 
A) -2 B)-1 o) 2 D) 1 E)2 
Soru 7: 


Analitik düzlemdeki verilere göre, d doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)ysx*#5 


Dys—x45 E)ys—5x 


Soru 8: 


A(3a *1,2—b) noktası x—-3y—-4-0 doğrusu 
üzerinde olduğuna göre, a * b kaçtır? 

V 
B)3 


A)4 o) 2 


WA 


ABCD bir kare 
A(2, O) 


Eksenleri Kestiği Noktaları Bilinen Doğrunun 
D(0, 4) ise 


Denklemi 


x eksenini Afa, 0) ve y eksenini B(0, b) noktalarında | 
kesen doğrunun denklemi aşağıdaki gibi bulunur, 


y : 


xeksenini E de, y 8ksenini D de kesen d doğrusu- 
nun denklemi nedir? 


| 

z 

i 

i 

çözüm: 
on 
| öklid bağıntısından 
| 


Örnek 1: |IDO|? — |EOJ.JOAJ 
4 - |EO|.2 
|EO| -8 dir. 


>X Ohalde,E(-8,0) 
olur. 


doğrusunun denklemi; 


p rr veya —x * 2y—8 -0 bulunur 


Analitik düzlemde verilen d, ve d, doğrularının 
denklemlerini bulunuz. 


Örnek 3: 


Çözüm: 
ABCD bir dikdörtgen 
tie! vea--4, b 3 olduğundan d 
|AD| — 2JAB| 
d, doğrusunun denklemi, 


a B(7, 7 ise 
4 


3x—4y 412-0 olur. 


#521 > -3X 4 4y- 12 veya 


a-—2 ve b—-5 olduğundan 


d, doğrusunun denklemi 


X 
-2-k-1 > -5x—2y - 10 veya 


5x -2y1 10-0 olur. 


AD doğrusunun denklemini bulunuz. 


DEA dik üçgeninde 


x eksenini E(— 8, 0) da y eksenini D(0, 4) de kesen d 


WA 


|AB| - k dersek 
JAD| > 2k olur. 
B noktasından x ekse- 
nine (BEJ dikmesini 
çizelim. Açılar şekildeki 
gibi yazıldığında 
a-B-90've 
DAO - ABE olur. 
al - ise |OA| 4 tür. 
JAE| - |OEJ — |OAJ dan |AE| 7-4-3 olur. 
Be ise |DO| <6 dır. 


O halde, A(4, 0) ve D(0, 6) noktalarından geçen 


AD doğrusunun denklemi; 


Z * $ ii veya 3x *2y—12 -0 bulunur. 
Örnek 4: 
, ABCDEF bir düzgün 
altigen 
A3, 0) ise 


BC doğrusunun denk- 
lemini bulunuz. 


Düzgün altigenin bir dış 
açısı 609 olduğundan 
m(GBÖ)  60' ve 

CBO (30-60*-90*) 


üçgeni olur. 
|BO| sa dersek 
3 birim |ICO| - av/3 ve 


(BC| — JAB| - 2a olur. A(-3, 0) olduğundan 
J(AO| x3a-3>»a-idir 
Buradan, B(- 1, 0) ve C(0, v3) olur. 


BC doğrusunun denklemi; 


ağ 


> V3x-y4 v3 -0 bulunur. 
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A(0, — 2) 
B(4, O) 


Analitik düzlemdeki d doğrusunun denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2x—-y-8-0 B)-x—-2y4-4-0 


C)x-2y1-4-0 


D)—-2x*y4-4-0 


/ 
E)x-2y-4-0 


ABCO bir dikdörtgen 
lOC| — |CE| 
B(4, EN 2) 


Yukarıdaki şekilde, ABCO dikdörtgeninin B 


- köşesinden geçen d doğrusunun denklemi aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


A)x-2y48-0 B) 2Xx—-y1*8-0 


A 
CO)2x-y-8-0 D)x-2y—-8-0 


E)x -2y-4-0 


WA 


Eksenlere Paralel Doğrular 


diki 


x ekseni: y 0 
yekseni:Xx—0 


* 


y eksenine paralel d, doğrusu, x eksenine apsisi 
a olan noktada diktir. d, doğrusu üzerindeki 
bütün noktaların apsisleri a ve doğrunun eğimi 
tanımsızdır. 

d.:x—a 


* 


x eksenine paralel d, doğrusu, y eksenine apsisi 
, b olan noktada diktir d, doğrusu üzerindeki 
bütün noktaların ordinatları b ve doğrunun eğimi 
sıfırdır (0). 


Örnek 1: 
Afa, 2k-3) ve B(b,k * 1) noktalarından geçen 
ve x eksenine paralel olan doğrunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 
Doğru x eksenine paralel olduğuna göre A ve B nok- 
talarının ordinatları eşittir. 


Buna göre, 
2k-3-kt*1 > k-—4 olur 
k yerine 4 yazıldığında 


Afa, 5) ve B(b, 5) noktalarından geçen doğrunun 
denklemi, 


y-5 veya y-5-0 bulunur. 


İ 
mmm meme a nmmezmnnennarmmimnm tn pkmmnmamammeemnLAmemimİzeMRe İNKAR 
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ABC ikizkenar üçgen 
JAB| < JAGJ <5 birim 
B(e, 0) i 

C(8, 0) ise 


Xx 
B(2, 0) C(8, 0) 


E 
A köşesinden geçen ve y eksenine dik olan 
doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
” |BC| 8-2 


UN 


O Be9H Geo) 


>ys4 


| 6 birim 


A noktasından x eksenine JAH| dikmesini çizelim. 
ABC ikizkenar üçgen olduğundan 


|JBHJ > |HC| -3 birim olur. 
ABH (3-4-5) dik üçgeninden JAH| — 4 birimdir. 


“ A noktasının ordinatı 4 olduğundan, 


A noktasından geçen ve y eksenine dik olan doğru- 
nun denklemi; y - 4 bulunur. 


Örnek 3: 
y OABC bir eşkenar 
dörtgen 
A(10, O) 
C(a,a * 2) ise 


C köşesinden geçen ve x eksenine dik olan 
doğrunun denklemini bulunuz. 


WA 


C noktasından x ekse- 
nine (CHJ 
çizelim. 


dikmesini 


10 birim 


Cfa,a * 2) ise |OH|J <a birim 

|CH| za * 2 birim yazılırsa 

COH dik üçgenin (6-8-10) üçgeni olduğu görülür. 
Buradan, |OH| xa < 6 birim olur. 

C noktasının apsisi 6 olduğundan, 


C noktasıdan geçen ve x eksenine dik olan doğrunun 
denklemi; x — 6 bulunur. 


Örnek 4: 
A(3k— 1,5) ve B(4—2k,-—2) noktalarından geçen 
ve y eksenine paralel olan doğrunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 

Doğru y eksenine paralel 
olduğuna göre A ve B 
noktalarının apsisleri eşit- 
tir. 

Buna göre, 


3k—-1-4-—2k 


kz1 olur. 
k yerine 1 yazıldığında 


A(2, 5) ve B(2,—2) noktalarından geçen doğrunun 
denklemi, 


x-2 veya xX-2-0 bulunur. 
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g, O(0, 0) dan ve AÇ 4, 2) noktasından geçen 
doğrunun denklemi ; - 


Ni İç; 
ys MX den 2 -— 4m > m ise 


Soru 1: Orijinden Geçen Doğruların Denklemi 


Analitik düzlemde, 


Yi ymx 


ye İk veya X*-2y-0 olur. 


e 


xz6 
Xs-2 
-3 
- B(12, 0) 

, i y s 2x doğrusu ABCD 
Doğruları arasında kalan bölgenin alanı kaç bir- karesinin D köşesinden 
imkaredir? iği Ö 

” x Orijinden geçen ve eğimi m olan doğrunun den. al zl kac bi 
NE ki , evre aç bir- 
A) 28 B) 32 C) 40 D) 42 E)S0 | klemi, ys mx şeklindedir. ii iü 


y 2x doğrusu D nok- 
tasından geçtiğine göre, 
D noktasının apsisine k 
dersek, ordinatı 2k ve 
D(k, 2k) olur. 


A(2, k2) ve B(-1,2k-— 1) noktalarından geçen ve 
x eksenine paralel olan doğrunun denklemi aşağı- 


“OkA >k B(2,0) 


| 
| 
Soru 2: 


b m mermiye me 


dakilerden hangisidir? çi 
Bi 
& # yzx doğrusuna, 1. açıortay doğrusu denir. : 
A)ys-2 B)x*150 C)y*-1-0 # ys - doğrusuna, 2. açıortay doğrusu denir. Dik, 2k) ise |OA| < kve JADİ — 2k olacağından 
/ ABCD karesinin bütün kenarları 2k olur. 
Dyt E)x-1 -|0B| -3k-—12 den k—4 ve ABCD karesinin bir 
Örnek 1: kenarı |AB| 2k 8 olur. 
A(C4, 2) noktasından geçen ve i Dolayısıyla Çevre(ABCD) — 4.(AB| 
a. x eksenine paralel olan © — Çevre(ABCD) - 4.8 - 32 birimdir. 
b. y eksenine paralel olan : 
c. orijinden geçen doğru denklemlerini yazınız. i Örnek 3: 
Af(2a * 3, 9) noktası 1. açıortay doğrusu üzerinde, 
Soru 3: 


| B(5, b — 1) noktası 2. açıortay doğrusu üzerinde 
E 
; 


olduğuna gö 7 
A(-4, 2) noktasın- ğuna göre, a * b toplamı kaçtır 


“dan geçen ve X 
eksenine paralel 


“|aft-3 
alizi, a ve B(2i, b) noktalarından geçen ve 
Çözüm: 


x eksenine dik olan doğrunun denklemi aşağıdak- 
' Afea * 3, 9) noktası 1. açıortay (y - x) doğrusu ÜZe- 


ilerden hangisidir? doğrunun denkle- 


rinde ise y — x olduğundan 


PARKER SONE SKLSE 


mi; ys2 dir. 
A 1 V 243-9 >a-3 olur 
iye B)x-- C)x— : 
B(5, b — 1) noktası 2. açıortay (y — — x) doğrusu ÜZe- 
D)y-2-0 E)x-2-0 : rinde ise y — — x olduğundan 


b-1--5 > b-—-4 olur 
b. A(-4, 2) noktasından geçen ve y eksenine para- 


lel doğrunun denklemi; x — — 4 tür Buradan, a -b-3 (4) -—1 bulunur. 
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Soru 1: 


AÇ 6, — 9) noktasından ve orijinden geçen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A İ)8x-2y-0 C g 
Jy- 5x )3x-2y> ye 
D)2x*3y-0 E)x-3y-0 

Soru 2: 


ABCD bir 
eşkenar 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD eşke- 
nar dörigeninin C köşesi d doğrusu üzerinde 
olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç birimkaredir? 


A) 6 B) 8 Cc) 9 D) 10 İ 1 


Soru 3: 

ABCD bir 
dikdörtgen 
EFGH bir kare 
C(8, 2) 
E(-4,0) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde D noktası 


y z xdoğrusu üzerinde, G noktası y - —x doğrusu 
üzerinde olduğuna göre, Rnann orani 


Alan(EFGH) 
kaçtır? 
Z 
A)2 B) z 0) 3 D) 5 E)4 
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Doğrunun Vektörel ve Parametrik Denklemleri 
UÜ > (a, b) vektörü d doğrusuna paralel bir vektör, 
A(x,, yı) noktası d doğrusuna ait bir nokta. 


U-(a, b) 


Pe, y) 


Abı, Yı) 


Doğru üzerindeki her P(x, y) noktası için AP ve U vek- 
törleri paraleldir. 


AP/U > AP-kUÜ 
> P-A-kU 
> P-A-kU 

Bulunan bu denkleme doğrunun vektörel den- 

klemi denir. 


(ke R) 


* 


U — (a, b) vektörüne doğrunun doğrultman vek- 
törü denir. 


* 


* 


Doğrunun vektörel denkleminde, vektörlerin koo- 
ordinatları yazılırsa doğrunun k parametresine 
bağlı parametrik denklemi elde edilir. 


P-A-kÜ— (&-x,y-y) -k.(a,b) 


XX tak 


Örnek 1: 
x-6t—-5 
—2t-*-1 


Parametrik denklemi ile gösterilen doğrunun 
kartezyen denklemini bulunuz. (t e AR) 


WI 


Çözüm: 

Xx 6-5 
3/ys-2t41 
e 
İt parametleri yok edilerek şekilde işlem yapıldığında 

doğrunun denklemi 


X*3y-—2 5 x1*3y42-0 bulunur 


Örnek 2: 
peER olmak üzere, A/3p-2, PİL noktala- 
rının analitik düzlemdeki görüntülerinin kümesini 


(geometrik yerini) bulunuz. 


Çözüm: 

Geometrik yere ait nokta Afx, y) ise, 

ptiİ 
2 


x-3p-2 vey olur. 


Her iki ifadeden p değerleri eşitlenirse; 


o X*2 
Biz 


A noktalarının geometrik yerinin denklemi, 


- 2y—1 eşitliğinden 


x-—6y #50 bulunur. 


Örnek 3: 


— 


Analitik düzlemde, U — (2, -3) vektörüne paralel 


ve A(-i, 5) noktasından geçen doğrunun denlem- 


ini bulunuz. 


Çözüm: 
AP -©-(1),y-5) ve U- (2,—3) vektörleri para- 
lel vektörlerdir. 


AP/U > AP—kU 
>X11,y—5) —k.(2,-3) 
xs-İ 2k 


y-5—3.k 
Doğrunun parametrik denklemidir. 


3x *-2y—-7-0 
Doğrunun kartezyen denklemidir. 


Soru İ 
İKİ 
y 
ç İi-2 
y-—3 


Parametrik denklemi ile gösterilen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? (t e R) 


İ2x-3y-3-0 B)2x-3y43-0 


0)2xt3y1t3-0 D)3x—2y—-3-—0 


E)3x 4 2y43-0 


Soru 2: 
ke R olmaküzere,A 5 —-2,5-2k) noktalarının 
geometrik yerinin denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 


A)x*-2y—-1-0 B)x1-4y43-0 


4 
0)4x*-y-3-0 D)4Xx*y41*3-—0 


E)2x-y—3-0 


Soru 3: 
Analitik düzlemde, A(3, — 10) noktasından geçen 
ve Ü—(-1, 5) vektörüne paralel olan doğrunun 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)5xX*y4 15-0 B)xt-5y447/-0 
4 

0)5x4-y-5-0 D)5x-y1-25-0 


E)x—-y $ 13-0 


WA 


Denklemi Verilen Doğrunun Grafiğinin Çizilmesi 


Denklemi verilen bir doğrunun grafiğinin çizilebilmesi 
için doğrunun geçtiği farklı iki nokta bulunur. 


İşlem kolaylığı olması açısından, doğrunun denkle- 
minde 


x z Oiçin y eksenini kestiği noktanın ordinatı 

y O İçin x eksenini kestiği noktanın apsisi 
bulunarak doğrunun eksenleri kestiği A(0, y) ve 
B(x, 0) noktaları elde edilir. 


Bu A ve B noktaları analitik düzlemde birleştirilirse, 
doğrunun grafiği çizilmiş olur. 


Örnek 1: 
2X -3y * 12 - 0 doğrusunun grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 
y 2x -3y * 12 <0 
2x-2y112-0 denkleminde; 
Xxz0 için ys4ve 
A(0, 4) 
>x YzOiçinx--6ve 
B«-6, 0) 
noktaları bulunur. 


Bu noktalar analitik düzlemde belirtilerek birleşti- 
rilirse, grafik şekildeki gibi çizilmiş olur. 


Örnek 2: 
Xx t 2y - 0 denklemi ile verilen doğrunun grafiği- 
ni çiziniz. 


Çözüm: 


Xx t2y>0 denk- 
leminde; 

xz0 için ysOve 
0(0, 0) 
xs2içiny—-—1 
ve A(2, —- 1) olur. 
Bu nokialardan geçen OA doğrusunun grafiği şekil- 
deki gibidir. 
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Örnek 3: 

A(1,4) ve B(-2, 10) noktalarından geçen doğru- 
nun eksenleri kestiği noktalar arasında kalan 
doğru parçasının uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm: 
AB doğrusunun denklemi 
10—4 ” 
AB İL. -—2 den, y—-4--2(X-1) ise 


2X*y-6-0 olur. 

2X 1y-6 0 doğrusunun eksenleri kestiği nokta- 
lar K ve L olsun. 

x—0 için y-6 ve K(0,6) 
yzOiçinx-3 ve L(3,0) 
olur. 

OKL dik üçgeninde pisagor 
bağıntısından 

IKL|2 32462 

IKL| <3V5 birimdir. 


Örnek 4: 

JAB| — 2J0B| 

Alan(AOB) — 88 birimkare 
ise d doğrusunun denkle- 
mini bulunuz. 


|0B| sk iken 
JAB| — 2k olduğundan 
AOB (30*-60“-909) üçgenidir. 


Buna göre, |OA| — 8 


olur. 


Alan(AOB) — eks 


2 
sö KE ise k-4 olur 


WI 


A(0, - 4v3), B(4, 0) noktalarından geçen d doğruşu,. 
nun denklemi 


X VW RE a 2 
ALİM E 15 vV3x—-y—4V8-0 bulunur 
Örnek 5: 


5x * 4y -20 - 0 doğrusuyla eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 


5x * 4y—20 — O denkle. 
minde; 
xz0Oiçiny—5ve 
A(0, 5) 
YyzOiçinx—4ve 
B(4, 0) 


Bu noktalardan geçen doğru ile eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı, 


Alan(AOB) < 2 — 10 birimkaredir. 


Örnek 6: 
İxl 23 ve |y) <2 doğrularının sınırladığı kapalı 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 


İxX| 8 > x-3 veyax--3 tür 
IYİ 2 Xy—2 veyay-->2dir 


Buna göre, 
X-3,X--3,y-2vey--—2 doğrularının sınırladığı 
kapalı bölgenin alanı 6.4 — 24 birimkaredir. 


i 
| 
| 
| 


Soru 1: 
A6, -3) ve B(2, 9) noktalarından geçen doğru 
eksenleri C ve D noktalarında kesmektedir. 


Buna göre, |CDİ 
tasının oriğne uzaklığı kaç birimdir? 


doğru parçasının orta nok- 


A3 B) YÖ * Öğ VE D)4 E) V17 
2|AO| — 5JOB| 


Alan(AOB) 20 birimkare 


Analitik düzlemdeki verilere göre, d doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)2x 4 5y-20-0 B)5Xx42y420-0 


A 
C) 5x * 2y—-20 -0 D) 2x * 5y $* 20 -0 


E) 5x * 2y—10 —0 


Soru 3: 


xt ky-—2 <0 doğrusuyla eksenler arasında 
kalan bölgenin alanı 4 birimkare olduğuna göre, k 
aşağıdakilerden hangisi olabilir? 

A 
A)-2 C) — 


B) -1 Dİ 


| 


Soru 4; 


İX*1)2 ve |y-2J -4 doğrularıyla sınırlanan 
kapalı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


Z 
A) 16 B) 18 C) 24 D) 28 E) 32 


WA 


Kesişen Doğrular 
dıa,xtb,y*tc, <0 


d,.a,x tb,y te, <0 doğruları verilsin. 
Af y) 


a, 


b 
a #pr &» m,#m, A noktasında kesişir. 
2 


* 


Paralel olmayan doğrular bir noktada kesişir. 


* 


A noktası iki doğrunun da elemanı olduğundan, A 
noktasının koordinatları d, ve d, doğrularının den- 
klemleri ortak çözülerek bulunur. 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde, 
3x *4y$41-0 
Xx—2y17-0 
doğrularının kesim noktasının koordinatlarını 
bulunuz. 


Çözüm: 
3x*4y4*-1-0 ....(1) 
, 2 X-2y *7s0 ...(2) 
5x: 15-0 
x-3, İkinci doğru denkleminde yerine yazılırsa 
<3)-2y*7-0>y-2 olur 


Kesim noktasının koordinatları (— 3, 2) bulunur. 


Örnek 2: 

Analitik düzlemde, 
3x-2y-9-0 
—-3x *5y-0 
Xxt8y-k-0 


doğruları bir noktada kesişiyor ise k kaçtır? 
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Çözüm: 


xt3y—ks0 


X-2y-9-0 ...(1) 
, <t5y-0 ..(2) 


3y-9-0 


y 3, (1) numaralı doğru denkleminde yerine yazılır- 
sa 


3X-23-9-0 > x-5tir. 
Doğruların kesim noktası A(5, 3) olur. 


A(5, 3) noktası x * 3y—k < 0 doğrusu üzerinde 
olduğundan denklemi sağlar. 


5*33—k-0 > k-—14 bulunur 


Örnek 3: 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde dınd, — (AŞ 
olduğuna göre; 


a. A noktasının koordinatlarını bulunuz. 


b. d, ve d, doğrularıyla x ekseni arasındaki alan kaç 
birimkaredir? 


c. d, ved, doğrularıyla y ekseni arasındaki alan kaç 
birimkaredir? 


d. dı ve d, doğrularıyla eksenler arasındaki alan kaç 
birimkaredir? 


WA 


Çözüm: 

a. d, doğrusunun denklemi, 
Aa Ye —2v-6-— 
273 1 > 3x—-2y-6-0 


d, doğrusunun denklemi, 


XYv. a 
8 t 6 1X5 3x44y-24-0 
8) (4) 

Denklemleri ortak çözelim 


(1)/3x-2y-6-0 ...(1) 
, 3X44y-24-0 ..(0) 


6y—-18-0 > y-—3, denklemde yerine 
yazılırsa 


3X*43—24-0 > x-—4 olur 


Buna göre, A noktasının koordinatları A(4, 3) tür. 


d, ve d, doğrularıyla x ekseni arasındaki alan 
ADE üçgensel bölgesinin alanıdır. 


ADE üçgeninin (DE| kenarına ait yüksekliği A nın 
ordinatı olan 3 birimdir. |DE| — 6 birim olduğundan 


Alan(ADE) — Si - 9 birimkaredir. 


d, ve d, doğrularıyla y ekseni arasındaki alan 
ABC üçgensel bölgesinin alanıdır. 


mi A 


; 
: 
i 
: 
£ 
; 
? 
; 


yem eh amman mmm ekim MA 


ABC üçgeninin (BCJ kenarına ait yüksekliği A nın 
apsisi olan 4 birimdir. |BC| — 9 birim olduğundan, 


Alan(ABC) — e — 18 birimkaredir. 


d. 
d , ve d, doğrularıyla eksenler arasındaki alan 
ABOD dörtgensel bölgesinin alanıdır. 
Alan(ABOD) — Alan(ABC) — Alan(ODC) 
Alan(ABOD) 18 — e — 15 birimkaredir. 
Örnek 4: 
da AY dı.x 1 2y-6-0 


d,.4X438ytc-0 


doğruları x ekseni 
üzerindeki Anok- 
tasında kesiştiğine 
göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 


Çözüm: 


d.:x * 2y - 6 - 0 doğrusu eksenleri 
Xz0içiny3,C(0,3) 
YZz0Oiçinx 6, A(6,0) 


noktalarında keser. 

A(6, 0) 

d,.4Xt8y*c-0 

doğrusu üzerinde olduğuna göre, doğru denklemini 
sağlar. 

464304*c-0 > c--24 olacağından, 

d, doğrusunun denklemi, 4x * 3y—-24 -0 olur. 


d, doğrusunun y eksenini kestiği noktayı bulmak için 
x yerine O yazarsak, 

4.0 4 3y—-24-0 

B noktasının ordinatı: y — 8 ve B(0, 8) olur. 

(BC| 8-3 - 5 birim olur. 


Alan(ABC) — 18€ in — 58 - 45 birimkaredir. 


Dik koordinat düzleminde verilen AOB üçgeninin 
alanı 6 birimkare olduğuna göre, C noktasının 
ordinatı kaçtır? 


A)-6 B)-8 C)-9  D)-10 B 12 
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Soru 2: 
Analitik düzlemde 
4X—-38y—7-0 ve 2x-3y3$ 1 -0 


doğrularının kesim noktasının orijine uzaklığı kaç 
birimdir? 


Soru 3: 


Analitik düzlemde verilen; y — 2x 4 1 doğrusu 
ile 5x—ay 4 5b <0 doğrusunun kesim noktası 
2x -4 - 0 doğrusu üzerinde olduğuna göre, a-b 
farkı kaçtır? 


V 
A)-3 B)-2 c)2 D)3 E)4 


Soru 4: 


Dik koordinat sistemindeki verilere göre, taralı 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


z | 
AZ pap? gz 
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Paralel ve Çakışık Doğrular 


dıa,x tb,y tc, —0 


d,axtb,y*t Cc, 0 


# Paralel doğruların eğimleri eşittir. 


d/d, 8 tanu m, -m 


> —-— ıı. 


2 


Sonuç olarak: 


dıa,x*b,ytc,-0 ve daxtbystc,-0 


doğruları için: 


Örnek 1: 
A(4, -2) noktasından geçen ve y--—3x 42 
doğrusuna paralel olan doğrunun denklemini 
bulunuz. 


Çözüm: 

ys-—3x #2 doğrusunun eğimi m, -—3 tür. 

Bu doğruya paralel olan doğrunun eğimi 

M, sm, -—-3 tür 

A(4, — 2) noktasından geçen ve eğimi — 3 olan doğru- 
nun denklemi; 

Y-C2)--3X-4) > y—-3x410 veya 

3X -y-10-0 bulunur. 


İM YA UM MM ma RM A 


örnek 2: 

d.:(a-2)X*3y-3-0ved,axt5y$1-0 
Ni 

doğruları paralel ise a kaçtır? 


çözüm: 

a pe 
d, / d, > a 
Buradan, £ 


2 


3 4 
-ç ür 


-9) 5a-10-3a 
5(a - 2) ep 


> 2a-10 > a -5 bulunur. 


Örnek 3: 
2x-ky*3-0 ve —kx-* 8y—2 -0 doğruları para- 
iel ise K nın alabileceği değerler çarpımı kaçtır? 


Çözüm: 

Doğrular paralel ise, ve Ki 
—k 8 

Buradan, Kk? - 16 


ks -4 veyak--—4 olur 
Buna göre, k nın alabileceği değerler çarpımı; 


(44).C4) >—16 bulunur. 


Örnek 4: 


do: —2x * (K*1)y4 12-0 
d,//d, ise k kaçtır? 


Çözüm: 


2 2 


Buna göre,  — den k—2 bulunur. 


3 k*t1 


WI 


Örnek 5: 


d,: 2xX—-y 3-0 dı: 8x * 6y— 10-0 


d,:—-6X *3y-9-0 d,14X4*3y45-0 


doğruları veriliyor. 


d,iled, ve d,iled, doğru çiftlerinin çakışık olup 
olmadığını araştırınız. 


Çözüm: 


d,12X-y413-0 2 İk ağ, 
d,.—-6X t3y—-9-0 

olduğundan d, ve d, doğruları çakışıktır. Yani d, >d 
dir. 


2 


dı: 8x * 6y- 10-0 


8 8 ,-10 
yeka 
olduğundan d, ve d, doğruları çakışık değildir. Yani 
d,#d,dir. 


d,,4Xxt3y1t5-0 


zi — Ş olduğundan d., ve d, doğruları paraleldir. 


Örnek 6: 
mx —2y * 2 < doğrusuile 12x-4-8y-n-0 
doğrusu çakışık ise n -m farkı kaçtır? 


Çözüm: 

N il nr —? 2 aliisi 
Doğrular çakışık ise ler eğe eşitliği 
yazılabilir. 


Buradan m—-—3 ven-—8 olur 


n-m-8—(-3) 11 bulunur. 
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x Eğimler çarpımı —1 olan doğrular dik kesişir. 


m,,Mm,--İ > m, 4m, 


AG, 0) 

c(0, Ni 4) 

d, 1 d, ise 

B noktasının ordinatı 
kaçtır? 


Çözüm: 

AC 6, 0) ise 

JAO| 6 birim ve 
C(0, — 4) ise 

|CO| 4 birimdir. 
ABC dik üçgeninde 
öklid bağıntısından, 
40/2 — |COJ|.J0BJ 
62 -4.J0B| 

|0B| — 9 birim olur. 
Buna göre, B noktasının ordinatı 9 dur, 


WA 


Örnek 2: 
Y-5x-t1 doğrusu 4x4 (3p-—1)y4-5 -0 doğ. 
rusuna dik olduğuna göre, p kaçtır? 


Çözüm: 

Yys5xtiİ doğrusunun eğimi m, <5 

4x * (8p-1)y #5 -0 doğrusunun eğimi 
4 


m, — — 3p-İ dir. 


Doğrular dik olduğundan; 


m,.m, <—İ 
—4 

5. 
3p—1 


-—İ— 3p—-1-20 


pZ7 bulunur. 


Örnek 3: 
A(0, 2) noktasından geçen ve 2x $ 6-5-0 


doğrusuna dik olan doğrunun denklemini bulu- 
nuz. 


Çözüm: 
2X 146y45-0 doğrusunun eğimi 
2 İ 
Mm —— -—— 
: 5 3 tür. 


Bu doğruya dik olan doğrunun eğimi m, olsun. 
m,.m, #—i olduğundan, 


1 
—gM,  —-İi > m,58 tür 


A(0, 2) noktasından geçen ve eğimi 3 olan doğrunun 
denklemi, 
y-2-3(X-—0) 


ys3x *2 veya 3X-y-2-—0 bulunur. 


Örnek 4: 


A(4, O) 

B(0, 8) 

c-3, 0) 

d, 1 d, ise 

d, doğrusunun 
denklemini bu- 
lunuz. 


z 
i 
£ 
: 
; 
? 


a Yay ymm sym man pane mamalar 


çözüm: ri İ 
d, doğrusunun eğimi M, ><. > - 2 dir. 
d, 1 d, olduğundan, 

m, “1 

m2 2-1 m, > di. 


i | 
c-3, 0) nçgktasından geçen ve eğimi ii olan 


d, doğrusunun denklemi; 
Ul 
1 
-0-—X-(3 
y-0-.&-C3) 
2y-x13 — X-2y 13-0 bulunur. 


Soru 1: 
((-m)x*5y44-0 
7y4* (m1 1)x-7 -0 


denklemleri ile verilen doğrular birbirine dik 
olduğuna göre, m nin negatif değeri kaçtır? 


4-6 B-& gez «bes . 3 


Yukarıdaki verilere göre, C noktasının apsisi 
kaçtır? 


V 


A)3 B) 7 ga İZ E)5 
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Doğru Dementi 


b 4 


d 4 Düzlemde sabit bir nok- 
l ki j da 


tadan (P) geçen doğru- 
ların oluşturduğu küm- 
eye doğru demeti denir. 


dıa,x tb,y tc, 0 

d,a,xtb,yto,-0 

doğruları P noktasında kesişiyorlar ise ke R olmak 
üzere P noktasından geçen tüm doğruların (doğru 
demetinin) genel denklemi: 


a,xtbıytc, tk.(a,xtb,ytc,) 0 veya 
d, * k.d, <0 şeklindedir. 


Doğru demetinin genel denkieminde, farklı her k 
reel sayı değeri için P noktasından geçen bir doğ- 
ru denklemi elde edilir. 


* 


* 


Doğru demeti sorularını çözerken doğruların 
geçtiği sabit noktayı bulmak için verilen katsayıya 
iki farklı değer verilerek iki doğru denklemi 
bulunur. Daha sonra bu iki denklemin ortak 
çözümü yapılır. 


Veya, katsayıya x li terimi '0' yapacak bir değer 
verilerek kesişim noktasının ordinatı, y li terimi '0' 
yapacak bir değer verilerek kesişim noktasının 
apsisi bulunur. 


Örnek 1: 

a eR olmak üzere, 

(a -3)x * (a-1)y—12-0 

doğrularının kesim noktasının koordinatlarını 


bulunuz. 
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Çözüm: 

1. Yol 

(a*-3)x * (a-1)y—12-0 ise 
ax$t3x tay—y—12-0 
3x-y—12 ta(X* y) <0 


İnna emma end 


d 


1 2 


doğru demetinin geçtiği sabit nokta; 


3x-y-—12-0 
e XxXtyz0 
4X—-12-0 > x-3 
alttaki denklemde yerine yazılırsa 
3ty-0>y--3 
Buna göre, verilen doğru demetinin geçtiği sabit nok- 
tanın koordinatları, (8, —3) tür. 


2. Yol 
a katsayısına iki farklı değer verelim. 
(a4*3)x * (a—1)y—12-—0 denkleminde 
x li terimi 0 yapmak için a - —3 değerini verirsek, 
3 43)X1(3-1)y—12 -0 
—4y—12 -0 
ys—3 olur. 

yli terimi 0 yapmak içina — 1 değerini verirsek, 
(1 *3)x #(1-1)y—12 -0 

4x—12-0 

x-3 olur 


Buradan, verilen doğru demetinin geçtiği sabit nok- 


tanın koordinatları, (3 — 3) bulunur. 


Örnek 2: 

Her k gerçel sayısı için, kx—6) 4 x—y4-2-0 
doğruları sabit bir P noktasından geçmektedir. 

Buna göre, P noktasının orijine uzaklığı kaç bir- 
imdir? 


WA 


Çözüm: 
k(Xx—6)4-x—-ys-2-0 


d d 


1 2 


d,:x-6 ve d,.:x—-y$s2-0 
doğrularının kesiştikleri nokta, P noktasıdır. 
X-6-0 2 x-6 

alttaki denklemde yerine yazılırsa 
6-y-2-0 > y-—8olur. 

O halde, P(6, 8) dir. 


Buna göre, P(6, 8) noktasının 
orijine uzaklığı, 


|PO| — 10 birimdir. 


Örnek 3: 

tEeR olmak üzere, 
(tt Ü»x-iy4-8t4 2-0 doğruları sabit bir P nok 
tasından geçmektedir. 


Buna göre, 


a. P noktasından geçen ve eğimi — 1 olan doğrunun 
denklemi nedir? 


b. P noktasından geçen ve x - 2y $* 5 - 0 
doğrusuna paralel olan doğrunun denklemi 
nedir? 


c. P noktasından geçen ve x eksenine dik olan 
doğrunun denklemi nedir? 


Çözüm: 
a. ((* 1)x-iy-*3t4- 2-0 denkleminde, 
t--i için y—1-0, y-1 


izs0O için x*2-0, x--2olur 


mi 


p. Denklemi istenen doğru 


Buradan sabit noktanın P(- 2, 1) olduğu görülür. 
PC 2, 1) noktasından geçen ve eğimi — 1 olan 
doğrunun denklemi; 

y-1>-14-C2) 

x*yt120 bulunur. 


xX—2y * 5 - 0 
doğrustına paralel olduğundan, m, 


olmalıdır. 


x—-2y * 5-0 doğrunusun eğimi 


m, --5 z z isem, <Mm, - a olur. 
P(2, 1) noktasından geçen eğimi olan doğru- 


nun denklemi; 

y-1-İ6-62) 

x—-2y44-0 bulunur. 

P noktasından geçen ve 


x eksenine dik olan 


doğrunun Oo denklemi, 


x--2 dir. 


Örnek 4: 
7x * 13y-9-0 
11Xx-5y 43-0 


doğrularının kesim noktasından ve orijinden 
geçen doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
Örijinden geçen doğruların sabit terimleri sıfırdır. 
Doğru denklemlerinde sabit terimleri sıfırlayacak şe- 
kilde doğru denklemleri toplanırsa, kesim noktasın- 
dan ve orijinden geçen doğru denklem bulunur. 

7x -13y—-9—0 
, 3 11x-5y 43-0 

40X—2y-0 > y—20X 


WA 


Soru 1: 


ke R olmak üzere, 


5y $ (3k—2)x—6k-1-0 doğrularının kesiştiği 
sabit nokta aşağıdakilerden hangisidir? 


ei) al 


D) (12,1) E) 2,1) 


4 
9 (2,1) 


Soru 2: 
Her p reel sayısı için, (2 — p)x * (1 —2p)y— 11-0 


doğruları sabit bir A noktasından geçmektedir. 


Buna göre, A noktasının eksenlere oları uzaklıkları 
toplamı kaç birimdir? 


V 
A)3 D) 9 E) 11 


Soru 3: 
a,be R olmak üzere, 

(2a *- b)x * (a—bjy—3(a*-b) 0 
doğrularının kesim noktasından ve orijinden ge- 


çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 
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Soru 4: 


me R olmak üzere, 


mXx *# 4y * m-2 - 0 doğrularının geçtiği sabit 
noktadan geçen ve 4X $* 2y-1 - 0 doğrusuna 
dik olan doğrunun denklemi ax * by * 2 - O ise, 
a * b toplamı kaçtır? 

V 
A) -3 B) -1 C)1 


D) 3 E)S 


Soru 5: 
m,ne R olmak üzere, 
m(X * 4y—3) *n(X-*y—6) -0 
doğruları sabit bir P noktasından geçmektir. 
Buna göre, P noktasından geçen ve x eksenine 


paralel olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


D)x—İ 


“Soru 6: 


ae PR olmak üzere, 


(a * 2)x-(a-2)y -8-0 doğrularının geçtiği 
sabit nokta 5x -3y --k < 0 doğrusu üzerinde ise 
k değeri kaçtır? 


Z 
A-4  B)-3 G)-2 DH E)0 


WI 


iy 
dy— A 
Bir Noktanın Bir Doğruya Uzaklığı A(3, 6) 
Abı Ya) (BC| < 6 birim ise 
daxtbyic-0 Alan(ABC) o kaç 


i 
| 
i 
; 
İ 
: 
| 


birimkaredir? 


# Bir noktanın bir doğruya uzaklığı, bu noktadan 
doğruya çizilen dikmenin uzunluğudur, 


* 


A6, yı) noktasınınd:ax*-by*c-0 


doğrusuna uzaklığı, aşağıdeki bağıntı ile bulunur, 


z la.x, * b.y, *ej 


va? 4 b? 


AHİ 


ya ise 3x—4y-0Odır. 


A(8, 6) noktasının 3x — 4y - 0 doğrusuna uzaklığı, 


jakı, — —İŞS-481. - 281. a birimdir 


Örnek 1: 324(Ç4) n 
A(1, — 2) noktasının 5x— 12y—3 — 0 doğrusuna 63 s 


uzaklığı kaç birimdir? Alan(ABC) — e 9 birimkaredir. 
Çözüm: 
A(1, — 2) noktasının 5x-12y—-3-—0 doğrusuna 
uzaklığı, 

Örnek 4: 

Dik koordinat sisteminde başlangıç noktasının, 
e AE doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


e yin ettirme 


—— — 2 birimdir. ; 


VE? 4 (12 1 


5.1—12.(-2)-3 26 
3 


9 12 
i ya 
Çözüm: 
Örnek 2: mg 
Afk, 2) noktasının x * 2y -1 - 0 doğrusuna 7 * 5 zİ > 4x4 3y—3886-0 olur 
uzaklığı 2V5 birim ise k değeri kaçtır? 4 (3) 


: 
Başlangıç noktası 0(0, 0) ın 4x * 3y—36 0 
| 
z 


Çözüm: doğrusuna uzaklığı, 
Ik *22-1J) 
— 25 den 
EE 4.043.0-36) . — birimdir. 


va? 435 


İk*3)-10>k413-10 > k-—7 veya 
>k43--—10 5 k—-13bulunur 


2. Yol 


5 * ii 1 doğrusu x eksenini A(9, 0) da y ekseni- 


ni B(0, 12) de keser. 


BOA (9-12-15) üçgeninden 
IBA| — 15 birimdir. 
Öklid alan bağıntısından 


15.OH| | 9.12 
2 2 


(OH) - > birim bulunur 


Örnek 5: 

ABC bir üçgen 

Gi IBHI 1 (ACI 
AB, 4) 
” B(e, 0) 
C(5, 0) ise 
—> 
O| B(e0) 660) x |JBHJ| kaç birimdir? 

Çözüm: 


AC doğrusunun eğimi; 


4-0 ; 
Mc 35 --—2 dir 


C(5, 0) noktasından geçen ve eğimi m - — 2 olan 
AC doğrusunun denklemi, 

y-y, #m&-Xx,) 

y—-0--2(X-5) 

2X4 y—10-0 olur. 
B(2, O) noktasının 2x * y— 10 - O doğrusuna uzak- 
lığı 
|BHJ < İ22 * 0-101. 8 pirimdir 

v5 


v2 4 12 
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Soru 1: 


A(8, - 1) noktasının 6x—-8y—1 -0 doğrusuna 
uzaklığı kaç birimdir? 
/ 

5 
A) 5 


B38 OZ Da 


Soru 2: 


AÇC2, 4) noktasının y - 3x sa doğrusuna uzak- 
lığı 2V10 birim ise a nın alabileceği değerler top- 
lamı kaçtır? 


V 

A) -20 B)-10  C)20 D) 30 E) 40 
A/(0, 6) 
|BC| 4 birim 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde ABC üçge- 
ninin (BCJ kenarı d doğrusu üzerinde olduğuna 
göre, Alan(ABC) kaç birimkaredir? 

A)4 


B) 2v5 c)8 


WA 


Paralel İki Doğru Arasındaki Uzaklık 


yi aki by tü, sd 


İh 


da:a.xtbytc-0 


dıaxtbytc,-0 
d,.axtbytc,-0 
iki paralel doğru arasındaki uzaklık aşağıdaki bağınıtı 
ile bulunur. 


pa 


# Paralel iki doğrunun eğimleri eşittir ve x lerin kat- 
sayıları ile y lerin katsayıları orantılıdır. Paralel iki 
doğru arasındaki uzaklığı bulabilmek için her iki 
doğru denkleminde de x lerin katsayıları ve y lerin 
katsayıları eşit olmalıdır. 


Örnek 1: 
dııx42y—-4-0 
d,2X*44y12-0 


doğruları arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm: 
d, ve d, doğrusunun eğimleri eşit olduğundan 


doğrular paraleldir. (ın —M,—— 


1 2 2 


Bu iki doğru arasındaki uzaklığı bulmak için her iki 
doğru denkleminde x lerin ve y lerin katsayıları 
eşitlenmelidir. 

Bunun için ya d, denklemi 2 ile çarpılmalı ya dad, 
denklemi 2 ye bölünmelidir. 

d, denklemini 2 ile çarparsak; 

d,: 2x * 4y-8 -0 >C0,--8 
d,2Xx*4y12-0 >c,z2 

d, ved, doğruları arasındaki uzaklık; 

PA 0 EE bimde 

VE ap 5 


; 
: 
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; 
z 
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örnek 2: va 

Denklemleri ax-4y 424-0 ve x-ytb-0 
olan paralel doğrular arasındaki uzaklık v2 birim 
ise b nin alabileceği değerler toplamı kaçtır? 


çözüm: 
Doğruların paralelliğinden; 


a,zİ şa-4dir 
i -1 , 


4x—-4y 424-0 ve x-ytbz0 
denklemlerinde x lerin ve y lerin katsayılarını eşitle- 
mek için soldaki denklemi 4 e bölersek, 


x-yt-#6s0>c,-6,x-yıb-0> c, b 
doğrular arasındaki uzaklık, 
A2 ec? 
(6-b| -2 >» 6-b-2—b-4 veya 
> 6-b--2 > b-8 olur 
Buradan, b nin alabileceği değerler toplamı; 


44812 bulunur. 


Örnek 3: 
Köşeleri x—-y-4-8-0 ve y-xt4-0 doğruları 
üzerinde bulunan karenin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 
x-yr8-0>m,-1 
y-x*4-0>m,51 
m, <-m, olduğundan doğrular paraleldir. 

Karenin bir kenar uzunluğu, bu doğrular arasındaki 
uzaklığa eşittir. 

Doğrular arasındaki uzaklığı bulmak için alttaki den- 
klemi (-1) ile çarpıp Xx ler ve y lerin katsayılarını 
eşitleyelim. 


x-yt8-0 
Rİ a 


x-y*r8-0>c0,-8 
Xx-y-4-0— 5-4 olur. 


WA 


Doğrular arasındaki uzaklık 


8-CM4)| 12 gö pirimdir 


MEkcaf v2 


Karenin bir kenarı 6v2 birim olduğundan alanı; 


(6V2)? — 72 birimkaredir. 


Örnek 4: 
AY ABCD bir 
paralelkenar 
di d,.x—-2y 42-0 
d,:X-2y-6-0 
——>x B(10, k) ise 
Alan(ABC) 
birimkaredir? 


kaç 


2 


İF >X 
As, oy H(10,0) 


G2 6 eg) doğrusunun eksenleri kestiği nok- 
talar, x > Oiçin y-3, E(0,—3) ve 

yzOiçinxs 6, A(6,O) dır. 
Bu durumda | OE| - 3 birim, |OA| — 6 birim dir. 


(BHJ 1 Ox çizildiğinde, B noktasının apsisi 10 oldu- 
ğundan |OH| — 10 birim, |AH| - 4 birim olur. 


ABH — AEO olduğundan, 


Jİ - $ dan |BH| 2 birim olur 


ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
(AB| — 2v5 birimdir. 


d, ved, paralel doğruları arasındaki uzaklık; 
2 €8.. 8 birimdir 
M24ç2 v5 


Alan(ABCD) — |AB|.h - 28 — 16 birimkaredir. 
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Soru 1: 


M8x*y45-0 ve ax$2y42-0 paralel 
doğruları arasındaki uzaklık kaç birimdir? 

V 
A) V3 B)2 o) 


D) 2v2 E)3 


e 
v3 


Soru 2: 


X—-4ytc-0 ve 3x—12y -9 -0 doğruları 
arasındaki uzaklık vV17 birim ise c nin alabileceği 
değerler toplamı kaçtır? 

V 
A)-34 oOB)-14 D) 6 


0) -4 E) 20 


dx *y-2-0 
d,.x*-y—-6-0 


dıx*y-2-0 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilenlere 
göre, Alan(ABCD) kaç birimkaredir? 


4 
A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 16 
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d, doğrusunun eğimi açısı & 
d, doğrusunun eğimi açısı 
kesişen iki doğru arasındaki açı 9 olsun. 


d, doğrusunun eğimi m, — tano, 
d, doğrusunun eğimi m, > tan 


Bs ra ise 
0-B-a 
tan8 — tan(8 — a) 


tanB — tana , 


m 1 * tanB.tano 


tan -m, ve tanc - m, değerleri yerine yazılırsa, 


d, ve d, doğruları arasındaki açının tanjantı aşağıda- 
ki bağıntı ile bulunur. i 


Örnek 1: 


y—-3x*t1vey-x-3 doğruları arasındaki 
dar açının tanjantı kaçtır? 


Çözüm: 
y—3x ti doğrusunun eğimi m, —3 
yx-—3 doğrusunun eğimi m,zi dir 

ME ağ 1-63) 


tango — ——— ——— - 
iskm,m, 111.C3) 


2 


geniş açının tanjantıdır. Dolayısıyla dar açının tanjant 


2 bulunur. 


ina imkana mara o makam msi mim pm min my rine Yas 
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örnek 2: di 
x-y-57 0 ve x-3y *4 - 0 doğruları arasın- 


daki geniş açının ölçüsü kaç derecedir? 


çözüm: 
0x-y-5 0 doğrusunun eğimi m, <2 


AN ie 
x-8y 450 doğrusunun eğimi m, > Ri tür. 


ği a5 
3 3. -4 
tan0 pi 
A 
3 3 
tang - - 1 olduğundan verilen doğrular arasındaki 


geniş açının ölçüsü, 


g - 1359 bulunur. 


Örnek 3: 


Dik koordinat düzlemindeki kesişen doğrular ara- 
sındaki açı &« kaç derecedir? 


Çözüm: 


ys v38x 4 4 doğrusunun eğimi v3, eğim açısı 60” 


& * 60* — 1359 olduğundan, 


& - 75” bulunur. 


—-—x4 6 doğrusunun eğimi — 1, eğim açısı 135” 


WA 


yz2xt3 


ys-3x-1 


Analitik düzlemdeki kesişen doğrular arasındaki 
o dar açısının ölçüsü kaç derecedir? 


/ 

A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E) 75 

A(4, 0) 

B(0, 4) 

Pi 
m(0CB) <a 
X 

Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
/ 
A) 75 B) 90 C) 105 D) 120 E) 135 
Soru 3: 


Analitik düzlemde y - V3x * 3 doğrusu ile d 
doğrusu arasındaki dar açının tanjantı v8 42 dir 


Buna göre, d doğrusunun x ekseni ile pozitif 
yönde yaptığı açının ölçüsü kaç derecedir? 


4 
A) 75 B) 105 GC) 120 D) 135 E) 150 
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GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


) 


Kesişen İki Doğrunun Açıortay Denklemleri 


#* Kesişen iki doğruya eşit uzaklıktaki noktalar iki 


doğru belirtir. Bu doğrulara açıortay doğruları 


denir. 


duaşxtbıytc,> 
e. 


ax tbıytco,-0 


üç tbaytc-0 


d, ve d, açıortay doğrularının denklemleri: 


5 la,x tb,y tel 


vaz *b7 


Kesişen iki doğrunun açıortay doğruları arasında- 
ki açı 90* dir. Şekildeki d, ve d, açıortay doğruları 
içind, Ld, dür. 


laşx *bıy *cj| 


* 


Örnek 1: 
4Xx-3y1-3-0 ve 3x *4y-1 - 0 doğrularının 
açıortay doğru denklemlerini bulunuz. 


Çözüm: 


|4x-3y 48) . |3x *4y-1J 
va? 4-3) v3? s4? 
|4X—3y * 3) > (3x * 4y—1| 


)4Xx—3y1-3-3X t4y-—1 ise x-7y-4-4-0 
0) 4Xx—3y43-—(3x-4y-—i1)ise7x-y41ı2-0 
Açıortay doğru denklemleri 


Xx-7y14-0 ve 7X14y12-0 olarak bulunur 


WA 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde, 5y — 12x ve Xx -0 doğruları. 
na eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yer 


yz5S5x ve y-< mx 
doğrularının açıortay 
denkmelerini bulunuz. doğrusu ys 3x ise 


m değeri kaçtır? 


Çözüm: 
İstenen şartı sağlayan geometrik yer açıortay doğru- 


larıdır. 
y -5x doğrusunun 


DE VKİ Kİ e YK eğimi 5 
Bıcı iz 5 - 8x doğrusunun 
simi 3 
is, eğimi 
ke e Kk ye 2k e eK y > mx doğrusunun 
— eğimi m dir. 
1, MX Xx 5y—--x xy ği 


m(ABE) — m(GBD) verildiği için iki doğru arasındaki 


Verilen doğrulara eşit uzaklıktaki noktaların açının tanjant formülden 


A ir m 


geometrik yer denklemleri; 


5-8 . 3-M isem bulunur 
y—5x ve x45y-0 olarak bulunur 115.3 1-4*-3.m 11 


Örnek 5: 

Analitik düzlemde 

A(0, 6) 

B(8, O) ise 

d, açıortay doğrusu- 
nun denklemini bulu- 


Örnek 3: 
2X*5y1tb-0 ve 3x*taysc-—0 doğruları, 
kesişen iki doğrunun açıortay doğruları olduğuna 


göre, a kaçtır? nuz. 


Çözüm: 


Kesişen iki doğrunun açıortay doğruları dik kesişti- İç açıortay teoremin- 


ğinden açıortay doğrularının eğimleri çarpımı — 1 dir. den 
a Ea 2 
2X *9y 10-0 m, |0C BAN eke 
, (CB| 10 5 
on 3 
3xtaytcs-0 > Mİ olur. |OC| — 3k dersek 
(CB| — 5k olur. 


m,.m, -—İ olduğundan 


(0B| -8k-8—>k-1 


6 |(0C| -3k-3, > C(3,0) olur. 
a-— B bulunur. 


doğrusunun denklemi; 


ir e > 2X4 y—-6-0 bulunur. 


WI 


Eksenleri C(3, O) ve A(0, 6) noktalarında kesen d, 


Soru 1: 


Analitik düzlemde, 

2x4-3y14-0 

3x—-2y 4-1-0 
doğrularının açıortay doğrularından birinin den- 
klemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x15y-3-0 B) 5X—y-5-0 


C) 4x—-2y—7-0 D)x-5y 3-0 


V 
ES5x*yt5-0 


Soru 2: 
Dik koordinat düzleminde, 
2x-1-0 
yz 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 


yer denklemlerinden biri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

V 

A) 2x-2y—1 0 B)4x *y-2-0 
C) 4x—-y-2-0 D)2x*2y1t1-0 


Ex*y-1zx0 


Soru 3: 

—2x-4ys-k-0 ve y mx $*n denklemleri 
kesişen iki doğrunun açıortay doğrularının den- 
klemleri olduğuna göre, m değeri kaçtır? 


V 1 
A) -2 B)-1 O) 


'a 
o) 
E 
Ju 
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m(AÂOB) — m(BO6) 


Yukarıdaki verilere göre, m kaçtır? 


7 
A) 4 Bs Gl D) 6 E) iz 


2 


Soru 5: 
AC: 2x-y 412-0 
m(GAÖ) — m(BAĞ) 


Analitik düzlemdeki verilere göre, B noktasının 
apsisi kaçlır? 


4 
A) -10 B) -12 C) -14 D) -16 E) -18 


Soru 6: 


A(0, k) noktası, ax*y-1-0 ve ax-ys-5-0 
doğrularından eşit uzaklıkta ise k değeri kaçtır? 


A) -3 B) -2 öl? B)3 E)4 


WE 


Eşitsizlik Grafikleri 


y 


yamx*n 


Taralı bölge:sy>mx*n Taralı bölge:ysmx*n 


yamx*n şeklinde yazılan doğrular için ve y nin 
katsayısı pozitif olmak üzere; 


#x Eğer doğrunun üst tarafı taralı ise “—” yerine “>” 
veya “>" işareti konur. 


* 


Eğer doğrunun alt tarafı taralı ise “—” yerine “<” 
veya “<” işareti konur. 


* 
< 


Taralı bölge:xza Taralı bölge:x<a 


* 


yzb 


Taralı bölge: y>b 


Taralı bölge: y<b 


* 


Her doğru düzlemi iki bölgeye ayırır. 


* 


Doğru dahil değilse (“>” veya “<” grafiklerinde) 
doğrunun grafiği (<--——-—-->) şeklinde çizilir. 


ia 


Herhangi bir nokta seçilerek, eşitsizliği sağlayıp 
sağlamadığına bakılır. Sağlıyorsa noktanın bulun- 
duğu yarı düzlem, sağlamıyorsa diğer yarı düzlem 
taranır. 


örnek 1: 


Çözüm: 
. xekseni y < O doğrusu olduğundan taralı bölge 


ha ğe 


y <0 şeklinde ifade edilir. 


. yekseni x - O doğrusu olduğundan taralı bölge 
x> 0 şeklinde ifade edilir. 


. Doğru denklemi > * me) -<İ,ysx-2 olur. 
ys x-2 doğrusunun üst tarafı taralı ve doğru 


dahil olduğundan y>x—2 şeklinde ifade edilir. 


Doğru denklemi 5 t 7 —1, 4Xx45y-20-0 


olur. 

Taralı bölge, doğru dahil olmadığından ve doğru- 
nun alt tarafı taralı olduğundan 4x * 5y—20<0 
şeklinde ifade edilir. 


Örnek 2: 
yt3x>9 eşitsizliğinin sağlandığı bölgeyi gös- 
teriniz. 


y * 3x - 9 doğrusu eksenleri 
(8, O) ve (0, 9) noktalarında 
keser. 


" 


“>” işareti kullanıldığından 
doğru <—-——> şeklinde çizilir. 
Eşitsizliğin sağlandığı bölge 
yandaki şekilde olduğu gibi 


ifade edilir. 


Taralı bölgeyi en az iki doğru belirliyorsa, eşiisizlik 
sistemi yazılarak taralı bölge ifade edilir. 


Örnek 3: 


->x 


Taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemini bu- 


lunuz. 


Çözüm: 


>X 


Taralı bölge |. ve İl. şekildeki taralı bölgelerin ke- 
sişimidir. 

I. şekilde d doğrusunun denklemi a t zi 
den 3x * 4y * 12 -0 olur. 

Taralı bölge 3x * 4y * 1220 dır. 

Il. şekilde x ekseni y - O doğrusu olduğundan 

taralı bölge y < O olur. 


Buradan eşitsizlik sistemi 3x $ 4y *- 1220 ve ys0O 
bulunur. 
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Örnek 4: İ Örnek&: 
Analitik düzlemde, i 

İyİ sx 

yl <2 
eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 
İyİ sxise-xsysxiseysxve y>-x olur. 
yl <2 ise-2<y<2dir 


Taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemi nedir? 


Çözüm: 


i li. 
Taral bölge: ysx Taralı bölge: y > -x 


WE 


il. i o Taralı bölgeli. ve İl. şekildeki taralı bölgelerin kesişi- 
Taralı bölge: -2<y<2 : midir 


I. şekilde d, doğrusunun denklemi —i * mi —1, den 
I., İL. ve İİİ. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin K 


d/.y—-2Xx44-0 olurTaralı bölgey-2x44>0 
grafiği aşağıdaki gibidir. 


li. şekilde d, doğrusunun denklemi 7 * — den 
d,: 2y * 3X—12 -0 olur. 

Taralı bölge 2y * 3x-12>0 

Buradan eşitsizlik sistemi y—2x--4>0ve 


2y43Xx—12 >0 bulunur 


Örnek 6: 
Analitik düzlemde 3xy-x2>0 eşitsizlik sistemi- 
nin grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 

3XY—-Xİ>0 > x(3y-x)>0 
xs0ve3y-x<0................. 0 
x20ve3y-x>0................. (0 


yea e 


rm era yan am me 


sümme ad ee 


Örnek 7: 
Analitik düzlemde, 


eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 


Çözüm: 


, ve İl. denklemlerin eşitsizlik sisteminin grafiği aşağı- Örnek 8: 
daki gibidir. Kr Ş | Analitik düzlemde, 
3y4-x-6s0 
x>20 
yzo0 


alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: 


yıx-4<0 


xyz0 


Ti 
# belirlediği alan aşağıdaki üçgensel bölgenin alanıdır. 


Gi 


Taralı bölge: y -*x—-4<0 Taralı bölge: x.y 20 


Taralı Alan — > - 6 birimkaredir. 


I. ve Il. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin grafiği 
aşağıdaki gibidir. 


eşitsizlik sisteminin belirlediği taralı bölgenin 


Ii. ve İl. şekildeki taralı bölgelerin kesişimlerinin 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde, 


X-Yt1320 
2y4x-2<0 
yzo 


eşitsizlik sisteminin çözüm kümesini ifade eden 
grafik aşağıdakilerden hangisidir? 


Dik koordinat düzle- 
minde 

y>Ex 

Yys—-2Xx16 

xz0 


Eşitsizlik sisteminin çözüm kümesinde bulunan 
noktalar aşağıdakilerden hangisidir? 


Z 
AJA,B B)CD ÖC DCGEF EDGH 


WI 


Soru 3: 
ysxt6 
90<ys3 
xs0 


eşitsizlik sistemini sağlayan bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 


A) 9 ğ) 27 C) 18 D) 24 
2 E) 27 


Soru 4; 


v 


xs 


Yukarıdaki taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sis- 
temi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)y<x*t1 B)ysx*1 Oysxsti 
x<iİ xS<1 Xl 
y>o0 yzo y>o 

V 
Dy<x1t1 Ey<x#1 
x<iİ xs 
yz20 y20 
Soru 5: 
2y-x4-6-—0 


Dik koordinat düzleminde taralı bölgeyi ifade ede- 
bilmek için 2y—-x46>0 eşitsizliğine aşağıdak- 
ilerden hangisi eklenmelidir? 

A)x20 


B)y<o C)0<x-y 


V 
D)xys0 E)x20 ve ys0 


ye terim zam RM ANAR RR RM 


rm rey 


TEST - 1 


Analitik düzlemde, A(2, 5) ve B(1, 1) nok- 
talarından geçen doğrunun eğimi kaçtır? 


AZ Bs 9; Dz pe 


vat, 


Dik koordinat düzleminde 2x -4y-4-k-—0 
doğrusu ile y mx *n doğrusu bir noktada 
kesişiyor. 


Buna göre, m aşağıdakilerden hangisi ola- 


maz? 


A)2 B) > 01 D- E)-2 


Li 
2 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(A0OC) kaç birimkaredir? 


10 


As Bil D) Z E) 


4. Analitik düzlemde, 3y- x-5 -0 ve 


y z 2kx-1 doğruları dik kesiştiklerine göre, 
k kaçtır? 


AZ B) 1 o) D) E E)2 


5. Dik koordinat düzleminde, 


2x*y1-k-0 


doğrusu Afk, —- 3) noktasından geçtiğine göre, 
k aşağıdakilerden hangisidir? 


A)—-1 


B) 1 02 D3 B4 


A(0, 5) 
BC:2x -*3y-6-0 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde AC, BC 
ve Oy ekseni arasında kalan taralı bölgenin 
alanı kaç birimkaredir? 


10 


A)6  B) Cc) 5 D) Z Ep > 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


OABC bir kare 
D(3, O) 
E(0, 6) 


OCnBD — 16) 
B(0, 4) 
D(4,0) 


TEST - 2 


Analitik düzlemde y -3x* 1-0 ve 
2y * 10x-2-0 doğrularının kesiştiği nok- 
tanın koordinatları toplamı aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Analitik düzlemde d, ved, doğruları Pk, 2) 
noktasında dik kesişmektedir. 


d, doğrusunun denklemi Xx * 2y - 6 -0 


olduğuna göre, d,, d, ve eksenler arasında 


A) -6 B)-3 Cc)0 D)2 E)3 kalan bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A)4 B) 5 Cc) 6 D)7 E)8 
Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen. i | | | 


lere göre, Alan(OCD) kaç birimkaredir? 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(OABC) kaç birimkaredir? 


i 
| 
| 
| 
: 
| 
i 
| 
| 


AZ Br e Dİ pa M2 B3 (4 De Ege 
11. ABCD bir 2. OABC bir kare 
dikdörtgen B(6, 6) 
JOA| — JBGJ| 
8. Analitik düzlemde, A(- 1, -2) ve B(3, 2) B(4, 2) > — ei iyii e m Z ” 
c y-t-6 oğruları y ekseni 
noktalarından geçen doğrunun denklemi , e R 
aşağıdakilerden hangisidir? Ml ee Me 
n ının ordinatı kaçtır? 
A)x-yz1 B)x*t*yz1 G)x-ye2 Analitik dü v AN 
i nalitik düzlemde d doğrusunun eğimi — 1 3 
iu Yukarıdaki dik koordinat düzleminde OB diğ sre. E holi 08 ll a a e, e ii 
—y — > olduğuna göre, noktasının koordin 
D)x-y-3 E)x*tys2 z doğrusu ABCD dikdörtgeninin B köşesinden ii ii z 
3 > r? 
geçtiğine göre, Alan(ABCD) kaç birimkare- i pe 
dir? | 
i A) (1,6) B) (2, 6) C) (3, 6) 
A) 4 B) 6 c)8 D) 10 E) 12 4 
e. d, Ld, ) ) 2 | D) (4,6) E) (5, 6) 
: 
B(-1, 0) 6. IDAJ 1 Oy 
Z (AB| — JAD| 
E 
e : 
2 : 
9 | 
Hiz i 
b Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- i O Dik koordinat düzleminde x *2y-4-0 < 
Le -1 : v , “lü N . . b 
E lere göre, d, doğrusunun denklemi aşağı- * doğrusu ile Ox ekseni üzerinde dik kesişen 
: dakilerden hangisidir? Dik koordinat düzleminde y — 3x doğrusunu i doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- i İ İ İ İ 
i E > KA sidir? Dik koordinat sisteminde O merkezli ve A 
| 5 eğe b in merkezli çeyrek çemberler verilmektedir. 
| . . 
| » A)2x-y1*-2-0 B)2x4*y-2-0 nun Ox eksenini kestiği Afk, 0) noktasının e 
| Zi apsisi kaçtır? A)y>2xt4 B)y--2xt8 
2 CO)x12y44-0 D)x42y-4-0 4 Buna göre, CD doğrusunun eğimi kaçtır? 
| m Oy 5x-2 D)y-2x-8 
| Ss E)2x-2y43-0 A) 4 B) 6 Cc) 9 D) 10 E) 12 1 2 1 3 
ME NAR O YER ei E)y-2x-4 A-ç B-i 9-5 D-; B-5; 
O EB 28 oo OSA 0 04 5-B 6-D TE BA BD TRT 
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TEST -2 


p : SEE — zl E 
7. Dik koordinat düzleminde y —-2x, y z* 11. A, K, B doğrusaj 
ve y-2 doğruları arasında kalan üçgensel A(0, 3) 
bölgenin alanı kaç birimkaredir? B(4, 0) 
| PC1,0) 
AS B8 010 Diz E)15 , Ka) 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen. 
8. 3Xxt4y1t5-0ve2X13y13-0 doğru- lere göre, P ve K noktalarından geçen doğru. 
larının kesim noktasından ve orijinden geçen nun eğimi kaçtır? 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? ra pi > 8. 8 
Aş Bş ©) Mz pi 
A)ys3x B)ysx C)y-—83x 
D)y--x E)y-İx 
3 
9. Analitik düzlemde t e IR olmak üzere kar- 
tezyen denklemi A(2t -3,t 4 2) olan doğru 12. 
ile y x-4 doğrusunun kesim noktasının 
koordinatları toplamı kaçtır? z 
A) 18 B) 16 G6) 14 D) 10 E) 9 
10. ABCD bir 
a Yukarıdaki taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik 
ikdörtgen 
g sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 
E, D, B doğrusal 
dnd, <(E 
i 3 “İRİ A)ysx B)y<x 
dııx*y-4 
Xx ys-1 yz-1 
d, B(8.0) 
2 2XtYy410<0 2X—-y—1020 
Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, D Oy>x D)y<Xx 
noktasının koordinatları aşağıdakilerden yz-i y2-1 
hangisidir? 2X*y110>0 2X1 y—10S<0 
Ey>x 
A) (4,1) B) (4,2) 6) (4,3) 
y>-—1 
D) (8, 4) E) (7, 2) 2X1 y—10>0 
> RE A b 6-D TA BE 9-C 108 Op 120 
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ABCD bir kare 


Alan(AOED)  Alan(0BC) 

, 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, OC doğrusunun eğimi kaçtır? 


2 


At BŞ ©2 m3 EE 


(6-2)X4* (P* Üy -*p 0 doğrularının 
kesim noktasından ve orijinden geçen doğru- 
nun eğimi kaçtır? 


A)3 


B)2 


OATB bir 
dik yamuk 
(TAJ L JOAJ 
(BT) L (TAJ 
diysx 
1(9,4) 


Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere göre, 
Alan(OATB) kaç birimkaredir? 


A)22 B24 C)26 D)28 E)30 


WA 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, d, doğrusunun denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)x*yt1-0 
B)x-vV38y41-0 
C) V3y—x 428-0 
D) V3x *2y 428-0 
E)x—v3y 42/30 


Analitik düzlemde, Xx * 2y—-8 - 0 doğrusuy- 
lay < mx *n doğrusu y ekseni üzerinde dik 
kesiştiklerine göre, m * n kaçtır? 


A) -6 


B) -5 


O? D5 6 


ABCD bir kare 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD 
karesinin alanı 16 birimkare olduğuna göre, 
E noktasının apsisi kaçtır? 


A)8 B) 9 C) 12 D) 16 E) 18 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 
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TEST - 3 


A(3, 4) noktasından x—y * 2 - 0 doğrusuna 
çizilen dik doğrunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A)2x*y—10-—0 B)x*y-7-0 
G)3xt-y-13-0 D)x-y-8-0 
Ex*y*1-0 


10. 


CD: 4X—3y rg 
pr) 15 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde orijinin 
AB ve CD doğrularına uzaklıkları toplamı kaç 
birimdir? 


8. OABC, ADEF ve A) 2 B)3 o) 4 D) 5 E)6 
DKLM birer kare 
|OA| < 1 birim 11. Dik koordinat düzleminde y - 2x 4 k ve 
IDK| 2 birim 1 dat N 
JAD| — 3 birim yz >* * n doğrularının açıortay doğruların. 
dan birinin eğimi kaçtır? 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- A)-4 B) -3 Cc) -2 D) 1 E)3 
lere göre, OL ve OE doğruları arasındaki açı- 
nın tanjantı kaçtır? z 
si 12. d,13X *2y-4-0 
1 2 1 4 Bi dı: y > 2x 
A) — B) — o) — — — 2 
) 2 ) 3 ) 3 2 11 2) 11 . d,.x-2y—-3-0 
9. 
Analitik düzlemdeki taralı bölgeyi belirten eşit- 
sizlik sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)3x -2y-4<0 B) 3x -*2y—4<0 
ys2x ys<2x 
Aynı anda dikilen A ve B ağaçlarının boyları 2 yıl x-2y-3 <0 x-2y-3>0 
sonra eşit olmaktadır. 
i C)3x42y—-4<0 D) 3x 4 2y—-4>0 
Bu ağaçların 10 yıl sonraki boyları toplamı 18 yz2x ys2x 
metre olduğuna göre, A ağacının dikildikten Xx—-2y-3<0 Xx-2y-3 <0 
2 yıl sonraki boyu kaç metredir? 
E)3Xx42y—-4>0 
7 9 ys 2X 
A)3 B) — o) 4 D) — E)5 
) ) 2 ) ) 2 ) x-2y-3>0 
VE 2 3 D.. © GE 5-E EE TB. — BE SA dme ep NAR 
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TEST - 4 


ABCD bir kare 
B-1,-5) 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, dtdoğrusunun eğimi kaçtır? 

1 4 
A) - Di B) 5 C) 


4 
Dz E)-z 


5 


Dik koordinat düzleminde A(3, 4) ve B(5, 2) 
noktalarından geçen AB doğrusunun denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x*y-2-0 B)x*y-7-0 


GOx*t2y*t*1-0 D)x-ys7-0 


E)x*y143-0 


y m(BAĞ)  m(ABt) 
- G4, 6) 

C(5, 6) 
B 


Analitik düzlemde A ve B noktalarının ordi- 
natları farkı 4 ise, 
kaçtır? 


AC doğrusunun eğimi 


1 İ İ 
A-5 B-3 G-3 


D) 


WE 


y (AB| - (CD| 
B D(8, 0) 
A 
ol€ DE” 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, BD doğrusunun denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


Ays-2x 4 16 B)ys-—2x18 
CO) ys-xt4 D)ysx-8 
Eys-x1t8 


Analitik düzlemde, A(8, 1), B(0, — 1) ve G(6, 3) 
noktaları veriliyor. 


ABC üçgeninin ağırlık merkezi, x--ays-b—0 
doğrusu üzerinde ise a * b toplamı kaçtır? 


A) -1 


B) -2 


0-3 D3 E4 


D(8, 0) 
damd, < (Al 
d,:3x—-4y 412-0 


Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere göre, 
taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


A)42 B)45 C)48 Dsi ESs4 


ir 
b) 
E 
E 
2 
Gİ 
is) 
vE 
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GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


7. dy>x$*2 
(ABI Ld 
Afa, b) 
B(8, 0)” 
Yukarıdaki analitik düzlemde verilenlere gö- 
re, A noktasının koordinatları aşağıdakiler- 
den hangisidir? 
A) (4,5) B) (8,3) C) (4,4) 
D) (3, 4) E) (3,5) 
8 AY (ABI 1 (OC 
e Pa 
A M(ACOC) — m(BOG) 
B(2, 1) 
Cc 
B(2, 1) 
X 
o 


Dik koordinat sistemindeki OC doğrusu |. 
açıortay doğrusu olduğuna göre, Alan(A0B) 
kaç birimkaredir? 


1 5 
A) 3 B) > o) z2 D) 
9. Analitik düzlemde, 

2X13y-7-0 ve 2Xx43y46-0 


doğrularına teğet olan çemberin çevresi kaç 


7x birimdir? 
A) V13 
D) v22 
e 28 


MH 


10. 


11. 


12. 


Analitik düzlemde, 


xstt10 
yz—2i 


parametrik denklemi ile ifade edilen doğru ile 
eksenler arasında kalan bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 

A) 50 B)6O0 G)80 


D)9O  E) io 


(m * 1)x * 2(m-1)y*48m4*4-0 doğru. 
larının kesim noktasının orijine uzaklığı kaç 
birimdir? 


A) A7 


B) v23 
D) y33 


E) V37 


OABC bir dik- 
dörtgen 
m(BOb) — 45 
Af, O) 

Cc(0, 2) 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 
lere göre, d doğrusunun denklemi aşağıdak- 
ilerden hangisidir? 

B)y- 


-— X 
Ay-Z Oy 75 


X 
B 
D) y > — Yöx 


Cc) Viz 


İ 
| 
| 
| 
: 


yem pempe aynen ener mma reni ope emini 


TEST - 5 
ABCD bir 4. ABCD bir 
ikizkenar yamuk ikizkenar yamuk 
JAD| — |BG| (IDCI / TABJ 
C(5, 6) JAD| — |BC)J 
B(5, 0) 
G2, 4) 
Yukarıdaki analitik düzlemde Alan(ABCD) — 42 Yukarıdaki dik koordinat düzlemindeki verilere 
birimkare olduğuna göre, AD doğrusunun göre, AC doğrusunun denklemi aşağıdakiler- 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? den hangisidir? 

A)y-x-6-0 B) y-2x46-0 A) 4Xx-3y 412-0 B) 5X-4y46-0 
C)y 1 3x-6-0 D)y-3x1t6-0 C) 4x—-5y * 12-0 D)6x-5y—12-0 
E)y—-3x-6-0 E) 4x—-5y—16-0 

a E ii 5. ABCD ve EDGF 
ii e birer kare 
8, 1) — Alan(ABCD) | 9 
Bi Alan(EDGF) 4 
< 
Yukarıdaki dik koordinat düzleminde d doğ- Yukarıdaki dik koordinat düzleminde ABCD ve 
rusu ABCD karesinin A köşesinden geçtiğine EDGF karelerinin D köşesinden ve orijinden 
göre, karenin alanı kaç birimkaredir? geçen d doğrusunun denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 
A)9 B) 16 C) 20 D) 25 E) 36 
A)3x—2y-0 B)8x*-2y-0 
C)3x—-y—0 D)x-3y-0 
i E) 2x-8y-0 
Analitik düzlemde 3X * y—9 — O doğrusunun 
I. bölgede eksenler arasında kalan parçasını 
3 oranında bölen noktadan ve orijinden 
geçen doğrunun denklemi aşağıdakilerden 6. Analitik düzlemde, 3x 4y * 12 - O doğrusu 


hangisi olabilir? 


3 — e 
iri B)y—Xx CO)y 5 
2 
Dy 5x AY-3 


üzerinde olup x — 0 ve x - 8 doğrularına eşit 
uzaklıktaki noktanın koordinatları toplamı 
kaçtır? . 


A)6 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


| 


) 


GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 


ABCD bir kare 
A(2, 0) 


Dik koordinat düzleminde Alan(DOC) — 8 bi- 
rimkare olduğuna göre, OD doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

A)ysex 


B)ys?2x GO)ys3x 


D) v 4x E)yz25x 


Ke CD 
A(0, — 1) 
B(1,0) 
C-2, 0) 
DO, 2) 


Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
Alan(KAB) kaç birimkaredir? 


ye BI OP yy e 


Dik koordinat düzleminde denklemi, 

(k —2)x * (2k * 4)y-10-0 

olan doğruların kesim noktasından geçen ve 
Xx*yz0 doğrusuna paralel olan doğrunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x*-y-10s0 B)3x4-4y46-0 


C)2x4*y-5-0 D)4Xx4-4y15-0 


E)4x45y-1-0 


e 46 GA a 


WA 


10. 


11. 


12. 


Dik koordinat sisteminde eksenlere teğet olarak 
verilen bir çemberin yarıçapı 2 birimdir. 


Buna göre, orijinin çembere en yakın nok. 
tasının orijine uzaklığı kaç birimdir? 
A)1 B22-2 O2 


D)3V2-1 E)4 


Dik koordinat düzlemindeki 
xl *#ys2 
yzO 


eşitsizlik sisteminin belirttiği bölgenin alanı 
kaç birimkaredir? 


A)2 B)4 


Cc) 6 


D)8 E) 10 


AD:x -y—4-0 
CB:x—y1-2-0 


Dik koordinat düzlemindeki taralı bölgeyi ifade 
eden eşitsizlik sistemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A)yz-xt4 B)yz-x*4 
yz2-—x y>x1t2 
xz0 x20 
Oysxt4 D)y>xt4 
y<xt2 yaxt2 
xs0 x20 
Ey>-x4$*4 
y<ax12 
xs0 
a ap ŞAR E 


tenin mam le ln 
Ni i i 


i 
i 
i 
i 
i 
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TEST - 6 


ABCD bir kare 
D(-1,4) 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde verilen- 

lere göre, d doğrusunun eğimi kaçtır? 

go 1 E)2 
2 


3 4 
AŞ EZ D) 3 


Analitik düzlemde t e IR olmak üzere, 
af 8 * 4, z ) noktalarının oluşturduğu 
doğru ile eksenler arasında kalan bölgenin 


alanı kaç birimkaredir? 


A4 


B) 6 Cc) 8 D) 10 E) 12 


Yukarıdaki şekilde merkezi orijin olan ACK ve 
EDB yaylı çeyrek çemberler d, ve d, doğru- 
larına C ve D noktalarında teğet olduğuna 
göre, d, doğrusunun eğimi kaçtır? 


Bis 


Apel 
2 v3 


o -2 D-B E)-1 


MEL 


Dik koordinat düzleminde merkezi Ox ekseni 
üzerinde olan bir çember X—y-* 1İ-0 ve 
x—-y—7 - 0 doğrularına teğet olduğuna 
göre, çemberin merkezinin orijine uzaklığı 


kaç birimdir? 

A)2 B)3 Cc) 4 D)5 E)8 
A(S, O) 
B(8, 4) 


Analitik düzlemdeki P noktası y < x doğrusu 
üzerinde olduğuna göre, Alan(ABP) kaç bi- 
rimkaredir? 

A) 10 B) 12 C) 14 


D)16 Oo E)18 


Analitik düzlemde a e IR olamak üzere, 
(a-1)x4*y-4s-2a—-3-0 


doğrularının kesim noktasının 3x *- 4y-8-0 
doğrusuna uzaklığı kaç birimdir? 


A)2 B)3 C)4 D) 5 E) 6 


) GEOMETRİ - Doğrunun Analitik İncelenmesi 
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10. G,AOB 
dik üçgeninin 
kenarortayların kesim 
noktası 
AB: 2X—y $ 12-9 
Analitik düzlemdeki verilere göre, G noktaşı. 
Analitik düzlemdeki taralı alanlar toplamı kaç nın koordinatları toplamı kaçtır? 
birimkaredir? 
A) 6 B) 5 Cc) 4 D)3 E)2 
A)8 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 
11. AÇ1,6) ve B(5, 4) noktalarına eşit uzaklıkta 
olan ve x - 3 doğrusu üzerinde bulunan nok- 
8. Analitik düzlemde x, ye IR olamak üzere, tanın orijine uzaklığı kaç birimdir? 
—4Sx*ys6 A) v73 B) 8v2 
xyz20 
> > D) 65 E)6y3 
gi 
eşitsizlik sisteminin belirttiği bölgenin alanı o £ 
kaç birimkaredir? 
A) 20 B) 22 C) 24 D) 26 E) 28 12. 
9. M merkezli çember d 
doğrusuna A ve y ekse- 
nine B noktasında teğet- ABCD bir dikdörtgen K( 6, — 12) noktasından 
tir. geçen d doğrusu y eksenini F(0, — 4) noktasın- 
da kesiyor. i 
Yukarıdaki dik koordinat sisteminde A(8, 6) Yukarıdaki analitik düzlemde, |EB| — |ED)| ve 
olduğuna göre, çemberin yarıçapı kaç birim- Alan(ABCD) — 32 birimkare olduğuna göre, C 
dir? noktasının koordinatları toplamı kaçtır? 
A) 1 B) 2 o) 3 D) 4 E)5 A)15 B17 C1i9 Dai EB 
a a 3-B 4-B B-A A 18 DE ME TA 


rana iy 


TEST -7 


ge R olmak üzere, 
0s- xt (3s * 2)y * s - 0 doğrularının 


1. 


geçtiği sabit noktadan ve T(- 1, 2) noktasın- 
dan geçen doğrunun denklemi hangisidir? 


A)3x*y-i50 B)3x-y*-1-0 


i 

i e D)3x*yt150 

| E)3x*y-0 

i ', 

; 

| 

i 

| 

: 

| AÇI, 2) ABC bir üçgen 
(ABJ 1 JACJ 
(AHI 1 (BCJ 

iz İBH| <2cm 
B 2 H 3x 4y 4-9-0 


Analitik düzlemde d doğrusunun denklemi 
3x -*4y419-0 ve A noktasının koordinat- 
ları (1, 2) olduğuna göre, |HC| kaç birimdir? 


A)2 B) 4 Cc) 6 D)8 E) 10 


ymm edat ae agramy er rin pe iğ 


3. 3Xx44y-12/3-0 ve 3x 44y 413/3 -0 
doğruları üzerinde köşeleri bulunan en 


geen 


ane 


küçük alanlı eşkenar üçgenin alanı kaç birim- 
karedir? 


A) 25v3 B) za ç) 53 


D) ne 


E) 158 


Analitik düzlemde d,: 3x—6y * 12-0 ve 
d,i 2X * 6y * 42-0 doğruları arasındaki 
geniş açı kaç derecedir? 


A) 90 


B)105 C)120 D)185 E) 150 


Analitik düzlemde d, 
ve d, doğrularının 
eksenleri kestiği 
noktalar verilmiştir. 


Yukarıdaki verilere göre, d, ve d, doğru- 
larının arasındaki dar açının tanjantı kaçtır? 


A) 1 B)2 o) 3 D)4 ES 


d,.2x*38y43-0 
d,:3X—-2y15-0 


d, ve d, doğrularına eşit uzaklıktaki noktala- 
rın geometrik yer denklemlerinden biri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A)x45y—2-0 B)x*5y4-2-0 


C)5Xt-y18-0 D)x-5y-2-0 


E)5X-ys-8-0 
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ABCD bir deltoid 
AB| < JAD| 
d,:3xt2y47-0 
d,:2X43y415-0 


Yukarıdaki verilere göre, AC doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


A)x-y*2-0 B)X*y42-0 


C0)—-x—-y4-2-0 D) 5X-5y 412-0 


E) 5x 45y—-12-0 


Analitik düzlemde, (2x -y)(x * y) <0 eşit- 
sizliğinin grafiği aşağıdakilerden hangisidir? 


7 
pi 
e 


10. 


11. 


DÖNÜŞÜMLER 


Dönüşüm 
x Düzlemde bir kümeye ait noktaların tamamını, 


aynı düzlemin başka noktalarına eşleyen bire bir 
ve örten fonksiyona dönüşüm denir. 


Düzlemde öteleme, döndürme, yansıma (simetri) 
ve homoteti dönüşümleri vardır. 


* 


Dik koordinat düzleminde eşitsizlik sistemi. 
nin çözüm kümesinde bulunan nokta aşağı. 
dakilerden hangisidir? 


AA B)B oC D)D EE 


Öteleme 


Papanın samatya nden emma mika 


& Düzlemde, V - AB şeklinde tanımlanan B nok- 
tasına, A noktasının V vektörü doğrultusunda öte- 


Analitik düzlemde, lenmişi denir. 


vie akne mn 


Afa, b), B(x, y) ve V — (k, p) olmak üzere, 


Xx-yt520 1-44) dönüsümü daki bem İ 
— önüşümü aşağıdaki bağıntı ile 

2X14y-—2<0 e a a 
bulunur. 

y>o 


| Ty) - (a,b) * (kp) -&,y) | 


y BiX, y) 
> 


eşitsizlik sisteminin sınırladığı bölgenin alanı 
kaç birimkaredir? 


A)5 


B) 10 


O12 D14 15 


ABCD bir kare 
d: 2X*y—10 0 
AE:x-2 


ipa mann ve e a 


* Tş(A) dönüşümü RR? birebir ve örten bir 
dönüşümdür. 


Örnek 1: 

Analitik düzlemde, A(8, -2) noktasının U-(2, 4) 
vektörü doğrultusunda ötelenmişi B(a, b) noktası 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen- 
lere göre, d doğrusu, x — 2 doğrusu ve |DCJ 
arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç birim- 
karedir? 


o 
nc pi lie ale ap SÜRME m MES 


Çözüm: 
BS TYA) - (8,-2) 4 (2,4) > B(10, 2) 


A) 10 , 
âziOveb—2olduğundanasb-12 bulunur. 


B)8 


WI 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde, y-3x 49 doğrusunun 
Ü-(-2, 1) vektörü doğrultusunda ötelenmişi olan 


doğrunun denklemini bulunuz. 


Çözüm: 

Bir doğruyu ötelemek, doğru üzerindeki her noktanın 
vektör doğrultusunda ötelemekle bulunur. Bu durum- 
da doğrunun eğimi değişmeyecektir. 

O halde doğru üzerinden herhangi bir noktanın veri- 
len vektör doğrultusunda ötelenmesiyle sonuç bulu- 
nur. 


yz0 > x--—3 olduğundan 
AÇ-3, 0) noktası y — 3x 4 9 doğrusu üzerindedir. 
BS İIy(A) (3,0) 4(-2,1) > BÇCS, 1) 


ys 3x * 9 doğrusunun eğimi 3 olduğundan, eğimi 

ve bir noktası bilinen doğru denkleminden; 

Y-Y, > MA-Xx,) >5y—-1-3.(X-(5) 
>Yy-3x* 16 bulunur. 


Örnek 3: 
Analitik düzlemde, merkez koordinatları M(-6, 2) 
ve yarıçapı 4 birim olan çember U - (10, 5) vek- 
törü doğrultusunda ötelendiğinde, çember üze- 
rinde y-eksenine en uzak noktanın koordinatlarını 
bulunuz. 


Çözüm: 

Bir çember ötelendiğinde yarıçapı değişmez. Merkezi 
U- (10, 5) vektörü doğrultusunda ötelersek istenilen 
çemberi bulmuş oluruz. 

KS Tg(M) (6,2) 4 (10,5) > Ka, 7) 

Şekilde de görüldiği 
gibi ötelenen çem- 
berin merkezi K(4, 7) 
olur. 


Bu çember y-ekse- 


nine teğet bir çem- 
berdir. Çemberin yarıçapı 4 birim olduğundan, 
A(8, 7) çember üzerinde y-eksenine en uzak noktadır. 


GEOMETRİ - Dönüsümler 
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ETRİ - Dönüşümler 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde, x *2y—-4 -0 doğrusunun 
V—(3, 1) vektörü doğrultusunda ötelenmişi olan 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


M4 
A)x-2y44-0 B)x*2y-9-0 


C)x-2y417-0 D)2x4y-9-0 


E)x*2y49-0 


Soru 2: 


Analitik düzlemde, A(6, 3) noktasının Uz, 2) vek- 
törü doğrultusunda ötelenmişi B noktasıdır. B nok- 
tasının V— (2, -5) vektörü doğrultusunda ötelenmişi C 
noktasıdır. 


Buna göre, Alan(ABC) kaç birimkare dir? 


WA 


Z 
0) 18 


A) 16 


B) 17 D) 19 E) 20 


ABCD bir kare 
B(6, 5) 


Analitik düzlemde, |ADJ kenarı y-ekseni üzerinde 
olan ABCD karesi V - (<5,— 13) doğrultusunda 
ötelendiğinde, oluşan karenin ağırlık merkezinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
V 
B) (-2,-5) 


A) 10, -3) 0) (4,3) 


D) (-4,.-3) E) (10,3) 


Döndürme 


> Düzlemde bir A(x, y) nokatasının sabit bir nokta 
etrafında « derece döndürülmesine döndürme 
denir. 


* 


Bir A(a, b) noktasının orijin etrafında & dereçe 
döndürülmesi ile elde edilen A” noktası aşağıdaki 
ifede ile bulunur. 


A'(x.cosu — y.sina, X.SİNG.  y.cosa) 


# Döndürme dönüşümü pozitif yönde yapılır. 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde, A(-6, 2) noktasının orijin 


etrafında 909 döndürülmesi ile oluşan noktanın 
koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

Dönüşüm formülünü uygularsak, 

A'(x.cosa — y.sina, X.sin& * y.coso) 
A'((-6).c0s90* — 2.sin90*, (-6).sin90* 4 2.c0s909) 
A'(-2, -6) bulunur. 


| 
i 
: 
| 
: 
| 
| 
i 
i 
| 
| 
| 


A ON OYMA YA 


örnek 2: 

Analitik düzlemde, A(2, 4) noktasının orijin etrafın- 
da 45” döndürülmesi ile oluşan noktanın koordi- 
natlarını bulunuz. 


çözüm: 
Dönüşüm formülünü uygularsak, 
f 
A'(x.cosa — y.Sina, x.SİNO. - y.COSO) 


A(2.c0s45” — 4.sin4©”, 2.sin459 -- 4.c0s459) 


G2 ae aye ve 
AR. SE 


A(v2, 3v2) bulunur. 


y A 
A2, 3V2) « 


Örnek 3: 
Analitik düzlemde, A(5, 4) noktasının K(-i1, 2) nok- 
tası etrafında 609 döndürülmesi ile oluşan nokta- 


“nin koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 
Döndürme formülü noktayı orijin etrafında dön- 
dürdüğünden, orijin dışındaki noktalar etrafında 
döndürme yapabilmek için aşağıdaki adımlar takip 
edilir: 
1. Döndürme merkezini orijine öteleyen V vektörü ile 
nokta orijine ötelerir. 
2. Orijin etrafında döndürme işlemi yapılır. 
3. Döndürme sonucu elde edilen nokta V vektörü 
doğrultusunda ötelenir. 
1. Döndürme merkezi olan K(-1, 2) noktasını orijine 
öteleyen V — (1, —2) vektörüdür. 
A(S, 4) noktasını V — (1, —2) vektörü doğrultusunda 
ötelersek B(6, 2) noktası elde edilir. 
2. B(6,2) noktasını orijin etrafında 60* derece 
döndürürsek, 


z 
> 
: 
E 


MA 


B'(x.cosa — y.sina, X.sino * y.cosa) 
B'(6.c0s60” — 2.sin6O“, 6.sin80* 4- 2.c0s60") 


B'(6. 2 -2. “i.e YEN 2.2) 
B(3— v3, 3v3 * 1) 


3. B'(8—v3,3v3 # 1) noktasını V — (-1, 2) vektörü 
“doğrultusunda ötelersek 
A2 — v3, 3v3 # 3) noktasını buluruz. 


Sonuç; 
A(S, 4) noktası K( 1, 2) noktası etrafında 60” dön- 
dürüldüğünde A”(2 — y3, 3v3 - 3) noktası bulunur. 


y 
A(2-vâ, 3vV8--3) 
Vsç1,2) 
B(3—8, 3v3--1) 


AGA) 
| V-(-2) 
KA) GİB) 
Vi eN 0 © 
> > 
O Xx 


Soru 1: 


Analitik düzlemde A(8,—1) noktasının saat yö- 
nünde 909 döndürüldüğünde elde edilen noktanın 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) <8, 1) B) (1,8) C) (-1,8) 


V 
D) (8,1) E) C1,-8) 
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Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde uç noktaları A(— 2, 3) ve 
B(4, 3) olan (AB) doğru parçası orijin etrafında 90” 
döndürüldüğünde J|A'B'| doğru parçası oluştuğu- 
na göre, Alan(ABA'B) kaç birimkaredir? 

4 
A)17.55 B)18 G) 18,5 


D)19,5 oOE)20 


Soru 3: 
Analitik düzlemde, A(6, 4) noktası B(-2, 0) etra- 


fında 909 döndürüldüğünde, A noktasının orijine 
uzaklığı kaç birim olur? 


B) 2v13 


C) av5 


A 10 D)13 E)ayi3 


Soru 4: 


Analitik düzlemde verilen şeklin orijin etrafında 
saat yönünde 90” döndürülmesiyle elde edilen 
şekil aşağıdakilerden hangisidir? 


WA 


ABCD bir dikdörtgen 
(ABI / Ox 

A(Ci14, 2) 

CS, 6) 


Analitik düzlemde verilen ABCD dikdörtgeni V — (6.5) 
vektörü doğrultusunda ötelendikten sonra saat yö. 
nünde 90" döndürülüyor. 

Buna göre, D noktasının dönüşümler sonucunda. 
ki yeni koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A (11,8) B) (7,8) ©) C4,3) 
D) (13,2) E) (11,0) 
Soru 6: 
ABC bir eşkenar üçgen 
B(4, 0) 
CB, 0) 


B(4,0) 


G(8,0) x 


Analitik düzlemde verilen ABC eşkenar üçgeni 
orijin etrafında 609 döndürüldüğünde, A noktası- 
nın yeni koordinatları aşağıdakilerden hangisi 


olur? 
A) (4,-2v3) B) (2v3, 2) C) (4V3, 4) 
Z 
D) (0, 6) E) (0, 4v3) 
Soru 7: 


Dik koordinat düzleminde, A(4, —2) noktası orijin 
etrafında 135” döndürüldüğünde, A noktasının 
koordinatı aşağıdakilerden hangisi olur? 

A) <3v2, 3v2) 


B) «v2, v2) Co) (v2, 3v2) 


i 
D) «v2, 3v2) E) —3V2, v2) 


z 
: 
z 
; 


mr m e emret emrenin paper mmm een mamamrlamanı memenin abimin 


Afa, b) noktasının; 


1) Ox eksenine göre simetriği, B(a, — b) 
(Ordinat işaret değiştirir.) 


2) Oy eksenine göre simetriği; C(-a, b) 
(Apsis işaret değiştirir.) 


3) Orijine göre simetriği; D(- a, — b) 
(Apsis ve ordinat işaret değiştirir.) 


Örnek 1: 
A(-2, 5) noktasının Ox eksenine göre simetriği B, 
“B noktasının orijine göre simetriği C noktası 


olduğuna göre, |JAGC| kaç birimdir? 


Çözüm: 

A2, 5) noktasının Ox eksenine göre simetriği 

B(-2, — 5) noktasıdır. B( 2, — 5) noktasının orijine gö- 
re simetriği C(2, 5) noktasıdır. 

JAG| — 4 birim olur. 


Örnek 2: 

A(3, a) noktasının orijine göre simetriği B(b, 5), 
Oy eksenine göre simetriği ise C(c, — d) olduğuna 
göre, as-bsc*d toplamı kaçtır? 


WE 


Çözüm: 

A(3, a) noktasının orijine göre simetriği 

B(-3,—a) < B(b, 5) olduğu için, a -—5 veb --3 
olur. 

A(3, a) noktasının Oy eksenine göre simetriği 
C(-3,a) < Cf(c, —- d) olduğu için, c -—3 ve 
—-—d-a--5 >5—d-5olur 


atbsc4s-d--5-(-3)1(-3)-5--6olur 


Örnek 3: (ÖSS - 2003) 

Dik koordinat düzleminde A(-5, 12) noktasının 
orijine göre simetriği A6, y) noktası olduğuna 
göre, Aile A' arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm: 
1. Yol 
A(-5, 12) noktasının orijine göre simetriği A5, - 12) 
dir. 
AA? -(5-( 51 e iğ 
— 102 4 24” - 676 - 26” 


JAA'| — 26 birim olur. 


2. Yol 

A(-5, 12) nin orijine uzaklığı 

VER * 122 - 13 birim, A'(5,—12) noktasının oriji- 
ne uzaklığı 


VE 4 (<12)2 — 13 birimdir. 


JAA'| — 18 $ 13 - 26 birim olur. 


Örnek 4: 

A(3, b) noktasının Ox eksenine göre simetriği B, B 
noktasının orijine göre simetriği C, C noktasının 
Oy eksenine göre simetriği D(a, 4) noktası 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 
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Çözüm: 


Şekilde görüldüğü gibi D noktası A noktasına eşittir. 


a-3,b z4veatb-7 olur. 


Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde A(3, 4) noktasının ori- 
jine göre simeiriği B, B noktasının Oy eksenine 


göre simetriği C noktası olduğuna göre, |AGİ| 
kaç birimdir? 
V 
A) 4 B) 5 0) 6 D)8 E) 10 
“Soru 2: 


Analitik düzlemde bir A noktasının Ox eksenine 
göre simetriği B(3, k), Oy eksenine göre simetriği 
Cin, — 5) olduğuna göre, k *n toplamı kaçtır? 


v 
A) -8 B) -2 Cc) 0 D) 2 E)8 


WA 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde. A(x, 6) noktasının ori- 
jine göre simetriği B(-8, y) noktası olduğuna 
göre, A ile B arasındaki uzaklık kaç birimdir? 

A) 6 B)8 GC) 10 


v 
D) 14 E) 20 


Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde bir A noktasının orijine 


göre simetriği B, B noktasının Ox eksenine göre 


simetriği C, C noktasının Oy eksenine göre simet- 
riği D(5, 7) noktası olduğuna göre, A noktasının 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 

6) C5.7) 


Z 
A) (5.7) B) (5.—7) 


D) Ç5.-7) E) (7,5) 


Soru 5: 


Dik koordinat düzleminde A(3, a) noktasının Ox ek- 
senine göre simetriği B, Oy eksenine göre simetriği C 
noktasıdır. 


(BC| — 10 birim olduğuna göre, a aşağıdakiler- 
den hangisi olabilir? 


Z 
A)3 B) 4 G)5 D) 6 E)7 


İade in mmm az ln BAAR na) er eri pt tmmncenmeemrlea tamemen elenen memeye mamenetrene girerer 
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z 
: 
? 
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Afa, b) noktasının; 


1) y > x doğrusuna göre simetriği; B(b, a) 
(Nokta koordinatları yer değiştirir.) 


2) y --x doğrusuna göre simetriği; C(-b, -a) 
(Nokta koordinatları hem yer, hem de işaret 
değiştirir.) 


“Örnek 1: 


A(3, 2) noktasının y — x doğrusuna göre simetriği 
B, B noktasının orijine göre simetriği C, C nokta- 
sının y - — x doğrusuna göre simetriği D noktası 
olduğuna göre, D nin koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm: 

A(8, 2) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(e, 3) tür. 

B(2, 3) noktasının orijine göre simetriği C- 2, — 3) 


noktasıdır. 


C(-2, — 3) noktasının y - — x doğrusuna göre simet- 
riği D(3, 2) noktasıdır. 


WA 


Örnek 2: 

Afa, 5) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(b, 2) noktası olduğuna göre, J|AB| kaç birim- 
dir? 


Çözüm: 

Ala, 5) noktasının y < x doğrusuna göre simetriği 
B(5, a) - Bf(b, 2) olur. Bu eşitliktena -2veb - 5 
olur. 


Yani A(2, 5), B(S, 2) dir 


JAB| > V(2-5)? 4 (5-2)? - 3y2 birim olur. 


Örnek 3: 

A(1, 7) noktasının y - — x doğrusuna göre simetri- 
ği B, B noktasının Oy eksenine göre simetriği C 
olduğuna göre, |AC| kaç birimdir? 


Çözüm: 
Afi, 7) noktasının y — — x doğrusuna göre simeiriği 


BC-7,- 1) dir. 


B(< 7, — 1) noktasının Oy eksenine göre simeiriği 
CZ, — 1) dir. 


JAC| —V(7-1)2 4 (1-7) 


— V62 4 87 — 10 birim olur. 


Soru 1: 


Analitik düzlemde Afa, 4) noktasının y — — X 
doğrusuna göre simetriği B, B noktasının orijine 
göre simetriği C, C noktasının y - x doğrusuna 


göre simetriği D(5, b) olduğuna göre, a * b 
toplamı kaçtır? 

A 
A) -9 B) -1 c)0 D) 1 E) 9 
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Soru 2: 
Dik koordinat düzleminde Afa, — 4) noktasının 
y - -x doğrusuna göre simetriği B(b, — 7) noktası 
olduğuna göre, A ile B arasındaki uzaklık kaç bi- 
rimdir? 


D) 5v2 E) 7v2 


Soru 3: 


A(1,3) noktasının y < x doğrusuna göre simetriği 
B, B noktasının Ox eksenine göre simetriği C nok- 
tası olduğuna göre, JAC| kaç birimdir? 


A)2 B) 2v3 Cc) 4 8) 25 E)5 


Soru 4: 


ACA, —2) 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde A(-4,-2) 
noktasının y - x doğrusuna göre simetriği B nok- 
tası olduğuna göre, Alan(OAB) kaç birimkaredir? 


v 
A)4 B) 6 c)8 D) 10 E) 12 


WA 


Afa, b) noktasının; 

B(c, d) noktasına göre simetriği; 

C(2c -a,2d-—b) dir. 

> |JACJ doğru parçasının orta noktası B olduğu için 


orta nokta bağıntısından yukarıdaki sonuç elde 
edilir. 


Afa, b) B(c, d) Ce y) 
atX. c > Xxs2c-a 
2 

Dİ. -g > y-2d-b olur. 

y 

Cia, 2d - 
2d-bi e Si 
Siri >yd 
Afa, b - 
KI ea AP - kay â b) 


Afa, b) noktasının; 

1) x - c doğrusuna göre simeiriği; B(2c —a, b) 
(a'nın c'ye göre simeiriği alınır) 

2) y - ddoğrusuna göre simetriği; C(a, 2d — b) 
(6'nin d'ye göre simetriği alınır) 


Örnek 1: 

Dik koordinat düzleminde Afa, 5) noktasının 
B(4, 7) noktasına göre simetriği C(6, b) olduğuna 
göre, a -b toplamı kaçtır? 


Çözüm: 
6-24-a—>a-2dir. 
b-27-5 >—b-—9 dur 


atbzii olur 


mü ca ye im A 


? 
: 
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örnek 2: 

Dik koordinat düzleminde A(3, 5) noktasının X — 6 
doğrusuna göre simetriği B, y < 9 doğrusuna 
göre simetriği C olduğuna göre, |BC| kaç bir- 
imdir? 

çözüm: 

A3, 5) noktasının x — 6 doğrusuna göre simetriği, 
B(2.6-3,5) > Bl9, 5) olur. 

A(8, 5) noktasının y — 9 doğrusuna göre simetriği, 


(3, 2.9—-5) > C(3, 13) olur. 


(BC| - v8 - 9)? # (18-5) 


— v6? 4 82 - 10 birim olur. 


Örnek 3: 

Analitik düzlemde bir A noktasının x — 5 doğrusu- 
na göre simetriği B, B noktasının y — x doğrusuna 
göre simetriği C, C noktasının y - 3 doğrusuna 
göre simetriği D(2, 6) noktası olduğuna göre, A 
noktasının koordinatlarını bulunuz. 


- Çözüm: 


Tersten gelip A noktasını bulabiliriz. 

D(2, 6) noktasının y - 3 doğrusuna göre simetriği 
C(0,2.3-6)-C(2,0)dır. 

C(2, 0) noktasının y - x doğrusuna göre simetriği 
B(0, 2) dir. 

B(0, 2) noktasının x < 5 doğrusuna göre simetriği 


A(2.5 —-0, 2) - A(10, 2) olur. 


Örnek 4: 

Dik koordinat düzleminde A(x, y) noktasının 
B(5, 8) noktasına göre simetriği ile C(5, 4) nok- 
tasının y - 8 doğrusuna göre simetriği aynı nokta 
olduğuna göre, x * y toplamı kaçtır? 


AA 


Çözüm: 

Afx, y) noktasının B(5, 8) noktasına göre simetriği, 
(2.5 —x,2.8-y) — (10—x, 16-y)dir 

G(8, 4) noktasının y - 8 doğrusuna göre simetriği, 
(3,2.8—4) - (3,12) dir. 

Bu noktalar eşitlendiğinde; 


xz-7,ys4vexXtys1i olur. 


Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde A(2, 8) noktasının 
B(4, a) noktasına göre simetriği C(b, 10) olduğu- 
na göre, a * b toplamı kaçtır? 

A 
A)6 B)9 E) 15 


C) 10 D) 12 


Soru 2: 


Analitik düzlemde A(2, 15) noktasının x <x 14 
doğrusuna göre simetriği B, y < 10 doğrusuna 


göre simetriği C noktası olduğuna göre, |BC)| 
kaç birimdir? 

M4 
A) 10 B) 13 G) 20 D) 26 E) 30 


TRİ - Dönüşümler 


in 
— 
O 
ın 
O 


Rİ - Dönüşümler 


GEOME 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde bir A noktasının x - 3 
doğrusuna göre simetriği B, B noktasının orijine 
göre simetriği C, C noktasının (2, 8) noktasına 
göre simetriği D(1, 10) olduğuna göre, A nok- 
tasının koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
V 

A) (9,.—6) 


B) (9, 6) Cc) -9, 6) 


D) (6,9) E) (6,-9) 


Soru 4: 


Analitik düzlemde A(3, k) noktasının B(5, 4) nok- 
tasına göre simetriği ile C(6, t) noktasının y - X 
doğrusuna göre, simetriği aynı nokta olduğuna 
göre, k *t toplamı kaçtır? 

4 
A)7 B)8 0) 9 


D) 10 E) 12 


Soru 5: 


Dik koordinat düzleminde A(10, 8) noktasının x — 5 
doğrusuna göre simetriği B, y < 4 doğrusuna göre 
simetriği C noktası olduğuna göre, Alan(ABC) kaç 
birimkaredir? 

A) 20 B) 24 8) 40 


Cc) 30 E) 80 


WA 


Bir Doğrunun Simetriği 


> Bir doğrunun simetriğini alabilmek için, doğrunun 
değişkenleri (x, y) şeklinde bir nokta gibi düşü. 
nülebilir. 


Bu noktanın simetriği alındığında oluşan değişik. 
likleri denklemde x ve y yerine yazdığımızda doğ- 
runun simetriği alınmış olacaktır. 


Katsayı ve işaretlerde değişiklik yapılmaz. 


3 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde 3x —4y 4 7 - O doğrusunun; 


a) Ox eksenine göre, 

b) Oy eksenine göre, 

c) Orijine göre, 

d) y — x doğrusuna göre, 
©) y - — x doğrusuna göre, 
f) (5, 6) noktasına göre, 

g) x - 8 doğrusuna göre, 


h) y 9 doğrusuna göre, simetriğini alınız. 


Çözüm: 
3x - 4y * 7 - 0 doğrusunun değişkenlerini (X; Y) 
olarak kabul ediyoruz. 
a) (Xx, y) noktasının Ox eksenine göre simetriği 
(Xx, — y) dir. Yerine yazıldığında, 
3x-4(y) 47-0 
> 3xt*4y17-0 bulunur. 


b) (X, y) noktasının Oy eksenine göre simetriği 
Gx, y) dir. Yerine yazıldığında, 
3C)-4y17-0 
> —-3Xx—4y47-0 
> 3X1 4y-7-0 olur 


A 


ir mein dina öd 


a GM GA LA LYA 


gd W y) noktasının orijine göre simetriği (- X, — y) dir. 


Yerine yazıldığında, — 3x * 4y * 7-0 olur. 


dg © y) noktasının y > X doğrusuna göre simetriği 
(y, X) tir. Yerine yazıldığında, 


3y-4X*t 7-0 
4x-3y£7 -0 elde edilir. 
ş 

e) «Y) noktasının y - — x doğrusuna göre simetriği 
Gy, Xx) tir. 
Yerine yazıldığında, 3(- y) —4(-X) * 7-0 
-3y-4X17-0 
4x-3y4* 70 olur. 


6, y) noktasının (5, 6) noktasına göre simetriği, 
- (2.5-—x,2.6-y) - (10-x, 12-y) olur. 

Denklemde yerine yazılırsa, 

3(10—x)—-4(12-y) 47-0 olur. 

Denklem düzenlenirse, 

—3x *4y-11-0 olur. 

(Ya da, 3x—4y * 11 — O şeklinde yazılabilir.) 


g) (xy) noktasının x - 8 doğrusuna göre simetriği, 
(2.8-x,y) - (16-x,y) dir. 
Denklemde yerine yazıldığında, 
3(16—-X)—4y4*7-—0 olur. 
Denklem düzenlenirse, 


3x * 4y—-55 - 0 elde edilir. 


h) (xy) noktasının y — 9 doğrusuna göre simetriği 
(«2.9-y)-(x,18-y)di. | 
Denklemde yerine yazılırsa, 
3X—4(18-y)4-7-0 olur. 

Düzenlenirse, 


3X 4 4y—65-0 olur. 


Örnek 2: 
dik koordinat düzleminde y — 3x 4 4 doğrusunun 
X-Y-—0 doğrusuna göre simetriğini bulunuz. 


WA 


Çözüm: 

X—y - 0 doğrusu y > x doğrusudur. 

04 y) noktasının y — x doğrusuna göre simeiriği 
(Yy. X) olacağı için, verilen doğrunun simetriği, 


xz83yt4 olur. (xile y yer değiştirir.) 


Örnek 3: 

Dik koordinat düzleminde 3x * ay * 5 - 0 
doğrusunun y - — x doğrusuna göre simetriği, 
2x *by—5 - 0 olduğunagöre, a tb toplamı 
kaçtır? 

Çözüm: 

(Xx y) noktalarının y — — x doğrusuna göre simetriği 


(<y, —x) tir. İlk verilen denklemde yerine yazılırsa, 
3(-y) tax) 15-0 

> —3y-ax-5-0 > axt3y-5-0 

elde edilir. 


Bu elde ettiğimiz denklem soruda 2x *by—5-0 
olarak verilmiştir. Bu denklemler aynı olmalıdır. 


Dolayısıyla; a2, b-3 veatb-5 olmalıdır. 


Örnek 4: 

Dik koordinat düzleminde 2x * 3y - 12 - 0 
doğrusunun Ox eksenine göre simetriği olan 
doğrunun, y - x doğrusuna göre simetriği, Oy 
eksenini hangi noktada keser? 


Çözüm: 

(x y) noktasının Ox eksenine göre simetriği (X, — y) 
dir. Denklemde yerine yazılınca; 

2x-3y—12-0 olur. 

Bu denklemin y - x doğrusuna göre simetriği alının- 
ca xile y yer değiştirir. 

Yani 2y—3x—12-0 olur 

Bu denklemde x yerine Ofsifir) yazılırsa y < 6 olur. 


Yani, Oy eksenini (0, 6) noktasında keser. 
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Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde 2x * 3y *. 5 - 0 
doğrusunun orijine göre simetriği olan doğru 
Ala, a) noktasından geçtiğine göre, a kaçtır? 

/ 
A) -1 B)0 0) 1 


D)2 E)3 


Soru 2: 

2x-ky #2 - 0 doğrusunun y-x doğrusuna 
göre simetriği &X *2y-*-t 
i-k kaçtır? 


0 olduğuna göre, 


A) -6 B) - C)1 D) 5 


Soru 3: 


- Dik koordinat düzleminde 2x * y—4 - 0 doğrusu- 


nun X < 1 doğrusuna göre simetriği y-mx*n 
olduğuna göre, m.*n toplamı kaçtır 


V 
A) -6 B) - 0) 2 D) 6 E) 10 


WA 


Soru 4: 


O doğrusunun 
K(3, 5) noktasına göre simetriği aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Analitik düzlemde X * VE 2 
A)x*y41-2-0 B)X*y*t 16-0 
vV 

D)x*ty-—14-—0 


Oxtryt14-0 


E)x*y—16-0 


Soru 5: 


Analitik düzlemde 2X * y-1-0 doğrusunun 
P(1, -3) noktasına göre simetriği aşağıdakiler- 
den hangisidir? 
vd 

A)2xX1y1t3-0 B)2X—-y143-0 
CO)x*y—3-0 D) 2x-y—3-0 


E)x—-2y*3-0 


Soru 6: 


3x * 4y—5 - 0 doğrusunun Xx $* y - O doğrusuna 
göre simetriği aşağıdakilerden hangisidir? 

V 
A)3x-4y45-0 B)4Xxt-3y45-0 
C)3x—-4y-5-0 D) 4y- 3x—5-0 


E)4X43y—-5-—0 


aym aş rr a mm yanmar mamnmmamananamanmaniam maze mmmmnammanammpm meme) 
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Doğrunun Simetriğinde Özel Durumlar 
1) Bir doğrunun üzerindeki bir noktaya göre 
simetriği yine kendisidir. 
SARE a a eğ 
2) Dik doğruların birbirine göre simeiriği yine kendi- 
si olur. (d, doğışısunun d, doğrusuna göre simet- 
riği yine d, dir.) 


b 


3) d,/d, olmak üzere, d, doğrusunun d, doğrusu- 
na göre simetriği d, doğrusudur. 


e ii 
oni 


e 037 


# d,d,ved, doğrularının denklemlerinde x ve y 
katsayıları eşit ise aşağıdaki eşitlik sağlanır. 


Örnek 1: 
3X-4y-—2 - 0 doğrusunun P(2, 9 noktasına göre 
simetriğini bulunuz. 


Çözüm: 

Denkleminde x yerine 2, y yerine 1 yazıldığında denk- 
lem sağlandığı için P(2, 1) noktası doğrusunun ÜZe- 
rindedir. 


(3.2—-4.1—-2 - 0 denklem sağlandı.) 


Sonuç: Bu doğrunun bu noktaya göre simetriği doğ- 
runun kendisi, yani 3x—4y—2-0dır. 


WA 


Örnek 2: 

d,: 3x —-4y * 5 <- O doğrusunun 

d,18X *6yt1-0 doğrusuna göre simetriğini 
bulunuz. 


Çözüm: 


d, doğrusunun eğimi 


m, — ği z a tür. 

d, doğrusunun eğimi 
. —8 —4 .. 

m, # EE tür. 


PEK arık, Sy ei 
MM, 7. 1 olduğu için 
d,1d, dir. 
d, doğrusunun d, doğrusuna göre simetriği, 


3x-4y4*-5-0dır. 


Örnek 3: 

dıı2x*4y45-0 doğrusunun 
d,ıx*2y17-0 doğrusuna göre simetriğini 
bulunuz. 


Çözüm: 

Verilen denklemlerin katsayıları eşit olmadığından 
d, doğrusu 2x * 4y 1 14-0 şeklinde yazır. 
Simetri denklemi, 

dı; 2x *4y*tc,-0 olsun. 


5 tc, 
2 
Sonuç; 2X *4y4-23-0dır. 


14 > o, 23 olur. 


Soru 1: 


Analitik düzlemde 2x * 3y * 9 < 0 doğrusunun 
A(3, k) noktasına göre simetriği bu doğrunun 
kendisi olduğuna göre, k kaçtır? 


Z 
A) -5 B) -4 
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Soru 2: 


Analitik düzlemde 3x - 4y * 2 < 0 doğrusunun 


4x - ay-5 - 0 doğrusuna göre simetriği 


3x *4y-42 - 0 olduğunagöre, a kaçtır? 


V 


A) -4 B) -3 Cc) 2 D)3 


Soru 3: 
Dik koordinat düzleminde hangi doğrunun 
3x - 2y * 5 « 0 doğrusuna göre simetriği 


2y-3x 42 - 0 doğrusu olur? 


A) 3x-2y48-0 


0) 6x—4y—-15-0 


E)2y—-3x—-1-0 


Soru 4: 

Analitik düzlemde, 

4x *6y4-3-0 doğrusunun 
axtbys4-0 doğrusuna göre simetriği 
4x * 6y $ 13 < 0 doğrusu olduğuna göre, 


a #b toplamı kaçtır? 


4 
A) 3 B) 4 0) 5 D)8 


B) 3x—2y - 10 


M 
D)3x-2y4 12 


E4 


0 


0 


E) 10 
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Bir Noktanın Herhangi Bir Doğruya Göre Simetriği 


d 
2X A d, 


A noktasının d, doğrusuna göre simetriğini ala- 
bilmek için; 


1) d, doğrusuna dik olan ve A noktasından geçen d, 
doğrusunun denklemi bulunur. 


2) d,ved, doğrularının kesişme noktası (B) bulunur, 


3) A noktasının B noktasına göre simetriği bulunur. : 


Örnek 1: 
A(S, 10) noktasının 2x *- 3y-— 14 - O doğrusuna 
göre simetriğini bulunuz. 


Çözüm: 


1) Verilen doğrunun eğimi — > tür. Buna dik olan 
doğrunun eğimi > olmalıdır. Eğimi > olan ve 
(5, 10) noktasından geçen doğru; 

y-10- > 5) 
3x—2y4*5-0Odır. 

2) Doğruların kesişme noktası, 
2/2x43y-14-0 
3/3x—-2y-5-—0 


ortak çözümden X—1, y 4 bulunur. Kesişme 
noktası (1, 4) noktasıdır. 


3) A(S, 10) noktasının (1, 4) noktasına göre simetriği 


2.1-5,24-10)-(-3,-2) dir 


Eğimi 1 veya 1 olan doğruya göre simetri 
almanın pratik yolu; verilen noktanın apsisi 
denklemde x yerine yazılarak istenilen noktanın 
ordinatı bulunur, verilen noktanın ordinalı 
denklemde y yerine yazılır ve istenilen noktanın 
apsisi bşlunur. 


Örnek 2: , 
Analitik düzlemde (2, — 3) noktasının x *yt4- 0 
doğrusuna göre simetriğini bulunuz. 


Çözüm: 
24y1-4-0> ys—6 
x—-344-02X-- 


İstenilen nokta (- 1,— 6) olur. 


Örnek 3: 
Analitik düzlemde A(3, 10) noktasının y-x*8 
doğrusuna göre simetriği olan noktayı bulunuz. 


Çözüm: 
y-3*-8>y>i1 
10-x-8 > Xx-2 


İstenilen nokta (2, 11) dir. 


Örnek 4: 

Analitik düzlemde Afa, 4) noktasının x * y —k 
doğrusuna göre simetriği B(1, b) noktası olduğu- 
nagöre, as bsk toplamı kaçtır? 

Çözüm: 

X-k4z-k—>x2k-4-1 >k-5olur 
aty-5 > y-5-a-b 

>—a4*b-5 


>—ajb3jk-54$5- 10 bulunur 
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Bir Doğrunun Herhangi Bir Doğruya Göre Simetriği 


da 
d, doğrusunun d, doğrusuna göre simetriği d, 
olmak üzere; 
1) Doğruların eğimleri m,, m, ve m, olmak üzere, 
-m 


2 3 
14 M,.M, 


m, -M, Ni m 


itm,m, 

bağıntısından m, bulunur. 

(m,, m, m, Sırası takip edilmelidir.) 
2) d,ved,nin kesişme noktası bulunur. 


3) Kesişme noktasından ve m, ten faydalanarak d, 
doğrusunun denklemi bulunur. 


Örnek 1: 
Analitik düzlemde y - 4x 4 5 doğrusunun 


yz3x #2 doğrusuna göre simetriğinin eğimi 
kaçtır? 


Çözüm: 
m, s4 ve m, s3 tür. 
R 3-m 
> 4-3 . 3 
14-43 it sm, 


> 143m,-39-13m, 


> 16m, - 38 
- 19 
> Mm, B olur. 
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Örnek 2: 

Dik koordinat düzleminde 

d.:y- 7x-4 doğrusunun 

d,:y - 2x * 1 doğrusuna göre simetriği olan doğ- 
runun denklemini yazınız. 


Çözüm: 


m, 7 ve m, 2 dir. 


e 
1472 © TEBm, 


denkleminden M,zİ bulunur. 
2) y-7x-4 


ys2xti1 denklemlerinin ortak çözümünden 
kesişme noktaları (1, 3) bulunur. 


(7Xx—4-2x411 > XxXzİ,ys3) 


3) Eğimi 1 olan ve (1, 3) noktasından geçen doğru- 
nun denklemi y—x 42 dir. 


Soru 1: 
Analitik düzlemde A2, — 5) noktasının 


X #y-3 - 0 doğrusuna göre simetriği aşağıda- 
kilerden hangisidir? 

4 

A) (8, 1) 


D) C8,1) E) 5,2) 


Soru 2: 

Analitik düzlemde A(3, a) noktasının yex*tc 
doğrusuna göre simetriği B(b, 2) noktası olduğu- 
na göre, c kaçtır? 


z 
A) -2 B)-1 o) 1 D)2 E)3 


Soru 3: 
Analitik düzlemde Afa, 2) noktasının 


Xt*y-7-0 doğrusuna göre simeiriği B(b, 4) 
olduğuna göre, a * b toplamı kaçtır? 


V 
A)6 B) 7 c)8 D) 9 E) 10 


Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde y-—2x 45 doğrusu- 


nun y—3x $ 4 doğrusuna göre simetriği olan 
doğrunun eğimi kaçtır? 


VA 
be. vE 


B-— O) 5 


-k > 
2 3 3 


Soru 5: 
Analitik düzlemde y-—7x 43 doğrusunun 


ys3x t3 doğrusuna göre simetriği aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


A)ys2x 


V 
CO)y—xt3 
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Homoteti 


x Düzlemde M sabit bir nokta ve k e R olmak üzere, 


İP -meke-m | 


eşitliğin sağlayan P” noktasına P noktasının M 
merkezli k oranlı homotetiği denir. 
, 


1 birim (<1) birim 


M P Ni 
(Merkez) (Nokta) (Görüntü) 


* HER2SR2, HP) PM 4k(P-M) 


dönüşümüne M merkezli k oranlı homoteti dönü- 
şümü denir. 


yi (Cisim) 


birim İT) birim 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde A(3, —4) noktasının B(1, 1) mer- 
kezli ve k—3 oranlı homotetiği olan noktayı 
bulunuz. 


Çözüm: 

1. Yol 

A-B-4k.(A-B) 
AZAN 3.((8, —4)-(1, D) 


A — (7,-14) 
2. Yol 
A' noktasını aşağıdaki yöntemle de bulabiliriz, 
EE DE RR e e EY i 
1 birim 2 birim 
B(1,1) AÇA) AÇ ç14) 
2 artmış 5 4 artacak 
5 azalmış 10 azalacak 


WI 


Örnek 2: 
Analitik düzlemde A(5,12) noktasının B(2, -3) 


merkezli ve k — 5 oranlı homotetiği olan noktayı 


bulunuz. 

Çözüm: 

A —B4k.(A-B) 

A -(2,-3) 4 Z(5, 12) - (2, -3) 

Ax (2, -3) 4 E (8, 15) > A -(4,7) bulunur. 
hersesessssesasssussisasrnsu 1 DİKİM semeeaaeer ea mseeesuna ! 

(Merkez) (Görüntü) (Nokta) 

B(2.-3) A(4,7) A(5,12) 
henaamamımn k--biim—..... 1 

Örnek 3: 


Analitik düzlemde uç noktaları A(2, 4) ve B(7, 4) 
olan JAB) doğru parçasının T(3, 7) merkezli ve 
k-4 oranlı homotetiği olan (CDJ doğru 
parçasının uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm: 

C-TAk(A-T 
c-(,7)14.((2,4)-(3,7)) > CÇ-1,-5) 
D-T4k(B-T) 

D— (3,7) 44((7,4)-(3,7) > D(19,-5) 
|CDİZ — ((- 1) - 19) $ (5) - <5) 

ICD| — 20 birim bulunur. 


YA 


“İse # TABİ 5 birim 


(Bu soruda homoteti merkezi hangi nokta olursa 
olsun, aynı cevap bulunur.) 


AM AYA EN A MEM NMNN GEE E ee Ş İ 
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Örnek 4: 1, Analitik düzlemde, .A(12,-5) noktasını | 4. Analitik düzlemde, A(7, -2) noktasının orijin 
Ti rü 5 ö İİ * döndürüldüğünde oluşan nok- 
Analitik düzlemde A(8, 2) noktasının B(-2, 4) mer- U-(-2,3) vektörü doğrultusunda ötelen i etrafında ği öndü iğ ş 
i iğinde B(x, y) noktası olduğunagöre,Xx*y tanın koordinatları aşağıdakilerden hangi- 
” 5 ie : diğinde B(X, g i 
kezli ve k - —-- oranlı homotetiği olan noktayı : Sorul: i idir? 
3 i kaçtır? sidir? 
bulunuz. ABCD bir kare 
9 —. AÇ, O) ys BS ©10 Di? Bis | A) (7, 2) B) (2,7) 0) 2.7) 
A -B4k.(A-B) ) 2, , 
F(-8, 0) 
, 5 ' 
A-(2,4)- —.((8,2)- (2,4) 
( 54 ) Ke, 0) 
A 27,9) 
Bek Analitik düzlemde verilen ABCEF beşgeni, ABCD 
EŞ karesinden kenar uzunlukarı 2 birim ve 4 birim olan | 
bir dik üçgen çıkartılarak elde edilmiştir. : 
tik dü 4,a-3 5. Dik koordinat düzleminde, A(6, 4) ve B(10, — 16) 
Buna göre, ABCEF beşgenini K(2, 0) merkezli ve 7 Ane mele Op OONEA i Si; 
3 N - noktasına göre simetriği C(m, 5) noktasıdır. noktaları veriliyor. 
kz- > oranlı homotetiğinin grafiği aşağıdakiler- i 
Kinnangığidlee | Buna göre, m kaçtır? A noktasının K noktasına göre simetriği B 
| noktası olduğuna göre, K noktasının orijine 
A) 1 B)3 Cc) 4 D) 5 E)7 i uzaklığı kaç birimdir? 
i mn il m OA4 Be G8 DS E10 
Analitik düzlemde, dört birimkareden oluşan 2. z | s 
bölgedeki şeklin A(1, 2) merkezli ve k - -2 oranlı | 
homotetiğinin grafiğini çiziniz. | 
Çözüm: 
i 
i 
a A0, 2) i 6. 
B(-4, 2) 
| 
| 
Soru 2: i 
i 
Analitik düzlemde A(-6, 1) noktasının B(-İ, 2) | 


merkezli ve k --3 oranlı homotetiği olan nok- 
tanın koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


Analitik düzlemde, A ve B noktaları orijin etrafın- 
da saat yönünde 909 döndürüldüğünde A' ve B' 


Şeklin köşeleri A(1,2) merkezli ve k--—2 oranlı 


homotetiği alındığında grafikteki şekil oluşur. Dik koordinat sisteminde d, ve d, doğruları 


A 


i noktaları bulunmaktadır. 
Görüldüğü gibi |k| - 2 olduğundan görüntü 2 kat | A) (3,5) B) (<5, O) il 


GEOMETRİ - Dönüşümler 


GE y — x doğrusuna göre simetrik olduklarına 
büyümüştür ve 2 birim ötelenmiştir. k < O olduğur- V i Buna göre, Alan(ABB'A”) kaç birimkaredir? göre, taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 
dan görüntü 1809 dönmüştür. Biti) E) (14,5) 

A)42 B44 Cja8s D)52 E)56 | A) 4 B) 6 Cc)8 D) 12 E) 16 


ii 
| 


) GEOMETRİ - Dönüşümler 


5 
E 
:) 
Un 
2) 
& 
:O 
m! 
taz 
Şo 
Li 
Dp 
O 
peni 
O 


TEST - 1 


7. Analitik düzlemde, A(-2, 0) noktasının Oy ekse- 10. Analitik düzlemde, A(4, 4) noktasının Orijin 
nine göre simetriği B noktası ve y - x doğru- etrafında 309 döndürüldüğünde oluşan nok. 
suna göre simetriği C noktasıdır. tanın koordinatları aşağıdakilerden hangi. 

sidir? 
Buna göre, B ve C noktalarından geçen doğ- 
runun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? A) (2v3,243) OB)(-4,4) oC) (3-1, 43) 
iz iyEx-a D) (2v3-2, 2/3842) (OE) (2v341,2v3-5) 
Oys-X*#1 D)ys-x*2 
E)ysx 

8. Analitik düzlemde A(5, 0) noktasının, B(2, 4) 11. Analitik düzlemde A(2, 5) noktasının y — Xx 
noktası ile orijinden geçen doğruya göre simet- doğrusuna göre simetriği olan nokta B oldu- 
riği G noktasıdır. ğuna göre, A ve B den geçen doğrunun x 

m eksenini kestiği noktanın koordinatları aşa- 
Buna göre, JAC| kaç birimdir? 8 ğıdakilerden hangisidir? 
A2 Be Gs/5 Days ES A) (8,0) B) (7, 0) C) (6,0) 
D) (5.0) E) (4,0) 

9. Dik koordinat sisteminde A(2, 3) noktasının 12. Analitik düzlemde, A(1, 2) noktasının K(4, -6) 
ax * by * 4 < 0 doğrusuna göre simetriği merkezli ve k — 2 oranlı homotetiği olan B 
B(0, — 1) noktası olduğuna göre, ab top- noktasının koordinatları aşağıdakilerden 
lamı kaçtır? hangisidir? 

A) -2 B)-3 0) -4 D)4 E) 5 A) (6, 1) B) (4, 2) G) (6, 3) 
A 0 OZA OBA 0 48 BE GE 7 o 080 Se a0 e 120 


Gm Dy dp by AR mr m em m em 
Yi etmen enem 7 m mm 


TEST -2 


Analitik düzlemde a a-b, > ) noktası Oy 
ekseni üzerinde ise A noktasının y — X 


doğrusuna göre simetriği hangi noktadadır? 


A) (2.1) B) (3,0) 0) (0,2) 


£ Do) E) (0, 3) 


, 


Analitik düzlemde A(2a — 3, b - 2) noktasının 
yz 2 doğrusuna göre simetriği B(a — 5, 2b * 5) 
noktası olduğuna göre, a * b toplamı kaç- 
tır? 

A)-1 B-2 © -3 


D)-4 E)-5 


Dik koordinat düzleminde A(8, 6) noktasının 
y - mx doğrusuna göre simetriği B noktasıdır. 


B noktası Oy ekseni üzerinde olduğuna göre, 
B noktasının ordinatı aşağıdakilerden hangisi 
olabilir? 

A)8 B) 9 Cc) 10 


D) 11 E) 12 


WA 


Analitik düzlemde, A(-2, 6) noktası K(2, 2) 
noktası etrafında saat yönünde 90” döndü- 
rüldüğünde A noktasının koordinatları aşağı- 
dakilerden hangisidir? 

A) <2, -2) 


B) (6, 6) G) (8, 2) 


D) (2,4) E) (4,6) 


Analitik düzlemde A(2, 8) noktasının 
y * x - 6 — 0 doğrusuna göre simetriği 
B(a, b) noktası olduğuna göre, a * b kaçtır? 


A) 10 B)8 o) 6 D)4 E2 


Dik koordinat düzleminde, A(6, 4) noktası orijin 
etrafında saat yönünde 909 döndürüldükden 
sonra V-(5,—-3) vektörü doğrultusunda Öte- 
leniyor. 


Buna göre, A noktasının yeni koordinatları 
aşağıdakileden hangisidir? 


A) 1,9) B) (3, 2) C) (9, -9) 
D) (1.7) E) (7.-1) 
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TEST -3 


2 


Analitik düzlemde 3x - 4y - 24 doğrusunun 
yz k doğrusuna göre simeiriği orijinden 
geçtiğine göre, k kaçtır? 


A3 B) 4 Cc) 6 Da | E) 12 


Dik koordinat düzleminde x — 4 doğrusunun, 
y > x doğrusuna göre simetriği d doğrusudur. 


Buna göre, Afk, — 11) noktasının d doğrusuna 
uzaklığı kaç birimdir? 


A)18 B)14 ©15 D16 E)17 


Dik koordinat düzleminde y — 2x — 2 doğru- 
sunun y - — x doğrusuna göre simetriği olan 
doğrunun eğimi kaçtır? 


B) 1 c) Z DD2. E) 


, Analitik düzlemde, uç noktaları A(1, —5) ve 


. Analitik düzlemde, y * x - 0 doğrusu A(0, 4) 


WA 


. Dik koordinat düzleminde A(6, 4) noktasının 


B(4,-1) olan (ABJ doğru parçasını orijin 
merkezli ve k-—3 oranlı homotetiği IKLJ 
doğru parçası olduğuna göre, |KL| kaç bir. 
imdir? 


A9 BO Ci2 D15 Eg 


noktası etrafında saat yönünde 90" döndü- 
rülürse, doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


(3, 5) noktasına göre simetriği B, (7, 2) nok- 
tasına göre simetriği C noktası olduğuna 
göre, |BC| kaç birimdir? 


AS B)10 ©13 Dis E17 


S 

E 
2 
Zİ 
e) 

c 
:O 
m 
ez 
Yi 
LU 
z 
O 
ai 
O 


B-C B-A 10-5 TE 12-8 


TEST - 3 


Dik koordinat düzleminde 6x * 8y * 11-0 
doğrusunun O(0, O) noktasına göre simetriği 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 6x—-8y tr 11-0 B) 6x * 8y—11 0 


C)-6y*8yt11-0 D)-6x4- 8y-11-0 


z E) 6x—-8y-11 -0 


Dik koordinat düzleminde A(k - 2,k t 2) 
noktasının 2x * 3y— 7 - O doğrusuna göre 
simetriği yine A(k — 2, k * 2) noktası olduğu- 
na göre, k kaçtır? 


A)1 B)2 Cc) 3 D)4 E)5 


ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 

(ABI 1 JAC| 

(AB| — |AC| 
AÇ, 0) 


“B(0, 3) 


Analitik düzlemde, ABC dik üçgenini orijin 
merkezli ve k-—1 oranlı homotetiği alın- 
dığında C noktasının koordinatları aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


B) (0,—3) C) (6,0) 
E) (9,—-6) 


A) 9,6) 
D) (4,—3) 


WI 


Dik koordinat düzleminde verilen y sax * b 
doğrusunun x — 3 doğrusuna göre simetriği 
olan doğrunun denklemi 2x * y—8 -0 
doğrusu olduğuna göre, b kaçtır? 


A)-6 B)-5 CG)-4 D-3 E)-2 


Dik koordinat düzleminde y - mx $*n 
doğrusunun A(1, 2) noktasına göre simetriği 
olan doğru y > 2x * 1ise m.n çarpımı kaçtır? 


A) B?2 G-2 Da E-3 


AÇA, 2), B(10, 4) 


Analitik düzlemde, x-eksenine teğet A ve B mer- 
kezli çemberler verilmiştir. A merkezli çember 
saat yönünde 909 döndürülüyor ve B merkezli 
çember de V - (a, 0) vektörü doğrultusunda 
ötelendiğinde çemberler birbirlerine dıştan te- 
ğet oluyorlar. 


Buna göre, a sayısının alabileceği değerler 
toplamı kaçtır? 


A)-6 B)-8 C)-12 D)-14 E)-16 


>) GEOMETRİ - Dönüşümler 
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7. Analitikdüzlemde,x-2y4-6-—0 doğrusu- 10. Analitik düzlemde, y—x doğrusu A(2, o) 
nun Xx — - 3 doğrusuna göre simetriği olan noktası etrafında 459 döndürlürse, doğrunun 
doğrunun denklemi aşağıdakilerden hangi- denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
sidir? 

A)x-1 B)x v2 C)x-245 
A) 2X-y—-6-0 B) y —2x C)x-2y D)x-2 |x-2-.B 
D)2y4x4*9-0 E)x*2y-0 
11. 

8. Dik koordinat düzleminde A(0, 5) noktasının Analitik düzleminde, sekiz birimkareden oluş- 
Yy z 2x doğrusuna göre simetriği olan nokta- muş Şekil y # x > O doğrusuna göre yansıması 
nın koordinatları nedir? alındıktan sonra A(-1, 0) noktası etrafında saat 

yönünde 909 döndürülüyor. 

" 

A) 6,2) B) (2,5) ©) (3, 4) z Son durumda şeklin grafiği aşağıdakilerden 

A. 
9. Dik koordinat düzleminde 3x -2y 418-0 | 
© doğrusunun A(3, 1) noktasına göre, simetriği  : 
olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 
A) 3x-2y-18-0 B)3x-y45-0 | 
C) 3X-—2y 4 26-0 D)x-3y 412-0 | 
E)3x-2y-32-0 , 
TB za 3E oo 5-E GE TE iğ 


1. Bölüm 
2. Bölüm 
3. Bölüm 
4. Bölüm 


5. Bölüm 


6. Bölüm GEOMETRİK ŞEKİLLERLE KAPLAMALAR 


ÇOKGENLER 
DÖRTGENLER . 
PARALELKENAR - EŞKENARDÖRTGEN 


DİKDÖRTGEN - KARE 
YAMUK 


ve FRAKTALLAR 


e e e 


x n kenar sayısı olmak üzere n > 3 olan kapalı düz- 


lemsel şekillere çokgen denir. 


Çokgenler genel olarak ikiye ayrılır. 


Dışbükey Çokgen İçbükey Çokgen 
(Konveks) (Konkav) 
Dışbükey (Konveks) Çokgen: 


Her bir iç açısı 1809 den küçük olan çokgenlere dış- 
bükey (Konveks) çokgen denir. 


Konkav Çokgen: 


En az bir iç açısı 1809 den büyük olan çokgenlere iç- 
bükey (Konvkav) çokgen denir. 


Çokgenlerin Özellikleri 
x Bir çokgende komşu olmayan iki köşeyi birleşti- 
ren doğru parçasına köşegen denir. 


* 


n kenarlı bir çokgenin bir köşesinden en fazla 
(n — 3) tane köşegen çizilir. Bu çizilen köşegenler 
çokgeni (n — 2) tane üçgensel bölgeye ayırır. 


ka 


n kenarlı bir çokgenin toplam köşegen sayısı 


An. formülü ile bulunur. 


* 


n kenarlı bir çokgenin iç açılarının ölçüleri toplamı 
(0—2).180' dir. 

n kenarlı bir çokgenin dış açılarının ölçüleri topla- 
mı 360' dir. 


* 


Herhangi iki iç açının ölçüleri toplamı, bunlara 


» 


komşu olmayan dış açıların toplamına eşittir 


e 


Kenar sayısı çift olan düzgün çokgenlerde kar- 
şılıklı kenarlar paraleldir. 


* 


Kenar sayısı tek olan düzgün çokgenlerde bir 
köşeden karşısındaki kenara çizilen dikme simetri 
eksenidir. (Yani aynı zamanda hem açıortay 
hemde kenarortaydır.) 


pi 
Gi 


Bir köşesinden çizilebilen köşegen sayısı en fazla 
11 olan konveks bir çokgenin toplam köşegen 
sayısı kaçtır? 


Çözüm: 
Çokgenin bir köşesinden en fazla (n — 3) tane köşe- 
gen çizilebileceğinden, 

n-3-11 

nz14 olur. 


Toplam köşegen sayısı, 
n(0n—3) Oo 14.(14—-3) 
2 Ni 2 
77 bulunur. 


Örnek 2: 

Konveks bir çokgenin ardışık üç köşesinden çizi- 
lebilen köşegen sayısı 8 olduğuna göre, bu çok- 
gen kaç kenarlıdır? 


Çözüm: 

Köşelerden çizilen kö- 
şegen sayıları toplanır- 
ken ortak olan köşe- 
genler bir defa sayılma- 
lıdır. 


A köşesinden (n — 3), B köşesinden (n — 3) köşegen 
çizilebilirken C köşesinden (n — 4) tane köşegen çizi- 
lir. ((ACI köşegeni A köşesinden çizildiği için C 
köşesinden tekrar çizilmemelidir.) 
(0—3) * (0-3) * (0—4) -8 den 
3n—108 


nn s6 bulunur. 
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feni 
© 
2 
O 
(0 
ez 
— 
1LJ 
— 
O 
Lu 
O 


) GEOMETRİ - Çokgenler 


Örnek 3: 


A ABCDE konveks beşgen 
<> JAK ve JEFJ açıortay 
m(EFK) — 1509 
B - 1509 
2 E ZN ağ PAN 


m(D) <m(B) - m(G) ise 
m(b) kaç derecedir? 


G 


Çözüm: 

ABCDE bir beşgen olduğundan iç açıları toplamı, 
(5 — 2).180* - 540" olur. 

E 


AFE üçgeninde nz *m 5 150" ise 


2 2 
mâ) * m) - 300“ olur. 


m(A) 4 m(E) 4 m(B) * m(G) 4 m(B) — 5409 ise 


O ÜL 


3009 md) 
2m(D) — 2409 
m(b) — 120* bulunur. 


# n kenarlı bir çokgenin çizilebilmesi için, en az 
(n — 2) tanesi uzunluk olmak şartıyla toplamda en 
az (0n — 3) tane elemanı (açı ve uzunluk) verilme- 
lidir. 


Örnek 1: 


Kenar sayısı 16 olan konveks bir çokgenin çizile- 
bilmesi için en az kaç elemanı verilmelidir? 


Çözüm: 
Konveks bir çokgen en az (2n — 3) tane elemanıyla 
bilindiğine göre, n — 16 için, 


(2.16 - 3) 29 tane elemanı verilmelidir. 


Örnek 2: 

Kenar ve açı elemanlarından 25 tanesi verilen bir 
konveks çokgen çizilebildiğine göre bu çokgen en 
fazla kaç kenarlıdır? 


WA 


Cözüm: 
Konveks bir çokgen en az (2n — 3) elemanı verildiğin- 
de çizilebildiğine göre, 
2n—-3 - 25 
2n — 28 


n - 14 olarak bulunur. 


Örnek 3: 


Kenar sayısı 10 olan bir konveks çokgenin çizile- 
bilmesi için verilen elemanlarından en az kaç ta- 
nesi uzunluk olmalıdır? 


Çözüm: 


Çokgenin çizilebilmesi için en az (n — 2) tanesi uzun- 
luk olacağından (10 — 2) — 8 olarak bulunur. 


Soru 1: 


En az 15 elemanı ile belirlenebilen bir çokgenin 
çizilebilmesi için en az kaç uzunluk verilmelidir? 


A) 5 B) 6 77 D) 8 E)9 


Soru 2: 


Kenar sayısı üçten büyük olmak üzere, köşegen 
sayısı kenar sayısının 2 katından 6 eksik olan çok- 
genin çizilebilmesi için en az kaç bağımsız ele- 
manı verilmelidir? 


A)3 B) 4 05 D) 6 E)8 


| 
i 
& |AB| < |BC| <(CD| < (DE) -JEF|<.... 
| 
| 


A A DMM GO ÇAN Di ER 


Tüm kenar uzunluk- 
ları ve bütün iç açı Öl- 
çüleri eşit olan çok- 
genlere düzgün çok- 
gen denir. 


m(NAB) < MABÜ) - m(BCb) -.... o 
x Bütün dış açı ölçüleri de eşittir. 
& n kenarlı bir çokgenin bir dış açısının ölçüsü, 


360“ 
|p- 


formülü ile bulunur. 


Bir dış açıyla bir iç açının ölçüleri toplamı, 180" dir. 


la *p-1809) B - 180“ 


Düzgün çokgenlerde simetri ekseni sayısı kenar 


* 


* 


sayısına eşittir. 


yıda kenar ayıran köşgenlerin 
uzunlukları eşittir. 

; #JAGİ -|BD|-|DF|...dir. 
İK JADIJFCİ—... dir. 


Aynı sayıda kenar gören 
köşe açıları eşittir. 

Bir köşeden çizilen kö- 
şegenlerin arasındaki 
açılar eşittir ve her biri 
bir dış açının yarısına 


eşittir. 


Tse 
ja — n 


Bir düzgün çokgende, eşit sa- 


Örnek 1: 


Örnek 2: 


G D 
> 1409 E 
A F 


n 


ABCDEF.. bir düzgün 
ongen ise 

Pm 
m(ÂEC) - o kaç de- 
recedir? 


Açılar şekildeki gibi 
yazılırsa 
180” 


- —- - 189 olur. 
Rg 


Buradan 
152x2.18 -36 


bulunur. 


ABCDEF.. bir düzgün 

çokgen 

(BDJ ve (CEJ köşegen 
Epi . 

m(BKE) — 140" ise 

düzgün çokgen kaç 

kenarlıdır? 


Açılar şekildeki gibi 


-9 bulunur. 
409 


yazılırsa 
20-40” > a 20” 
dir. 5 
6 
Çokgenin dış açısı P 
O 
20. — 40* ise O 
Kenar sayısı g 
o (asi 
360 z 
O 
yani 
O 


Örnek 3: 


ABCDER.. bir düzgün 
onikigen i # Kenar sayısı çift olan düzgün çokgenlerde karşı. 
lıklı köşegenler ve karşılıklı kenarlar paraleldir. 


“TAHIL (LEJ çizilirse > 5 ABCDEFG... bir 


AHL (309 - 60" - 90") düzgün ongen 
B, C, K doğrusal 


dik üçgeninde (BD) ve (CFJ birer 


K, E G doğrusal ise 3 ç > Ş JAHJ — 2 cm olur. köşegen 
Po i SE 
m(BKG) 0 A kaç de- A D (AT L IDEJ çizildiğinde m(BKE) zo 
e İ A D |AH|-JTE|x2cm ve 
i H — (ATJ simetri ekseni ol- 
duğundan, 
| Ğ F F E İ , 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
(BCI / (GFJ IBCI / IFEJ 
— — lur. 
Düzgün onikigenin bir PH TPE ACI / FD (DT) < (TE| <2 cm olur. : 
dış açısı Çevre - 7İDE| — 7.4 - 28 cm bulunur. li Atla Bjizo C)i26 Dis? E)144 
BEM İl 
1ge 7 90'dir i * Kenar sayısı tek olan düzgün çokgenlerde bir 


köşeden karşısındaki kenara çizilen dikme simetri 


Açılar şekildeki gibi ii 
eksenidir. (Yani aynı zamanda hem açıortay 


) 


yazılırsa OKHC dik Soru 4: 
e , hemde kenarortaydır.) i ML il 
üçgeninden Soru 1: : Bir dış açısı 20* olan düzgün çokgenin, ardışık 
&« - 60" bulunur. D E ABCDEF... bir i olmayan herhangi iki köşesinden en fazla kaç 
| düzgün çokgen © farklı köşegen çizilebilir? 
Lİ | 
ul (BFJ m ACI > 11) Hi 
S ii > 8 4 
ii m(GLE) — 80” A) 28 B) 29 Cc) 30 D) 31 E) 32 
ABCDE bir ; 
düzgün beşgen 
|AD| < |CF| e | i 
m(EC) — 34 ise i # Düzgün çokgenlerde simetri ekseni sayısı kenar İ ii 
Papi sa ittir. , oru 5: 
m(AFC) — o kaç de- a Yukarıdaki verilere göre, düzgün çokgen kaç 
Ğ agg N idi E ABCDE bir 
i ! ei düzgün beşgen 
i 
| vV (FDJ 1 (CDJ | 
A)8 B) 9 Cc) 12 D) 15 E)16 A 
) ) ) (AB| — JAF| | 
N : OR | 
(ACI köşegeni ABCDEFK bir düzgün (| | ğ E MAFD) <a: | 
çizildiğinde | | 
yedigen i | 
| ” a > JAD| -Jcrj (LEJ 1 (DEJ Soru 2: 
olur. pa i i 
| K; m(ÂLE) — 309 Bir düzgün çokgenin bir iç açısı İle dış açısı sirasıyla c D ki; 
| Bİ JAL| < 4cm ise | 4 ve 8 sayıları ile ters orantılıdır. Bİ | 
ö Üzdü in bir i o - : : Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? z | 
| çi Düzgün yn iç açısı 1089 olduğundan eşit yedigenin çevresi kaç : ii i z ğ Gi 
İ © açılar şekildeki gibi yazılırsa ACF ikizkenar üçgen ve cm dir? : Buna göre, çokgenin köşegen sayısı kaçtır? v e 
ER MA) 0-55 bulunur | A15 6225 Oso Das Be E 
> Z — 
© A)6 B) 9 C) 12 D) 15 E) 18 © | 
o O | 
İ 


# Düzgün çogenlerin iç teğet çemberleri ve dış 


teğet çemberleri vardır. 


360” 


ABCDE... bir 
düzgün çokgen 
O, çevrel çemberin 
e A VE Srkei 
Cc M(AOE) — 1209 ise 


bu düzgün çokgen kaç kenarlıdır? 


Çözüm: 


Bir kenarı gören merkez açı > 


9 


de verilen 4 kenar gören merkez açı, 


4. 360” 
n 


— 120” > n — 12olur 


Yani, çokgen onikigendir. 


olduğu için, şekil- 


ABCDEFG... bir 

düzgün çokgen 

O, çevrel çemberin 

merkezi 

m(GER) — 120* 
Pam 

m(GOB) -a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 100 


B) 110 C) 120 


D) 140 


Z 
E) 160 


WI 


o 


Düzgün Beşgen: | 
F 
D | 2 
<P> E 
! 
E c 
> | i 
a G B 
e ' 
A B 
özüm: 
x Bir iç açısı 108' dir. $ 
x Birdişaçısı 72'dir. | N 
i F 
x Bütün köşegen uzunlukları eşittir. | 2 
E 
& |Ec) (ES ae Zİ 
2 i 2S 
# Köşegenler herbir köşedeki açıyı üç eşit açıya 
(869) böler. h - 
x Köşeden karşı kenara çizilen dik, düzgün beşge- l Alan(EKFD) 3S 
nin simetri eksenidir. Alan(KGBCF) © 4S 


Örnek 3: 


Örnek 1: 
D © ABCDE bir 


düzgün beşgen 

|DF|.JEC| 16 cm? 
Pa 

M(BCF) — 34" ise 
ge 

m(AFC) — o kaç de- 

recedir? 


Açılar şekildeki gibi 


yazılırsa 

IDF| — |FGJ dir. 
Buradan DFC — EDG olur. 
Jeri . JeD| 

(cb) © JEC| 

(CD? - |CFJ.JEC| 


A B 


a e m ni v 


— |DF|.JEC)| 
|(CD|? -16 > |CD| 4cm dir. 


Buradan Çevre(ABCDE) — 4.5 - 20 cm bulunur. 


ABCDE bir düzgün 


beşgen 

K, ağırlık merkezi ise 
Alan(EKFD) 
Alan(KGBor) oranı 
kaçtır? 


K, ağırlık merkezi ise şe- 
kildeki gibi alan dağılımı 
yapıldığında 
Alan(EKFD) - 3S 
Alan(KGBCF) > 4S 

olur. 


ABCDE bir 


düzgün beşgen 


BCLK bir kare 
IBFIN IKCI > (P? 
JEF| — |FD| ise 


m(BPĞ) - o kaç de- 
recedir? 


(BFJ: kenarortay oldu- 
ğundan aynı zamanda 
açlortay Olur. 
m(ABE) —m(GBE) 54 
Karede köşegen açior- 
tay olacağından, 

<> 
m(BCK) — 459 olur. 


BCP üçgenin iç açılar toplamından, 


54 445 40-180 > a 81” bulunur. 


WA 


Soru 1: 
A ABCDE bir 
düzgün beşgen 
B E (ACI, (ADI ve 
(BEJ köşegen 
C D 


Yukarıdaki şekilde |AF| 4 |FK|J - 6 cm olduğuna 
göre, Çevre(ABCDE) kaç cm dir? 


D) 50 E) 60 


ABCDE bir 
düzgün beşgen 


(DKI NEF) > 1) 
ÖİKEJ — 3İAK| 
(BFJ s |FC| 
IDL| <-4cm 
IKL| Xx 


B E 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 
Soru 3: 
A ABCDE bir 
düzgün beşgen 
B E (BF| - |BE| 
Pam 
F m(EDF) - 10* 
Za 
io m(EBF) <o 
Ğ DD 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
V 
A) 10 B) 20 C) 24 D) 30 E) 32 


GEOMETRİ - Çokgenler 


) 


Düzgün Altigen: 


Bir iç açısı 120“ dir. 


* 


kiz 


Bir dış açısı 609 dir. 


* 


Bir düzgün altıgen, 6 tane eş eşkenar üçgene bö- 
lünebilir. 


ki) 


Karşılıklı köşeleri birleştiren köşegen bir kenarın 2 
katı uzunluğundadır. 


* 


Köşegenler herbir köşedeki açıyı dört eşit açıya 
(309) böler. 


ki 


Karşılıklı kenarları birbirine paraleldir. 
2 

Alanı <6. be 
4 


kiz 


E 5 D ABCDEF bir düzgün altı- 
# gen 
z ED 
E ” (ED| <5 cm 
|GE| 4 cm ise 
İGD| s x kaç cm dir? 
A B 
Çözüm: 

H2E 5 D Düzgün altıgende bir dış 
£ N 3 A açı 609 o olduğundan 
9 ; X (GHJ 1 IHDI çizildiğinde 
âı i GHE (30* - 60* - 909) dik 
B k üçgeni oluşur. 

i- 

Z 

O  İGE|s4cmise JHE|-2em, |GHJ- 23 cm olur. 
LU 
O 

Mr > 


WI 


GHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


72 4 (v3)? ABCDEF bir düzgün 
X-49412-61 > x v61cm bulunur | altıgen 
” ç İKBI-3İFKİ 
Örnek 2: F Alan(EKD) 
Çevresi alanına sayıca eşit olan bir düzgün al, AlanâBcpegrj) oranı 
genin bir kenarı kaç cm dir? em sinir kaçtır? 
el İ | çözüm i | 
Altıgenin bir kenarı a olsun. E D |FK| & kiken |KB| — 8k 
a? 3 43 olur. (BDJ çizildiğinde 
a 776a > a-— cm bulunur 4 BDF üçgeninde 
F C Alan(DFK) 3S ise 
| > Alan(BDK) — 9S olur. 
| Altigende alan dağılımı 
| N şekildeki gibi olacağın- 
dan 
| Alan(FKD) 3S 


A B 


ABCDEF düzgün altıgen olmak üzere alan 


dağılımı şekildeki gibi yapılabilir. Örnek 5: 


narın iki katı olduğundan 


E D 
Örnek 3: 
E D ABCDEF bir düzgün i z 
altıgen | 
(BEJ m IDGJ — $HJ J 
F Gc 
JAG| <1cm | A L B 
|GB| 2cm ise İ 
i 
A1G 2 B |IBH| — x kaç cm dir? | 
Çözüm: | 
E 3 D (EDI / IGBJ olduğundan | 
taralı üçgenlerin benzer 
olduğu görülür. i 
: 
F “ |BHJ — 2k ise | G da AadaLlaB 
|EH| < 3k dır. : 
En uzun köşegen bir ke- | 
AtG 2 B ; 
: 
: 


|BE| -5k-6cm > k- Ş olur 


Buradan x-2k-2. . — — cm bulunur. 


1 
Alan(ABCDEF) © 248 — 8 bulunur. 


ABCDEF bir düzgün altı- 
gen 

(EL) n IDF) < 1Kİ 

JALI  |BLJ 

(BC| — 7 cm ise 

|DK| — x kaç cm dir? 


(ABJ ve JEFİ 
ildeki gibi uza- 
tıldıiğında FGA bir 
eşkenar üçgen olu- 


şek- 


şur. 
JED| — 4a dersek 
|GL| > 6a olur. 


F noktası (EGİ nin orta noktası olduğundan 


İFH| > 3k dır. EKD ve HKF benzer üçgenler oldu- 
ğundan |FK| 3k ve |DK| —4k olur. 


DEF 120*-309-30” ikizkenar üçgeninden, 
JED| -7em— |FD| -7k-7/38cm 
> |DKJ < xx 4k - 4V3 cm bulunur. 


WA 


” ABCDEF bir 
düzgün altigen 
7 (AE 0 (BEJ - 4K? 
B E JAB v8 cm 
IKC| xx 
C D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) v6 b 23 D2V6 E)3y3 


Soru 2: 

E ABCDEF bir 
düzgün altigen 
TEK) n İDKJ > 4 

B E JAR -4cm 

İKE| > 4V7 cm 

JKC| sx 


K Xx GC 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 
A)3 B)4 Cc) 5 D) 6 E)8 
Soru 3: 
A F ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
X 
DKI 1 (BKİ 
B e İKE) 221cm 
JAB| >x 
Cc D 
K 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
ad 
A2 B)3 0 4 D) 6 E)8 


) GEOMETRİ - Çokgenler 


eği a id 


U 
oz 
İn 
z 
O 
uz 
O 


İm, 
2 
— 
© 
>) 
Z 
O 


Soru 4: 
E G D 
F fe 
H 
A B 
Yukarıdaki şekilde taralı alanlar toplamı 36 cm? 
olduğuna göre, Alan(ABCDEF) kaç cm? dir? 


ABCDEF bir düzgün altıgen 
|EG|5(GDJ|BHJ|HCG| 


YA 
A)56 OB)72 C)108 D)1i44 E)180 


Soru 5: 


A F 
4 
K 
2 
B E 
GC Lİ D 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 


İFK| SİLD| <icm 
|IKE| <2cm 
IKL| &x 


A) VA 


B) 5 


C) 4y2 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 


m(GBK) <m(FEl) -30* 
—— 

m(KLE) — 1359 

IKL| 26 cm 

JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) V3 B) 2v2 0 23 D) 4 E) 6 


WA 


Düzgün Sekizgen: 


# Biriç açısı 135*dir. 
# Bir dış açısı 45“ dir. 
# Karşılıklı kenarları birbirine paraleldir. 


x Köşegenler herbir köşedeki açıyı altı eşit açıya 
(22,59) böler. 


& JAD| — JAF| - JABJ.(1-V2) 


ABCDEFGH bir düzgün 
sekizgen ç 
AKI L (ABI 

IKDJ 1 (CDJ 

C€ JAB| -4cmise 


JEK| — x kaç cm dir? 


(AK) ve (DKI şekildeki 
gibi uzatılırsa, |JAFJ ve 
(DGİ birer köşegendir. 

FGK 
üçgeninden, 


IFK| — 2.2 cm olur. 


ikizkenar (dik 


FKE idk üçgeninde pisagor teoreminden, 
424 (22 > x—-2/3cmbulunur. 


pm emme emmemn me apn emme ef ermeni ten aran palm een teta önermenin yemlariaimmememelemmmemesine mann erimimmmmrimecemim nemlenmesine niran nese 


ABCDEFGH bir düzgün 
sekizgen 


G D (BGJNIDHİ - Kİ) 
18K| kaçtır? 
İGKİ oranı Kaçtır? 
H G 
A B 
, 
Çözüm: 
E E Açılar şekildeki gibi 


yazıldığında GHK bir 
ikizkenar üçgen olduğu 
görülür. 


|GH|  |GK| <a 


(BGJ köşegeninin uzunluğu bir kenarın (1 * v2) katı 
olduğundan |BK| — av? cm olur. 


BK. a/2 , IBKİ 
İGKİ ar İGKİ 2 bulunur. 


ABCDEFGH düzgün sekizgen olmak üzere alar 
dağılımı şekildeki gibi yapılabilir. 


Örnek 3 
F E ABCDEFGH bir düzgün 
K sekizgen 
5 D EK) JKDİ 
Alan(HKEFG) — 24 cm? 
H Cc 


ise Alan(ABCDKH) kaç 
cm? dir? 


MI 


(HEJ, (HDJ ve (HCJ köşe- 
genleri çizelim. 

Oluşan bölgelerin alanları 
şekildeki gibi paylaştırılır- 
sa 

Alan(ABCDKH) — 40 cm? 
bulunur. 


Soru 1: 
A L ABCDEFKL bir 
düzgün sekizgen 
B K JAE| <6cm 
|EK| Xx 
Gc F 
D E 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 2v2 B) 3v2 Cc) 4v2 D) 5 E)6 
Soru 2: 
A L ABCDEFKL bir 
düzgün sekizgen 
B K (CHİ LJDLJ 
IDH| <icm 
e r İHL Xx 
7 
D E 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A 
A) 22 43 B)2/2 44 GC) 2.3 5 
D) 23 46 E) 6v3 


NN 


3 
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GEOMETRİ - Çokgenler 


İçteğet çemberinin yarıçapı verilen çokgenin alanı 
O; ABCD.... çokgeninin 
içteğet çemberinin mer- 
kezi 

r; İçteğet çemberin yarı- 
çapı 

u; Çokgenin çevresinin 
yarısı 


| Alan(ABCDE ) zu.r | 


Çevrel çemberinin yarıçapı verilen düzgün çok- 

genin alanı 
O; çevrel çemberin mer- 
kezi, ise ABCDE.... düz- 
gün çoökgeninin alanı 

E Alan(BOC) — S şeklinde 
n tane üçgenin alanları 
toplamıdır. 


Alan(ABCDE...) — n . Alan(BOC) 


Alan(ABCDE...) -n.— .R.R.sina 


1 
0 


Örnek 1: 


Çevresi 44 cm ve iç teğet çemberinin yarıçapı 5 cm 
olan çokgenin alanı kaç cm? dir? 

Çözüm: 

Çevre 44 cm olduğundan, u - 22 cm olur. 

r 5cm 

Alan-u.r-22.5 


Alan — 110 cm? bulunur. 


NT 


TEST -1 


Örnek 2: i İ K ABCDEF bir 
İç teğet çemberinin yarıçapı (2 - v3) cm olan bir | düzgün edeni 
düzgün onikigenin alanı kaç cm? dir? i E, D, K doğ- 
E rusal 
Cözüm: (FB| — |DK| 
ML Ee j m(GBK) <a 
Düzgün onikigenin bir KE B 
360” E 
dış açısı, iz 30 
dir. | Yukarıdaki veyilere göre, o kaç derecedir? 
Şekildeki gibi OHB dik M5 BB CM DO E)45 
İn 7SA üçgeninde (o çemberin 
A 1 H1B yarıçapı 
İ 
(© 4 v3) cm ise (15*-75*-909) üçgeninden | 
JAH|sJHB|— 1cm olur. 
Dolayısıyla onikigenin alanı; 
E D ABCDEF bir 
12(221 9) — (24 * 12V3) cm? bulunur. KE. 
düzgün altıgen 
Örnek 3: : (BG — (6Cİ 
Çevrel çemberinin yarıçapı 10 cm olan düzgün |FG| - V3 cm 
sekizgenin alanı kaç cm? dir? G 
Çözüm: 8 N — 
ABCDEFGH bir düzgün 
sekizgen ve O, sekiz- Yukarıdaki verilere göre, ABCDEF düzgün al- 
genin ağırlık merkezi ise tigeninin çevresi kaç cm dir? 
m(AGB) - 289 - ap 
8 | AG  B)9 O) 12 D)18 E)24 
ır. i 
i 
Çokgenin alanı — 8.2 .10.10.sin45* | 
> | 3. K ABCDEFG..... 
Çokgenin alanı — 8.2.1010. 5 — 200v2 cm? bu- - bir düzgün çokgen 
i Bb) - 1509 
lunur. : Ee) 150 
m(AKFP) ><a 
Örnek 4: 
Alanı 80 cm? olan bir onikigenin iç teğet çem- | 
i 
i 


berinin yarıçapı 4 cm ise çevresi kaç cm dir? 


Çözüm: Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Aanzu.r >80—-u.4—> u-—20cm 


A)SO0  B)60 C)65 D)70 E) 75 


Çokgenin çevresi 40 cm bulunur. 


MA 


D ABCDE bir 
düzgün beşgen 
DE ABGH bir kare 
Pi 
M(AFD) <a 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A)60 B)71 C)75 D)8i E) 0 


ABCDEF bir 
düzgün altigen 
(FTI 4 JADI 
(AB) 2cm 
(CT) Xx 


A 2 B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A> BM 3 Days E2y5 


ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
|EG| < |EB| 
Pam 
m(DEĞ) — 20" 
Pm 
m(CBG) <a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


AS  B)10 O15 D20 E)35 


GEOMETRİ - Çokgenler 


TEST -2 


Kenar uzunluğu 4 cm olan dört tane düzgün altı- 
genden yukarıdaki motif oluşturulmuştur. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 


| A)12 4/8 B)48-16/3 C)484 12/3 
D) 16v3 — 12 E) 24 -4y3 
11. 
| 8 F E ABCDEFGH bir 
düzgün sekizgen © 
ö p ISP ve TAE) z 
| köşegen 
|BC| 2cm 
| ki © |Gkj -x 
| 2 
A B 
| 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)2 B2.2 G3 D) 23 E) 4 

6 9. Köşegen sayısının kenar sayısına oranı 5 olan 12. 
| 5 çokgenin bir köşesinden çizilen köşegen sa- 
| © yısı kaçtır? 

(2 

z A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13 

İn 

— 

O 

(eN; m rm m a m, MAN NAM A Mm mr m m m Ay em mm 

Ö tA 2.0 3-E 0... SE o 68. 7-B 


ABCD bir kare i 10. 


ABCDE... bir düzgün 
çokgen 

(EGİ ve (DAJ köşegen 

m(GFÂ) — 60* 


ABCDEFGH bir 
düzgün sekizgen 
Xp JAD| 6cm 


A 


Mz 
ği! 
? (İ fi 
5 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A B 
Yukarıdaki verilere göre, düzgün çokgen kaç 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FAD) ka 2 
i ) Kaç cn kenarlıdır? 


vs | 


A) sv2 B) 8v2 C6/2 D8 E7 yi m e 5 e 


ABCDE bir 

düzgün beşgen 

(FB) 1 JABJ 

1BC| > JBF| 
Pam 

mM(DAP) <a 


ABCDEF 

bir düzgün 
altigen 
B(9, 0) 


Analitik düzlemde F ve D noktalarından ge- 
çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden hah- 
gisidir? 


A)23 B)27 C33 D)36 E)45 


v8 v8 


A)y-—x*46 B)y-—x*3 
Oy- Öxse Dy xs ai 


Ey Sx * 23 
ABCDE bir düzgün 


beşgen 

İN / > > (ACI, TADI, (BEJ, (BDI 
|) ICEJ birer köşegen 

JAG| —x 


Bir düzgün sekizgende en uzun köşegenin 
uzunluğu en kısa köşegenin uzunluğunun 


kaç katıdır? Yukarıdaki şekilde, ABCDE ve FGHKL beş- 


genlerinin çevreleri farkı 20 cm olduğuna gö- 
A) 1 re, x kaç cmdir? 


E)7 


| 


L ABCDEF düzgün 


altıgen 
E D LFA bir üçgen 
B, G ve L doğrusal 
4 IKL| — 6v/3 cm 
JAK| <x 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)AY8 B)6 C)Js De Es 
E D ABCDEF bir düzgün 
altigen 
H, A, B doğrusal 
F Cc 
JİHA| <4cm 
K J(AB| 6cm 
Ha A 6 B 
Yukarıdaki verilere göre, oi oranı kaç- 
tır? 
2 2 i 3 Lİ 
A) 5 B) 2 Cc) 7 D) 5 E) 5 
> < ABCDEF bir düzgün 
altgen 
JFGC| — |HGJ 
S |EK| 3cm 
|AKJz tem 
gk 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, |HK| kaç cm dir? 


yo DE gb 


B) 1 5 


PE 
2 
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Ç 
© 
2 
© 
Or 
z 
— 
LU 
z 
O 
Lu 
O 


TEST -2 


ABCDE bir düzgün 
beşgen 

(EBİ m TADI > £F) 
JAF|.JEB| 12 cm? 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, düzgün beşgenin 
bir kenarı kaç cm dir? 


A3 Be2B C4 Da EMME 
8 E D ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
E Hi JEGJJGFJSJDH| 
F C 
A B 
i z > Alan(EGHD) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCHGE) 
oranı kaçtır? 
1 1 3 5 5 
A 2) 3 — 10 2 16 z 19 
9. ABCDEF bir 
düzgün altıgen 


A6, 0) 


Analitik düzlemde verilen düzgün altıgen, A 
noktası etrafında saat yönünde 90 
döndürüldüğünde E ve F noktalarından ge- 
çen doğrunun denklemi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A)y-4v3 B)y-3 
O) y Yöx * 28 D)y-6-2y3 
Ey 63-6 
LE ME 7 MM MX 


10. 
! 
ABCDEF... bir düzgün yirmidörtgen | 
Alan(ACE) — 12 cm? | 
Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? | 
AV8 B)23 Os DA Bs | 
11. K ABCDE ve KFMNP İ 
birer düzgün 
vE p beşgen 
G,D, M, N doğrusal 2. 
- B İFE| — JEM| 
İy) 
8 Cc DM N 
Yukarıdaki verilere göre, düzgün beşgenlerin 
alanları oranı kaçtır? 
i 
L 2 BE 1 Et | 
Az Biz va Dig E) 25 
| 
| 
| 
12. OABCDEFG bir | 
düzgün sekizgen | 
E(6, 6) 
: 
; 
i 
A 
7 
Analitik düzlemde verilenlere göre C nok | 
tasının ordinatı kaçtır? 
A6 Ba Ge Diz EBE 
a 9-8 100 e İRİ 


olsun. 


Buna göre, 9 oranı kaçtır? 


AZ B)2 CZ D)3 e)? 


TEST -3 
ABCDE bir düzgün 4. H G ABCDEFGH... bir 
beşgen düzgün çokgen 
c O, çevrel çembe- m(ABH) - m(HBö) 
rin merkezi m(ABİH) — & 
(OE| < JAF| 
B m(GFB) zo 
Yukaridaki verilere göre, & kaç derecedir? 
A)24 B) b7 C)30 D)36 E)44 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
A) 30 B) 45 C) 50 D) 60 E) 75 
5. F E ABCDEFGH bir 
ABCDEF ve GBHKLM düzgün sekizgen 
birer düzgün aligen G D İAE| köşegen 
|BH| < 2cm z JAK| — JEK| 
G İHC| <3 cm H C 
|EL| —x 
A B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde ABCDEFGH düzgün se- 
kizgeninin alanı 160 cm? olduğuna göre, ta- 
A)5 B) 6 Cc) 7 D)8 E) 9 ralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 
A) 40 B) 50 C) 60 D) 80 E) 90 
Düzgün yedigenin bir iç açısı o, bir dış açısı 9 6. Bir iç açısı bir dış açısından 90* fazla olan 


düzgün çokgenin köşegen sayısı aşağıdakil- 
erden hangisidir? 


A)9 B14 C20 Dear E35 


yo 
Me 
Pei 
© 
© 
E 
(o) 
(e 
"oz 
p— 
J 
z 
O 
LU 
0) 


K 2 H ABCDEF ve FGDHKL 
birer düzgün altıgen 
L D İKH| <2cm 
E G 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCHKL) kaç 
cm? dir? 


A) 4/3 B)6V3 C)8v/3 D)10v3 E) 16v3 


ABCDEFG... bir 
düzgün çokgen 
(AKI n (KGİJ — (KI 
TAEJ 1 JKGJ 

JEK| — 443 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |EG| kaç cm dir? 


AMW3 B4 G3 DB Eş 


TEST - 4 


O noktası kare ve 
düzgün altıgenin 


iii ağırlık merkezi 


Yukarıdaki şekil ağırlık merkezi etrafında en 
az kağ derece döndürülürse görüntüsü de- 
ğişmez? 


A)45 B)6O C)90 D)120 E)180 


Alanı 32/2 cm? olan düzgün sekizgenin 
çevrel çemberinin yarıçapı kaç cm dir? 


A)2 B2/2 G4 Da? E8 


E D ABCDEF bir 
E KD ABCDEF bir — : ABCDEFGH bir düz- düzgün altigen 
düzgün altıgen > E2K20D ABCDEF bir düz- gün sekizgen IFC| <8 cm 
JEK| < 3JKD| gün altigen 
G D |FDJ 4 
|EKİZİKD|— 2cm eklen 
F e 
F e 
H G 
A B " A B al : > z N 
m A B 8 Yukarıdaki şekilde köşelerden uzun köşe- 
Alan(AKE 8 Yukarıdaki verilere göre, düzgün sekizgenin & genlere dikler çizilmiştir. Buna göre, taralı dik 
Yukarıdaki verilere göre, oranı a > 2 2 - il 28 
kaçtır? Alan(BCDK) Yukarıdaki verilere göre, Alan(KFB) kaç cm alanı kaç cm“ dir? üçgenlerin alanları toplamı kaç cm” dir? 
açtır? N 
dir? i 
4 2 5 5 5 A) 8v3 B) 10v3 C) 12v4 
» BŞ ©; o; EŞ AM16 Bio OiMâ Da pa | O M2 B) 12v2 C) 16v2 
i 
t 
D) 242 E) 322 D) 16/3 E) 1843 
E Dp ABCDEF bir ; D ABCDEF bir düz- | 
düzgün altıgen gün beşgen 
j 
JAVA (AKJ ve (KGJ birer c NE — , 
E Cc ” . E D ABCDEF düzgün 6. E D ABCDEEF bir 
k 
E e ae düzgün altı 
en 
JFGJ <x | Bi FFKJ 1 (KL YAKI İk 
V / i “ JEK) <2Bcm F Z ç 
il A B i |KGCJ — v3 cm 
ö Bir kenar uzunluğu 4 cm olan düzgün altıgen L (BL| —Xx ö 
— : Pi . mi Ee 
© yekiinceki hot siren ae ÇZBRlUğri ça olan Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? i A 4 $ 
© eşkenar üçgen biçimindeki fayanslarla kap- A B z 
O lanırsa kaç fayans kullanılır? A)3 B)3v5 4-3 Cc) 3 F1 : Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre Alan(AKDEF) bi 
z ' Alan)AâBCDK) E 
2 oranı kaçtır? 
> A)24 B)48 C)56 D)96 E)144 D)3v5 -3 E)3v5 -1 | A) > B) 1 C) 3 D)2 E) y5 ü Bi 
e GA EEE | A)1 B 2 G KS D NE E 1 e) 
© ra e m şe ee me ee ee in iş m a 2 3 e 


b 
ve 
pm 
© 
© 
— 
(e) 
O 
2 
— 
Le 
z 
O 
LU 
O 


ABCDEF bir düzgün 
altıgen 
IFCI köşegen 

c |DK| — |KGJ 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları 
toplamı 103 cm? olduğuna göre, düzgün 
altıgenin alanı kaç cm? dir? 


A)15/8 B)20 C)18V3 D)2448 E)30 


ABCDEF... düzgün onikigen, KLMNPE düzgün 
altıgen, B, C, K, L doğrusal, |AC| — V6 cm, 
|IKL| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B)v3 c)2 D) v6 E)3 

E D ABCDEF bir düz- 

H gün altıgen 
2)DH| — |HGJ 

F Cc |AB| —x 

A X B 
Yukarıdaki şekilde Alan(ABH) — 5V3 cm? 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 
Y2B B38 COM D4 ES 

TE 2.0 NE yi 


10. E D ABCDEF bir 
düzgün altıgen 
JAK| — |FK| 
F c 
A B 
ari ” Alan(BCG 
Yukarıdaki verilere göre, 
Alan(AB 
oranı kaçtır? ECDEP) 
PE 1 2 1 i 
Az BBs Oz DE EB 
11. E D ABCDEF bir düzgün 
altıgen 
IGAJ 1 TAFI 
F c |(GBI)1i/BC) 
JAG| -4cm 
Ye 
ui A B 
Fİ 
S Yukarıdaki verilere göre, Alan(EGD) kaç 
cmdir? 
A) 5v3 B) 10/3 C) 203 
D) 40 E) 50 
12. E D ABCDEF bir düz- 
gün altıgen 
“© Ke jAB| 
A K B 
Yukarıdaki şekilde |EK| - |KCJ| toplamının 
alabileceği en küçük değer kaç cm dir? 
AMB B)12 C1248 Dj15 E)18 
7D 8-6 DA 108 (Oi 


ABCEF bir dörtgen 
JAFJ ve (CFJ açıortay 
m(ÂFĞ) — 1009 
gi 
M(AKC) — 1209 ise 
Zum 
m(EBD) — & kaç de- 
recedir? 


Dörtgenler 
ABCD bir dörtgen 
a, b, c, d iç açıları ölçüleri 


XY, Z, t dış açıları ölçüleri 


İç açıları ölçüleri toplamı 3609 dir. 


* 


Dış açıları ölçüleri toplamı 360* dir. 


(eayazstsase | i 
i | D G B 
(ssbrora-s80) 


* 


Eşit açılar şekildeki gibi yazılırsa, AFCK dörtgeninde, 


a4 bt 1009 $* 1209 — 360“ 
ab 1409 olur. 


& Dörtgenlerde iki iç açının ölçüleri toplamı kendisine 
komşu olmayan iki dış açının ölçüleri toplamına 
eşittir. 


lasd-yiz| lato-yst| ... 


AFCB dörtgeninde kural gereği, 


atb-—100**a 
a - 40” bulunur 


WI 


A ABCD bir dörtgen 
Pam Zam 
m(BAD) - m(ECb) 
m(EBA) — 60* 
Pi 
m(ÂDG) — 1009 ise 


- "Asm |, mA -mdj 


Pa 2 v 2 
m(BAD) kaç derece- 
dir? 
Örnek 3: 
m(AÂDE) — 1009 ise ABCD bir dörtgen 


m(ADİ) — 809 dir. 
Kural gereği, 
ata-60*-80* dir. 
2a - 140“ 

m(BAD) -a-70 
bulunur. 


AKI, (DKI, (BEJ ve 
(CEJ açıortay 
Pa 
m(DLCO) - 1109 ise 
Zam 
m(BFK) < & kaç de- 
recedir? 


GEOMETRİ - Dörtgenler 


) 


| 
| 
| 


mi 


Te 
-< 
E 
© 
© 
gs 
:O 
mi 
oz 
Pp 
il 
z 
O 
in 
O 


D Açılar şekildeki gibi 
harflendirilirse, 
j4ge < 2a t 2b 


a4s-b-110 olur. 


ABF üçgeninde, 
&-a--b olacağından, 


©1109 bulunur. 


Örnek 4: 

ABCD bir dörtgen 

(AFJ ve (CF açıortay 
e 

M(ABC) — 40“ 
Pi 

m(ADE) — 1409 ise 
Pa 

m(AFC) < o kaç de- 

recedir? 


ICKI açıortayı çizilirse, 
Dai 

m(FCK) — 909 olur. 

Kural gereği, 

m(EKÖ) — ED 


Pi 
m(FKCO) — 509 olur. 


FCK dik üçgeninde; 509 - 909 *- &w — 180* 


a - 40" bulunur. 


Örnek 5: 
A i ABCD bir dörtgen 
JAF ve (CKİ açıortay 
e 
M(ADGC) — 409 
e 
M(ABO) > 1009 
vaki 
m(CKE) — 1509 ise 
Zi 
m(KEF) — o kaç de- 
recedir? 


WA 


A (CKIJ uzatılırsa, 
Kural gereği, 
m(GLF)— 190' — 40: 
2 
-30'dir, 
Di 
m(LKE) 309 olur. 


KLE üçgeninde; 
a 30* 4 30“ 


& — 60" bulunur, 


ABEC bir dörtgen 
m(FBE) < m6) 
m(EBD) — m(ECk) 
M(BEĞ) - 759 


m(EAK) — 859 
m(BDO) - 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


V 
A)165 OB)150 C)140 D)130 E)155 


Soru 2: 

ABCD bir dörtgen 
(BEJ ve (DEJ açıortay 
m(ECD) — 60* 
m(SAF) > 1009 
m(BED) - a 


D) 75 E) 80 


I 


DF 1 (DCJ 


ai 
m(DCK) — 1409 
m(ÂEB) -0 


Yukarıdaki veriler4 göre, & kaç derecedir? 


A) 110 


B) 90 


Cc) 70 


V 
D) 65 


ABCD bir dö 


ABCD bir dörtgen 
JAEJ ve (BEJ açıortay 


E) 60 


rtgen 


JAEJ, (DEJ, IBFJ ve 
(CFJ açıortay 
m(ÂED) — 55* 


m(BFÖ) a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 18 


Soru 5: 


5 


A) 100 


B) 28 


(>> 


o 


e 
B) 105 


/ 
0) 35 


D) 48 


E) 50 


ABEC bir dörtgen 


C) 115 


(BDJ ve (CD) açı 
m(KAR) — 45* 
m(BDO) — 1059 
M(BEĞ) - a 


2 Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


D) 120 


ortay 


E) 135 


WA 


(ACI 1 (BDJ 


Köşegenleri dik kesişen 
bir dörtgenin karşılıklı 
kenarlarının kareleri top- 
lamı eşittir. 


(arr o-barat) 
(AHI 1 JBDJ 


ABCD iç bükey dörtge- 
ninde köşegenler dik ke- 
sişiyorsa karşılıklı kenar- 


larının kareleri toplamı 


eşittir. 


pe — —, 
|gie-bsa| 


Örnek 1: 
DG ABCD bir dörtgen 
(ACI 1 (BDJ 
7 e |(AD| < 7cm 
JAB| xitcm 
|BC| — 3x 
A 11 B 
IDC| Xx ise 
x kaç cm dir? 
Çözüm: 


Köşegenler dik kesiştiği için karşılıklı kenarların 
kareleri toplamı birbirine eşittir. 


(097177 x2 4 112 


xz3cm bulunur. 


) GEOMETRİ - Dörigenler 


p 
Cc 
© 
p 
pm 
:O 

İsi 
ı 
z 
hem 
LL 
O 
Li 
O 


> 


> ABC bir üçgen 
E (ABI 1 (EC) 
A X LEF| < |FD| 
JAE| 7cm 
NN |BC| 9cm 


|AC| — 11 cm ise 
IBD| < xkaçcm dir? 


|EF| - |FDJ ve 
TED) 1 (ABJ olduğu için 
|AE| < JAD| —7cm 


olur. 


ADBC iç bükey dörtgeninde köşegenler dik 
kesiştiğine göre kural gereği; 
Mei 


X-9 5 x-3em bulunur 


Örnek 3: 


ABD ve AEC birer üçgen 
(BDJ 1 (ACI 

İCEJ 1 (ABJ 

(BF| -3cm 

JFC| 4cm 

JAC| «6cm ise 

|AB| kaç cm dir? 


(BCI çizildiğinde (BDJ 
ve (CEJ yükseklik oldu- 
ğundan 'F' diklik mer- 
N kezi olur ve (AH| çizil- 
X diğinde JAHJ 1 JBCJ 


> a di 
ir. 
B H C 


ABFC dörtgeninde kural gereği, 
3262-47 4x2 


45 - 16 4x2 > x - 29cm bulunur 


WA 


ABCD bir dörtgen 


p ii 
(ACI ve (BD) köşegen Oo | Örnek: 

ABCDE bir beşgen > A ABCD bir dörtgen 
FCDE bir dikdörtgen i EE AG nBD) - diş 
(ACI ve IBEJ köşegen | 2S i NN (BDJ 1 (DCJ 
m(CDF) - 30 Alan(ABCD) — 36 cm? 
|AB| 3cm | ii ş 

EMT IDC| JAE| 4 cm 

A 


IBC| 7cm 
ED| <83.cm ise 
JAE| 9cm aki N a | 
rtgenin alanı köşegen uzunlukları ile köşe- 
J|ED| Xx e idin : ” IBE| < x kaç cm dir? 


genler arasındaki açının sinüs değerinin çarpımı- 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? nın yarısına eşittir. 


DEC üçgeninde 


VA — Gİ e 
A)3 B) 2/5 o) 3 b) uv E)5 | Alan(ARGD) < — -JAC(.1BD|.sine m(DEÜ) -a ve 
- sina < -İ- 
5 
A # Dörtgen konkav dörtgenlerin alanı da aynı for- j 
ki sai mülle bulunur.  Alan(ABCD) ->.JACI.JBD) sine 
PEŞE İDE ABCD konkav dörtgen o ! 1 4 
(ACI 1 (BDJ 


m(DBÜ) — 309 
m(ÂDB) — 459 
IDC| <4cm 

JAB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? a 
M(AED) — 309 


JAC| 4cm 
e N |BD| - 12 cm ise 


N 36 -— 90x43) 
(ACI ve (BDJ köşegen il 2 5 
z 36 — .& *3) >xs7cm bulunur 
NN a 
Bg . E D 


A (ABD bir üçgen 
Alan(ABCD) - -«İ- .JACI.JBDJ|.sine | 
2 1 


A)2Y5 B26 G5 Ü) 2/fü E) 3v6 


m m m a a m m 


B E D 
ÇE e e RE RENK > Alan(ABCD) kaç cm? 
Soru 3: * Dörtgenin köşegenleri dik kesişiyorsa (0 — 909), çi 
A ABC bir üçgen sin90* — 1 olduğundan dörtgenin alanı köşegen- Çözüm: 
(CHJ 1 (AB) lerin çarpımının yarısına eşittir. a 
, İAE| < JEDİ A A > 
Hİ 10 (BD| <8cm ABCD bir konkav döri- 
NN JAC| — 10cm gen olduğundan 
— 2130“ 
|BC| — i2cm B p > < i 
B 12 G |HE| —X MÜ eensanammansanasene İp NY > 
c 1 


Alan(ABCD) — EE |AC|J.IBD|.sin3o* 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Ye e 


(ACI.JBD| 
Alan(ABCD)  —— — 


— 12 cm? bulunur. 


y2 BYS g2 myo g2 


yon 
Mo) 
Lom 
© 
> 
909 
:O 
ai 
7 
ei 
AMI 
z 
© 
ERİ 
Ö 


bi 
Ne 
pe 
© 
kei 
a 
O 
il 
öz 
— 
LL 
z 
© 
LL 
O 


ABCD bir dörtgen 
TACI köşegen 


* İçlerinde bulundukları bölgelerin alanlarını göste- 
ren 8,,8,, S,, S, alanları arasında aşağıdaki ba- 
ğıntılar vardır. 


8,.5,-S,.S, 
Alan(ABED) O ÇAEJ 


Alan(BCED) O JECİ| 


Örnek 2: 
ABCD bir dörtgen 
JACI köşegen 
Alan(CED) — 5 cm? 


” © Alan(ABE) — 12 cm? 
G Alan(BCE) — A cm? 
Alan(AED)— A4-4 cm? 
ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 
Çözüm: 


5.12 <A.(A * 4) olduğundan 
GO -A(A44) > A2 4 4A-60-0 
A—6cm? olur. 
Alan(ABCD) <2A 421-2621 


— 33 cm? bulunur. 


ABCD bir dörtgen 
ACI n (BEJ — £F) 
(ADI / (BCJ 

JAE| —2JED| 
Alan(ABF) - 4 cm? 
Alan(FBC) — 8 cm? 
ise Alan(EFCD) kaç 


cm? dir? 
Çözüm: 
A 2k E k D JAE| - 2JED| ise 
Oy (©) |ED|  k iken 
© ği © JAE| — 2kolur. 
(ECI çizildiğinde 
B ç İADIYIBCI 


olduğundan Alan(ABF) — Alan(FEC) — 4 cm? olur. 
ABCE dörtgeninde 4.4 - 8.Alan(AFE) olacağından 
Alan(AFE) — 2 cm? olur. 
Alan(ACE) . JAE| (o 2k 
Alan(EDG) |ED| k 
6 2k 


> AanEDC) Ok 


-> Alan(EDC) — 
bulunur. 


3 cm? > Alan(EFCD) -7 cm? 


WI 


Dp ABCD bir dörtgen 
ACI n (BD) > 4F) 
(AEJ 1 (BDJ . 
JAE| —2İEF| 
(BD| 28cm 
JAC| > 4/5 cm. 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A) 16 B) 20 C) 24 B) 32 E) 40 
Soru 2: 
A ABC bir dik 
üçgen 
(ABJ 1 (ACI 
JAHJ 1 (BGJ 
|AE| — EKİ 
c İHGC| 2cm. 


JEC| 3cm 


B H 2 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABEC) kaç cm? dir? 


A) 10 B) 5v5 C) 12 B) 6/5 E) 15 


'p ' ABCD bir dörtgen 
ACI n IBDJ < ŞE) 


a M(DAĞ) — 459 
İDE| - 2JBE| 
B f c |AC| - 10cm 


Yukarıdaki veriler& göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 

A)10 B)10V2 C)16 Dam? E)asoy2 

Soru 4: 
A ABCD bir dörtgen 

(ACI n IBDI > ŞE) 

© p  Alan(ABE) -6cm? 

B Alan(CED) — 10 cm? 

C 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 35 cm? olduğu- 
na göre, Alan(AED) kaç cm? olabilir? 

/ 
A4 B)6 C) 10 


D) 16 E) 17 


D ABCD bir dörtgen 
A (ABJ 1 (BC) 
(ADJ 1 (DG) 
(BEJ 1 (DCJ 
12 JAB| — |BC| 


|BE| — 12cm 
B Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A100 B)124 C)144 D)160  E)200 


WA 


Soru 6: 
A ABC bir üçgen 
(CEJ 1 ABI 
EZ N (BDJ 1 (AC) 
e IBF| 4cm 
A 5 |FC| 7cm 
JAC| <9cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFBC) kaç cm? dir? 


/ 
A)14V4 B)28 Ci5 D35 E)42 


Soru 7: 
A ABCD bir dörtgen 
(ABI 1 (ADI 
D  (DCJLJBGJ 
(AE) 1 (BCİ 
|AB| < JAD| 


lee) 
mE 
o 


Yukarıdaki şekilde Alan(AEC) — 20 cm? olduğuna 
göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 40 B) 42 C) 48 D) 50 E) 60 


Soru 8: 
ABCD bir dörtgen 
(AC) köşegen 
© (DBI 1 (BCJ 
JAE| < |EC| 
(BC| 9cm 
IDC| - 15cm 


> 
wi 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 90 B) 108 C) 120 D) 124 E) 185 


L 
<2 
om 
© 
Pp 
pa 
O 
m 
2 
ppm 
ELİ 
z 
O 
ENİ 
O 


Le 
— 
ie 
© 
p 
ye 
:O 
mi 
02 
m 
LLJ 
z 
O 
mi 
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ABCD bir dörtgen 
JACI ve (BD) köşe- 
gen 

E,F,K, Lorta nokta- 
lar 


* EFKL bir paralelkenardır. 


* JEFİSİKLİ- iel ve JEL) JrK|< JEDİ air 


#* Çevre(EFKL) — JACJ * |BD| dir. 


* Alan(EFKL) - Er 


dir. 
# o - 90' ise EFKLE bir dikdörigendir. 
* |AC| - (BD| ise EFKL bir eşkenar dörtgendir. 


*# & - 90* ve |AC| — |BD| ise EFKL bir karedir. 


ABCD bir dörtgen 
(ACI ve (BDJ köşe- 
gen 

E,E K, L orta nokta- 
lar 


ABCD bir dörtgen 

ACI n (BDJ > £T3 

E, FR K, L orta noktalar 
Pa 

m(DTC) — 60“ 

(BD| - 6/8 cm 

JAC| > 4v2 cm ise 


Alan(EFKL) kaç cm? 
dir? 


WE 


Çözüm: 
Alan(ABCD) — > |ACJ.IBDJ.sinGo* 
Alan(ABCD) - LAB 

— 18y2 cm? olur. 


Kural gereği, Alan(EFKL) — genele) 


olduğundan Alan(EFKL) — 1g2 > 82 cm? bulunur, 


Örnek 2: 

ABCD bir dörtgen 

E, RE K bulundukları 
kenarların orta noktaları 
(ERİ 1 JFKİ 

|EF| <8 cm 

JEK| — 4 cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


E, FE, K orta noktalar 
ise |BCJ nin orta nok- 
tası E alınıp EFKL 
dörtgeni oluşturulur- 
sa EFKL dikdörtgen 
olur. 


Alan(EFKL) 3.4 - 12cm? dir. 


Kural gereği Alan(EFKL) — e 


Alan(ABCD) 


12 — D) 


> Alan(ABCD) - 24 cm? 


Örnek 3: 
A ABCD bir dörtgen 


F ACI 1 (BDJ 

JAF|  JFD| 

(BE|  |EC| 

JAC| 10cm 

(BD| 24cm ise 
|EF| kaç cm dir? 


E ve F orta noktalar 
(CDJ 
nin orta noktası K 


olduğundan 


alınıp FKE üçgeni 
oluşturulursa 
IFKI / TACI ve 
(EK) // BD| olur. 
Dolayısıyla |FKİ L (EKİ ve 

İİ e KM 
(FK| > > 2 5cm 
JEk| İEP - © —izcmolur. 

2 2 

FKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
JFE|? < 52 4 127 
JFE| > 13 cm bulunur. 


ABCD bir dörigen 

E, E K,L bulundukları 
kenarların orta nokta- 
ları 

Alan(AFE) - 3 cm? 
Alan(KCL) - 15 cm? 
ise Alan(EFKL) kaç 
cm? dir? 


(BDJ çizildiğinde 
(FEJ / IBDI 
(KL) / 1BDJ 


olacağından 


Alan(FBDE) — 3Alan(AFE) — 3.3 - 9 cm? 
Alan(BKLD) — 3Alan(KLC) — 3.15 — 45 cm? olur. 


Alan(EFKL) — EEE e 
AanEFKL) — SERLALIR — 36 cm? bulunur. 


NA 


Soru 1: 
A ABCD bir dörtgen 
E, FE, K orta noktalar 
Pu 
m(EFK) > 45* 
IFE| x4cm 
|(FK| < 3V2 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 12 B) 16 C) 18 D) 24 E) 36 


ABCD bir dörtgen 
E,E K, L orta noktalar 
Alan(EDL) > 3 cm? 
Alan(AFE) - 4 cm? 
Alan(KCL) — 6 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FBK) kaç cm? dir? 


V 
A) 6 B) 7 Cc) 8 D) 9 E) 12 
Soru 3: 
A ABCD bir dörtgen 
- (ACI L (BDİ 
B D JAE| <3JBE| 
: |CFJ| < 3JDF| 
(BD| 8cm 
JAC| > 12cm 
C 
Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 
DA 
A) ay2 BG O)sV5 D) 4v3 E) 5v5 
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GEOMETRİ - Dörtgenler 


D ABCD bir dörtgen 

i TACI ve (BDJ köşegen 
E ve F köşegenlerin 
orta nokları 


(ABI 1 (BCJ 
(ADI 1 (pCJ 
m(EFB) -a 


B G 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


/ 
A)45 oOB)6O C)J9So  D)120  E)185 


Soru 5: 
ABCD bir dörtgen 


E,F K,L orta nokta- 
lar 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 24 cm? 
olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


»so Ba? 86 Da  E48 
Soru 6: 
D ABCD bir dörtgen 
L K ve L orta noktalar 
> ç (DBILIKUJ 
di (BD| - 16cm 
Alan(ABCD) — 96 cm? 
B 


Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 


WI 


ABCD deltoid 
Deltoid olduğundan 
*» İkişer ikişer komşu kenarı eşit olan dörtgene del. me li 
m(ADC) - 3B 


toild denir. Tabanları ortak olan iki ikizkenar 


üçgenin birleşimi şeklinde de düşünebiliriz. 


150: 4 36 4 36 4 60* - 3609 > B -25*dir. 


u-Bp*r60>o 85* bulunur. 


Örnek 2: 


ABCD bir deltoid 
|CE| — |ED| 
> Köşegenleri dik kesişir. 1BG|  |DG| 
* JACI açıortaydır. JAG| - |BG| <5cm 
w 7 Pa 
> mM(ABC) « mADG) |CG| - 6cm ise 
# |BHJ — |HD| |AD| -x kaç cmdir? 
& Alan(ABCD) - JACLİRDİ. 


(BDJ köşegeni çizilirse 
(BH| — |HD| ve 
(ACI 1 (BDJ olur. 

BCD üçgeninde (BEJ ve 
(CHI kenarortay oldu- 
ğundan G noktası BCD 
üçgeninin ağırlık merke- 
zidir ve |GH| <3 cm ve 
|JAH| 2cm olur. 


ABCD bir deltoid 
p MEAD) — 1509 
Pam 
m(BCD) — 609 


BGH dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
IBH| 4cm 


Pa 
Li m(EBÖ) ise ABH dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
m(BFD) — « kaç derecedir? X-22442  x - 2/6 cm bulunur. 


WA 


Örnek 3: 
A ABCD bir deltoid 
BCD bir eşkenar üçgen 
Ri D İHEJLJBGJ 
E JCHJ < 3.JAH| 
|IHE| <3 cm ise 
|AD| <x kaç cmdir? 


BCD eşkenar üçgen 
olduğundan 
|BH| > |HDJ| - 2/3 cm 


|CHJ < 6 cm olur. 
JCH| -3.JAH| olduğun- 
dan |AH| <-2cmdir 


AHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 


Xx -22 4 (0/3)? > x-4cmbulunur 


Örnek 4: 
. ABCD bir deltoid 
(BDI köşegen 
p 18Pl- - İ3ecm 
2 m) )>90 
JAD| — > - 10cm 


Alan(ABCD) — 50 cm? ise |BC| > x kaç cm dir? 


(BDJ| köşegen 
olduğundan ABD 
ve BOD üçgensel 


D bölgelerin alan- 
ları 25 cm? dir. 
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m(ECb) > 90 olduğundan, BCD üçgeninde B nok- 
tasından çizilen yükseklik JCDJ kenarının dışına 
düşer. 
Alan(BCD) — 25 cm? — z 1BHJ.10 
-> |BH| s5 cm olur. 
BHD dik üçgeninde pisagor bağıntısında, 
132 -57 4 |HDJ? > |HD| - 12 cmve 
|HC| 2cm olur. 
BHC dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 


xX2-52 422 > x - Yo9cm bulunur. 


Soru 1: 
A ABCD bir deltoid 
(AB| - |ADİ 
(BG| - |BE| 


Pam 
m(BAD) — 135* 
m(ÂDE) — 80* 
m(ABE) — © 


Cc 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


M 
A)25 Oo B)30 C) 35 D) 40 E) 45 


Soru 2: 
ABCD bir deltoid 
(ACI ve (BDJ köşegen 
6 JEGİ 1 JABJ 
(BE| < JEF| > |FDİ 
(BG| 4cm 
|AG| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 100 B) 90 C) 80 D)70 O E)60 


Soru 3: 
A ABCD bir deltojd 
(AKI 1 (CDj| 
(CHİ 1 fADJ 
|IHD| 6cm 
|CK| <4cm 


Yukarıdaki şekilde |AB| — |BC| — 5 cm olduğuna 
göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 

vV 
A)40 O B)50 C) 60 


D) 70 E) 80 


Soru 4: 
ii ABCD bir deltoid 


(AB) 1 JBCJ 
7 (Bc) - |cp| 
Zam 
M(EDO) — 459 
> JED| < 4VZ cm 
|AD| -7cm 
JEB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Z 
A)1 B) v2 Cc) v3 D)2 E)3 
Soru 5: 
A ABCD bir deltoid 
E 
B D. m(8Gb) — 2m(EDA) 
-|BE| x 10cm 
J(ED| 6cm 


Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A)80 OB)100 ©j120 Di1i4o E) 160 


TEST - 1 


ABCD bir dörtgen 
JAEJ ve |DEJ açıortay 


İS) 
A m(DEÂ) — 1009 
m(ÖGB) - 120* 
| 
| 


di” 


Pi 
M(ABÖ) — o 


Yukardaki verilere göre, & kaç derecedir? 


D)85 OE)90 


2. ABCD bir dörtgen 
|AB| < JAD| 
(BC| <-2cm 
|CD| - 6V2 cm 


> 

m(BAD) — 60* 
Pam 

m(BCD) — 1359 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| — |AD| kaç 
cm dir? 
B)10 C©)11 


D)i2  E)13 


ABCD bir dörtgen 
(DEJ 1 (AD| 

(ABI 1 (BCJ 
m(DAB) — 60“ 
JAE| -8cm 
|İBE| <1cm 
|BC| 33 cm 
İDC| Xx 


A9 
| 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A4 BsY2 o2/43 D)8 


E) 6v2 


WI 


RK AECB bir dörtgen 
E da JAEJ ve (CEJ 
Z 
açıortay 
Pi 
J m(AEO) — 259 
A AN a iye m 
Ta 3 a 55 
m(ADO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A) 105 


B)110 C)115 D)120 E)125 


ABCD bir dörtgen 
(AC) köşegen 
Alan(AED) 4 cm? 
Alan(EBC)— 16 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) en az 
kaç cm? dir? 


A)30 B)35 C)36 D40 E)46 
A ABCD bir dörtgen 
D Pa 
m(AGD) - 45» 
|AE| — |ED| 
5 42 IDC| - 4/2 cm 
i i (BE| - 8cm 
GC 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABE) kaç cm? 
dir? 
A)8vV2 B)10V2 C)16 


D)18 E)24v2 
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7. ABCD bir dörtgen 
BCEF deltoid 
(BF| — |BC| 
JABJJAE|J—|AD| 
a 
m(ÂDO) — 709 
m(AFB) — 80* 
Pi 
m(ABP) <a 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
A) 20 B) 30 C) 35 D) 40 E) 45 
8. A ABCD bir deltoid 
JAGI n IBDJ - (EJ 
> Si |BE| -8cm 
|CD| —x 
B D 
Xx 
Cc 
Yukarıdaki şekilde |AB| - |AD| — |AC| 10 cm 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 
A4 B2&5 G6 Dak E2vi3 
9. A ABCD bir deltoid 


m(ÂBÖ) - 150* 
|AB| < |AD| <8cm 
Alan(ABCD) — 16 cm? 


|CD| —x 
BO D 


GC 


A)4 B) 5 Cc 6 D)7 E)8 


WI 


ABCD bir dörtgen 
KLMN eşkenar 
dörtgen 
 IKMİNINLI(oj 
AK| > |BK| 
(AL) < JiD| 
|OM| <8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


A)96 B)120 C)148 D)172 E) ie 


ABEC bir içbükey 
dörtgen 

Pi 
m(ADO) — 459 
JAE| 4cm 
(BC| - 6/2 cm 


ZEN 


B D GC 


nm mma 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı 
kaç cm? dir? 


A)8V2 B)12 C)12/3 D)16 E)18 


ABCD bir dörtgen 
Alan(AFCE) — 80 cm? 


A B 


Yukarıdaki şekilde, C noktasının |AG ye göre 
simetriği D, JAK ya göre simetriği B noktası 
oludğuna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A)100 B)130 C)160 D)190 E)220 


TEST - 2 


İKL| 10cm 
2 


ABCD bir dörtgen 


(DAJ 1 (DEJ 
|DC| — |DG| 
m(GBE) - m(EBR) 
m(DAR) — 50* 
m(BED) — 70* 
M(EDO) < o 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


|) 
A)15 B20 C25 DO E35 


c ABCD bir dörtgen 
F ACI n (EF) — 4G) 
Pam 
m(CGE) — 120* 
i 4 İbr - IFe) 
(AE| — |EB| 
JAC| - 10cm 
2 z Bo |EF| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A) 153 B) 20/3 C) 253 

D) 30v3 E) 35v3 
(AEJ 1 JABJ 
(EDJ 1 (DCJ 
(BCI 1 (DCJ 
|AB| < 1i cm 
JAE| <2em 
|ED| 6cm 
BC| > 16 cm 
|CD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B) 5 4 D)8 E)9 


ABCD bir dörtgen 
E,F,K, L noktaları 
bulundukları kenarların 
D orta noktaları 
Alan(EFKLD) & 20 cm? 


6Alan(AFE) — 3Alan(FBK) — 2Alan(KCL) oldu- 
ğuna göre, Alan(FBK) kaç cm? dir? 


A)2 B) 4 Cc) 6 D)8 E) 10 


ABCD bir dörtgen 
(ABI 1 (ADJ 

(BCJ 1 (CDJ 

JAB| -6cm 

2 2 Jap) -8cm 


WA 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) nin en 
büyük değeri kaç cm? dir? 


A)30 B)386 C)42 D)48 E)49 


6 5 M Gc ABCD bir dörtgen 
ii K,L,M, N orta 
7 L noktalar 
IMKJ <6 cm 
A K B 


Yukarıdaki ABCD dörtgeninin her iki köşe- 
geni de 10 cm olduğuna göre, Alan(KLMN) 
kaç cm? dir? 


A)24 B)27 C)30 D)36 E)48 


) GEOMETRİ - Dörigenler 


ş 


PARALELKENAR - EŞKENAR DÖRTGEN 


| TEST - 2 
| 7. D ABCD bir deltoid i 16. A ABCD bir deltoid 
(BC) — |CD| (ACI n (BDJ — 4F3 dk 
| 2|AE| — 5JEB| iz /AB| — JAD| « Karşılıklı kenarları birbirine paralel olan dörigene 
| ; S Alan(ABCD) — 48 cm? | JAE|<|FC) <2) EF paralelkenar denir. 
Alan(DAE) - 24cm? i | Aan(AEK -4cm? N ” 
E 
B 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(FDC) kaç cm? C 
e Yukarıdaki şekilde B, E, K noktaları doğ. B 
rusal olduğuna göre, Alan(ABCD) k 2 | (ABI / (DCJ ve JADJ / JBCİ 
M6 B8 10 Diz E14 ip Hee (ABCD) kaç cm 
ii & Paralelkenarın karşılıklı kenar uzunlukları birbirine 
A)28 B)32 C)36 D40 Egg Mİ 
| & Paralelkenarın karşılıklı köşelere ait açı ölçüleri 
i eşit, komşu köşelere ait açıların ölçüleri toplamı 
: 0 
8. A ABCD bir deltoid 180" dir. 
A, K, E doğrusal : ir ü mann 
N FELG vi — N a u Bs 180” 
İn E, E K, L bulunduk. 
B D JAB| < JBCİJ z a 
(BEJ - |EC| ları kenarların orta # Paralelkenarda köşegenler birbirini ortalar. 
: JAFI < İFDJ Meke # TAC) ve (BD) paralelkenarın köşegenleri. 
— (BD| - 24cm 7 (AD| 8cm hn ER a rain MARY iş 
|KL| Xx z B © |BC| -12cm |ACJ?  (BDJ? — 2.(a? * b?) 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Çevre(EFKL) kaç 
cm dir? 
A)8 B) 10 Cc) 12 D) 14 E) 16 
A) 20 B) 22 G) 24 D) 26 E) 32 c ABCD bir paralelkenar 
(EF) açıortay 
Pa 
m(DCE) — 209 
<> e 
12. A ABC bir üçgen m(EFA) > 50* ise 
iş (ADJ 1 (BG m(DCE) — o kaç de- 
ğ e ezen IDHJ 1 (EĞİ recedir? 
IDF|S|DE| — 
51BD|-3JDC| m(BCE) — 15 
(DH| -2.cm Çözüm Ni 
J(AF|<JAE|s 4cm alm 
— olduğun- 
N |EC| <6 cm i > BEN gil D c İDCJ // TABİ olduğ 
Me — /(AB| 6cm dan 
E IBF| <x a 
B JAC| —x m(GEF) — 5094209 
:6 Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 2 çen MN 
m(CEF) — 70* dir. 
e Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? mi 
Ez A1 B2 co) 2 D) 3 e) İ 
z A8 B)6/2 C2ay2i Dee E)10. AFE üçgenini iç açılar toplamından, m(DAF) — 609. 
ö 
MM laa Ki haa ALM a ame yaş Hek zili ele na a m a & 4 609 — p — o 
© T 55 in i3 GE GA EE EA Gi TE El 60” — 180" > & — 1209 bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
D c ABCD bir paralelkenar 
4 (ACI ve (DBJ köşegen 
7 JAD| 7cm 
|(AB| <x9cm 
A 9 B İDE| - 4cm ise 
JACJ| kaç cm dir? 
Çözüm: 
D G 
4 
z IDB| <8 cmve 
© |AE| — JECİ dir. 
A 9 B 


ACI? 4 |BD|? — 2 (72-99) 
(ACI? 482-2 (130) 
(ACI? - 196 

JAC| - 14 cm bulunur. 


Örnek 3: 


ABCD bir paralelkenar, JEFJ 1 (AB), (GHİ 1 (BCİ 
|IGH| x4cm, |GG| < 6cm, JEF| <8 cmise 
|JAD| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
c IDKI 1 (ABI çizilirse 
|DK| — 8 cm olur. 


DE G 6 
NZ 


eşit açılar şekildeki 
gibi yazıldığında, 


AKD ve CHG üçgenlerinin benzer üçgenler oldukları 
görülür. 


xXx. 8 — 
iyiler > Xx 12 cm bulunur. 
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# Paralelkenarda ardışık köşelere ait iç açıortaylar 
birbirine diktir ve ikizkenar üçgen oluştururlar. 


#x Paralelkenarda komşu açıortaylar iç bölgede, kar- 
şı kenar Üzerinde veya dışarda kesişebilirler. 


> Paralelkenarda, açıortaylar orta taban üzerinde 
dik kesişir. 


Örnek 1: 
D c ABCD bir paralelkenar 
E (AE| ve (BEJ açıortay 
Xx JAB| - 12cm 
E noktası paralelke- 
5 narın iç bölgesinde ise 


|AD| — xinen küçük 
tamsayı değeri kaç 
cm dir? 


E noktasından paralel 
çizildiğinde ABHF 
paralelkenar olur ve 


JAF| <6 cmolur. 


Dolayısıyla |(AD| - x > 6 cm olmalıdır. x in en küçük 
tamsayı değeri 7 cm olarak bulunur. 


WI 


ABCD bir paralelkenar 

IGHJ 1 (BCJ 
Pat 

M(DCB) — 709 

m(EAB) — 209 
Parla 

M(DEĞ) — 509 
Egin, 7 

M(EGH) — 1109 
< 

M(DEA) -o 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


Z 
A)8O B)85 C)90 Doo E iz 


ABCD bir paralelkenar 
İAE| ve (BEJ açıortay 
JEHİ 1 (ABJ 

IDK| < 15cm 

JEH| < 6cm 

IHB| 4cm 

|CKJ —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


4 
A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 18 


Soru 3: 
D c ABCD bir paralelke- 

nar 
JAC| - 4/2 cm 
(BD| 3y2 cm 

Â Çevre(ABCD)—14 cm 
|(AB| > (BG 

Yukarıdaki verilere göre, ap oranı kaçtır? 

AZ 6) > o £ 8) < pa 


ParalelkeRarın alanı, bir kenarı ile bu kenara ait yük- 
sekliğin çarpımına eşittir. 


D (e 
b 
60 
NN : o bulunur 
A a B 


Alan(ABCD) za.b.sina | 


ABCD bir paralelkenar 
JAF| — |FD| 

JAE| - 2.JEB| 
Alan(ABCD) — 60 cm? 
ise Alan(AEF) kaç 
cm? dir? 


D e 
b 
-a.hazb.hp b 
A 2a ga B 
Alan(AEF) o 1/2. 2a.b.sina 
Alan(ABCD) 3a.2b.sina, 
AE 5 > Alan(AEF) — 10 cm? 


Örnek 3: 
LI D ç ABCD bir paralel- 
S kenar 
s OİGİNIDE sir) 
ABCD bir paralelkenar a ai |AE| >3.| ŞN 
(BFJ açıortay Alan(AEF) — 18 cm? ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 
(GHI 1 (BCİJ İ Çözüm: 
(BC| <6cm - o TEHI / TBCİ 
(EPİ x öcm — çizildiğinde 
İDF| x 4 cm ise “ ARD ve HFE 
Alan(ABCD) kaç cm? bense değai 
dir? 
i A 3a Ea B leri oluşur ve 
AFD ve HFE üçgenlerinin benzerlik oranı Ş olur. 
(BFJ açıortay oldu- İDF| . 3b | Alan(AEF) 18 
ğundan BCF bir İkiz- JEF| oO8b AlanAFD)  Alan(AFD) 
Keeb Meger VE —> Alan(AFD) — 48 cm? — Alan(AED) — 66 cm? dir. 
el a D. ç Şekildeki gibi alanlar 
2 yazıldığında, 
Alan(ABCD) — 154 cm? 
KD) 
Alan(ABCD) — 5.10 —- 50 cm? bulunur. i / EE bulunur. 
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kenar Dörtgen 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşl 


) 


# Paralelkenarın kenarları üzerinde bir E noktası 
için Alan(ABE) 
eşittir. 


paralelkenarın alanının yarısına 


Alan(ABE) — SenieD). 


D G D GC 
RE) 
EN i 
A B A B 


Sı 4 Sa < 8, ş 8, < en BED). 


# Bir paralelkenarın içinde alınan herhangi bir nok- 


tadan köşelere çizilen doğru parçaları arasında 
kalan karşılıklı bölgelerin alanları toplamı eşittir. 


Örnek 1: 
c ABCD bir paralelke- 
nar 
(DEJ 1 JAEJ 
p İDE| - 4V3 cm 

A B JEB| 10cm 
|CE| - 13 cm ise 
Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


WA 


U 
o 


ADE dik üçgeninde pisagor bağıntısı uygulanırsa 
JAD| > |BCJ 13 cm olur. 

CEB ikizkenar üçgeninde JCHJ dikmesi çizilirse 
JEH| > |EB| x5cmve |CH| — 12 cm olur. 


Alan(AED) — Mam — 223 cm? 
Alan(CEB) - <2 — so om? 


Alan(ABCD) — (120 * 44V3) cm? bulunur. 


Örnek 2: 

c ABCD bir paralelkenar 
JAF| — JDF| 
Alan(EKC) -8 cm? 
Alan(DFGE) -28 cm? 
Alan(ABKG) -78 cm? 
ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? : 


Şekilde, paralelke- 
narın alanı ABE 
üçgeninin alanın 2 
katına eşittir. 


Aynı şekilde, paralel kenarın alanı DFC üçgeninin 
alanının 4 katına eşittir. 
Alan(EGK) — A dersek, 


Alan(ABCD) — 2.Alan(AEB) — 4.Alan(DFC) 
> 2(A4 78) AA 4 36) 
> 2A-12 > A-6cm?olur. 
Alan(ABCD) — 2.(A * 78) — 2.(6 4 78) 
— 168 cm? bulunur. 


meme 


| 
, 
| 
| 


ABCD bir paralel- 
kenar 


Alan(ABE) * Alan(DCE) — 12 cm? ise 
Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A 
Taralı bölgenin alanları toplamı 


“ Alan(ABCD) nin yarısı olacağından 


Alan(ABCD) — 2.12 — 24 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
D E ç ABCD bir paralel 
kenar 
m(ÂFB) — 1209 
Cİ - 210 
A B JAF| 2cm 
JEF| -4cm, |BF| - 8 cmise Alan(BCEF) kaç 
cm? dir? 
Çözüm 


c İBE| çizilirse ABE 
üçgeninin alanı para- 


Da E 2a 
© 


lelkenarın alanının 


yarısıdır. 


BEF üçgenin F köşesindeki açı 60”, kenarlar 4 cm ve 
8 cm olduğundan m(FEB) — 90'dir. 


Alan(BEF) — 8v3 cm? ve Alan(ABF) — 4v3 cm? 
Alan(ABE) — 123 cm? — Alan(ADE) - Alan(BCE) 
JEC| — 2.|ED| olduğundan Alan(BCE)  8v3 cm? 


Bu durumda Alan(BCEF) — 16v3 cm? bulunur. 


MA 


Soru 1: 
D c ABCD bir paralelke- 
nar 
Alan(AEB) — 10 cm? 
Alan(DAE) — S cm? 
A B Alan(DEC)-S--3 cm? 


Alan(CEB)-S--6 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 30 D) 40 


B) 35 


GC) 36 E) 48 


ABCD bir paralelke- 
nar 

IDEJ m JAKI > iF) 
JAE| - 3JEB| 
Alan(AFE) — 6 cm? 
Alan(DFK) > 17 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 62 B) 64 C) 68 D) 74 E) 88 
Soru 3: 
D ç ABCD bir paralelke- 
nar 
E 3İKL| < |BCİ| 
A B 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları toplamı 
27 cm? olduğuna göre, Alan(KLBC) kaç cm? dir? 


v 
A) 18 B) 24 0):32 D) 36 E) 40 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 


| 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 


e 


Xx Paralelkenarda karşı köşelerden, köşegene çizi- 
len dikmeler eşittir. 


(ACI köşegen 


x Köşegen üzerinde bir P noktası seçildiğinde (yük- 
seklikleri aynı olduğundan) köşegenin altındaki ve 
üstündeki üçgenlerin alanları eşit olur. 


D G 
) Pe (AGJ 


| Alan(ABP) — Alan(ADP) | 
| Alan(CDP) — Alan(CPB) | 


K ABCD bir paralel- 


D © kenar 


JAGJ köşegen 
g (O İEHI LAB) 


(EKİ 1 TAKI 
A HB |AB| 10cm 
(BC| — 6 cm ise TEKİ oranı kaçtır? 
Çözüm: 
K Şekildeki gibi 
j Cc JEDİ ve JEB| çi- 
zildiğinde, ABE 
ve AED üçgen- 
lerinin alanları 
A H B eşittir. 


Alan(ABE) — Alan(AED) 
1 


NE 
5 10.LEH) — —.6.JEK| > 


ni — > bulunur. 


WA 


ABCD bir paralelke- 
nar 


(ACI köşegen 


A 
İDE| < |ECİ 
## Bir paralelkenarda köşegen üzerindeki bir nokta. EC b |CF| — 3.JAF| 
dan kenarlara paraleller çizilirse şekildeki taralı 9 
paralelkenarların alanları eşit olur. m3 z Alan(FEC) 
m 2 Yukarıdaki verilere göre, Alan(aBF) “ran kaçtır? 
Alan(DHKEF) > 
i 3 5 
A1 Bİ Cc) 2 D) 5 E) 8 
i 
Soru 2: 


ABCD bir paralelke- ç ABCD bir paralelkenar 


nar (AC) köşegen 

(ACI köşegen JEFİ // IBCJ 

ILMI // TABI IKLI / JABI 

IKNI / (BC) m(ABÜ) — 120* 

INRI LJLMJ |FB| <6cm 

(BTJ LJKNJ (BL| <2 cm 

JAK| 4cm —— : 

JAL| 3 cmise Yukarıdaki verilere göre, Alan(KPED) kaç cm” dir? 

Tef. oranı kağ? ya BS Öss Diz Ee 
Soru 3: 


ABCD, AKFE ve KBGF 
paralelkenar 


A, F, G doğrusal 
Alan(AKFE) — 36 cm” 
Alan(KBGF) > 12 cm? 


S e (AC) 

JAK| > |LS| 4cm 

JAL| — |KS| <3cm 
Alan(LSND) — Alan(KBMS) 
3.)BT| — INRL4 

eri z : bulunur. 


A K B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EGCD) kaç cm? dir? 


y 
A) 24 B) 20 C) 18 D) 16 E) 15 


MA 


# ABCD paralelkenarı ile GHEF yamuğunun yük- 
seklikleri eşit olduğundan alanlar oranı tabanlar 
toplamının oranına eşittir. 

Alan(GHEF) oOx*ty 
Alan(ABCD) 2a 


Örnek 1: 
DOK 1 M.G 


ABCD bir paralelke- 
nar 
Alan(RBLK) — 49 cm? 


A N R B 


(ABI üç eşit parçaya, (DCJ dört eşit parçaya ayrılmıştır. 
Buna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 
DKK 3kı km 3kc 
JABJ—JDC| 12k 
olsun. 


AakNakRak B 


Alan(RBLK) (Ooo 3k 4 4k 
Alan(ABCD) © 12k 4 12k 
49 7k 


Alan(ABCD) — 24k 


Alan(ABCD) — 168 cm? bulunur. 
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ABCD bir paralelke- 
nar 

A,G,EE doğrusal 
(BDIJ köşegen 


A E F B 


*x AGD — EGB ve ABG - FDG benzerliklerinden 


faydalanarak aşağıdaki ifade elde edilir. kaçtır? 
İ |(AGJ” - |GFJ.JEG| A) 2 B)3 
Örnek 1: 
Soru 2: 


ABCD bir paralel- 


Yukarıdaki verilere göre, İPHİ*|GC 


G ABCD bir paralelke. 


nar 
|AE|<JEF|SJFB| 
Alan(EFGH) — 


1 
Alan(ABCD) o 4 
a »asBp>180” & sina —sinB 
' 


& DEC ve AFE üçgenlerinin alanlarını sinüslü alan 


oranı förmülünden yazarsak, alanlar oranı açıların (& ve 


İHGİ 

8) kenarlarının çarpımlarının oranına eşittir. 
Alan(DEC) 

Alan(AFE) 


< 
iç ç 


WA 


JFK| < 4 cm ise 


|İFE| < x kaç cm 


Kural gereği; 
JAK|? — JKFJ. |KEJ 
(210)2 — 4.(4 * x) 
40 - 16 $ 4x 
24 4x 


JFE|& 6 cm bulunur. 


A) 42 B) 6 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 


) 


Yukarıdaki verilere göre, |KT| kaç cm dir? 


Alan(ABCD) — 84 om? 
KARÜD e. Alan(ABCD) - 96 cm? ise 


Alan(FEC) kaç cm? dir? 


kenar be e c ABCD bir paralelkenar 
ABE bir üçgen JAB| -3JKLJ z D ç ABCD bir paralelkenar 
(DBJ köşegen |DCJ| <2JMNJ 3JBEJ > JAE| 
|AK| > 2/40 cm e 2JAF| - |FD| 
A M N B 


B 
dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(KLMN) kaç cm? dir? 
ie Ve D 4k ç Veriler şekildeki gibi yer- 
Çözüm: A14 o B)21 C25  D)85 E)42 leştirildiğinde işaretli açı- 
ların sinüsleri eşit oldu- 
ğundan alanlar bu açıla- 
| rın kolları olan kenarların 
Soru 3: çarpımı ile orantılıdır. 


Alan(DFC) — z2tak.sinD — Alan(DFC) - 8$ 


ABK bir üçgen Alan(AFE) — İ t.3k.sinA > Alan(AFE) — 8S 

a 2 

(BDJ köşegen 
Alan(CEB) — İ. 3t.k.sinB — Alan(CEB) — 3S 

JAT| 4cm 2 


3İTE| — |EK| 


D c İBDJ köşegeni çizildiğinde 
İS ABCD paralelkenarının alanı 
24S olur. 

Alan(FEC) — (24 - 14)S 
Alan(FEC) — 10S dir. 

24S — 96 cm? olduğundan 
S4 cm? ve Alan(FEC) — 40 cm? bulunur. 


| 
| 
k ABCD bir paralelkenar 


4 
C) 8 D) 12 E)16 


WA 


D 8 Ee ç ABCD bir paralelkenar 
LAG| < |6D| 
|AH| < JECJ «4cm 
/BE| 2cm 
(BH| 6cm 


|IDF| 8cm, Alan(EFGH)- 24 cm? ise 
Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

oç Kenar uzunlukları şekil 
deki gibi yazalım. Para- 
lelkenarın köşelerindeki 


E 
2 açıların sinüs değerleri 


eşit olduğundan alanlar 
şekildeki gibi oranlanır. 
Alan(AHG) — 125, Alan(BEH)  12S, 

Alan(CFE) — 8S, Alan(DGF) > 248 

Alan(ABCD) — 1205 olur. 
Alan(EFGH) — (120-56)S 
Alan(EFGH)  64S 
64S — 24 cm? ise 


E ve F orta noktalar olduğunda DEF üçgeninin 
alanının ABCD paralelkenarının alanına oranı 


e DE 
g ir. 


E ve F orta noktalar olduğunda, |DEJ ve /DFJ 
çizgileri, (AC) köşegenini 3 eşit parçaya böler. 
Alanlar da şekildeki gibi oranlanır. 


fm 
© 
2 
:© 
ai 
be 
G 
— 
$ 
yn 
LU 

: 
b. 
te) 
C 
© 
pala 
Kİ 
e 
pa 
O 
D. 
z 
pm 
Li 
> 
O 
ei 
Ö 


C 

e) 
pi 
:O 
a 
i 
o 
peni 
KV 

Un 
UL 
ı 
İri 
9 
z 
$ 
Ko 
E 
ke 
D. 

: 

Ez 
p- 
LL 
>. 
O 
LU 
O 


Örnek 3: 


D ç ABCD bir paralelkenar 
(DEJ 1 (EF) 
ro İAE-İBE| 
i — (EF| <6 cm 
İDE| < 7 cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 


(DFI çizildiğinde DEF 
dik üçgeni oluşur. E ve 
F noktaları kenarların 


orta noktaları olduğun- 
dan DEF üçgeninin 


alanına 3S dersek 
ABCD paralelkenarın 
alanı 8S olur. 


Alan(DEF) — 587 —21cm2-3S > S—-7cm? 


Alan(ABCD) - 8S — 8.7 - 56 cm? bulunur. 


Örnek 4: 


ABCD bir paralelkenar 
(AC) köşegen 

(DKI ve (DEJ kenaror- 
tay 

Taralı bölgelerin alan- 
ları toplamı 30 cm? ise 
Alan(FGC) kaç cm? 
dir? 


FGC — KGAdır. 
|AHİS|RG||GG| 
olduğundan |FC| -a 
ise |AKİ — 2ave 


İKB| — 2a olur. 
Dolayısıyla |DF|— 3a 
olur. 


Buna göre şekildeki gibi alan dağılımı yapıldığında 
6S - 30 cm? ise Alan(FGC) - S - 5 em? bulunur. 


WA 


D G ABCD bir paralelka. 
nar 
(BE| — 2JAE| 
i (CF| < 2JBF| 
e i (AE) Y/ IDF / TBGİ / TCHİ 
Yukarıdaki verilere göre, -Alan(DEF) orâni & Bir paralelkenarın köşelerinden bir doğruya (d) 
kaçtır? Alan(ABCD) paraleller çizilirse karşılıklı köşelerden çizilen doğ- 
ru parçalarının uzunlukları toplamı eşittir. 
4 
i Bi 5 ii 1 | — 
dr B) 18 Se a 2 (ati-yez) 
Soru 2: 
D Cc ABCD bir paralelke- 
nar 
5 JAE| — |BE| Örnek 1: 
IBF| — |FG)| D Gc ABCD bir paralelkenar 
A E B Alan(DEFC) — 45 cm? (DKW/ALI//LCMI/IBNI 


İBN| — xcm 
|CM| > (5x—1) cm 
|İDK| > (8x * 6) cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? dir?. 


A 
A) 15 B) 20 G) 25 D) 27 E)35 JAL| <5cm 
Soru 3: K,L, M, N noktaları d doğrusu üzerinde olduğuna 
D c ABCD bir paralel göre, x kaç cm dir? 
kenar 
Ea 
M(DFE) — 60“ 
Çözüm: | 
el Paralelkenarın karşı 
i i ği TARI > leşi köşelerinden çizilen 
İDF| 6cm uzunluklar eşittir. 
İFE| 8cm 54-5x-1 — 3Xx464X 


d 


5x4 4X16 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? x-2cm 
bulunur. 


A)12.3 B)16V38 C)18/3 D)24V5 Bİ a5 


WA 


D ABCD bir paralelkenar 
(AEWIDEW/IGBIY/ICHİ 
|CH| s3 cm 

S  JAE| x4cm 

3d 

H” |DFJ <9 cmise 

B |IBG| —x kaç cm 

dir? 


Şekildeki gibi B nok- 

tasından geçen ve d 

doğrusuna paralel 

. bir doğru çizelim. 
“ Bu durumda kuralı 
”d uygularsak, 
4-X)4(3-x) (91X40 
2X47-xX19 
x-2cm bulunur. 


Dp ABCD bir paralel- 
kenar 

AET / IDF / TEKİ 
Bed 

i *g (CKJ| > 4cm 

: > 

E F B K JAE| <6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DF| kaç cm dir? 


/ 
A) 14 B) 13 Cc) 12 D) 11 E) 10 
Soru 2: 
ABCD bir paralel- 
kenar 
(DHJ Ld 
(BK) Ld 
(CT Ld 
IDHJ <5cm 
IKB| <-3cm 
|(CTj sx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
V 
A)1 B)2 0) 2,5 D) 4 E) 4,5 
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GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 


) 


A di B 


| |AB| - |BC| s |CDJ  JDAJ 


Kenar uzunlukları eşit olan paralelkenara, eşke- 


* 


nar dörtgen derir. 


* 


Köşegenler açıortaydır. 
(ACI ve (BDJ açıortay 


* 


Köşegenler dik kesişir ve birbirini ortalar. 
(ACI 1 (BDJ 


* 


Eşkenar dörtgen paralelkenarın tüm özelliklerini 
taşır. 


WA 


Örnek 1: 
G ABCD bir eşkenar 

dörtgen 

Pi 
M(ABO) — 110“ 
IDA| — |DE| ise 

Pa 
m(BAE) - a kaç dere- 
cedir? 


ABCD eşkenar dörtgen 
olduğundan 
|IDA| < |DE| < |DC| 
Pam 

ve m(BCD)— 70' dir. 
DAE ve DCE ikizkenar 
üçgen olacağından 

Pam Pa Pa 
m(CDE) 409, m(ADE) — 70" ve m(DAE) — 559 
olur. 
m(DAB) - o 4 559 - 709 


Dai 
M(BAE) <a — 15* bulunur. 


Örnek 2: 
D G ABCD bir 
e o.” 
eşkenar dörtgen 
BCE eşkenar 
E Oo Üçgenise 
Pa 
A B m(SDE) — « 
kaç derecedir? 
Çözüm 


BCE eşkenar üçgen olduğundan 
IBE| — |CEJs |BCJ dir. 
ABCD eşkenar dörtgen olduğundan; 


İBC| — |DG| — (DA| — JABl dir. 
DCE ikizkenar üçgen olur. 
Pa Pa 
mM(CDE) > m(CED) —x 
Pa 
m(DEB) — 60*—x olur. 
DCB ikizkenar üçgen olduğundan 
m(GDB) z m(GBD) —a*tx olur. 
DBE üçgeninin iç açılar toplamı 1809 olduğundan; 
MX 1 60* 4 60"—-x— 180“ 
> 20 - 60* 
&« 30” bulunur. 
Örnek 3: 
D ç ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
ACI n (DEJ — (Fİ) 
JAE| 3cm 
JEF| 2cm 
A 3 E 6 B 


IBE| 6cm ise 


JFC| - xkaçemdir? 


beam mm 


kz ga mmm ykrar rm ARR 


© ç TACI köşegen olduğun- 
dan aynı zamanda açi- 
ortaydır. 

(AB) — 9 cm ise 
|(AD|<|CD|s 9cm 
olur. 

AED üçgeninde iç açı- 
| ortay teoreminden 


3 9 
2“ IrDİ 
JAFI?Z - 3.9-2.6 > |AF| - VAS cm olur. 


ise |FD| x 6 cm ve 


(AE) / TODİ olduğundan AEF — CDF dir. 
AE AF| 
Dolayısıyla — deer ; 


ise x-3v15 cm bulunur. 


ABCD bir eşkenar 


GC 

Gg dörtgen 
(AC) köşegen 
|AE| -12cm 
JEC| 4cm 

ği |(AB| — 4v5 cm ise 
İDE| - x kaç cm dir? 
D 45 ç İBDJ köşegeni çizilirse 


(ACI 1 (BD) olur. 


K noktası köşegenlerin kesim noktası olduğundan 
JAK| 8 cm ve |EK| <4 cmdir. 
|AB| — |AD| - 4v5 cm. 


AKD dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
(5)? — 82 4 (DKI? > |DK| x4cmdir. 


DKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
2-42 442 > x-4jJ2 cmbulunur 


WA 


Örnek 5: 
D C ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
(EF) 1 (ABİ 
|AE| — |ECİ 
JEF| 38cm 


m(GAB) — 15” ise 
Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


|AE| > JEC| 
verildiğinden 

IBDJ köşegeni çizilir- 
se E noktasından 
geçer. 

(ACI L (BDJ olur. 


o 
O 


Oluşan EAB (159, 75*, 90) dik üçgeninden 
JEF| - 3 cmise |AB| - 12 cmdir. 
Çevre(ABCD) > 12.4 - 48 cm bulunur. 


Örnek 6: 
D C ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
IDHI 1 (BCİ 
|BH| 2cm 
: |HG| > 1 cm ise 
JAC| kaç cm dir? 


Ir 
id 


E Şekildeki gibi JADI 
kenarının doğrul- 
tusuna (CEJ 1 (AEJ 
çizelim. 

EDC dik üçgenininde 
pisagor bağıntısından, 
JEC| x 22 cmdir. 


A B 


AEC dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 
|ACI2 — (2/2)2 4 42 > JACI — 26 cm bulunur. 
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GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 


ABCD bir eşkenar 


> 
m 
iss 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Z 
A) 15 B) 18 G) 30 D) 36 E) 45 


Soru 2: 
D c ABCD bir eşkenar 

dörtgen 
(AC) köşegen 
İDEJ 1 (BGJ 
2)CFJ — JAF| 

Pi 
M(CDE) a 


> 
o 


Yukarıdaki verilere göre, & Kaç derecedir? 


4 
A) 15 B) 20 Ç) 25 D) 30 E) 45 
Soru 3: 
D c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
|AE| > JEB| 
|AB| — JEC| 
Dai 
M(DAE) — 10“ 
Pm 
m(ÂEB) - 809 
m(öCE) zo 
Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
/ 
A)5 B) 10 C) 15 D) 20 E) 25 


WA 


A) 56 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
TAC) köşegen 
(BEJ 1 (ADJ 
İAE| — JED| 

Pam 
m(BFO) —& 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


4 
A) 45 B) 60 C) 65 D) 70 E) 75 


Soru 5: 

ABCD bir eşkenar 
dötgen 

(AFI açıortay 

Fe |(DKJ 

JABJ / İFEJ / |DGJ 
İDC| <6 cm 
JFE| 4cm 

IKB| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A1 B) > 2 D) E Ds 


ABCD bir eşkenar 

AN dörtgen 

IDEJ açıortay 

4 Pi 

M(DEB) — 96“ 
e 

M(DAB) —-a 


o 
O 


A A 
A E B 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


v4 
B) 62 C) 64 D) 66 E) 68 


leri eşittir 


Alan(ABCD) <a.h 


A B 


alanı köşegenlerinin çarpımının yarısıdır. 


JAC|.JBD| 


Alan(ABCD) — 5 


Örnek 1: 
D c ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
H (DHI L(JBCİ 
JCH| 2cm 
IDH| <x8cm 


İN JAE| > 10 cm ise 
IDE| kaç cm dir? 


#x Eşkenar dörigenin köşegenleri dik kesiştiğinden, 


x Eşkenar dörtgönin farklı kenarlarına ait yükseklik- 


7 
ül 
& 


ABCD eşkenar döri- 
gen olduğundan yük- 


isi 
© 


IN 


seklikleri eşit uzunluk- 
tadır. 

(DKI 1 (ABI çizildi- 
NN ğinde |DK| - 8 cm ve 
DAK ve DCH eş 
üçgenler olduğundan 
JAK| <2 cm olur. 

DKE dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 

İDE|? -8? 48” > |DE| - 8vV2 cm bulunur. 


Örnek 2: 
E3 D ç ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
i (EKİ 1 (EC| 
7 IFKİ 2cm 
A K B JEF| <4cm 
|ED| <3 cmise 
Alan(BDF) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 
E3 D ç EDF dik üçgeninde 
N |FD| <Scmdir. 
il 4 (EKİ, ABCD eşkenar 
1 dörtgeninin yüksekli- 
A K B ğidir. 


Eşkenar dörigende yükseklikler eşit uzunlukta ol- 
duğundan, 
JEK| - |BH| < 6cmdir. 


Alan(BDF) — > 56 > Alan(BDF) — 15 cm? bulunur. 


GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 
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i 
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TRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörtgen 


GEOMET 


Örnek 3: 

ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

İDEJ 1 (ABJ 

JEB| <8 cm 

İDE| — 12cm ise 
Alan(EBCD) kaç cm? 
dir? 


Çözüm: 
Dp c İAE| —x denilirse 

JAD| <x48 olur. 
AED dik üçgeninde pi- 

x*8/ Jiz sagor bağıntısından 
(X 48) —x2 4 122 
xs5cm bulunur. 

A x E 8 B 


Alan(ABCD) — 13.12 — 156 cm? 
Alan(DAE) — 


2 » z 
5 - 30 cm” olduğundan 


Alan(EBCD) — 156 - 30 - 126 cm? olur, 


Örnek 4: 
Çevresi 24 cm olan bir eşkenar dörtgenin bir kö- 
şegeni 8 cm olduğuna göre, alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 


c Bu eşkenar dörigenin 


bir kenarı 6 cm dir. 
Köşegenler birbirini dik 
kestiği ve ortaladığı 
için yandaki şekli esas 
alarak çözüm yapar- 
sak, 

İDE| - |JEB| <4&m 

|AE|? 4 42-62 > JAE| -2/5cm ve 

|AC| — 4/5 cm bulunur. 


8.45 
2 


Alan(ABCD) — — 16v5 cm? olur. 


WA 


D c ABCD bir eşkenar 
ENİ dörtgen 
İNİ 
NI 
KET 
LİİNİJ 


<7 


Yukarıdaki ABCD eşkenar dörtgeni, herbirinin alanı 
1 birimkare olan 25 eş eşkenar dörigenden oluşmuş. 
tur. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 


V 
Ait B)115 C) 12 D)18 o E)135 
Soru 2: 

D C ABCD bir eşkenar 
dörtgen z 
m(ÖAĞ) —m(AEĞ) 

4 5 / 7 JAB| -5cm 
IBE| —iicm : 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 20 B) 24 C) 32 D) 40 E) 60 


Soru 3: 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

IBDJ köşegen 
JECİ 1 (DCJ 

IDFJ — |FBJ 
İCE| 6cm 
JFE| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


/ 
30 BS o35 Dd) > 


5 E) 40 


TEST - 1 


E ABCD bir 
paralelkenar 
m(AFE) 3 m(EFĞ) 


m(EAR) — 50* 
m(FEA) za 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


C70 D)75  E)80 


ABCD bir 
paralelkenar 


İDEJ 1 (ABI 
F (DFJ 1 (BGJ 


Vİ 
e) 
x 
© 
o 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 11 B12 C14 D1i5 616 
3. D ç ABCD bir para- 
lelkenar 
(DBJNICEJ <1F) 
JAE| - |EBİ| 
A E B 
e ra  Alan(ABCD) oranı 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(EFB) o 
kaçtır? 
A6 B8 Co Diz E 16 


c ABCDbir 


e D 
İİ 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


paralelkenar 
(AC) köşegen 

pi Pi 
3m(DCA) -m(CDA) 


JAE| - JEBİ 
JaD| 6cm 
|EG| —Xx 


Cc) 7 


i 5. D E c ABCD bir paralelke- 
nar 
| i (AE) n IDGJ - #F 
i ; Del - |Eci 
|AG| <7cm 
u A 7 G3B JEF| - & cm 
(BG| <3 cm 
JAF| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


25 
7 


ia 


5 5 


A)5 B7 


6. D F G 
i 5 

E 

2 

i A Xx B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


c)8 D) 


ABCD bir 
paralelkenar 


IBFJ açıortay 


(BFJ 1 ŞEF 
İDE| -5cm 
JEA| <2cm 
JAB| Xx 


A10 Biti Ci2 Dis E14 
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ETRİ - Paralelkenar - Eşi 


enar Dörigen 


id 
gIN 


A 
i 


GEC 


iŞ 
ui 


ABCD bir para- 
lelkenar 

IBHJ 1 JECJ 
m(OCE) — 30* 
JEF| <3V/3 cm 
JFH| 2.8 cm 
JEA| 3cm 
JAB| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


B) 7 C)6 D)5 E)3 


c ABCD bir paralelke- 
nar 
(DFJ açıortay 
(FEJ 1 JDGJ 
JAFI — 2JEF| 
AD  JEG| 
Ea 
M(FAB) — 40“ 
Pm 
M(EBO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


ABCD bir paralel- 

kenar 

C, B, G doğrusal 
Pe Pam 

M(AEĞ) — m(GEC) 


JAFJ < 2JFB| 
|EC| < 20 cm 
|(AE| 8cm 
|BG| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


E) 18 


WA 


10. 


11. 


12. 


ABC bir ikizke. 
nar Üçgen 

BFED bir €şke. 
nar dörtgen 

ACI — |Bcj. 
ADİ -4cm 
İFC| 9cm 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin 


çevresi kaç cm dir? 


A) 24 


B) 36 


C) 40 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DFE) kaç cm? 


dir? 


A B 


D)45 Esa 


ABCD bir eşkenar 
dörtgen 

(BD) köşegen 
IFHİJ 1 JADJ 
JEC| <icm 
|FH| 4cm: 
IBC| 6cm 


D)16 E)18 


ABCD bir eşke- 
nar dörtgen 
(BEJ açıortay 
JAC| - 24cm 
JAE| — 13 cm 
|İBE| < 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 


cm dir? 


B) 54 


G) 50 


D)48 OOE)40 


G ABCD bir para- 4 D C ABCD bir paralelkenar 
lelkenar IFCJ - 3JBF| 
(FGİ açıortay (EB| x 4JAE| 
Pa 
m(DCE) > 20“ E 
Pm 
m(CEF) — 35” 
m(EGB) — 60* ATE B 
m(ÂDE) zo Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 100 cm? ol- 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A40 B)45 C)S0 D)55 E)60 


ABCD bir paralelke- 


L İKUYIABI 


8 mÂBE) < mEDO) 
B (CL|—İ|LB| - 6cm 
(KL) - 10cm 


>» 
pi 


Yukarldaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


A) 46 B) 48 C) 50 D) 56 E) 60 


ABCD bir 
paralelkenar 
(ADI 1 (DEJ| 

eg (o İGFILIBF 
(BFJ açıortay 
(EB| 3cm 
|EC| <izcm 
JAB| Xx 


>» 
x 
w 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)13 B)15 Cj1i7 D20 E)25 


duğuna göre, Alan(EBF) kaç cm? dir? 


ç ABCD bir 
paralelkenar 
E (ACI köşegen 
E JAL| -İDK|51 cm 
|KC|-İLB|2 cm 


5. D i K 2 


WA 


Yukarıdaki verilere göre, İtel oranı kaçtır? 


c ABCD bir paralelke- 
nar 
(ACI köşegen 
FE, köşegenlerin 
kesim noktası 
m(DER) <m(FEB) 
JAE| -4cm 
|EB| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, | KE| kaç cm dir? 


M1 BZ gi pZ Bp; 


e 


) GEOMETRİ - Paralelkenar - Eşkenar Dörigen 


TEST -3 


ABCD bir paralelke- 10. D (e ABCD bir paralelke- 4. DE C ABCD bir paralelke- 
nar nar nar 
(DFI L (FBJ (DBJ köşegen TEK) N (FCJ — (U) 
e uni : 
m(ADE) - m(EDÜ) | IDE| < JEB| 3JFK| - 2JBK| 
|EF| 6cm E 12 A JAF| < JECİ MER JAF| — |DEJ 
izi i m(ECB) — 40* ; 
IFB| > & em ABCD bir eşkenar dörtgen m Ni IKL| 4cm 
İDE| - 24cm M(AFE) —o 


E, A, B doğrusal, (EDJ 1 (DAJ JEL) <x 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç İDE| - |DBİ, JAE| - 12cm Yukarıdaki verilere göre, o. kaç derecedir? 


cm dir? i Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
cm? dir? M65 B)70 ©7r5 D)8o E)85 A) 10 B9 C)8 D)7 E) 6 
A) 100 B) 90 C) 80 D) 70 E) 60 
/ ) ) ) ) A)12 B)12.8 C)18 D)18/3 E)>7 
2. D ç — ABOD birparalek | g D ç ABCD bir para- 
8. D C ABCD bir paralelke- : İli. ABCD bir eşkenar kenar lelkenar ” 
dört 
17 ai 3 e |  MÖĞR-m(ECB) FO TACINIDEJ-iK 
, kKöşegenlerin ke- 
» köşe TEF) 4 (CF) | | İDE) -3jag| | | TACI / TEFİ 
6 sim noktası İDE| <5cm İl (CF) — |FB| 
F (BG| - 6cm ! A 2E 8 B İFB| -8cm A E B Ni 
— JEA| -2cm | JAK| s2 em 
A——x NAR zon L JBF| < 1cm e EF) <x 
m ai z (DB| —x | İBE| —x z 
> | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
Yukarıdaki şekilde Çevre(ABCD) — 36 cm | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
olduğuna göre, x kaç cm dir? | a 3 B)2 go 5 D)3 Ea 
A) 21 B) 2.13 C) 214 | ye gi ci WE. ie )z ) 5 ) ) 
i 2 2 
AM18 B18 Giz D10 E8 | D) 2/15 B) 217 | 
İ 
> . , 3. D E x C ABCDbirparalelke- | &6. D E c ABCD bir paralelke- 
© g9 D E C ABCD bir para | 12. D C ABCDbireşke | 47 m 
a p ç | E nar nar 
ğ e ağ LAGI ve IDGİ açıor- (AEJ açıortay 
b E © ÇEHİLJAFI (DBJ köşegen tay (AE) 1 TEFİ 
m 
ui / - IBF| — |CFJ LAEJ 1 (CEJ 5 (GFI 1 JADI m(ÂBÜ) — 1209 
B 
5 İDE| < JEG| |AE|< 6cm â (BEJ 1 (DG) i (BCJ - 12cm 
£ JAF| - 24cm |KGC| 10 cm JAF| 16cm JAE| — 83 cm 
z IDF| 4cm |IFE| —x 
5 Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) - 160 cm? | |EC| xx 
Gi olduğuna göre, |EH| kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, |EK| kaç cm dir? | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
ir. Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
| i A) 5 B) 6 Cc) 7 D) 9 E)12 A)7 B) 8 Cc) 9 D) 10 Eg) 11 | 7 z A) v3 B)2 03 D23 E4 
e a, A ek. A8 B)10 C)i2 D16 E)20 
Ö 1-8 2-D 3-0 46 5-E ö-D TA 8-D B-A 10-0 11-6 12-8 
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A)160 B)170 C)180 D)200 E)220 Yukarıdaki verilere göre, |EFİ kaç cm dir? 


A)6O0 B)75 C)80 Dso E)100 


a e m ii A)2V29 B)10 C)2V33 D)12 E)2V35 


TEST - 3 TEST - 4 
| 7. D c ABCD bir para- 10. ABCD bir eşkenar ço E ABCD bir 4. D c ABCD bir paralel- 
(/ lelkenar dörtgen e paralelkenar kenar 
(DB| // TAKI (EFI / TABJ EBF dik üçgen e  İAE| <|JEB| 
AKI L (EKİ IFG| — |DGj (EB) 1 JEF| (BF| & |FG| 
ZN — - 2 
A B KL) - |LB| e m(GE) ay JED| — |DF| : Alan(KEF) > 6 cm 
BP) — 409 İN Cc e |BC| <3İFCJ 
m(BDO) — 40 : B Pi B i 
© pa - m(DAB) — 80“ |(AB| 2cm e : 
K m(KCB) — a i m(EFB) SN j Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
: mi : 2 yi 
Li cm” dir? 
Yukarİdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç ; 
EĞ n Yuk i veri ö : >> 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? NR Mörlee Oro er kep Gereceylr; Sui ' A) 60 B)72 o C)80 D) 90 E) 96 
A) 10 B) 15 C) 20 D) 25 E) 30 A)120 B)135 C©)140 D)145 E) 155 A) 8 B)10 C) 12 D) 14 E) 16 
| ob. KLMN ve PRTY birer 
9. D M c ABCDbir paralelkke- 
ni i paralelkenar 
8. DİE Cc ABCDbirparalelke- ; 11. D 5 ABCD bi - 
ii i N iş ! MKL ve EFT birer L INI /1HEJ 
nar nar dörtgen K dcdeh (YTI / (HGJ 
(EF) 1 (AB EF 1 JAC | 
IDE| i 'N li — | e ll 
mz 4 Go A L B  larikenarların orta ABCD dörtgeninin 
A F 38 B lem 7 İHE| > 4cm | ktal ul orta noktaları 
JEF| Xx mi A B E JACİ| -12cm l rl ni 
& | Alan(EFT) <-5cm? $ 
Şekilde Alan(FBCE) - Alan(AFED) - 6 cm? | Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç | j . , Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar toplamı- 
olduğuna göre, x kaç cm dir? cm? dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç nın EFGH dörtgeninin alanına oranı kaçtır? 
cm? dir? 
A2 BYE (©3 D)4 6 A)24 B)32 C)36 D)48  E)60 A) 5 B) > O) 1 D2 E) > 
A) 90 B)80 C 60 D)50 E)40 | 
| 
6 5 
Ev “b ABOD bi i | i © 
e i A ir i 12. va C ABCD bir eşkenar 5 
: 5 paralelkenar dörigen 2 a ABCD bi lel i 6. D ç ABCD bir paralelke- e 
5 (ACJ ve (BDJ köşe- | m(GDE) — 309 7 çil nar E 
Z gen E BEJ -JECJ | AN yle 6 v 
e 2 | D (BDJ köşegen (ACI n (DFJ < KE) b 
i / 5 AenteK edem? hi - 12cm İDE| - |FBİ i > |DE| - JBFJ iz 
5 Alan(CLB) -9om? | N (DB| —x A B |AD| - 6cm E 
z Yukarıdaki il Ö Alan(ABCD) k i i Ü ini m 5 
e u ii i verilere göre, Alan( D) kaç Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde AFD ve DE Mğgeplerinin i F |CF| <9 cm 
m cm“ dir? | alanları toplamı 45 cm? olduğuna göre, para- | 
— lelkenarın alanı k 2 dir? 
— A)6V3 B)13 C)a/8 Dj15 E)i6 iz li 
> : : 
O 
Aİ 
o 
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7. ABCD bir eşkenar O! 10. D c ABCD bir eşkenar Örnek 2: 
dörtgen dörtgen ABCD bir dikdörtgen 
ENA TACI E TEFJ / TABI (BDJ N (CFJ - 4KJ 
GFJ 1 (BC D C 
IGHJ < |HG| Alan(FBC) — 30 em? 
IDG| — |EGJ JCK| <8 cm 
A B Alan(DEFC) 20 cm? bi 
IBF| 2cm di JEF| <5 cm ise 
| |FC| 7cm a NeBİ ir |KE| < x kaç cm dir? 
Yukarıdaki verilere göre, EF; oranı kaçtır? A a B 
kame verilere ere ELM GE & Bütün iç açıları 90* olan dörtgenlere dikdörtgen 
10 5 3 i (AC) köşegeni çizildi- 
A) — B)3 o 2 D)2 g3 denir. ç 
A)J3 B) 4 (0)E) D) 6 E) 7 3 2 Si — 
| ) 5 & Karşılıklı kenarlar birbirine eşittir. ğinde JAH| — |HCİJ 
N l BD AF 
i x Dikdörigende köşegenler birbirine eşittir ve köşe- ii 2 IBDI / A | 
Pe eN olduğundan AFC üç- 
genler birbirini ortalar. i 
i OEM RA geninde 
| |(AC| — |BD| | |CK| < |KF| 8cm 
8. D c ABCD bir paralelke- | 1” D Gi, SARSE bimceke e olur. 
nar nar dörigen İ Alan(ABCD) -a.b 
AFJ L (DE — — - - 
JAE| - JE ADİ — |DEJ | Çevre(ABCD) > 2.(a * b) | 
F - |EB| |BE| <3 cm Örnek 3: 
/ - / (CF) — 2)BF| A B |EĞ| > 10cm OD ç ABCD bir dikdörtgen 
Alan(AEG) -3cm? |AF|>x ni 
s z (BD| - |CE| 
Pam 
| m(BCE) - 159 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç | Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | D C ABCD bir dikdörtgen di (Bb) 359 ise 
2 ai ; a 
cm“ dir? F, kö lerin kesi- 
)7 B8 (9 Do Hi? gi Bi m(ÂEĞ) — o kaç dere- 
> cedir? 
A)45 B)48  C)50 D)57 E)60 MER) — 20* 
Pi 
| m(ÂBE) — 30” 
12. D E c ABCD bir | IFC| > |FE| 
ç ii paralelkenar | |EC| — 12cm ise (ACI köşegeni çizildi- 
a) : İİ 
Ez z 7 ğinde 
© 9. ABCD bir paralelke- AFED eşkenar ! a am vb (BDJ| — J|AC| — |CEJ 
a nar Ta dörtgen | Çözüm: idluğundağ AGE ehe 
3 z sildiği olduğundan , te 
ö ğ DLJ | (BC İ “D c Köşegenler çizildiğinde 
2 Re b Geyiieel di m IDLI 11864 | pa : açısı 709 olan bir ikizke- 
ğ ri <1) a il 
: Alan(CEF) 8cm” | (DK| — 6cm 2S m(FBA) - 20' ve 
g Alan(KFB) — 3 cm? a 
K ge / 5 m(FAB) — 209 olur. 
3 Yukarıdaki verilenlere göre, Alan(ABCD) kaç ” > > © FEB ikizkenar | 
g Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? em? dir? | P üçgeninde Bu al ai açıları 55 derece olcağından 
RE dir? a a m(EAC) — m(AEC) — 559 bulunur. 
iz ) 48 açılar yazıldığında m(EFB) — 80* olur. m(ÂFE) — 60* 
pe A) 72 B) 64 G) 60 D) 54 E 
Ğ 9 2 Si le a4 / e ve ACE (30'-60*-909) olur. |AC| — 12 cm iken 
o TE © DE 55 ua EE RA MEB EN mr İAE| — x - 43 cm bulunur. 


) 
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Örnek 4: 

D c 
> 
A 8 B 


D c Çevre(DAE)-2x-*-y - 16 


© ş 
E 
© » 
8 


ABCD bir dikdörtgen 
E; köşegenlerin kesim 
noktası 
Çevre(DAE)-16 cm 
|AB| < 8 cmise 
Alan(DAE) kaç 


cm? dir? 


DAB üçgeninde pisagor 
bağıntısından 


4X2 -y? 64 


(2x-y)(0x*-y) > 64 


A B ey 
4 16 
xz5cm, yz6cmolur. 
Alan(DAE) AaPBen) - 2 — 12 cm? bulunur. 
Örnek 5: 
ğ ğ ABCD bir dikdörtgen 
ICF) SİFB| 
G 
>—İr JAE|JEB| 
|GF| > 2 cmise 
N > : |IDG| — x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 
D 4a c IFHI / TABİ 
çizildiğinde 
Xx 
HZ İr IFH| > a iken 
|AE| -JEB)|2a ve 
|DC|J s da olur. 


w.—i 


(Hr /IDCI ise 


DCG — FHG olur ve 
a 


2 
——  — lir. |DG| sx x 8 em bulunur. 
A 7 Yazılır IDG| Xx ulu 


WA 


Örnek 6: 


D c Rp c 

Ns) Yİ 

A E B E B 
ABCD dikdörtgeni AB kenarı üzerinden uygun bir E 


noktası seçilerek DE ekseni boyunca katlanıyor ve A 
noktası (BD| köşegeni üzerine geliyor. 


A' noktası köşegenlerin kesim noktası olduğuna 
göre, m(ÖBE) kaç derecedir? 


Çözüm: 
A” köşegenlerin ke- 
sim noktası olduğun- 
dan AA uzatıldığın- 
da C köşesinden 
geçer. 

Pi 
IDEJ, ADB açısının 
; açlortayı olur. 
Dolayısıyla |DA| — |DA'| — |AA'| —kolur. 
JAT| — (TAJ — 5 olur ve & — 30” bulunur. 


Örnek 7: 
D c ABCD bir dikdörtgen 
TEHJ 1 (HGJ 
IDE| 2cm 
JEA| 4cm 
AB H gp OJAH| <3cmise 
|EC| — x kaç cm dir? 
Çözüm: 
D ç Açılar yazıldığnıda 
EAH — HBC olur. 
gs JAD|-JBC| — 6cmise 
IHB| <8 cm 
JEH| x 5 cm ve 


IHG| > 10 cm olur. 
EHC üçgeninde pisagor bağıntısından 
X2 - 52 4 10” isex - 5/5 cm bulunur. 


ç ABCD dikdörigeni 
9 tane eş dikdörtgen- 
den oluşmuştur. 


Bu dikdörtgenlerden 
her birinin çevresi 

21 cm olduğuna göre, 
ABCD dikdörtgeninin 
çevresi kaç cm dir? 


Kenar uzunlukları 

2a Şekildeki gibi yazıl- 
dığında her bir dik- 
dörtgenin çevresi 
14a - 21 cm olduğu 
görülür. 


A sa 5a B 
Çevre(ABCD) - 38a — 57 cm bulunur. 


Örnek 9: 

ABCD bir dikdörtgen 
2JAF| — JFB| 
Alan(AGF) — 2 cm? ve 
Alan(DGE) - 30 em? 
ise Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


D GC 
C 
İNİ 
İ Ak FE Ek B 
D . C 
A ARI 


F B n 


o 


Şekil iki farklı açıdan incelendiğinde 


A 
ED) 3546-5430 


S — 12 cm? bulunur. 


A 
<EECD) 4 ise Alan(ABCD) — 84 om? bulunur. 


MAL 


' 
' 
ri 
: 
HN 
, 
: 
: 
' 
ri 
: 
: 
, 
: 
: 
; 
, 
' 
' 
, 
; 
: 
; 
: 
, 


A B 


*» Paralelkenarda olduğu gibi, karşılıklı iki köşenin 
köşegenlere uzaklıkları eşittir. 
| JAFI — |CEJ| | 
# P noktası köşegen üzerinde bir nokta olmak 


üzere, ABP ve BCP üçgenlerinin alanları eşittir. 


| Alan(ABP) - Alan(EoP) | 


| Alan(ADP) - Alan(cDP) | 


Örnek 1: 
D ç ABCD bir dikdörtgen 
> P e (BDJ 
JAE| - |BE| 
Alan(CDP) — 15 cm? 
ei 2 
em Alan(AEPD) - 32 cm 
ise Alan(BCP) kaç 
cm? dir? 
Çözüm: 
D c İAPI çizildiğinde APD 
ve CDP üçgenlerinin 
© alanları ve ABP ve BCP 
üçgenlerinin alanları 
IOND 


eşittir. 


Alan(APD) — Alan(CDP) — 15 cm? 
Alan(AEP) — 32 — 15 - 17 cm? 
Alan(ABP) — Alan(BCP) — 2.17 - 34 cm? 


© 
te 
Z 
: 
C 
© 
» 
ie 
:O 
Z 
im 
: 
2 
bere 
LI 
> 
O 
Li 
O 


i 
i 
i 
! 
i 
i 
i 
i 
i 
; 
i 


pg 
Z 
, 
çe 
© 
m1 
yn 
:O 
© 
— 
m) 
Ez 
po 
iL 
> 
O 
il 
O 


Soru 1: 

b ç © ABCD bir dikdörtgen 
K; köşegenlerin ke- 
sim noktası 
(EB|-|DE|<|AC| 

Pa 
A B MAKE) a 
E 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


4 
A) 20 B) 25 C) 30 D) 35 E) 40 
Soru 2: 
D ç ABCD bir dikdörtgen 
JAK| — |KGJ| 
K 
IFM| — (MB| 
19 İDFİ - 10cm 
B 
M 
F 


Yukarıdaki verilere göre, |KM| kaç cm dir? 


v 
A) 4 B) 5 C) 6 D)7 E) 8 


Soru 3: 


Çevresi 28 cm ve alanı 46 cm? olan bir dikdört- 
genin köşegen uzunluğu kaç cm dir? 


A)5/3 B)2/22 C)8Y40 D)10 İ 2v55 


WA 


Soru 4: 


D c ABCD bir dikdörtgen 
LER) 1 ÇEKJ 
© 2lekl - (ke) 
İR 2JAF| — |DF| 
A 8 2 B a 
JEB| 2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


V 
A)aV2 B)6JZ CO)8vYZ Di Eyi 


ABCD bir dikdörtgen 
İDE| -JEC| 
Alan(EGC) — 3 cm? 
Alan(GFB) — 14 om 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


vV 
A) 24 B) 27 C) 30 D36 EM 


Soru 6: 


Bir dikdörtgenin bir kenarı Tü kadar küçültülür- 
se alanının değişmemesi için diğer kenarı hangi 


oranda arttırılmalıdır? 


1 4 1 
Az Beş OF Dİ Bş 


EBFD bir dörtgen 
ABCD dikdörtgeni 


4 beş eş dikdörigene 
e ayrılmıştır. 
A > B  Çevre(ABCD) -28cm 
: JAD| <4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 


vV 
A)1 B) v2 C) v5 D)2 E) 2v2 


ABCD bir dikdörtgen 
(DB köşegen 

(DK| < |KG| 
İDE|<JEL|<JLB| 
Alan(BCKL) — 16 cm? 


| A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AED) kaç cm? dir? 


A4 B) 6 Ös D) 10 E) 12 


Soru 9: 


Çevresi 48 cm olan bir dikdörtgenin köşegen- 
lerinin kesişme noktasının komşu iki kenara uzak- 
lıkları toplamı kaç cm dir? 


Z 
A) 24 B) 18 C) 16 D) 15 E) 12 


YALA 


A B A B 


& Dikdörtgen içindeki veya dışındaki herhangi bir 
noktanın karşılıklı köşelere uzaklıklarının karelerinin 
toplamı eşittir. 


İkiz ya 
X 


Örnek 1: 
p ABCD bir dikdörtgen 
A e PPAŞIPBİ 
|IPG| < 4cm 
IPD| 6cm 
8 B JAB| <8cm 


P noktası dikdörtgenin dış bölgesinde bir nokta ise 
|AP| kaç cm dir? 


Çözüm: 
PAB üçgeninde |PA|? - |PBJ7-64 ..(1) 


|PDJ? - |PBJ? — |PAJ? » |PCj? 
6? - |PBJ|? — |PAJ? 4 4? 

IPAJ? - |PBJ2 -20 ...(9) 

(1) ve (2) den |PAJ — V42 cm bulunur. 


D c ABCD bir dikdörigen 
(AEJ 1 JEBJ 
ğ (DE| < 2JEB| 
X |EC| - V3 cm 
| (AB| - V39 cm 
i va B JAE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


gr pm 4 ye 
A) 2v3 B) 4 Cc) 3v2 D)3V3 oOE)av2 


GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 


Kare 


> Dört kenarı eşit ve köşe açıları 909 olan dörtgene 
kare denir. 


D a C 


A a B 
| Çevre(ABCD) — 4a | Alan(ABCD) — a? 
# Karenin köşegenleri eşittir. 


| AC) - |İBD| <ay?2 | 


Köşegenler birbirine diktir. 


x * 


Köşegenler açiortaydır. 


Örnek 1: 

D fel ABCD bir kare 
CDE bir üçgen 
(BD| < 10cm 


IBE| 7cm ise 
|CE| — x kaç cm dir? 


ABCD karesinin (AC) 
köşegenini çizersek, CKE 
dik üçgeni oluşur. 

CKE dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından, 

2 -52 4 122 


x 13 em bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
ABCD ve BEFK 
birer kare 

T ve P karelerin kö- 
şegenlerinin kesim 
noktası 


(TL| 340 cm 
ILP| & MAO cm ise 


|AB|—x kaç cm 
dir? 


IBDJ ve (BFJ köşe. 
genleri çizilirse (BL|, 
BPT dik üçgeninin 


açıortayıdır. 
IBP|  aise 
(BT| — Sa olur. 


BPT üçgeninde pisagor bağıntısından 
(ATO) — a? 4 (3a)7 >a—4cmolur 
(BD| -6a- 24cmise |AB| -x- 12vV2cm bulunur. 


Örnek 3: 
Dx E C ABCD bir kare 
EFG bir dik üçgen 
LER) 1 (EĞ) 
/IFA| <1cm 
FA 6 B 6 GjAB|-jBGj|-6cm 
ise |İDE| — x kaç cm 
dir? 
Çözüm: 
Dx E C Şekildeki gibi 
, TEHI 1 (FGİ çizlirse 
6 JEH| <6 cm, 
|AH| —x ve 
FIA x H 6xB 6 g İHB| -6-x olur. 


EFG dik üçgeninde öklit bağıntısını uygularsak, 
6 -(X* 1.(12—x) 
> X-11X424-0> x-3cmbulunur 


(Karenin bir kenarı 6 cm olduğundan x - 8 cm olamaz) 


D C ABCD ve AEFG 
birer kare 
N İDE| <10cm 
Taralı bölgenin alanı 
30 cm? ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
A ; E B dir? 
çözüm ' 
D â C ABCD karesinin bir 
; kenarı a cm ve 
N AEFG karesinin bir 


kenarı b cm olsun. 

IDE| — 10 cm oldu- 
ğundan, 

a? 4 b” - 100cm? dir. 
Taralı bölgenin alanı 30 cm? olduğundan, 

a? b? - 30 cmdir 


- Budurumda, Alan(ABCD) — a” — 65 cm? bulunur. 


Örnek 5: 
ABCD bir kare 
AGE bir üçgen 
JAC| - |CG| -6v/2 cm 
|AE| — JEBİ| ise 
|GF| — x kaç cm dir? 


Gc Şekildeki gibi (GBJ çi- 
zilirse, F noktası ABG 


O üçgensel bölgesinin 
D C ağırlık merkezi olur. 
Bu durumda, 
|BF| —2JCF| 4cm 
di olur. 


3 E 3B 
O BFE(8-4-5) dik üçgeninden |EF| - 5 cm ve 
© İĞFİ —x—2JEF| 25 - 10cmbulunur. 


WE 


Soru 1: 
E ABCD bir kare 
A,C, E noktaları 
p > doğrusal 
2 JAB| — VY2cm 
|BE| s-2cm 
| m(EBE) - a 
A v2 B 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


V 
A) 10 B) 15 GC) 20 D) 25 E) 30 


Soru 2: 

ABCD bir kare 

F, Köşegenlerin 

kesim noktası 

ğ (DEJ 1 JEBİ 
|BE| -4cm 
IFE| 5cm 


> 
w 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


/ 

A)8 B6/2 Öz2y2 D) 6v6 E) 10 
Soru 3: 

D c ABCD bir kare 

Ai (DEJ 1 (EBİ 
(EB| 5cm 
|İDE| < Mi cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A) 12 B) 14 C) 16 D) 18 E) 20 


GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 


dikkat edilmelidir. 


| | ABF & DAE | 


Çözüm 

Dp GC 

| 5 
© 

| > 

si 

A 5 B 
| 


2. Yol: 


2 - 25 4 16-24 


GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 


) 


#x Karede aşağıdaki gibi benzerlik (eşlik) sorularına 
4 
D (e : 
gi 
i A K B 


DHE dik üçgeninde pisagor bağıntısında, 
X2-42 412 > x v17 cm bulunur. 


AED üçgeninde kosinüs teoremi uygularsak, 
X 52442 -254.c0s0 


Örnek 2: 
ABCD bir dikdörtgen 


BGFE bir kare 
J(AD| 4cm 
|CG| <3 cm ise 


IFKİ > x kaç cmdir? 


GBC dik üçgeninde 
EBGF karesinin bir 
kenarının 5 cm 


ABF<DAE 


olduğu görülür. 


BCG ve BEK benzer üçgenler olduklarından, 


ABCD bir kare 4 3 E 
İ — > x- — cm bulunur 
(AEJ 1 (BEJ 5 5—x 4 
|BE| <3cm 
|AE| -4cm ise n Örnek 3: 
İDE X aç enbe e öy c © ABCDbirkare 
(DEJ 4 JAF| 
A TCFJ ŞARJ 
> /(AB| -5cm 
çi) JAE| -2cm ise 
1.Yol: i 
JEF| kaç cm dir? 
(DHI 1 JAE)J çizilir ve A 5 B 


açılar şekildeki gibi 
yazılırsa ABE ve DAH eş 


dik üçgenler oldukları AED dik üçgeninde pi- 
görülür. sagor bağıntısından 
IDE| — V21 cmdir. 


Şekildeki gibi, AED dik 
- üçgenine eş CKD dik 
üçgenini çizersek, EFKD 
dörtgeninin bir kare ol 


3 duğu görülür. 
cosu 2 


Bu durumda |DK| — |EF| — 21 cm bulunur. 


X-17 > x- YiZcmbulunur. 


Soru 1: 
D G ABCD bir kare 
AEB bir dik üçgen 
JAEJ 1 (BEJ 
|(AE| 7cm 
a B (BE| 5cm 
7 5 


E 


Yukarıdaki verilere göre, |EC| kaç cm dir? 


E) 15 


V 
A) 10 B) 11 C) 12 D) 13 
Soru 2: 
B e ABCD bir kare 
er İDEJ 1 JEOJ 
« (GFI L (BFJ 
İDE|—|BF| 2cm 
ÖF 
|(AB| - 2.5 cm 


A 25 B 


Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 


Z 
A)4 B) 2v6 C)5 D) 4y2 E) 6 
Soru 3: 
A F ABC bir dik üçgen 
DEFA bir kare 
< (ABI 1 (ACI 
/ JAB) 5cm 
> ni © |BGCJ-13cm 
JGC| xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
vV 
B) 6 C)7 D)8 E)9 


ul 
8 


ABCD bir dikdörtgen 


E; köşegenlerin 
kesim noktası 
Pa 
m(DCE) x 359 
Pa 
m(FCB) — 10” 


LEC| > JEF| 
(CF| 6 cm 
JAF| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? 


V 
A) 12 B)8 C) 6 D) 5 E)4 
Soru 5: 
E ABCD bir dikdörtgen 
Xx 
D G İDE| <2 cm 
|AE| < 6cm 
IBE| -8cm 
JEC| —Xx 
A B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A 
A)3V2  B)av2 Cc) sv2 D) 6 E) 6v2 
Soru 6: 
D EF C ABCD bir dikdörtgen 
JAE| <6cm 
JEB| 5cm 
|(ABJ| 7cm 
A 7 B |EF| s 1cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A)10v5 B)10V6 C)12V6 D)13v6 İ 14v5 


) GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 


GEOMETRİ - Dikdörtgen - Kare 


) 


Soru 7: 
D K e ABCD bir dikdörtgen 
© (ACJn (KB) - 
L Alan(DAK) — 6 cm? 
© Alan(ALB) — 9 cm? 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(KLC) kaç cm? dir? 


Z 
B)3 


4)2 Co) 4 D) 6 E)9 
Soru 8: 
D F C ABCD bir dikdörtgen 
3 JEAJ 1 (EBİ 
E 
(EF) £ (DCJ 
Za 
m(EAB) — 159 
is 
A 16 B |(EF| #8 cm 
|(AB| - 16 cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A 112 B)132 O(C)148 D)156 E) 168 
Soru 9: 
D C ABCD bir dikdörtgen 
A 
(BE| < |EC| 
il |(AD| 6cm 
IKH| Xx 
A H B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)2 B)3 ğ 4 D) 5 E) z 


WA 


Soru 10: 
ABCD bir dikdörtgen 
(ACI ve (BDJ köşegen 
M(ADB) MEY sp 
m(BHİ) — 80* 
M(ABE) — 109 

JEF| 12cm 

İHC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V iie 
A) 10 B) 9 c)8 D) 6 E)4 
Soru 11: 
ABCD bir kare 


ABH, EBC, DFC ve DAG birer eşkenar üçgen 

|(AB| 6cm 

Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alan- 
larının toplamı kaç cm? dir? 

D) 188  E)2448 


A) 12 B 128 Cc) 18 


TEST - 1 


> 


ABCD bir dikdörtgen 
F, köşegenlerin 
kesim noktası 
JAF| — |DEJ 

Pa 
m(ABD) — 32 
M(DER) — & 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


| 


A) 74 B) 72 GC) 68 D) 66 E) 64 
D 7 c ABCD bir dikdörtgen 
m(FBA) — 609 
|DC| 7cm 
s8 |AD| <5vV8 cm 
IPB| 8cm 
IDP| —x 
(N 
A B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A2 BVİ5 04 DP 2 
D c ABCD bir dikdört- 
ii gen 
o , IBELIACI 
|AE| 6cm 
(BC| 4cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ADE) kaç cm? 
dir? 


A8 BS Ge Dı? E8sY3 


Mİ 


ABCD bir dikdört- 


D E Cc 
gen 

Xx (ACI köşegen 
IDE|SJEC|JEF| 

A 3 İFC| <8cm 
JAF| 4cm 
JAD| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)11 B)to Oa3Vi0 Dağ E2vV10 
D Xx C ABCD bir dikdörtgen 

D, A, F doğrusal 

6 IDEJ 1 (FBJ 
JEF| s JEB| 

ğ B |(AD| 6cm 

4 E JAFI <4cm 
|CD| —x 


F 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 8 B) 9 C) 10 D) 11 E) 12 
D -C ABCD bir dikdörtgen 
IDF 1 JAEJ 
|BE| — 2JEC| 
hk 5 JAE| - 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(AECD) kaç 
cm? dir? 


A)32 B)34 C)J36 D42 E)48 


İ - Dikdörigen - Kare 


vi 


TI 


GEOME 


) 
) 


Rİ - Dikdörigen - Kare 


T 


F 


: GEOM 


TEST - 1 

7 D C ABCD bir kare 10. D G ABCD bir kare 
(EF) 1 (AD| Xx (EF) 1 (BCJ| 

K 
: e d ç |KE| — JEAJ 
ii iü e 
—- 10cm 
F E |KC| —x 
İDE| sx 
A 
A 10 B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A2 B7 G8 Dey2 E) 4v5 
8. D C ABCD bir kare 
| EFBA bir eşkenar 
dörtgen 
Zi 
m(EFB) — 809 
A B KE 
m(ÂDE) o 
80'A 
E F li 
ni 
Yukarıdaki düzlemsel şekilde verilenlere 8 
göre, « kaç derecedir? 
A)5 B) 10 C15 D20 E35 
9. G K s5 r ABCDbirkare 
BEFG bir dikdörtgen 
D e KAE bir üçgen 
K, C, A doğrusal 
|IKF| 5cm 
A 8 B 9 g JABl-8em 
(BE| —9cm 
|EK| sx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A10 Bti Giz D)1i3 E)14 
TA ZA 30 £D SA GA 


TE 


11. 


12. 


Yukarıdaki şekilde Alan(KEF) — 15 cm? oldu. 
ğuna göre, x kaç cmdir? 


w 
amman imam amman m simitle 


A) 1 B)2 03 D) ; BA 
D E Cc ABCD bir kare 
AFED deltoid 
E (ACI köşegen 
|EF| 2cm 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, karenin çevresi kaç 
cm dir? 


A) 8W2-1) B6WV2-1) O) BU 4 1) 


D) 6N2 * 1) E) 42 * 1) 


G ABCD bir kare 


İp EH 4 FG 
|ED| <2 cm 
'İDHJ| 3cm 
|(CG| - 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)40 B)50o C)so Djso E)10 


SE in iü ÜR 


| 
| 
| | 
| 


TEST -2 


G ABCD bir dikdörtgen 
"TAGI ve (BDJ köşe- 


gen 
çin 
m(ÂFB) — 130* 
| İ İDEJ <İFEJ 
F 


Yukarıdaki verilere göre, m(ÂEB) kaç derece- 


dir? , 
A 50 B)75 C)100 D) 130 E) 150 
E ABCD bir dikdörtgen 
D ZI ç (AEJ 1 JECİ 
(DF| — |FGJ| 
JAF| -8cm 
IFE| -2cm 
JAB| —Xx 
A X B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


As B7 g3 me e) İL 

Te ABCD bir dikdörtgen 
TEF) 1 (ABI 

Pa O 

m(GDE) - m(ECE) 
İDE| < 20cm 

A F B |CE| 15cm 
JEF)z tem 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 


A)56 B)66 C)76 D)s4 E)96 


WE 


D c ABCD bir dikdörtgen 
AEB bir dik üçgen 
4 JEHI 1 (ABİ 
ie 
n |AD| < |HB| 
Ks 8 B JEB| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)9 B) 15 C) 18 D) 24 E) 36 
D c ABCD bir dikdörtgen 
(BD) m TAEJ > #F) 
2 e İBE| <JEC) 
(ABI < 12cm 
(ADI <-6cm 
A 12 B |GFJ sx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A4 BAR CO6 DsyY2 Esvy2 
D ei ABCD bir dikdört- 
gen 
3JFB|  JAF| 
ii 4|AE| — |ED| 
A F B 


Alan(BCEF) oranı 


Yukarıdaki verilere göre, “1-1 
Alan(EAF) 


kaçtır? 


A)3 B)4 o) 5 D)7 E)8 


TRİ - Dikdörigen - Kare 


ine 
& 


) GEom 


ii ; 
) GEOMETRİ - Dikdörigen - Kare 


e e e az ee geler ln AZ rep 


ABCD bir dikdörtgen 
JAF| -8cm 

IBF| 5cm 

|AE| xx 


Yukarıdaki dikdörtgende EDC dik üçgeni (EC) 
boyunca katlandığında D noktası F noktası ile 
çakışıyor. 


Buna göre, x kaç cm dir? 


8 10 13 
Ne >. <G)5 D) 6 e) — 
A) 3 »Ş 9 )6 EŞ 
D Xx G C ABCD bir kare 
(DEJ 1 ŞEF) 
16 (EF) L (GF) 
|JAD| - 16cm 
İF 
| |AE| -8cm 
A 8 E B IDG| <x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)4 B) 6 c)8 D) 10 E) 12 
D (e ABCD bir kare 
R (DEJ 1 (BEJ 
e 
m(ADE) - 60“ 
JAD| 4cm 


ae B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç 
cm? dir? 


A8 B10 12 D14 E)16 


2A 3. GE TB gp. 


WA 


10. 


11. 


ABCD ve AFEg 
birer kare 

D e (GEJ 

IBC| 20cm 
JAF| — 16cm 

İDE| —x 


A3  B4 OS DE Eş 


ABCD bir kare 
İDE| / (CG| 
M(EDA) — 45 
m(EGC) — 120 
(DF| < |FAJ 
IFG| 2cm 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A) 12 B) 18 C) 24 D) 36 E) 45 
D E EF C ABCD ve GHNM 
birer kare 
GHFE bir dikdörtgen 
. IKLI YTABI 


Alan(AGMK) 4 cm? 
Alan(HBLN) — 9 om? 


A G H B 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(MNFE) kaç cm 


dir? 
A)5 B) 6 7 D) 10 
3-0 CE 108 ie 


o 
© 
m 


TEST -3 


Cc ABCD bir dikdört- 


lm 


© (BD) köşegen 
- Ne © g  İSELLTEFİ 
İDE| - |EB| 
JAF| — |DB| 
Pi 
M(DBA) <a 


F 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
| 


A) 15 B)20 C)J30 D)J35 E)45 
D 7 Cc ABCD bir dikdört- 
m 
(EDİ 1 ŞEFİ 
|ED| < JEF| 
IDC| 7cm 
IBF| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEFC) kaç 
cm? dir? 


A)105 B)12 Cji4 


c ABCD bir dikdörtgen 


R. 8 (FEJ 1 EBİ 


(DGJ 1 (GBJ 
m(EBA) - m(ABG) 


> 
l 
w 

U 

LL 
Il 
© 
© 
3 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEF) kaç cm? 
dir? 


A)10 B)i2 C©)14 D)1i6 E)18 


WA 


ABCD bir dikdörtgen 
Pa Pam 
mM(AFE) - m(BFG) 
Pam Pam 
m(BGF) - m(CGH) 
m(EHG) — 1009 
Pam 
m(HEF) —a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç cm dir? 


A)70 B)80 C)90 D)100 E)130 
ül Iİ C 
A B 


Dikdörtgen biçimindeki bir bahçenin (DCJ ve 
(ADI kenarının yarısına şekildeki gibi duvar 
örülmüş, kenarlarının geriye kalan kısmına da 
bir sıra tel çekilmiştir. 


Kullanılan telin uzunluğu 90 metre olduğuna 
göre, bahçenin alanı en çok kaç metrekare 
olabilir? 


A) 1200 B) 900 GC) 800 
D) 600 E) 450 
D Cc ABCD bir dikdörtgen 
Pi CAE bir üçgen 
10 | JAD| — 10cm 
IKL| sx 


Yukarıdaki şekilde ABCD dikdörtgeninden 
beş eş dikdörtgen elde edildiğine göre, x 
kaç cm dir? 


A2 B25 G3 


2 
Ğ 
Z 
di 
— 
© 
Pp 
20 
:O 
a 
il 
m) 
52 
pe 
LU 
> 
O 
LU 
O 


Ee ee ye 


p 
Z 
, 
mi 
© 
© 
mi 
:O 
ğ 
m 
oz 
pane 
LU 
pi 
O 
emi 
O 


Mr 


D E GC ABCD bir kare 
K DAF bir üçgen 
İDE| — 2JEG| 
JAB| < |BF| 
IKL| <3 cm 
A 


Yukarıdaki şekilde E, K ve F noktaları 
doğrusal olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A) 81 B)100 ©) 121 D)144 E) 164 
D G ABCD ve BGFE 
birer kare 


K ve M karelerin 
köşgenlerinin 
kesim noktaları 


e > S O JHM) <vöcm 
IKH| — 25 cm 
JAD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


As BB G6 Dye? Bp 
A p (ABCD bir dörigen 
ECDA bir kare 
(BAJ 1 JAFI 
IBE| — |JCFJ 
IBF| < 5V2 cm 
B E Cc 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ECDA) kaç 


cm? dir? 


A)18 B)20 C)24 D25 E)s0 


WA 


10. 


11. 


12. 


2E  3B 48 Eş 8 7D 


D G ABCD bir kare 
FEB bir dik üçgen 
8 (FEJ 1 JFBJ 
i İFD|SİFB|JEkg 
JAKİ -2cm 
EXxA B IKD| —8cm 
|EA| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)1 B) 2,2 0) 2,4 D) 2,8 E)3 
D E C ABCD bir kare 
IBFI MN TAEJ — ik) 
|AFİSİFDİ|DE|SJEC| 
F IKE| —Xx 
A B 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) - 180 cm& 


olduğuna göre, x kaçtır? 


A) 6 B) 9 C) 10 D) 12 E) 15 
D 2E 7 Cc ABCD bir dikdört- 
/ gen 
EFGH bir kare 
7 X e 
A G gp (|DFİ>3cm 
|ICE| 7cm 
|BH| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


)25 Bs5 osb Da pah 
BB Bp WE ip TE 


(DCI / (ABI 


A E 


ç 


Yalnız iki kenarışparalel olan dörtgene yamuk de- 
nir. 


Yamukta paralel kenarlar arasında kalan komşu 
iki açı bütünlerdir. 


|a4p-180 | 


* 


| xtyz 180 | 


ABCD bir yamuk 
(DC / TABİ 

J(AFJ 1 (BG) 
m(ÂEĞ) — 140* 


A B 
m(DAE) z m(EAF) — m(EAB) ise 


&-— B farkı kaç derecedir? 


(DCI / (ABI olduğun- 
dan m(EAB) — 40' ve 
A köşesindeki eşit 
açıların her biri 20 şer 


Da Zam i Zam 
M(DAE) — m(EAF) < m(FAB) - 209 
&— 180“—60* > « — 120* olur. 
. “. . > . 
ABF dik üçgeninden m(ABC) — 70" olduğundan, 
B180*-70* > B-110'olur 
Bu durumda, & — B — 1209 — 1109 — 109 bulunur. 


WA 


D G ABCD bir yamuk 
E ve F kenarların orta 
— noktaları 
A B 


* Yamuklarda, paralel olmayan kenarların orta nok- 
talarını birleştiren doğru parçasına orta taban 
denir. (EFİ, yukarıdaki yamuğun orta tabanıdır. 


* 


Orta taban alt ve üst tabanlara paraleldir. 
(ABI / TERFİ / (DCJ 


Orta taban uzunluğu alt ve üst tabanların aritme- 
tik ortalamasıdır. 


* 


AĞI 


Örnek 1: 


D GC 


ABCD bir yamuk 

IDCJ /TEFI 7 IKLI /TABI 
|CFJ > JFL| > (EB) 
JEF| * |AB| - 18cm 
A g İDCİ * |KL| 14cm 


E 


|İDC| * J|AB| toplamı kaç cm dir? 


Çözüm: 
ABFE yamuğunda |KLJ orta taban olduğundan 
ku İMES gem dir 


KLCD yamuğunda JEFJ orta taban olduğundan 
mp lker EN - S -70m dir. 


2 
JEF| * JAB| - 18 > JAB| - 11cm 
IDC| * |KL| 14 > |DC| 5cm 


IDG| * JABJ| 5 $* 11 - 16cm bulunur. 


YA 
3 
E 
>: 
ra 
- 
LL 
z 
O 
LERİ 
O 


GEOMETRİ - Yamuk 


Örnek 2: 
Dp a GC ABCD bir yamuk 
E (BEJ açıortay 
(DCJ // TABİ 
(BEJ 1 JADJ 
A X B |DC| 4cm 


(BC| <9cm ise |JAB| -x kaçcmdir? 


Çözüm: 

C noktasından JAD| 
kenarına şekildeki gibi 
bir paralel 
AFCD 
oluşur ve JAF| -4cm 


çizersek, 
paralelkenarı 


olur. 


BCE üçgeninde (BHJ hem açıortay hem de yükseklik 
olduğundan, BCF bir ikizkenar üçgendir. 


1BC| — (BF| -9cm 


|(AB| sx-449 13cm bulunur. 


Örnek 3: 

D 7 fe ABCD bir yamuk 

E JAE| açıortay 
(DC // TABI 
(BE| — 5JCE| 
IDG| < 7cm 


A 19 |AB| - 10 cmise 


w 


|(AD| <x kaç cm dir? 


Çözüm: 

JAEJ ve JDCJ kenar- 
ları şekildeki gibi uza- 
tıldığında ABE ve 
KCE benzer üçgenleri 
oluşur ve 

|CK| <2 cm olur. 
(DKI // TABI olduğun- 
m(OKA) ve DAK bir ikizkenar üç- 


dan m/(DAK) z 
gendir. Bu durumda, |AD| — |DK| — 9 cm bulunur. 


WI 


Örnek 4: 
Da C ABCD bir yamuk 
7 N (DCI / TABİ 
E 12 (ECİ 1 (BCJ 
JAE|  JED| 
A Xx B IDC| 4cm 
JEC| <8 cm 


IBC| s 12cm ise |AB| —-x kaçemdir? 


Çözüm: 

E noktası JADJ kena- 
rının orta noktası ol 
duğundan 

IDCI / TABI // JER 
çizersek JEFJ orta ta- 
ban olur. 


A X 
(BF| - |CF| > 6 cm ve CEF (6-8-10) dik üçgenin- 


den |EF| — 10 cm olur. 


(EFJ orta taban olduğundan, 


10 — ii 5 ue > xs 16 cm bulunur. 
Örnek 5: 
Dx C ABCD bir yamuk 
(DCİ / TABİ 
G (BG| - JGG) 
TN JEF| 4cm 


A 10 E 10 B JAE| < |BE| 10cm 


IDF| 10cm ise |DC| —<x kaçcmdir? 


Çözüm: 

“k JAGJ ve JDCJ şe 
kildeki gibi Uz& 
tıldığında ABG ve 


KCG eş üçgenleri 


oluşur. 
A 10 E 10 B - 


|AB| — |CKJ -20cm 


AEF ve KDF benzer üçgenler olduğundan, 


4 10 


e — DEN > xz5cm bulunur. 


AVES 


ABCD bir yamuk 
IDCJ // JABJ 
Pa Dai 
m(CDE)xm(DAB)—30* 
A B |CE| - JEB| 
' |IDE| - 2/38 cm 


; 
! 
, 
, 
H 
, 
, 
' 
' 
N 
ı 
: 
' 
' 
; 
, 
' 
' 
' 
: 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| -|DC| toplamı kaç 
cm dir? 


A) 6 B) 3v3 Cc) 9 D) 4v3 ai 12 


Soru 2: 


ABCD bir yamuk 
ABE eşkenar üçgen 
(AE) açıortay 
(DC / JABI 
|AD| < |CD| 

Pi 
M(ADO) <a 


ML 


> Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


A) 95 8) 100 C)110 D)115  E)120 
Soru 3: 
ABCD bir yamuk 
(DCI / TABİ 
0 m(ÂDO) — 120* 
IBE| > |CE| 

|(DC| 3cm 

JAD| < 10cm 


JAB| - 13cm 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


B)10  C)4v15 0) VTES E) Vi49 


JEFJ orta taban 
(ACI ve (BDJ köşe- 
gen 


ON 
E ZO F 


x Yamukta orta taban ile köşegenler P ve R nokta- 
larında kesişirlerse (PRJ nin uzunluğu alt ve üst 
tabanların farklarının yarısı olur. 


o a-c 
PA) 2 


ABCD bir yamuk 
(EFİ| orta taban 
IDCI // TEFJ // TABİ 
IDG| <4cm 

|AB| - 10cm ise 


IPR| <« x kaç cm dir? 


Çözüm: 
(EF) orta taban olduğundan, 


|PR|J ZE 2 ras > Xx Ml. 3 cm bulunur. 
Örnek 2: 
D 6 Ç ABCD bir yamuk 
IDCI / (EF) // TABI 
IDE| — JEA| 
JDGC| 6cm 


JEF| 7cm ise 


JPF| —x kaçem dir? 


Çözüm: 
(DCİ / (EPİ olduğundan 


3 

E 

o 

> 

az 

, ii 
ADC üçgeninde |EP| —3 cmdir. z 
O 
LOJ 
O 


|İPF| x JEF| — |EP| -7-3-—4cm bulunur. 


Hn Ç i lak > Xx-4cm bulunur 
TACI ve (BDJ köşegen (CHİ yükseklik (CHİ yükseklik 
” N IKLI / 1DCI // TABI İsBilgiU - JEFİ orta taban (ACI köşegen 
# Temel benzerlikler 
kullanılır. | - Soru 1: 
A a B 
| D a4 Cc ABCD bir yamuk 
i # Yamukta köşegenlerin kesim noktasından geçen IDCJ // (ABJ & Bir yamuğun alanı, tabanlar toplamının yarısının i * Yamukta köşegenlerden biri çizildiğinde oluşan 
ve alt üst tabanlara paralel (KLJ doğru parçasının JEF| orta taban yükseklik ile çarpımına eşittir. üçgenlerin yükseklikleri eşit olduğundan alanlar 


uzunluğu aşağıdaki ifadeyle bulunur. imla ME EEE zi oranı tabanlar oranına eşittir. 


| nr. (7). | 


IDC| 4cm 
IPR| © 44) cm 


e 2.a.c 
az Di > İ|KLİ& : 
e Eke |(AB| — (4x—2) cm 


Yamuğun alanı orta taban uzunluğu ile yüksekliği- 
nin çarpımına eşittir. 


* 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


| 
| 


| AlentaBoD) - ERİ .h | 


. 
Örnek 1: | AZ B) 10 C) 11 D) 13 E) 14 
D Xx G ABCD bir yamuk 
İDGİ / TEFJ // (ABI 


D 4 GC ABCD bir yamuk 
(DCI // (ABİ 


Soru 2: 


ABCD bir yamuk 


b “e E 
EF| <5 & : BE| - 2|CE 
le N (DCJ // TABI (BEJ — 2|CE| 
İPEK 2|CF| -3JFB| e örnekli İ IDC| 4cm 
N 7 - JAB| —y ise i E E 2İDE| — 3JEA| ya &) (AB| <8cm 
e oranı kaçtır? |IDC| 5cm ABCD bir yamuk i 5 ni 


WA 
& 


WA 


A B  |EF| 12cm (DCJ / TABI 


IPR| >x İDE| — JEAJ İ S,ve$, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 


D Gc 
E kN E 2 
0 |CF| < |FB| | göre, -ş”- oranı kaçtır? 
i 2 
A B (EF| - 10cm 


JEK| > JEF| <5cm Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
olacağından 

! VA a. z 

|KF|J 2AY. A4 B) 5 C) 6 D)7 E)8 ; N | Çözüm: 

X*y E nin JABJ ye uzaklığı 2 cm ise Alan(ABCD) kaç (ACI köşegeni çizi 


- 2XY cm? dir? 
W— sy | Soru8: Gi diğinde |BE|-2|CE| 
DE 5 bulunur. i Bo &. (8 ABCD bir yamuk Çözüm şi 
” IDCI / TEFİ // TABİ , : JEG| - 2cm ise Alan(AEC)  2A der- 
Örnek 2: i 7 vee sek Alan(ABE) > 4A 
MBS kn DEH ve EAG üçgen- ir 
Ir yamu : GE i 
- z N i JEF| 3cm lerinin benzerliğinden 
DGJ / TOLJ / (AB E 
| E e BG 4 TO TAB A - ŞABİ <x |DH| 2 cm olur. i JABI AlanABC) (8 GA 5 
| olduğuna göre, m Dolayısıyla yamuğun | İDCİ © Alan(ACD) > 4 “ AlanacD) 
ei i Yukarıdaki verilere göre, x k ir? i > 
| ni |OL| > x kaçcmdir? | e wi yüksekliği 4cm di. o; AlanACD) <SAolur im 
| ö A 12 B v4 Alan(ABCD) — JEF|.h < 10.4 — 40 cm? bulunur. zi — ve > — ii 5 bulunur. ö 
ba A) 8 B) 10 C) 12 D) 14 E) 16 2 “A 2 4 Di 
| © © 
| 


| 


) GEOMETRİ - Yamuk 


DaK x C 


atc 
b*c 


İAlan(ALKD) ab | | Alan(ErCD) 


Alan(BCKL) 


İ Alan(ABFE) © 


# Yükseklikleri eşit olan yamukların alanlar oranı 
tabanlar toplamının oranına eşittir. 


Örnek 1 
D 4 cG ABCD bir Yamuk 
(DC) / TABİ 
E (BE| - |CEJ 
& IDC| 4cm 
a 10 B JABJ < 10cm 


S, ve $S, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 


a Sa 
göre, —— oranı kaçtır? 


“> 
Çözüm 
D 4 GG Çizilen JEF| orta tabanı 


nın uzunluğu 
44-10 
JEF| <-7Zcmdir 


ABEF ve FECD yamukların yükseklikleri eşit olduğun- 
dan Alan(ABEF) - 17A ise Alan(FECD) - tiAdir. 


FECD yamuğunda JEDJ köşegen olduğundan 


Alan(FED) - 7A ve Alan(ECD) — 4A olur. 
Ss Ss 
1 4A ii İ 
Ss, > İZAŞIA > S, 6 bulunur. 


WA 


D xXx F2CG ABCD bir yamuk 
IDCI // TABJ 
IFC| 2cm 
JAE| 4cm 
A4 E 10 p (o |EB| 10cm 


ESR - Ni ise |DF| - xkaç cm dir? 


Çözüm: 

D x F2C AEFD ve EBCF 
yamuklarının yüksek- 
likleri eşittir. 

> 
A 4E 10 B 


Alan(AEFD) . 3S 


Alan(EBCF) © 4S 2410 
Örnek 3: 

DAG ABCD bir yamuk 
(DCI / (ABI / (KU) 
2|CL| — 3JBL| 

K Nİ IDC| 4cm 

/ 3 y JAB| — 14 cmise 
Alan(ABL 
Alan(KLcp) van 
kaçtır? 

Çözüm: 


|CL| — 3a dersek 
(BL|  2aolur. 


Tales teoreminden, 
(KL|-4 o 8 


-|KU| 2 
|IKL| s 1ocmdir. 


14 B 
ABLK yamuğunun yüksekliğine 2h dersek KLOD 
yamuğunun yüksekliği 3h olur. 


Yamukların alanlar oranını yazarsak, 


Alan(ABLK) (o (14t-10).2h Alan(ABLK) > 2 
Alan(KLGD) “ (1014).3h  Alan(KLGD) 7 
bulunur. e 


> Xx 5cm bulunur 


ABCD bir yamuk 
IDCI / |ABI 
(FEJ 1 JADI 
(FGI 1 (ABJ 
IDC| <5cm 
n G 8 JEF| < 1cm 

7 IFG| 3cm 
(AB) -7cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A 
A) 12 B) 18 Cc) 20 D) 24 E) 30 
Soru 2: 
D3C ABCD bir yamuk 
(DC) / TABİ 
ICE| — 2JBE| 
< (CD| -—3cm 
h Ti 5 (ABİ 19cm 
Yukarıdaki verilere göre, MEmapEbi oranı kaçtır? 
DA 
1 2 3 1 3 
Meg ka ap e e 
Soru 3 
D 4 Cc ABCD bir yamuk 
(DCJ / TABİ 
E |CE| - 2JBE| 
IDF| < 2JAF| 
il (CD| 4cm 
|AB| — 13 cm 
A 13 B 
Yukarıdaki verilere göre, MEMERED oranı kaçtır? 
1 4 5 9 / 6 
ML By İ 2 2 E)-2. 
) 15 9 13 2 13 ) 11 


WA 


D (0 
JAE| - JED| 
E 
A : B 


» Yamukta paralel olmayan kenarlardan birinin orta 
noktası ile diğer iki köşenin birleştirilmesi ile olu- 
şan üçgenin alanı, yamuğun alanının yarısına 
eşittir. 


» Alan(ABCD) 
2 


İ Alan(BEC) - 


Örnek 1 
D fe ABCD bir yamuk 
İDCJ / ABİ 
IBE| < |CE| 
6 E 

2|AB| <3(DC) 

İN |(AD| <-6cm 

A B JAE| -10cmise 


Alan(ABE) kaç cm? dir? 


Çözüm: 
IDEJ çizildiğinde AED 
üçgeninin alanı yamu- 


ğun alanının yarısıdır. 


AED üçgeninin alanını 
sinüslü alan formülün- 


A da B 


18102 
2 


den hesaplayalım. 


Alan(AED) — — 15v2 cm? 


E, orta nokia ar ABE ve CDE üçgenlerinin 


yükseklikleri eşittir. |AB| - Sa ve |DG| — 2a oldu- 
N Alan(ABE) 2 

dan — SALE) e 
gundan — lamCDE) “3 


Alan(AED) — Alan(ABE) 4 Alan(CDE)  15v2 cm? 


olduğundan Alan(ABE) — 9v2 cm? bulunur. 


E- 

£ 
> 
az 
hem 
id 
z 
O 
a 
O 


GEOMETRİ - Yamuk 


ABCD bir yamuk 

IDCI // JABI 

IDE| 6cm” 

|AD| — 13 cm 
Pa, 

m(CDE) <a 
Pa 

m(DAB) -B 

& -$-90 ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 
(DCI / (ABI 
ya 
© SA olduğundan 
Pi 
13 E M(ADE) — 909 olur. 


(AE| çizildiğinde 


b 
K B 
Alan(AED) — 28 Alan(ABCD) 


Alan(ABCD) — 78 cm? bulunur. 


ABCD bir yamuk 
IDCI // TABI 

LECİ 1 (BGJ 

LAFI 1 (BCI 

JAE| — 2JED| 
JEC| 7cm 

JAF| > ii cm 
(BC| 10cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

AFCE yamuk olduğun- 
dan (KLJ orta tabanı çi- 
zildiğinde |KL| - 9 cm 
olur. KLCE yamuk ola- 
cağından (PRJ orta ta- 
banı çizildiğinde 


A B 
IPR| <8 cm olur. 


P noktası JADJ nin orta noktası olduğundan 


Alan(ABCD) | 108 — Alan(ABCD) 
2 2 2 


Alan(CPB) — 


Alan(ABCD) — 80 cm? bulunur. 


WAN 


ACI ve (BDİ köşe. 
gen ; 


# ABE - CDE dir. 


A a B 


#x Yamukta köşegenler çizildiğinde oluşan AED ye 
BEC üçgenlerinin alanları eşittir. 


| Alan(AED) — Alan (BEC) -g | 
e m e el 


El | 2. | 
SB g >) S“—A.B 


D c ABCD bir yamuk 
(DCI / TABİ 
ACI n İDEJ — (F) 
LAE| - |BE| 
A E B 


2|AE| —3(DC) ise 


Ala AFD) oranı kaçtır? 


Çözüm: 


(ABJ / (DCI olduğun- 
dan AEF ve CDF 
üçgenleri benzerdir. 


Benzerlik oranı k — z olduğundan alanlar oranı 
4 o 4S 


MK Gİ > 
k-g og ir. 


ICEJ çizildiğinde oluşan AECD yamuğunda 
Alan(AFD) — Alan(EFC) — 6S olur. 


AEC ve EBD üçgenlerinin tabanları ve yükseklikleri 
eşit olduğundan alanları da eşittir ve 


Alan(AEC) — Alan(EBC) — 15S olur. 


AlanEBcp) | 218 . 2 bulunur. 


BL İHPUMACRL em 8 


ABCD bir yamuk 
IDCJ / JABI 


(FEJ 1 (BEJ 

(ARI  |DFJ 
JEC| 2cm 
(BC| <6cm 
IBF| 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


4 36 B) 40 Cc) 42 D) 48 E) 50 
Soru 2: 
D C ABCD bir yamuk 


FECD paralelkenar 
E IDCİ / (EF| / (ABI 
IBE| < JEC| 


Ti o JABI <10cm 


» 


E nin JAB) ye uzaklığı 4 cm olduğuna göre, 


- Alan(AEFD) kaç cm? dir? 


V 
B) 20 


A) 15 


C) 30 


ABCD bir yamuk 
(DCJ // (ABI 


(ADI 1 (DEJ 
(ADI 1 (GFJ 
|CE| & |FB| 
IDE| si2cm 
|GF| 16cm 
|AD| 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 
A)98 oOB)100 C)120 Dji4o o E) 160 


WA 


ABCD ve EFGH birer 
yamuk 


(DGJ/1HGI/ TEF TABİ 
|AE| — JEH| < |HD| 


IDC| x3 cm 
A B JEF| < 15cm 
ai ... Alan(ABFE) 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(EFCD) oranı kaçtır? 
1 4 3 5 
A) > B) 1 G) 5 D)2 E) > 
Soru 5: 
D G ABCD bir yamuk 
NN (DC / TABİ 
E JACI ve (BDJ köşegen 
2JAB| - 5JDG| 
A B 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 98 cm? olduğu- 
na göre, Alan(EBC) kaç cm? dir? 


p 20 B) 21 C) 24 D) 25 E) 28 
Soru 6: 
D G ABCD bir yamuk 
(ABI / (DGI 
(BC 1 (CEJ 
5 JA - JEDİ 
|AB| - 3JDG| 
A B |EC| 8cm 
|(BC| - 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(DEC) kaç cm? dir? 


Z 
A) 20 B) 16 C) 15 D) 10 E)8 


) GEOMETRİ - Yamuk 


j 


GEOMETRİ - Yamuk 


İkizkenar Yamuk 


D (e 
pN ii 
(a (eN 
A B 


Paralel olmayan kenarların uzunlukları eşit olan 
yamuğa ikizkenar yamuk denir. 


kiz 


İkizkenar yamuğun taban açıları eşittir. 


* 


| m(ABt) - (SAR) 


Örnek 1 
D G ABCD bir ikizkenar ya- 
NE! 
muk 
E IDCI / (ABİ 
|AD| — (BC) — |DE| 
© IBE| < JEF| 
—-İ pa p 
A E B m(DEF) - 70" ise 
Pm 
m(DCB) - o kaç dere- 
cedir? 
Çözüm 
D Cc ABCD bir ikizkenar 
N ÇA & 
yamuk olduğundan 


taban açıları eşittir. 
a Pa 
M(ABC) > m(DAB) —x 


AED ve EBF birer ikizkenar üçgen olduklarından eşit 
açılar şekildeki gibi yazıldığında, içaçılar toplamın- 
dan, 2x * y — 180“ olur. 


X47094y 1809 > x-70* ve 


a - 180*—70' - 110“ bulunur. 


wWJJ 


ABCD bir ikizkenar ya. 
muk 

GHKE bir dikdörtgen 
IDCI / (ABI 

|AD| - JBC) 

|AE| — JED| 

|EK| < |KFJ, JAG| x3ecm, |BH| 9 cm ise 
|DC| — x kaç cm dir? 


A3G H 9 


Çözüm: 
(EF), ABCD bir ikizkenar 


yamuğunun orta taba- 
nıdır. 


F noktasında 


ni 
L3B |JFLJ 1 JABİ çizilirse 


Fi 
A3G 6 H 6 
AGE ve BLF eş üçgenler oluşur. |AG| — |BL| 3cm 


Bu durumda |HL| — JEK| — |KF| — 6 cm olacağın: 
dan orta tabanın uzunluğu |EF| — 12 cm olur. 


JEF| 12 z ni > xs 6cm bulunur. 
Örnek 3: 
D G ABCD bir ikizkenar 
© yamuk 

TACI açıortay 
(DC // JABI 

2 OTACI LICBJ 

JAD| — (BCJ, JAC| <6 cm ise 


Çevre(ABCD) kaç cm dir? 


Çözüm: 
İç ters açı özelliğinden 
(AD| —- |DG| olduğu 


28 j5 görülür. 
6 Pam Pam 
m(DAĞ) — m(CAB) — 
a 2aM denirse ABCD ikizke- 
A 43 B 


nar yamuk olduğun- 
dan m(ÂBE) — 2a olur. 


ABC dik üçgeninde m(A) 4 m(B) — 3o — 909 olduğu 
için « 30“ dir. 
Dolayısıyla |AD|-|DC|—|BC| 2.8 cm ve 
|AB| -4v3 cm dir. Çevre(ABCD) — 10y/3'cm bulunur. 


# İkizkenar yamukta köşelerden dikmeler çizildiğin- 


Soru İ de, oluşan AED ve BFC eş üçgenlerdir. 
D GC 
ZI 
xi 
A E B 


ABCD bir ikizkenar yamuk, (DC) / (ABİ 

JAD| -|BC| İCE, JAE| — JAFİ 
— Pay 

m(EEĞ) - 759, MADE) <a 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


Z 
A) 140 0)150 D)155 E)160 


B) 145 


# Şekildeki gibi, AED üçgenine eş bir CKB üçgeni 
çizildiğinde ABCD yamuğunun alanı ile EBKD 


e ABCD bir ikizkenar dikdörgeninin alanı eşittir. 


yamuk a Nİ ek Kİİ 
(DCI / TAB | Alan(ABCD) — Alan(EBKD | 
m(ÂBE) - m(EBİ) - 
(BCİ 1 JAEJ z 
JAD| —|DC| 2 cm 
(CB| <2 cm i Örnek: 
İDE| —x D E2C ABCD bir ikizkenar 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? YAL 
IDCI // TABİ 
A) v7 5) 2v7 C) 6 D) 35 E) 4v7 VE) 4 TABİ 
JAD| - (BG| 
Soru 3: A Mi i 3 JEC| >2cm 
D3E Cc ABCD bir ikizkenar |EF| < 7cm 
Sy, DM yamuk JAF| 8cm ise 
v (DFJ ve (BFJ açıortay Alan(ABCD) kaç cm? dir? 
(FEJ 1 (DCJ 
A İFCI 1 (CBİ Çözüm: 
ü B Jap| - |BCİ| (CHİ L (ABI çizildiğinde 
e JEF|  |CH| <7 cm 
e IFH| &2cm olur. 
Yukarıdaki verilere göre, eni kaç cm dir? Alan(ABCD)- |AH|.|CH| 
A — 10.7 
AZ B 5 9z DE & 5 — 70 om? 


) GEOMETRİ - Yamuk 


GEOMETRİ - Yamuk 


Örnek 2: 
ABCD bir ikizkenar 


D 6 G 
yamuk 
: v (DCI // ABI 
JAB| - 10cm 
A 10 B 


J(AD| — |BCJ| — |DGJ 6 cmise 
Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

Şekildeki gibi, D ve C 
noktalarından yüksek- 
likler çizildiğinde 

|AHJ| < |BK| —2cm 


İni EB 
A 2H 6 K 2B ve |HK| 6 cm olur. 
AHD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
6? —-h?422 > h—4y8cm olur. 


(6 * 10) 


Alan(ABCD) — 2 — 32vV2 cm? bulunur. 
Örnek 3: 
D 5 G ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
(DCI / JABJ 
(ADI £ (DB| 
A 13 B JAD| - JBCJ 
|DC| <5 cm 
JAB| — 13 cm ise 
Alan(ABCD) kaç cm? 
dir? 
Çözüm: 
D 5 G TAHI £ (AB) olacak 
şekilde (DHJ çizilirse 
p JAH) < S2 - 2cm 
|HB| -13—-4-9cm 
A 4 H 9 B olur. 


Öklid bağıntısından |DH| - 6cm bulunur. 
(IHBJ orta tabana eşit olduğundan 


Alan(ABCD) -6.9—54cm> bulunur. 


MALI 


ABCD bir ikizkenar 
2 yamuk 


(DCI / TABJ 
Yi (AEJ 1 (BCJ 
JEHİ 1 (ABJ 
(ADI - |BC) 
JCE| 2cm, |EB| 24cm, JAH| <6cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A)83 BB O)18 b) 155 E) 183 


Soru 2: 
D fe ABCD bir ikizkenar 
105" yamuk 
12 i2  İDCIYJABI 
(DHI 1 JABI 
JAD| —|BC| 12 cm 
A H 


Daş 
M(DCB) — 1059 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(AHD) kaç cm? dir? 
Z 
A) 12 B) 16 C) 18 


D) 20 E) 24 


Soru 3: 


A 4 F G B 
ABCD bir ikizkenar yamuk, (DCJ / (ABI, (EF) L (ABI 
(CGI 1 (ABI, |AD|—JBCJ, |FGJ — |BGİ 
İDE| 3cm, JAF| -4cm, JAE| <-6cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(FGCDE) kaç cm? 
dir? 


v 
A)17V5 B)19/5 C)21/5 Dp)23/5 E)255 


& İkizkenar yamukta Köşegen uzunlukları birbirine 


eşittir. 


B 
lacı - (801 |) 
NEZER GE 


Örnek 1: 
D Cc ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
IDCI // (ABI 
|AD| — |BGİ| 
(BE — JAC| 


m(BAC) — 30” 
> üre, ç 
m(CDE) — 95" ise 
Pm 
m(ABE) - o kaç 
derecedir? 


diğinde 
İBE|<JAC|-J8D| 


duğundan 
m(GDB) — m(DBA) — m(GAB) - 309 olur. 
M(EDB) — 95* —30* — 659 

Tg . 
M(DEB) - 659 > &« $* 30" - 50” olduğundan 


> 4-20 bulunur 


(BD) köşegeni çizil- 


olur. Köşegenlerin 
oluşturduğu simet- 
rik açılar da eşit ol- 


WA 


# İkizkenar yamukta köşegenler birbirine dik ise ya- 


muğun yüksekliği alt ve üst taban toplamların ya- 
rısına eşittir. İkizkenar yamuğun alanı ise yüksek- 
liğin karesine eşittir. 

(ACI 1 (BDI 


İ Alan(ABCD) — h? 


ABCD bir ikizkenar 


D e 
yamuk 
(ACI 1 (DB| 
|AD| < |BG| 
IHBJ 5cm 
A H 5 B 


Alan(ABCD) - 144 cm? 
ise |BC| kaç cm dir? 


|(CH| <h > Alan(ABCD) - h? olacağından 
nh? - AA > h-12cm dir 

CHB dik üçgeni (5 — 12 — 13) olduğundan 
IBC| > 18cm bulunur. 


GEONETRİ - Yamuk 


GEOMETRİ - Yamuk 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

EFGH kare 

(DCJ / TABİ 

|AD| — (BG) 

|IDC| 2.3 cm 
Alan(EFGH) — 6 cm? 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 
A) 18 B) 21 0 27 


D) 30 E) 32 


Soru 2: 
D C(9,.8) 


22,5” 
A(8,0) B 


ABCD bir ikizkenar yamuk, (DC) / (ABI 
JAD| - |BCJ, m(GAB) - 22,59, 
A(3, 0), C(9, 8) 


Yukarıdaki ABCD ikizkenar yamuğu, analitik 
düzlemde bulunduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 
birimkaredir? 


A) 5v2 4 25v2 


B) 10 


C) 102  D)25 


| Soru 3: 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

(ABI / (DCJ 

JAEJ 1 (DBJ 

(CFJ L (DB| 

(AD| - |Bc| 
|(CF| 4cm 

|(EF| 5cm 

|AE| <8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BD| kaç cm dir? 


Z 
A)12 o B)13 C) 15 D) 16 E) 20 


WA 


Dik Yamuk 


# Yan kenarlardan biri tabanlara dik olan yamuğa 
dik yamuk denir. 


Örnek 1: 
D 4 G 
fsj 
F 
6 © 
E 
2 
jel 
A 10 B 


Alan(ABCD) — 


(4 * 10) 
2 


“ üçgeninin 


ABCD bir dik yamuk 


IDC // TABI, (ADI £ JABJ| 


TEF) 4 (BGİ 

JAE| 2cm 
IDC| 4cm 
IDE| 6cm 


JAB| 10cm ise 


JEF| —x kaç cmdir? 


(BC| -10cmdir. 
ABCD 


alanından ABE ve 


DEC 


alanı çıkartılırsa BCE 


bulunur. 


.8 - 56 cm? 


Alan(BEC) — 56 — (10 $ 12) - 34 cm? 


Alan(BEC) — 34 - 


10.Xx 


> x- 6,8 cm bulunur. 


yamuğunun 


üçgenlerinin 


alanı 


ABCD bir dik yamuk 
(DCI // TABI, (ADI £ (ABI 


(AHİ 1 (BCJ 
|(CH| x1icm 
A B |HB| <9cm 
, JAH| s 12cm ise 
JAD| <x kaç cm dir? 
Çözüm: 


AHB dik üçgeninde 
(9 - 12-15) 

JAB| 15cm 

(CEJ 1 (AB) 


çizildiğinde 


JAD| — (CE x olur. 


CEB — AHB ise 
Ra 1 —x- 
gi JAD| -x-8cm bulunur. 
Örnek 3: 
D Cc ABCD bir dik yamuk 
fel 

(DCJ // (ABI 

E 
ii TADI 4 (CDİ 

! © CE| - JEBİ 

JAE| 10cm 


m(DAR) — 75* ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


(EDJ doğru parçası ve 
(EFİ orta tabanı çizil- 
diğinde AED üçgeni- 
nin bir ikizkenar üçgen 


B olduğugörülür. 
|AE| — JED| — 10 cm ve m(ÂED) — 809 dir. 
Alan(AED) — 2-10.10.sin80* — 25 cm? 


Alan(ABCD) — 2.Alan(AED) — 2.25 - 50 cm” 


bulunur. 


Wa 


x Köşegenleri dik kesişen dik yamukta yükseklik, 
tabanların geometrik ortalamasıdır. 


(ACI 1 (BDJ 


Örnek 1: 
DİE 3 C ABCD bir dik yamuk 
IDCI // TABİ 
(ADI 1 (ABJ 
(ACI 1 (BEJ 
A 19 B  |DEJ-icm 
|(EC| 3cm 


JAB| — 10 cm ise Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm 
DE 3 Ç (EKİ / ICAJ olacak 
TA şekilde JEKJ çizil- 
a diğinde ACEK bir 
paralelkenar (o ve 
ia EKB bir dik üçgen 
K 8 AtH g 


B 
olur. 


(EHI 1 (KBİ olacak şekilde (EH| çizildiğinde 
JKHJ > 4 cm ve 

IHB| 9 cm olur. 

EKB dik üçgeninde öklid bağıntısından, 
|EH|? 49 > JEH| — |AD|x 6 cmolur. 


(4 4 10) 
2 


Alan(ABCD) — .6 - 42 cm” 


GEOMETRİ - Yamuk 


GEOMETRİ - Yamuk 


İm BilgilUygulamz 


ek 


Soru 1: 
D 10 G ABCD bir dik yamuk 
WA 
IDCI / TABJ 
OH 

(DAJ 1 (ABJ 
(EHİ L (BC) 

Aİ E 17 3 MÜGE) - m(EGB) 


JAE| 1cm, |DC| > 10cm, |EB| 17cm, JEH| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


V 
A)8 C) 15 


B) 14 


D) 16 E) 17 


ABCD bir dik yamuk 
(DCJ / TABI 

(ADJ L(DGJ 

(AEJ 1 (BGİ 

|CE| - |JEB| <5cm 
JAE| < 10cm 

|AD| —Xx 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4B B35 osy2 D)8 E) 4v5 
Soru 3: 

ABCD bir dik yamuk 
(ADI 1 (CD| 

TADI 1 JABJ 

(ECİ 1 JBCJ 
|ED| - 3JEAJ 

JEC| <6cm 

(BC| 8cm 


|AB| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)4/2 BS5V2 Gey b) 75 E) 8v2 


WI 


Soru 4: 
D 4 E 5 c ABCD bir dikdörtgen 
a / (AEJ 1 (BD| 
S İDE| 4cm 
IEC| <5 cm 


A B 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç cm? dir? 


A) 36 B) 39 C) 44 D) 48 E) 56 
Soru 5: 
D c ABCD bir dik yamuk 
(DCI / JAB) 
> TADI 1 (ABJ 
4 AEJ 1 JBCJ 
| 2m(EAB) - m(DA) 
|EC| (DG) 
(BE| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Z 

A2 B1248 C24 De E248 
Soru 6: 

A ABCD bir dik yamuk 

İN (AEJ açıortay 

V (ABI 1 (BCJ 
5 D (DCJ-L (BC) 
2 JAB| — |JAD| <-5cm 
3 : e m ICD| 2cm 
İBE| —x 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABED) kaç cm? dir? 


4 


A)2 B) Cc) 2 


mlo 


D) : E) ey? 


| 


TEST - 1 


ABCD bir yamuk 
(ABI /1DCJ 
(CF| J açıortay 


m(ABÜ)—m(GFE) <a 


) 
B) 40 


A) 30 C) 50 


ABCD bir yamuk 
K (DC) // ABI 
6 (AKİ açıortay 
JAB| - 12cm 
JAD| 6cm 
di r A (DC| <2ecm 


Yukarıdaki verilere göre, Jek| oranı kaçtır? 


(BK| 
1 1 2 i 
Aş B;ş Oz Ds Bş 
D (e ABCD bir dik yamuk 
. (ABI // TDCİ 
(ADI 1 (ABJ 
|AD|-JAE|-|EB| 
z N  |CD| -|GEJ 
A B am 
m(ABC) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)15 B)225 C)so D)45 E)60 


m(DAR) -m(EAB)-30* | 
< , 


ABCD ve 
DGBC birer 
yamuk 

IDCI // ABI 
(CBI // (DGİ 
IDC| < |GBİ| 
m(GAB) — 359 
m(EGD) — 80* 


e. 


mM(AED) <o 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


A)95 B)100 C©)105 D)110 E)115 


c ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

(ABI /1DGI 

JAEJ 1 (BGİ 

JEFJ 1 (AB) 
2|BE|-2|CE||JAD| 
JEF| -6cm 

JFB|) 2cm 

JCD| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 6 


B)8 


Cc) 9 D) 10 E) 12 


ABCD bir yamuk 
(ABI / İFEJ / (DCI 
IDC| <4cm 
İFE|S|EB|s 6cm 
|AB| < 10cm 
İCE| —Xx. 


A 10 B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)2 B)3 Cc) 4 D) 5 E) 6 


GEOMETRİ - Yamuk 


TEST - | TEST - 2 
7. E D ABDE bir ikizkenar 10. D Gc ABCD bir yamuk D el ABCD bir ikizkenar 4. za x G ABCD bir dik yamuk 
yamuk (4 (GFI ve (BFJ yamuk 4 (BEJ açıortay 
N ” GHCDEF düzgün | E 10 açıortay (DCI // JABI z TADI 1 (DCİ 
aligen i e Ş (DC / TEFİ / Taj (AD|-JBCJ-JEB| | 7 Ala 
(DB| < 6cm / A İFGJLjDoj YE (ACI 1 (EBI 
A G H B (FGİ 4 cm e 2 EN İDE 4cm 
|EF| 5cm  N m(DAĞ) - 20* A - ye” 
| Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABDE) kaç İBGİ > 10cm A ğ i m(ABE) - & İDG| Xx 
| cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? i 
dir? Ni i verilere gö i 
A)18 oB)21 024 D 27 E)30 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)80 B)70 C60 DSo pa : 
: 3 E) 7 
| yas Ba es be gis; OAM28 ms Ge Deâ B 
8. D 86 C ABCD bir yamuk i , 
IDCI / ILK) /JABI | 
/AB| 9cm 11. D G ABCD bir dik yamuk 
IDC| <6 cm 5 (ABI // DC | 2 D 2 Gc ABCDbirdikyamuk 
; K |GK| —2JBKİ I Eİ 
N (ABI 1 JADJ (ABI // IDCI 
ii İ i (FB| < 12 cm 19 E (AB) LJBCJ 
il i i N |EF|SJEB|— 10cm r İBF| <(FE| -JEC| O ABCD bir ikizkenar yamuk , (ACI 1 (CBJ 
i İ |DC| - 2cm m EF) 1 (ABI, JAD| < (BC), JAFI < İFBİ 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? z A E 12 JEC| 5cm - « 
i - ü JAD| —x A B JAB| - JAD| 10cm $ JEG| 3cm, |GF| 5cm 


RLe m) iz DEE ES Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, Alan(AFED) kaç 


| cm? dir? cm? dir? 
A8 BS 010 Di giz | 
| ) A18 B)20 C22 D24 E26 | A)64 B)72 C)80 D)96  E) 128 
| : 
i 
| | 6. D 5 G 
8. DE 4G ABCD bir yamuk || | 
e (ABI // Ez 7 8. D 4 GC ABCD bir dik yamuk Ni 
iz (ACI n IBDJ — (FJ İ EL i j 
, 1R. D 6 C ABCD bir yamuk (ADI 1 (ABI 
m E © TABIY EF 1D) fi ICEJ açıortay AE X K : 
IDC| x4cm ACI N 2 mi - i 
BD| - AE|<|DCJ- 4 cm 
Cia TE ii ABCD bir ikizkenar yamuk, |DCJ / |ABİ 
A B IDC| x6cm E JED| 8cm 
Alan(DE i ği (FE) 1 (ABI, (TK LJABI, JAD| - (BC) N 
e Yukarıdaki verilere göre, Mn Gro) oranı | i > Re ŞABİ em vi (DF| -2JAFJ, |TB| <2JCT), IDC| <5cm - 
E kaçtır? | E 
Nu Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? A B (AB| 17cm, JEK| sx > 
z 1 1 3 2 | i veri öre, Alan(ABCD) kaç cm? Na Ni i ri 
İz A) Di B) 5 Cc) wi D) v7 E) 5 i A) > B) > G7 D) > E)8 e verilere göre, Alan( ni Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Bi 
ğ 9 
© © 


ka ARA İN, Akk SA ARR ei i a D) 12 E) 18 
Kİ ZA 55 EE Çi an ki b RM vak vaar A)102 OB)98 ©—9e Dae E)72 Mia, Spldn. SR ) ) 


| 
| 


GEOMETRİ - Yamuk 


TEST - 3 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, |KL| kaç cm dir? 


2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABFE) kaç cm 
dir? 


A) 16 B) 18 C) 20: D)24 E) 32 


TEST -2 
a” ABCD bir dik 
7. D 5 ç ABCD biryamuk o: 40. b 2 ç ABCD bir yam. 5 Mele Dirik RR yamuk 
(DC) / ABI LK 18 yamuk EN 
5 6 İDCİ / TEF / tag, © İDAJL JABI IDGİ // UNİ 
|AD|S|DC|-5cm : (DG| < D 8 ABI 1 (DAJ 
(AC|- &cm E F Deni Ki (AB) L(CBI ! 
A 10 B JABJ- 10cm |EF| 5cm m(EDE) < m(EDA) (DCJ 1 TADI 
i |AB| - 8 cm 10 E (BE| <2 cm n l , JAD| 8cm ç 
illeri 2  |DA| -10cm A Alan(DAM)- 6 cm 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? | A 8 B ni ni ö 
B - 13cm — 10cm 
dir? A (DG| c Ge c 
Dd — X 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABFE ş : 
il ora; i i , Alan(ABED) kaç 
A)24 o B)80 ©)36 D40  E)ag | kaçtır? Alan(EFCp) Oan | Yukarıdaki verilere göre ( i İ i > 
cm dir?  * Yukarıdaki verilere göre, X kaç cm dir? 
5 8 8 13 72 : 
0 AZ Aş O? DE g& a120 B)86 ©)90 D78 BE) M1 82 G3 Ds BS 
8. D e ABCD bir yamuk 11. DA ABCD bir ikizkenar ei 
LABI / (DcJ 2. ri N e ABCD bir ikizkenar 
> EN , | YA EFKL bir dikdörtgen > ; 
&ç M(CFE) - 30 ABI / DGJ| S3 2 (DCJ / TABİ yamu il 
Sİ TACI 1 (BD) p © İKLİ İF (DCI / TABİ 
A B JEF| <6V8.cm JAD| — (Bc| |IKC| < 2cm JAD| > eN 
(BG| -8cm i A 10 B 1DG| —4cm Alan(AED) — S, ” " m(DCA) — 45 
m JAB| - 10cm Alan(FBC) -8, Op A OH 7 5. JB) 7 em 
: i ” — ' -S8, 8 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç $ e i AE FE B Alan(DCKL)-S, Yukarıdaki verilere göre, AlanABCD) kaç 
cm? dir? | Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 2 dir? 
En çile i Yukarıdaki şekilde S, — S, * S> olduğuna SG 
Ö - İFB| toplamı kaç cm dir? 
A)18 B)12/8 C)24 D)18V3 E)245 | A)81 oB)64 C)49 D)36 E)35 | gören b AE) e Meb lep A)36 B40o C45 D49 ES 
i | 5 Z E4 
A2 B) > c)3 D) 5 ) 
9. D 4 c ABCD bir yamuk —— 
IBDİ n (FCJ x (E) 6 D x c o ABCDbirdik 
amuk 
F (ABI / (DC a) 1 JBGI 
DF| — 
İDFJ — JAF| : İL ABCD bir yamuk (DC) 1 (Bİ 
A 12 B i (ABI // TEFI / IDCİ 
| |(AB| - 12cm ABCD bir yamuk, (DC) // (KL) // (ABI ! z ” İAE| — 2JDEJ A 12 EB |JAD| <İDE| 
(BD| - 10cm LACI ve (BD) köşegen, (KLINJACINIBDI — (TJ İ bela JAE| - 12cm 
: E la —X 
(BEJ -x i ei nn (EP| > |PRJ > JRF| |AB| - 10cm 1DC| 
iü i 9 5 Alan(EFCD) - 10cm? 


Yukarıdaki şekilde Alan(DAE) > Alan(EBCD) 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)7 B) 7,5 Cc) 8 D) 9 E) 10 


3 
E 
ö 

> 

2 

ie 

Lu 

>3 

O 
Lü 
0) 


GEOMETRİ - Yamuk 


7. pia ç ABCD bir dik yamuk : 10 j 
: . E ABCD bir iki i 
> IDCJ 1 (DAJ yamuk ie 
E IDAJ « TABI (DCI / JABJ 
(CB| — |EB| ICE) 1 JAEJ 
IDE| < IDC) —-İcm (AHI 1 (BGJ 
(AB| -8cm 2|CH| — |HBJ. 
A 8 B JAD| — (BG| 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç e ri 
cm? dir? ai 
Yukarıdaki verilere göre, -Alan(ABH 
A)42 B)36 C27 Dea E18 kaçtır? e Alan(ABCD) Sn 


i 
AŞ BŞ o? Di gi 


IDCI / TEFI / (ABI 
ICFJ açıortay 

IFGJ 1 (DG) 

JDE| > JEAJ yamuk 

JEF| 6cm 4 IDGI // TABJ 

| ” (DAJ 1 JABJ 
K ACI 1 JBDJ| 
8 JAD| 6cm 
(BC| — V6t cm 


ABCD bir dik 


JIFGİ| 4cm 
|CB| — 10cm 


ABCD bir yamuk 


pl 
x 
w 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm” dir? 


JAB| —x 
A) 84 B) 86 C) 88 D) 90 E) 92 Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 
A)S5 B)7 Cc) 9 D) 13 E) 15 | 
9. D x ABOD bir dik yamuk o 12. D 7 ç ABCD bir yamuk | 
E (DCI / TABI IDCI / TEGİJ // TABİ 
i (ADI 1 (ABJ (AFJ açıortay 
JEB| 4 |CE| IDFI 1 JFAJ 
JAB| —2 |DG| JAB| — 11cm 
|AD| — JAE| < 4cm (DC| 7cm | 
B. |Doj—x İnal | 
IFG| —x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
il Yukarıda verilenlere göre, x kaç cm dir? 
Mt B3 o 2 DE E)3 
A)2 B)3 Co) 4 D) 5 
İLE 2E 3-E DED a 8-E 9-T i0A iie 


A 3 E 5 B 


A) 16 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
(DCI / (ABI 
Pam 
m(BAD) — 759 
JAB| — 2JDG| 
B Alan(ABCD)-12 cm? 
JAD| — (BC| Xx 


Yukaçıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 4 B)5 ge -DZ E) 8 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
(DCI / JAB) 
F (DEJ 1 JABJ 
(EF) 1 (BCJ 
İDE|<JEF| 
|(AE|< 3cm 
|EB|s 5cm 


Yukarıdaki şekilde |AD| — |BC)| olduğuna 
göre, ABCD ikizkenar yamuğunun çevresi 
kaç cm dir? 


B18 C20 D)24 E32 


ABCD bir yamuk 
. ABI (DCİ 
ği m(AEB) < m(GEb) 
(DC| 3cm 
JAB| - 6cm 
JAE| -8cm 
İDE| —Xx 
A 6 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)7 B) 6 C)5 D)4 E)3 


4. ABCD bir yamuk 
IDCI / 1ABI 
Pi 
m(ÂDE) > 609 
|CE| — |EB| 
Yukarıdaki şekilde |AD| - |DEJ| - 4V3 cm 
olduğuna göre, |AB| * |DC)| toplamı kaç cm 
dir? 
A) 43 B) 6 c)8 D8B  E12 
5. D 8 e 
d 6 
AZ2H Xx B 
ABCD bir yamuk, CHB bir diküçgen 
IDCI // TABJ, İCHJ 1 (CBI, |DAJ#JCHJ - 6cm 
İDC| -8cm, JAH| 2cm, |HB| -x 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A)8 B)10 C)12 D)14 Oo E)16 
6. D 5 C ABCD bir ikizkenar 
yamuk 
10 E io (o İDCİY/ ABI 
X IDEJ 1 JECİ 
TEF) 1 JAB) 
A 10 F 7 B 


(BC| — JAD| < JAF| < 10cm, |DC| 5cm 
IFB| < 7cm, |EF| >x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) 4 GC) 5 D) 6 E)7 


iç 
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GEOMETRİ - Yamuk 


ABCD bir yamuk 
IDCI / ABI 
m(ÂBE) <m(0BÜ) 
E (EB| — |DB| 
JEA| <2cm 
JAB| - 12cm 
JED| 4cm 
IDC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A 9 B 


Eşi 


ABOD bir dik yamuk, m(ABD) - m(öBö) 
IDCI / TABI, (DAJ 1 (ABI 


7 
|AD| 3cm, JAB| 9cm z 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 
A) 15 B) 18 C) 21 D) 24 E) 27 
D C ABCD dik yamuk 
İDEJ açıortay 
2 (DCJ / (ABI 
E (ABI 1 (BCJ 
(DEJ 1 JAEJ 
JAD| <8cm 
A B Alan(AED) — 12 cm? 
Yukarıdaki verilere göre, Çevre(ABCD) kaç 
cm dir? 
A27 B)26 C)25 D2 E)22 
20 3D OE SED ŞE 


ABCD bir ikizkenar 
yamuk 

IDC / TABJ 

IDFJ £ (BFJ 

JAD| — |CB| 

İAE| 9cm 
İDC| -8cm 
JEB| -5cm 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) — 68 cm? 


olduğuna göre, Alan(DFBC) kaç cm? dir? 


A) 44 B) 52 C) 58 D)64 E7 


D Cc ABCD bir yamuk 
© (DCI // TABI 
E (EF) /1CBJ 


N (EC) 1 (CBJ 
İDE| < JEAJ 

İEC| 8cm 

JEF| —x 


>» 
ni 
w 


Yukarıdaki şekilde Alan(ABCD) - 80 cm? 
olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A) 2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)6 


ABCD bir yamuk 
FECD bir paralelkenar 
(ABI // (DCJ 

Dam 
m(DAB) — 609 


İCE| — |EB| 
JAD| <4cm 
JAB| —x 


Şekilde taralı bölgenin alanı 8/3 cm? olduğu- 
na göre, x kaç cm dir? 


A)6 B)8 C)9 D)10 E)12 


e 


Mb iRB 


a m a 


& Eşit sayıda bölmelere ayrılmış iki doğru parçası 


A , 7 AR 
Rk VE PRAJ 
2 im ağ Em Bo SAP vü 


px 
ilemi 
Ra, 
pe a 
i 

” 
e 
Fi 


üzerindeki noktalar sırası ile birleştirildiğinde, şek- 
ildeki gibi desenler oluşur. 


A 


EM, 
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<5 
255 


EE 
EŞ 


S$ 


EZ 


ji 
b) 
5 
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Aşağıdaki çizgiler, bir düzgün sekizgenin bir 
köşesinden çizilen köşegenler kullanılarak elde 
edilmiştir. 


ZI 


Çizgilerin uzunlukları ve çizgiler arasındaki açılar 
değiştirilerek bir çok farklı desen elde edilebilir. 


WA 


Aralarındaki açlıar 72” olan iki çizgi kullanırak elde 
edilen aşağıdaki şekilden de beş köşeli bir yıldız 
elde edilebilir. 
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GEOMETRİ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


Şerit Süzlemeleri 


# Bir şeklin belirli bir doğrultu boyunca ötelenme- 
siyle elde edilen motife şerit süsleme denir. 


» Birmotifin elde edilebilmesi için öteleme, yatay-di- 


key yansıma, ötelemeli yansıma teknikleri kullanı- 
lir. 


Örnek: 


N 


Yukarıdaki şekli yatay yansıtıp ötelersek aşağıdaki 


şekli elde ederiz. 
KK 


Bu şekli de dikey yansıtıp öteleyerek aşağıdaki süsle- 
me için kullanacağımız motifi elde ederiz. 


a 


Bu motifi öteleyerek aşağıdaki şerit süslemesini elde 
ederiz. 


Örnek: 


Yukarıdaki şekli yatay yansıtıp ötelersek aşağıdaki 
şekli elde ederiz. 


Bu şekli de dikey yansıtıp öteleyerek aşağıdaki süsle- 
me için kullanacağımız motifi elde ederiz. 


Wa 


Bu motifi öteleyerek aşağıdaki şerit süslemesini elde 
ederiz. 


iŞ 


Aynı şekle farklı dönüşümler uygulayarak aşağıdaki 
şerit süslemeler de elde edilebilir. 


z ELLİK EKLERİ EZ 


N ÇAN) VOY / di 
YAZ Ge 


Yukarıdaki süslemeyi elde edebilmek için bir karenin 
içine dört tane eşkenar üçgen çiziyoruz. Daha sonra 
kare ile eşkenar üçgenlerin ortak kenarlarını siliyoruz. 


Oluşan bu desen ötelenerek yukarıda verilen 
süsleme elde edilir. 


Aynı zamanda bu şekli 459 döndürerek aşağıdaki 
sekiz köşeli deseni de elde edebiliriz. 


| 


Karenin bir kenarına şekildeki gibi bir desen çizelim. 
Bu deseni işaretli köşelerinden 3 kez 90'ar derece 
döndürerek bir şekil elde ederiz. 


go” 
74 


) go” 
H 


KR 
go 


Oluşan bu şekli de sağ alt köşesi etrafında saat 
yönünde 909 döndürerek yukarıdaki motifi elde 
ederiz. 

Oluşturulan bu yeni motif yatay ve dikey doğrultuda 
ötelenerek (başlangıçta alınan karenin bir kenar 
uzunluğunun iki katı kadar öteleme) aşağıdaki düz- 
gün kaplama elde edilir. 


WE 


Siz de yurakıdaki kaplama örneğini inceleyip, nasıl 
oluşturulduğunu düşününüz. 


Örnek: 


B Cc 
ABC eşkenar üçgeninin (AB) kenarına yukarıdaki gibi 
bir desen çizelim. Daha sonra bu deseni A köşesi 
etrafında 609 döndürerek (AC) kenarına bir kopyasını 
taşıyalım. 


a 
1809 


(BCJ kenarının orta noktası olan D olsun. (BD doğru 
parçası üzerine şekildeki gibi bir başka desen çizelim 
ve bu deseni de D noktası etrafında 1809 döndürüp 
IDC) kenarına bir kopyasını çizelim. 


)İ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


iL 
>> 
O 
Da 
O 


Bu yeni deseni kullanarak aynı dönüşümleri tekrar- 


| 


layalım. 


Fraktal 


* Bir şeklin orantılı biçinde küçültülmüş veya 
büyütülmüş benzerleri ile oluşturulan örüntülere 


fraktal denir. Dikey 180“ Yatay 
yansıma döndürme yansıma 
e x Birfraktalın en küçük parçası ile en büyük parçası e 3. Adım | 
Si birbirlerine benzerdir. A 
Yukarıda kaplamamız için gerekli temel motifimizi , NN 
| oluşturmuş olduk. > 
| Bu motifi 6 defa A köşesi etrafında 60* döndorerek Örnek: 
| BAN : a e Di ğ 
| e Len Fraktalımızı oluşturmak için altı tane eşit uzunluktaki 
GERi doğru parçasını aralarındaki açılar 60 ar derece ola- 7 
cak şekilde uç noktalarını birleştirelim. 
4. Adım 
Örnek: 
Fraktalımızı oluşturabilmek için kare içerisine aşağı- Bu dönüşümleri iki defa daha tekrarlarsak aşağıdaki 
daki deseni çizelim. i o desenleri elde ederiz. 


Wa 
WA 


Bu motifi de şekilde gösterilen oklar yönünde ötele- ge Aim : 
yerek aşağıdaki kaplamayı elde simiş oluruz. Bu deseni 1/2 oranında küçültüp üç kopyasını alalım. 


© Dahasonradabu kopyalara sırasıyla “Dikey yansı- Fraktal Örnekleri: 


Daha sonra herbir doğru parçasının orta noktasını 
işaretleyelim. Bu noktalardan çizgilerimize her iki ta- 
raftan 30'ar derece olcak şekilde ikişer doğru parçasi 


| ma”, “1809 döndürme” ve “Yatay yansıma" dönü- 
daha çizelim. Yeni çizilen bu doğru parçalarının uzun- 


şümlerini uygulayarak üç yeni desen elde edelim. 


luğu da başlangıçtaki doğru parçalarının yarısı kadar 
olsun. 


180“ Yatay 
döndürme yansıma 


ekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


3 


K$ 
İN 
> 


Bu üç desenide aşağıdaki gibi birleştirerek kare şek- 


linde yeni bir desen elde edelim. 


1.Adim 
Bu işlem her adımda tekrarlanırsa aşağıdaki şekilleri 
elde ederiz. 


E 
E 
O 
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Pisagor ağacı 


) GEOMETRİ - Geometrik Şekillerle Kaplamalar ve Fraktallar 


1.Bölüm ÇEMBERDE AÇI 

2. Bilim ÇEMBERDE UZUNLUK 

3. Bölüm DAİREDE ALAN 

4. Bölüm ÇEMBERİN ANALİTİK İNCELENMESİ 


O, ve O, çemberlerin 
merkezi 


Merkez açının ölçüsü, A ve B noktaları çem- 


berlerin kesim noktası 
a 

ise m(ACO,) -w kaç 

derecedir? 


gördüğü yayın ölçü- 


süne eşittir. 


Çözüm: 

(O0,O,J çizildiğinde ya- 
rıçapların eşitliğinden 
A0,0, üçgeninin eşke- 
Bir çevre açının ölçüsü 
gördüğü yayın ölçüsü- 
nün yarısına eşittir. 


nar olduğu görülür. 
Pei 
MAO,O,) — 60“ 
> MAĞ, - 60 
Pi 
> MACO,) -a-30* 
bulunur. 


O, çemberin merkezi 
Pi 
M(OBO) <a 


O, çemberin merkezi 
am. 5 
m(BAC) - 0 ise 


Pi 

m(AOD) — 130 
a 

m(ABE) — 259 ise 
Pam 

m(ECD) — & kaç 

derecedir? 


& * 0 toplamı kaç 
derecedir? 


(OCI çizilirse, yarıçap- 
ların eşitliğinden OBC 
ikizkenar üçgeni oluşur 
ve m(GCB) ze olur. 
Çevre açı özelliğinden 
m(BÖ) - 28 olur. 
Merkez açı özelliğinden 
m(BOĞ) — 28 olur. 


OBG üçgeninin iç açıları toplamından, 
509 420 130 2a * 20 — 1809 


Çevre açı özelliğinden 
m(ÂBE) - 25” ise 
m(ÂE) - 509 dir. 
m(ECD) — o ise 
m(DE) -2a dır. 

O merkez olduğundan 


> 440-909 bulunur. 
& - 40“ bulunur. 


5 


Açı 


GEOMETRİ - Cemberde 
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GEOMETRİ - Çemberde Açı 


1 
) 


(ACI ve (BD) 

çemberin kirişleri 

m(ÂED) — 80* 

m(ACb) — 25* 
Haş 

> M(BAC) <a 


Yukarıdaki verilere göre, a kaç derecedir? 


v 
A) 45 B)5SO O C)55 D) 65 E) 75 


Soru 3: 
JACI ve (BDJ 


çemberin kirişleri 


N 


> JAB| - |BGİ| 
7 m(ACb) — 30* 
Y M(BGO) - a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


4 

A)105 o(B)110 C©)115 D)118 E)120 
Soru 3: 

D ABCD bir kare 


A ve C çeyrek çem- 
berlerin merkezi 
JACI köşegen 
m(EBİ) a 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


di 
A) 15 B)30 Oo 0)45 D) 60 E) 75 


j 


Aynı yayı gören çevre açıların ölçüleri eşittir. 


Pi 


m(ABE) - m(AGCE) < m 


c a 
9 0 
/ > << N Bir çemberde çapı gören 
A e B Oçevreaçı90*dir. 
© 
E 


BF, çemberlerin ortak dış teğet doğrusu 


Da Da Pam 
m(BAD)— 359, m(DEF) - 309 ise m(BCF) kaç de- 
recedir? 


(CDİ çizildiğinde 
aynı yayı gören 
çevre açılar olu- 
şur. Dolayısıyla 
m(8CD) 35, 
m(OCİ) — 309 


<< 
M(BCF) — 35” * 30“ — 659 olur. 


IDGI, yarım 
çemberin çapı 
|BD| - V3JAC| 
3 


C ai 
m(ECA) — 60* 
Pm Ş 
ise m(BAC) > « kaç derecedir? 


(ADI çizildiğinde 
|AD| — |BD| 
olur. 


Eşit uzunluktaki kirişlerin 


böldüğü yaylar eşittir. 


B 


WA 


an 


|ABJ-|CD|<m(AB)<m(6b) 


O, çemberin merkezi 
|AD| — JAB| 
|(AG| < (BC) 

Pa 
m(DAC) - 30" ise 

e 
m(ACB) <o kaç de- 
recedir? 


m(AB) -2a dır. 
|AD| — JAB) olduğu için 
m(AD) -2a dır. 
JAC| —- |BC| olduğu için 
m(BĞ) < 24x609 olur. 


A Çemberin tamamı 3609 dir. 


Gu -- 1209 - 3609 > &-409 olur. 


Soru 1: 
C (ABI yarım çembe- 
rin çapı 
> JAE| — |EG| 
Dai 
m(DAB) — 40“ 
CAD) - 
DX m )za 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 20 8 25 Cc) 30 D) 35 E) 40 
Soru 2: 
G A,B, C ve D çember 
O üzerinde noktalar 
5 JAC|J-|(BC|JDB| 
7 m(AD) — 30* 
Kİ m(ACB) — & 
B 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Z 
B) 50 


A) 45 C) 55 D) 60 E) 70 


O, çemberin merkezi 
|AE| > |AB| < |CD| 
(BGC|  |DE| 
m(BOD) — 145* 

Pa 
m(ODGO) <a 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


v 
A) 35 B) 40 C) 45 D)SO O E)55 


z 
© 
B 
» 
pe) 
E 
© 
(2 
z 
pe 
ii 
z 
O 
LL 
© 


) GEOMETRİ - Çemberde Açı 


Teğet - Kiriş Açı 

Teğet-kiriş açısının öl- 
çüsü, gördüğü yayın 
ölçüsünün yarısına 
eşittir. 


Örnek 1: 

A,D,B çember Üze- 

rinde noktalar 

|AB| < (AD| —|BG)| 
Pm 

ise m(ACE) <a 


kaç derecedir? 
DE 


JAB| — |BG| olduğu 

için m(BAĞ) -adır. 

Çevre açı özelliğinden 

m(BD) — 2. dır. 

(BD) çizildiğinde teğet- 

kiriş açı özelliğinden 
m(ÖBÖ) - u olur. 

DBC üçgeninde iki iç açı bir dış açıya eşit olduğu için 

m(ADB) -2o.dır. 

(AB| - |AD| > m(AÂBD) < 2a.olur. 

Üçgenin iç açıları toplamından 

5 - 1809 > © - 36” bulunur. 


Wa 


Teğet değme nokta. 
sından çizilen dikme 
merkezden geçer, 
A, teğet değme nok. 
tası olmak üzere; 


(ev 10) 


Örnek 1: 
C (AB) ve (EBİ yarım 
çemberlerin çapı: 
D, teğet değme noktası 
İABİ 2cm 
A 2 E 4 B 
|EB| 4cm ise 


JAC| kaç cm dir? 


(EBİ çaplı yarım çem- 
berin merkezi O olsun. 
(OD| çizildiğinde 
(ACI L (0DJ olur. 
> |(0D| <2cm, 


|AO| < 4cm olduğu için pisagor bağıntısından 
(AD| — 2/3 cm bulunur. 


(BCI çizildiğinde, çapı gören çevre açı özelliğinden 
(ACI 1 (BCIJ olur. 
AOD — ABC temel benzerliğinden 
(AD| o |A9)| S 
bej “ ToBl * IDC| — 8 cm 
> |AC| -3v3 cm bulunur. 


A teğet değme nok- 


tası 

m(ABD) — 30* 

M(ÂEĞ) — 25 
gi 

m(ACD) — & 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 
A) 50 
; 


- Yukarıda verilen çemberler C noktalarında birbiri- 
ne dıştan teğet olduğuna göre, a kaç derecedir? 


Z 
B) 55 C) 60 D) 65 E) 70 


m(BAK) — m(KAĞ) 
m(ÂBD) — 35 
m(DEĞ) — 80* 
m(AFD) —a 


ia aa amam iza mn one in panama emmek 


V 
A) 55 B) 60 C) 65 D) 70 E) 75 
Soru 3: 
B ve C teğet nok- 
i A talar 
> ri 
m(BAD) - 209 
> in” 
m(DAC) - 30” 
B C 


Yukarıdaki şekilde çemberler A ve D noktalarında 
 kesiştiğine göre, m(EDE) kaç derecedir? 


4 
A115 B)120 C)125 D)1s0  E) 150 


MANA 


Çemberin dışındaki 


— bir P noktasından, 
çembere çizilen teğet 
P ışınlar, çembere Ave 
B noktalarında teğet 
B ise 


mEEİ 


olur. 


ba 


Aynı yayı gören teğet - kiriş açıların ölçüleri eşittir. 


Örnek 1: 
ABC bir üçgen 
A, D, C teğet 


değme noktaları 


g 55 O m(ABD)—40* 
gi m(ÖBÜ) - 10” ise 
C m(BEĞ) - o kaç de- 


recedir? 


A, D, C teğet noktaları 
olduğundan, 
|AB|—|JBD|-|JBG| 
ve ABC bir ikizkenar 
üçgen olur. 
m(ÂCB)<m(GAB)-65* 


ve & - 105' bulunur. 


Örnek 2: 


—- 


A. o, R ©, B 


O,, O, merkezli çemberler R noktasında teğet ve 
TS çemberlerin ortak teğet doğrusu ise 


Za 
m(ITRS) — & kaç derecedir? 


EOMETRİ - Çemberde Açı 


G 


) 
/ 


Çözüm: 


A o, R O, B 
R noktasından çizdiğimiz teğet doğru parçasının TS 
doğrusunu kestiği nokta M olsun. 
IMR| < |MT| s |MSİ| olur. 


Buradan, 


Pm 
m(İRS) — 909 bulunur. 


B, C ve D teğet 

değme noktaları 
Peşimi 

m(ĞAD) — 209 

M(ECA) — 75* 
Pam 

m(BEA) —& 


THM 
(vsj 
İN 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


m(BCD) 
A az z) > 
A) 80 B) 82 C) 85 D) 87 E) 90 
Soru 2 
E A,B,C,D teğet 
değme noktaları 
Pa 

z m(ÂEB) — 309 
$ m(GED) — 40* 
3 m(ÂCE) — 459 
g m(BEĞ) -& 
(0:1 
© o Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
z 
9 Z 
© A)40 B) 35 Cc) 30 D) 25 E) 20 A) 50 B) 70 


EN 
) 
pa 


z 


TACI ve (DBJ çemberin 


kirişleri olmak üzere, 


-atb , 1409 


bağıntısı vardır. 


ADB bir üçgen 
(ECİ çemberin kirişi 
m(ED) — m(Gb) 
Pam 
mM(BGE) — 1109 ise 
Pam 
m(BAD) — o kaç de- 
recedir? 


m(ED)<m(GD)—a ve 


m(BÖ)—b olsun 


afb. 555 
5 — 70 


a*-b — 140 olur. 


— 709 bulunur. 


(ABI) çemberin çapı 


 2m(ÂK&) -3m(BEB) 


m(AÂD) — 130“ 


Yukarıdaki verilere göre, m(DEB) kaç derecedir? 


A 
D)so OE) 100 


Pa 
m(ACE) <a olmak 


üzere, 


(AE) m (Sb) 
7 2 


bağıntısı vardır. 


G, yarım çemberin merkezi , m(ACE) — 20“ 
m(ED) — 1109 ise m(8D) kaç derecedir? 


Çözüm: 
m(ED)—110* ise m(ÂE) -m(80)—709 dir. 


ELA 


SAR) ED — 209 > m(AÂE)-m(BD)—40* dir. 


Ortak çözüm yapıldığında, 


m(AE) -— 55 ve m(8D) — 15 bulunur. 


Örnek 2: 


B E 


A,B,E,D çember üzerinde noktalar 
m Pa 
ABC bir üçgen, m(AFB) — 3m(ACB) 
JAD| — |(DC| ise m(ABG) kaç derecedir? 


e Pi 
m(ACB) <a, m(AFB) -3e olsun. 


Dış açı özelliğinden, 


m(AB) - m(ED) 


z —-a > m(AB)-m(Eb) - 20 olur. 


İç açı özelliğinden, 


gm) mk) sa m(AB) t m(ED) — 6c olur. 
Bu iki denklemin ortak çözümünden 
m(AB) —da, m(ED) — 2a bulunur. 
> m(DBÖ) —ow (Çevre açı) 
> |BD| - |DCJ| > JAD| 

Pi 
> m(ABG) 90“ olur. 


A ve C teğet 

değme noktaları 
Pi 

mM(ABO) <a 

m(ADC) —B 


(448-180 Jar 


Ta 
A ve C teğet noktalar iv 
pa E 
M(ADC) 230" ise > 
Pay E 

m(ABC) — o kaç de- 3 
recedir? ' 
ia 

in 

>3 

2 

© 


Çözüm: ie 

mM(AC) - 1309 dir. 
& * 130 — 180“ 
a — 509 bulunur. 


NİZ 


siBilgilygülam: 


O, JABJ çaplı çembe- 
rin merkezi 


m(AD) — m(fAf) 
m(ED) - m(BE) 
m(ÖGB) — 50* 
m(ECB) s0 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


Z 
A) 35 B) 30 C) 25 D) 20 E) 15 


B, teğet değme nok- 
, tası 
m(6D) < m(BD) 
Pam 
m(BAD)  45* 


Yukarıdaki verilere göre, m(BÖ) kaç derecedir? 


V 
A) 30 B) 45 C) 50 D) 60 E) 75 


GEOMETRİ - Çemberde Açı 


WA 


Soru 3: 


A, C, E teğet değme 
noktaları 


(DE 1 (DBJ 
m(ÂBÖ) — 60“ 
m(AFE) za 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


Z 
A) 50 B) 55 060 D)75 E) 80 


O, ve O, çemberlerin 
merkezi 
B, C, E teğet değme 
noktaları 

iz 
m(ABC) — 125 ise 
m(8Cb) o kaç 
derecedir? 


D 


oN 


Çözüm: 


(BEJ ve JECİ çizilirse; 
Pu Pa Za 
m(BEC) — m(ABE) — m(ECD) > 90' olur. 
M(EBÜ) — 125 - 90 — 359 
m(ECB) - 559 > a -90 4 55 — 145*bulunür. 


Soru 2: 

A,B,CG, D teğet değ- 
me noktaları 

m(AR) 1009 

m(GR) — 309 


m(EGE) -w 


(ABI / TODİ 

|AB| - |ED| 

m(BD) — 409 ise 
Pu 

m(EDC) —o 

kaç derecedir? 


(ABI / (CDİ olduğu için 

m(AĞ) - m(BD) — 40* dir. 
B m(EB) — x denirse, 

|AB| — |ED| olduğu için 

m(AE) xx 409 

> m(ÂE) - 40" olur. 


> o 409 bulunur. 


AB, çemberlerin or- 


tak teğet doğrusu 
Pa 

m(DBE) — 1259 
Pi 

m(ADB) —e 


Yukarıdaki şekilde çemberler C noktasında birbiri- 
ne dıştan teğet olduğuna göre, « kaç derecedir? 


Z 
A) 30 B) 35 C) 40 D) 45 E) 50 


WA 


A,B, C ve D çember 
üzerinde noktalar 


(ABI / TED 
m(AED) - 40* 
m(DĞ) — 50* 
m(ACB) sa 


Yukarıdaki şekilde D teğet değme noktası olduğu- 
na göre, o kaç derecedir? 

V 
A) 40 B) 45 C) 50 


D) 55 E) 60 


(ABI, O merkezli 
çemberin çapı 
(DCI / (ABI / (EĞİ 
m(bö) z m(8Ö) 
m(BĞ) - m(EĞ) 
m/(OCE) — 80* 


Yukarıdaki verilere göre, m(ÂE) kaç derecedir? 


v 
A) 35 B) 40 C) 45 D) 50 E) 55 


TRİ - Cemberde A 


5 


5 


in 
p3 
O 
1 
O 


TEST - 1 


4. 
Kirişler Dörtgeni 
D ABCD bir kirişler dört- A,B,C,D ve E çem. 
© genidir. ber üzerinde noktalar 
Karşılıklı açılar toplamı M(BAE) — 1409 O, yarım çemberin merkezi i 
ak 1809 dir. m(ECD) — 1109 LAF, yağım çembere D noktasında teğet | O, çemberin merkezi 
De , C doğrusal, |AB| — |BD|, - N 
NZ/ “ i ger A,B,G ri nd e B ve C teğet noktaları 
| at ne p <7 Ni <5 
Pe —— Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? (BD| > |DCİ, mBAC) -40', mDBO) <a 
(sys 180 | KCb mi N : 
| İ o Yukarıdaki verilere göre, m( za ) oranı kaçtır? A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E75 : Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
| m(ED) 
| i A) 30 B) 35 Cc) 40 D) 45 E) 50 
1 2 e 3 | 
| A) — B) 5 C)1 D) — E)2 
| Örnek 1: | 5 
| Soru 2: | 
c O, TABİ çaplı 2. ÂBG, O merkezli | 
- yarım çemberin > 
i 80 C çember yayı 
| merkezi pi <a i 
Ni m(GAĞ) — m(GAB) 
e m : 8 mABb) 50 e ME ği ni 
| ABCD bir dörtgen m(BAB) <a B m(OBÜ) - o ABC bir üçgen 
E, F G ve H çemberlerin kesişme noktaları , , O, çemberin merkezi 
: Pm Pi 
| m(BCD) - 95 ise m(DAB) — « kaç derecedir? : o Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? |BD| - JAE|, mACB) -20', m(ABC) >o 
| | p | Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
| Çözüm: İ A)SO B) 55 Cc) 60 D) 65 E) 70 Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
| A)75 B)675 C65 D6O E)575 
i 
A)6O0 B)65 © 70 D)75 E)80 
JAD| - |pc| 6. 
ti 1BGİ R. 3. D A, B, C ve D çember 
(EFJ ve (GHİ çizilirse kirişler dörigenleri oluşur. i m(ADG) - 2m(ABG) üzerinde noktalar 
Zam 
HBCG kirişler dörtgeninde m(KAD) <a I (ACI n (BDI — £E) 
ü in ST) - 85» dl AB|-|BC|-JCD| | 
: m(GCB) - 959 > m(GHB) - 85” dir. CL AOD bir diküçgen, (A0) 1 (OD) 
ii kirişler Göhigerli Ge me m(ÂDO) — 409, m(ocb) -g 
? m(EHG) - 959 > m(FEĞ) - 859 dir. M(AKB) <a 
(. © AFED kirişler dörigeninde i o Yukarıdaki şekilde KL çembere A noktasında teğet Eği ğ > Yukarıdaki şekilde O noktası ABC yaylı çeyrek 
..  MDER)-98* ve m(OAR) - -85* dir. i olduğuna göre, o kaç derecedir? Yukarıdaki verilere göre, a kaç derecedir? çemberin merkezi olduğuna göre, o, kaç dere- 
nz cedir? 
z > A)70 B)J80 C)SOo D)100 E)110 
© A) 30 B) 45 C) 50 D) 60 g)75 A) 60 B) 70 6) 75 D) 80 E) 85 
© . 


| 
| 


GEOMETRİ - Çemberde Açı 


) 


b 
© 
© 
© 
e 
E 
© 
© 
ez 
gam 
EK 
> 
O 
AMİ 
© 
PN 


A O, çemberin merkezi 
E, D, C doğrusal 
um 
M(EDA) — 58“ 
Papi 
M(BAC) o 


B 


Yukarıdaki verilere göre, « kaç derecedir? 


D (CDJ / (ABI 

(CDİ m (EB) — (FH 
m(EDB) — m(AB) 
m(EĞ) 4 m(OB) - 100* 
m(EAB) - o 


Yukarıdaki şekilde A, B, C, D, E noktaları 
çember üzerinde olduğuna göre, & kaçde- 
recedir? 


A)S0 B)55 C)GO D)65 EE) 70 


ABCD bir kirişler 
dörtgeni 
a 
M(ADG) — 659 
M(BAĞ) — 25 
e 
J ©  mACB)—a 


(>o 


B 


Yukarıdaki verilere göre, w kaç derecedir? 


A) 25 


B)30 C)35 D)40 


MA 


10. 


11. 


12. 


ABC bir üçgen 

IBE| — JEC| 
Pam 

E m(BAĞ) — 709 


B 


Yukarıdaki verilere göre, m(CDE) kaç dere. 
cedir? 


F A ve B çeyrek 
çemberlerin 
merkezleri 
JAFI 1 (ABI 
(BDJ 1 JAB) 
m(DE) — 209 


A G B 


Yukarıdaki verilere göre, m(FE) kaç dere- 
cedir? i 


A)70 B)6O C)50 


D) 40 


E) 20 


(AB), O merkezli yarım çemberin çapı 
|EC| — JAOJ, mM(DAĞ) — 489, m(ACb) <a 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A) 24 B28 C)32 Da4 EE 


Pek yaa AMA DRENE KAS AUŞMARAMJEDRMRMAMEEENERBEŞASMMNALUSAMIAMMANE ŞUB YAMISLYAMMIMASŞDAKNLIKEMMARIERİLAKEBE 


TEST -2 


JAE| - |Doj 
m(GFD)-m(EBÜ) 
m(DAĞ) — 359 
m(ACD) —& 


Yukarıdaki şekilde B, C, F, D, E noktaları çem- 
ber üzerinde olduğuna göre, «& kaç dere- 
cedir? 


A) 75 


ABC bir üçgen, JAE| — JAB| 
m(ÂCB) — 30*, m(8D) - 609, mABü)-a 


Yukarıdaki şekilde A, B, D, E noktaları çember 
üzerinde olduğuna göre, « kaç derecedir? 


A 75 B)SO0 C)100 D)120 E)135 


(BK, çembere A noktasında teğet 
A, E, D noktaları doğrusal 

yan Eğ) 
m(CD) > m(DE), m(ABE) — 509 


Yukarıdaki verilere göre, m(DFE) kaç dere- 
cedir? 


A)50 B)6O C)65 D)75 E)90 


BO,ve0,, yarım 


A O, 
7 
ei 

Yukarıdaki D ve O, noktaları O, merkezli 


çember üzerinde olduğuna göre, m(GDB) 
kaç derecedir? 


çemberlerin 
merkezleri 

a, 
m(A O,C) - 409 


A)110 B)120 C)180 D)135 E) 140 


JAB| - |DE| 
Pam 
m/(BAÜ) - 20* 


W 


Yukarıdaki şekilde A, B, C, D, E noktaları 
çemberin üzerinde olduğuna göre, o kaç de- 
recedir? 


Ni 
e 


A) 50 


A, çeyrek çemberin 
merkezi 

ABCD bir dikdörtgen 
(FAJ 1 JAEJ 

m(OBA) — 309 
m(ECb) za 


m 


> 
w 
m 


Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 


A 15 B)225 C)275 D)30 E)45 


i - Çemberde Açı 


TRİ 


) GEOME 


te 


BveD,O,veO, mer- 
kezli çemberlerin ke- 
sim noktası 
CAB bir üçgen 
m(ÂBE) — 1409 

Zam 
M(EDF) a 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 
C) 45 


D)SO  E)55 


; 
: 
: 
: 
, 
, 
i 
ı 
, 
ı 


10. 


A O, çeyrek çemberin 
pa G merkezi 
C ve D teğet 
noktaları 
A (AOJL (0B| 
in m(GED) — 110* 
O D B 


Yukarıdaki verilere göre, m(BÖ) kaç dere. 
cedir? 


' gi 
Yukarıdaki verilere göre, m(BC) kaç dere- 


TEST -3 
(PT, çembere T m(DE) — 409 
noktasında teğet m(8Ğ) — 20* 
(BT|<|BP| mOFE) <a 
Pa Pa 
m(FBİ) — 40* m(DAĞ) - B 


Yukarıdaki verilere göre, « * B toplamı kaç 
derecedir? 


i 
A) 70 B) 65 C) 60 D) 55 E) 50 cedir? 
8. O ve O, merkezli A) 40 B) 45 C) 50 D) 60 E) 70 
çemberler F nokta- 11. ABC bir diküçgen | 
sında içten teğet (ABI 1 Jacj 
(OBI ve (OCJ, 
O, merkezli A bei 
çembere D ve E > c |BE| — JEC| AB, B noktasında 
Pi 
noktalarında teğet m(ABO) -a çembere teğet 
Pam 
m(BAĞ) — 40 1BC| — |DE| 
EF m(OFE) <a Yukarıdaki verilere göre, o, kaç derecedir? | m( AB) — 40” 
Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? 7 A)30 B)36 C)45 D)GO E7 | m(BKE) - 409 di 
z z AB, O, ve O, merkezli çemberlerin ortak dış teğeti 
A) 25 B) 35 C) 45 D) 50 E) 65 | m(ACE) si 30», m(EDE) — 20, m(GED) zda 
Yukarıdaki verilere göre, m(BFE) kaç dere- Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 
12. . 
9. cedir? 
A)100 B)105 C)110 D)115 E) 120 
A)90 B)100 C)110 D)130 E)140 
İ 
A,B,C,D, E çember A ABC ve DBC 
m ktal Iİ D P Nİ 
e (EO) o BU - 1D) üzerinde noktalar De birer dik üçgen 
mi 
e ml - 50, m CE) e ber 116 
N m(BAF) > 30*, m(FED) > 40", m(BCD) > ie il m(BÖ) - m(BÂ) (BDJ 1 (DCJ : 
Ün i ukarıdaki şekilde O, merkezli çember MK doğ- AE) - m(EL C ERE T 
< ; : il 2 m(AE) x m(ED) LE < 
b Şekildeki O, ve O, merkezli çemberler F nokta- rusuna L noktasında teğettir. Gb ai mec) — 70 * 
5 sında dıştan teğettir. mk e ir m(DAC) <a ö 
- O, ve O, merkezli çemberler B ve E noktala- mBFE) o E- 
5 O, merkezli çember B, F, D noktalarında rında kesiştiklerine göre, m(AB) kaç dere- Yukarıdaki verilere göre, o kaç derecedir? Öp 
f çemberleri kestiğine göre, « kaç derecedir? cedir? Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? ! 
2 iz 
p— A) 10 B) 15 Cc) 20 D) 30 E) 40 re 
53 A)110 B)120 C)125 D)130 E)140 A)140 B)120 CG)110 D)100 E)70 A)85 B)95 C)100 D)115 E)120 z 
Ö O 
GE NE HE MN A MN MK A HR 7 ö 


Çemberde Açı 


GEOMETRİ - 


(PF, çembere A 
noktasında teğet o ; 
m Pam N 
m(APE) - m(EPD) : 
m(AB) < mEb) | 
m(DĞ) — 100* 


Yukarıdaki verilere göre, m(AB) kaç dere- i 
cedir? 


D)75 OE)80 | 


O, O, ve O, merkezli çemberler A, T, E nokta- 
larında KE doğrusuna teğet 


C, O, ve O, merkezli çemberlerin teğet değme 
noktası 


Ül Pam 
m(KAĞ) — 1509, m(GDE) —x 


WE A 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç derecedir? 


A 15 B)225 C)Js0 D)45 E)60 


HDEF kirişler dörtgeni , 


(FCJ / ADI 
m(ECB) — 20*, m(BAD) -30*, m(ABÜ)-a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? 


10. 


12. 


A O, ABC Üçgenin 


iç teğet çembar Z iy 
merkezi Merkezden kirişe çizi- 
F.E, D teğet len dikme, kirişi ve di- 
noktaları şında kalan yayı iki 
m(EKb) — 55 eşit parçaya böler. 
e 
MAOC) -o 
| |AD| — (DB | 
Yukarıdaki verilere göre, o& kaç derecedir? Tİ EE 


A)120 B)125 C)130 D)135 E)i14p 

O, çemberin merkezi 
|(0C| - |JAC| <5cm 

ei (CB) - 11 cm ise 

merkezleri — 

A ve B kesim e 

noktaları kaç cm dir? 

pg ; 
m(PRB) — 160” 
m(IPS) <a 


Yukarıdaki verilere göre, & kaç derecedir? . 


A) 30 


B) 27,5 


ii 
A BveD, 0, ve0, 
ON merkezli çemberle- 
| 


JA EA 


Merkezden JAB) kirişi- 
ne dik çizildiğinde 


JAH|<|HB|J— 8 cm 


C)25 D)225 E)20 


olacak şekilde iki eşit 
parçaya bölünür. 


İCH| <3 cmve |OHJ 4 cm olduğundan 


ii kesimokdaği OHB dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


> m(DE) - 2m(AB) 


Pa 
m(ÂCE) — 80* 


242482 > r-4yY5cmbulunur 


D a 

4 Örnek 2: 

z A (O, çeyrek çemberin 
Yukarıdaki şekilde O, merkezli çember, O, merkezi 

yp! . . *. 
noktasından geçtiğine göre, m(AB) kaç dere ADO bir dik üçgen 
cedir? z " İDC| 6cm 
JAC| > 10 cm ise 
A40 B)so C)s5 peo E6 o |JOA| —r kaçcm 
a dir? 
8-E 9-0 10-3 1-E 


Çözüm: 

(OHI 1 JAB| olacak şe- 
kilde |(OHJ çizildiğinde 
JAH| < |HB| <S5cm 

olur. 

ADO dik üçgeninde 
öklid bağıntısından 


2-5,16 > r-4v5cm bulunur 


A O, çeyrek çemberin 
merkezi 


(ADI // (BCI 
|OD| > |DB| 
(BC| — 12cm 
(AD| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


M 
A) 14 B) 15 C) 16 D) 17 E) 18 


Soru 2: 

O, çemberin merkezi 
ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BC) 

IBD| -2cm 

JEC| x4cm 

(AC| < 7cm 

IDE| >8.cm 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 


A) 25 ğ 5 


7d 
N 


Rİ - Çemberde Uzunlul 


GEOMET 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunlul 


YA 


Teğet değme noktasını 
merkez ile birleştiren doğ- 
ru parçası, teğet doğru- 
suna diktir. 


| (OAJ 1d | 


Çemberin dışındaki 


A 

bir noktadan çizilen 

teğetlerin uzunlukları 

eşittir. 

> B 

* P noktasından çembere çizilen teğetlerin uzun- 
lukları eşittir. 

| JAP| - |BPJ | 
#» Teğetlerin açiortayı çemberin merkezinden geçer. 


ni 
8 


(PT, T noktasında O 
merkezli yarım çem- 
bere teğet 

Pi 
mM(APT) — 459 


Tagi oranı kaçtır? 


(OTJ çizildiğinde 
(OT) 1 (PT ve 

OPT bir ikizkenar dik 
üçgen olur. 


m — yö ——— A 


JAO| —|0B| > |OT| — rdersek 
JOP| > 2 ve |BP| <W2-r olur. 


JBP| YP -r ği 
/A0| r 


1 bulunur. 


Örnek 2 Soru 2: 
” c O ABCD bir dikdörtgen Ma 
O, yarım çemberin GOSGO' — > 
vs merkezi 
04 (EC) yarım çembere e 
T noktasında teğet 
>. (OD| - V& cm 
ATE B JAE|—icm ise 
zi A 
> x kaç cm ABC üçgeninde kosinüs teoremi uygulanırsa i 
ir? 
KB)? (45)? 482 -2.(X45).B. > 
Çözüm: > X246X19-X7 410x425 464-8x-40 A) 25 
a Ni © Lİ > 4Xx-40 > x- 10cm bulunur. 
ğundan (Or) 1 |CEJ 
olur. Soru 3: 


(OT| - V6& cm 


A1E B 


A, TD teğet değme noktaları olduğundan 


6v3 


B)3 


(ADI, yarım çemberin 


A, D ve E teğet değme 


çapı 

noktaları 

|AB| < 6/3cm 
JAD| <12cm 
IDC| —x 


B 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Cc) V10 


B) 2vâ 


E) 3v8 


“ 
Bi 
E| < |ET| —1 CD| — |CT| —Xx olur. 
in mii e ei 8 (AB, (AC sirasıyla B ve C noktalarında çembere teğet 
(OCİ ve (OE) açıortay olduğundan , 
pi Soru 1 D, EE doğrusal, Çevre(ADE) - 24 cm 
m(EOG) — 90” dir. 
H : 
Ni i o Yukarıdaki verilere göre, |AB| kaç cm dir? 
GE)? -x.1 5 x-6cm bulunur. > 
> i A)8 B) 10 C) 12 D) 15 E) 18 
> A B C 
Örnek 3: Soru 4: 


ABC bir üçgen 
D,E,F teğet değme 
noktaları 


(AB| yarım çemberin çapı, (AHJ 1 (HCJ 
/AB| — |BCI, 


İHT) 4cm, 


T teğet değme noktası 


4 |(CT| Xx 
'm(BAĞ) — 60” 


JAF| 38cm 
JFC| <5 cm ise 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


|BE| <-x kaçcm 
dir? 


i 
OEC dik üçgeninde pisagor bağıntısından i 4 
V 
| A)8 B) 12 


C) 13 D) 14 E) 16 


A)2 


B)3 


|AF| > (FDI, 


O, ve O, yarım çemberlerin merkezleri 
(DK, F ve E noktalarında çemberlere teğet 
FAD bir üçgen, 


e 
0) 4 D)5 


|IFE| < V8 cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AC| kaç cm dir? 


E)6 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


) 


ei 
v2 
lm 
pe) 
N 
- 
© 
ye) 
Da 
© 
2 
E 
(0) 
(7 
Ez 
İn 
>3 
O 
ui 
O 


.. 


# Teğet çemberlerin merkezlerinden geçen doğru te- 
ğet değme noktasından da geçer. 


Örnek 1 
O, çeyrek çemberin 
N merkezi 
E, yarım çemberin 
i merkezi 
TOAJ yarım çemberin 
İl çapı 
(OAJ L(0B| 
5 5 JOAJ| — 6 cmise 


|BE| <r kaç cm dir? 


Yarım çemberin mer- 
kezine F dersek, JEF| 
yarım çemberlerin te- 
ğet oldukları D nokta- 
sından geçer. 

Oluşan EOF dik üçge- 
ninde pisagor bağın- 


< ş i > A tısından, 


((43)7 (6-02 437 > r-2cmbulunur 


Örnek 2: 

ABC bir dik üçgen 
B, çeyrek çemberin; 
O, çemberin merkezi 


(ABI 1 (BGJ 
İHF|  |FCJ| 4cm 
JAH| <2 cm ise 


O merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


WS 


(BH çizilirse (BHJ 1 (AC) olur ve öklid bağıntısından 
|BH|? -2.8 > |BH| -4cmolur. 


B ve O merkezleri birleştirilirse G teğet noktasından 
geçer. Şekildeki gibi ek çizimler yapıldığında; OKB 
dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


4402 (4-02 4425r—1ombulunur. 
Örnek 3: 


(Pp 


O merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


(ABJ yarım çemberin 

çapı 

D ve C teğet noktaları 

O çemberin merkezi 
Be 

M(DAB) — 159 

JAB| — i2cmise' 


F, yarım çemberin mer- 
kezi olursa 


D, O, F doğrusaldır. 


A 63 F c B ! çemberin yarıçap 
uzunluğu ise 

(0CJ > |0D| —r 

JOF| —o2r 


İFD| > |AF| -3r—6cm 


r <2 cm bulunur. 


gp (O, yarım dairenin 
merkezi 
K ve L çemberlerin 
merkezleri 
(OK) 1 (KLJ 
C,D, E, F teğet noktalar 
JAG| < (0C| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, |LF| kaç cm dir? 


AE a8 o: mA Ba 
Soru 2: 
(ABI, yarım çemberin 
c çapı 
1 O, çemberin merkezi 
ep TE > C ve D teğet noktaları 
(AD| <5cm 
(BD| — 15cm 


Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çemberin 
yarıçapı kaç cm dir? 


A4 B) 5 c) z D) 6 i > 
Soru 3: 
D2C ABCD bir dik yamuk 
/ IDCI / JAB) 
5 (ADI 1 JABJ 
x IDC| 2cm 
(AB| 8cm 
A 8 B  |EA| —x 


Yukarıdaki verilere göre, B ve D noktaları çember 
yaylarının merkezleri olduğuna göre, x kaç cm 
dir? 


Z 
A) 6 B) 2v7 C) 5 D) 25 E)4 


Çemberin İç Bölgesindeki Bir Noktanın Kuvveti 


A (ABI ve (CDJ kirişleri E 
noktasında kesiştiklerin- 
de aşağıdaki eşitlik sağ- 
lanır. 


İ JAELLİBEJ < (DEJJEGİ 


Örnek 1: 
D O, yarım çemberin 
ç merkezi 
|DF| & |FO| 
i (FC| 2cm 
di o B JEF| 3cm 
çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 
Çözüm: 
D Şekildeki gibi yarım 
>< çember tamamlanıp, 
(ODI yarıçapı uzatılıp, 
: (DKI çapı çizildiğinde 
IKF| —3a ve |DF| xa 
olur. 
2 FE noktasının çembere 


göre kuvvetinden, 
a.38a-2.3 saz v2cmdir 
Yarıçap |OD| — 2a - 2v2 cm bulunur. 


Örnek 2: 

(AB) nTCDİ > (EŞ 
m(BED) — 1209 
(BE|-|CE|s 2cm 
JAE| — 8 cm ise 
çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 


m 
NE 
bei 
pm 
N 
— 
» 
yo) 
pe 
© 
e 
— 
2) 
U 
uri 
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Çözüm: 

|BE| < |CE| -2cm 
ve çemberde iç kuvvet- 
ten |ED| < 8 cm olur. 
Çemberin merkezinden 
şekildeki gibi JABJ ve 
(CDI kirişlerine dikler 
çizersek, 


|EK| 3 cmve |KDJ <5 cmolur. 

OEK 30"-60"-909 dik üçgeninden |OK| — v3 cm ve 
OKD dik üçgeninde pisagor bağıntısından, 

2 (345 Er 


247 cm bulunur. 


Çevre açıların eşitlikleri 
şekildeki gibi yazıldığın- 
da ACE ve DBE benzer 
üçgenlerdir. 


| ACE - DBE | 


A (ACI 1 (BDJ 


(N | z (BE| <3cm 

0 JAE| 4cm 

|CD| < 10cm ise 
JED| —x kaç cmdir? 


A (ABI çizilirse 
|(AB| 5cm olur. 
eşit açılar şekildeki gibi 
yazıldığında ABE ve DCE 
üçgenleri benzer üçgen- 
> lerdir. 

Üçgenlerin benzerliğin 


-—> X-8cm bulunur 


WE 


Soru 1: 
D (ABI 1 (DGJ 
IDE| - JECj 
JAE| 8cm 
A B 
ICD| — 24cm 
Cc 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı kaç 
cm dir? 


A) 8v2 B) 10 C) 11 D) 12 Bia 

Soru 2: 

B N O, çeyrek çemberin 
merkezi 
TODİ n (BCJ — (EJ © 

C İDE| 2cm 

(BE) x-4cm 

4 JECİ 12cm 

o A 


Yukarıdaki verilere göre, çeyrek çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 


/ 
A) 11 B) 12 C) 13 D) 14 E) 15 
Soru 3: 
pe ABCD bir eşkenar 
dörtgen 
(BD köşegen 

-(0BJx3cm 

yi |DO|-13 cm 


Yukarıda şekilde A,D,C noktaları O merkezli çem- 
ber üzerinde göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


/ 
A)128 B)144 C)156 Dj1co E)192 


B 


çemberin Dış Bölgesindeki Bir Noktanın Kuvveti 


(ABJ ve (CDJ kiriş- 
lerinin doğrultuları 
çember dışında bir E 
noktasında kesişirse 
aşağıdaki eşitlik 
sağlanır. 


Örnek 2: 


C 
Xx 
E 
D 
A 
ö B 


(ABI m TAĞI > ŞAP 
JEC| x 2.JAE| 
(AD| 2cm 

(BD| — 13 cmise 
JAE| kaç cm dir? 


JAE| ave 
JEC| — 2a olsun 


A noktasından dış 
kuwvet uygularsak 


a.3a-2.15 
|AE| -a-viOcm 


bulunur. 


O, yarım çemberin 
merkezi 


m(0E) — 60* 

(BD) <icm 

JAE| 4 cmise 

|CE| — x kaç cm dir? 


WA 


Çözüm: 

(ADI çizildiğinde, çapı 
gören çevre açı 90” 
olduğundan ADC bir 
30-60*-909 dik üçgeni- 
dir. 


X 
(CD| 5 12 cm 
C noktasından dış kuvvet uygularsak, 


xx ka) -(24 z).8* >) 


> X242x-8-0 > x-2cmbulunur 


ABCD kirişler dörtge- 
nidir. Eşit açılar, şe- 
kildeki gibi yazıldı- 
ğında AEC ve DEB 
benzer üçgenler ol- 


duğu görülür. 


AEC — DEB 


Örnek 1: 
A ABC bir üçgen 


(BCI yarım çemberin 
çapı 

|AD| < |DG| 

|(ED| 6cm 

IBC| - 18 cm ise 
|AE| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 

(ECI çizilirse, çapı 
gören çevre açı 90* 
olduğu için, 
(ECJ £ (AB| ve 
JAD| > |DC| <6cm 


B 1B ç Olur. 
ADE — ABC olduğundan; 

O. X. e 

is “ 15 > x— 4cm bulunur. 


:) GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


2) 
i 


| 
| 
| 
| 
| 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunlul 


e 
< 


a ABC bir üçgen 


4 JADI - |pGj 
> N |ED| 4cm 
D 
IBC| <6 cm ise 
ABI oranı kaçtır? 
Cc 
Çözüm: 


A ABC - ADE olduğun- 


|AE| — 4k yazılırsa |JAC|J 6k ve |AD| — 8k olur. 


pr — > bulunur. 
Örnek 3: 

A ABC bir üçgen 

(BD açıortay 
p JED| s2cm 
< /BE| < 6 cm ise 
& 4 |CD| — x oranı kaçtır? 

Çözüm: 


A ABD ve ACD açıları AD 
yayını gördüklerinden 
ölçüleri eşittir. 

BCD ve CED üçgen- 
lerinin D köşelerindeki 


C açı da eşit olduğundan 


BCD ve CED üçgenleri benzerdir. BCD — CED 


— > x2-16 > x-4cmbulunur. 


Soru 1: 
G O çemberin merkezi 
N 14 Ex > A, B, C doğrusal 
4 A, D, O doğrusal 
|(0D| 6cm 
|(AD| 10cm 
JAB| <itcm 
IBC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


1 
0) 9 


B) 4v5 D) 3v10 E) 10 


c İADI çemberin çapı 


ABC bir üçgen 
JAE|<JECJ 10cm 
IDE| 5cm 

JAB| —x 


D)8 İha 


ABC bir üçgen 
IDE| > JEB| 
JAB|—JCE| 8cm 
JcD| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 


Z 
A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 


E noktasından bir 
teğet ve bir kesen 
çizildiğinde aşağıdaki 
eşitlik sağlanır. 


| 

| D (AB| yarım çemberin 

| çapı 

| F, teğet değme nok- 
tasi 

| (DHJ 1 JABI 

İDE| 2cm 

| JEH| > 4 cm ise 
| 

| 

| 

| 


IDF| — x kaç cm dir? 


D IDHJ 1 (ABI olduğun- 
dan JEHJ şekildeki 


gibi uzatılırsa 


|HK| — 4 cm olur. 


D noktasından dış kuvvet uygulanırsa, 


2-210 > x - 25 cm bulunur. 


Eşit açılar şekildeki 
gibi çizildiğinde ATE 
ve TBE üçgenleri 
benzer üçgenlerdir. 


ATE - TBE 


Örnek 1: 


(DC) yarım çemberin çapı 


A, teğet değme noktası 
(AHI L (BCJ, JAB| <3cm 


IBD| < icm ise Taci oranı kaçtır? 


Çözüm: 


Bi D Hi Cc 
(ADI çizildiğinde (DCJ çap olduğu için 
m(DAĞ) — 90“ olur. 


ABD - CBA <> İ — JAPİ gir 


3  |AC| 
LA mi 
(HCl oo 3 Li 


AHC — DAC olduğundan, 


zd 
24 


5 


TRİ - Cemberde Uzunlul 


LA 


iL 
z 
O 
in 
O 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


Kesişen iki çemberin 
kesişme noktasında 
teğet olan doğruların 
arasındaki açıya çem. 
berlerin kesişme açısı 
denir. 


A SG B5OÖEA4C Z D Şekildeki çemberlerin kesişme açısı ABE dir. 


* m(ABE) — 90* ise bu çemberlere dik kesişen çem- 


(BCJ ve JEDİ yarım çemberin çapı, F ve G teğet Bölekdenir 


değme noktaları, |AF| — |FG|, |AB| - 6cm, 


O, ve o, merkezli 
(BO| <5cm, |JEC| 4cm, |CD| —Xx 


çemberlerin o yarı. 
çapların kareler top- 
lamı, merkezler arası 
uzaklığın o karesine 
eşitse, bu çember 
lere dik kesişen 
çemberler denir. 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AN 
EZ 


4 
A) 12 B) 14 C) 15 D) 16 E) 18 


Soru 2: 
D ve H teğet değme 


noktaları 10,0,” - |AO,İ? $ Jao,j? 

A, B, G, C doğrusal 

noktalar m 

(AB| - |cj s 

IBG| 2cm D E c OABCD bir dikdörtgen 

|EF| 3cm za Sİ E, FG, Hteğet nokta. 

(AD| < 2/10 cm ları 

|GF| -8cm vE H. |CH| — JHB| 8cm 

a il i NE di |O,H| 6 cm 
Yukarıdaki verilere göre, |EH| — x kaç cm dir? 
A G B 
A) 26 B) 4/3 ğ 6 D) 2yfi E)7 Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çemberler 
dik kesiştiklerine göre, |JAB| kaç cm dir? 

Soru 3: 


ABC bir üçgen 
O, ve O, merkezli çem- 
berler dik kesiştikleri 
için KO,O, bir dik üç 
gendir. 


A, teğet değme nok- 
tası 


4|BD| — 5|DCJ 


Çemberlerin yarıçapları 
8 cm ve 6 cm olduğu 

24 için |0,O,| — 10 cm dir. 
Dolayısıyla |AB| — 24 cm olur. 


Yukarıdaki verilere göre, Tasi oranı kaçtır? 


v4 
3 2 1 2 3 
Ay Vek ai 

ii > o > D) Ş E) E 


o, ve O, merkezli çemberler dik kesişmektedir. 
(AO,| x 10cm 
|(EH| &x 


JEHI 1 TADI, 
(DO,| > 5 cm, 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


25 


A) 4 C) 5 D) 4y2 E)6 


Soru 2: 


O, ve O, merkezli çemberler dik kesişmektedir. 


(0,KI YIEF, |AO,| < 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, |0,O0,| kaç cm dir? 


A4MO0 o B)13 Ö 65 D)14  E)15 


Soru 3: 


Yarıçapları 9 cm olan iki eş çember 1209 lik açı ile 
kesiştiklerine göre, kesişme noktaları arasındaki 
uzaklık kaç birimdir? 


A) 3/3 Ba Cc) 92 D) 12 E) 9vy3 


WA 


Teğetler Dörtgeni 

fel ABCD bir 
dörtgeni 
E, F K, L teğet değ- 
me noktaları 


teğetler 


İ |aB| * |DCJ < JADJ * (BCJ xu | 


İ Alan(ABCD) -u.r 


Örnek 1: 
D ABCD bir dörtgen 
Z (BC| <8cm 
© JAD| <14cm 
İDC|4-JAB| > 40cm 
A H B 


Yukarıdaki şekilde AHED ve HBCE birer teğetler 
dörtgeni olduğuna göre, |EH| kaç cm dir? 


Çözüm: 
JEHİ|  x olsun 


AHED teğetler dört- 


IDE|-JAH| — x * 14 
HBCE teğetler dörtgeni olduğundan, 
IHBİ-JEC| <x-*-8 
İDE| $* |AHJ * |HBJ * JECJ| 2x4 22 
(AB| * |DG| >2x*22 
40 -2x -22 


JEH| -x>9cm bulunur. 


Rİ - Cemberde Uzunluk 


yoj 


ii 
— 
O 
ını 
O 


& Ave D çemberler üzerinde en uzak iki nokta 


AD| <1, 4 |0,Oşl $ 
eba ea i o Kuvvet Ekseni 


İki Çemberin Durumu 


Soru 1 
i Dıştan Ayrık Çemberler 
Dp Cc ABCD bir ikizkenar Verilen iki çembere göre kuvvetleri eşit olan nokta- 
yamuk : — ların geometrik yerine kuvvet ekseni denir. 
u , ” 
içten teğet çemberler i * Kuwet ekseni, çemberlerin merkezlerinden 
IDCİ // TABI geçen doğruya diktir. 
|AD| - (BC) x Kuvvet ekseni üzerindeki bir noktadan çember- 
A B i ...* pi #22: 
Çevre(ABCD) -68cm ; * Merkezler arası uzaklık, çemberlerin yarıçapları li Ni a 
toplamından büyüktür. 
P ii Dıştan Teğet Çemberlerin Kuvvet Ekseni 
Yukarıdaki çemberin çapı 15 cm olduğuna göre, ; OX A ve D çemberler üzerinde en uzak iki nokta i ğ 
g göre, ; dır. ünit Çemberlerin teğet 
İDC| kaç cm dir? NE a ekseni o oldukları T noktasın- 
> |AD| >r * |0şOzj #r> İ & Merkezler arası uzaklık yarıçapların farkına eşittir. da her iki çembere 
A)7 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 12 z de teğet olan doğru 


#x B ve C çemberler üzerinde en yakın iki noktadır. kuvet eksenidir. 


Soru 2: (BC| — |OşO>) —(rş * ra) İçten Ayrık Çemberler i > 

| |AB| — (BG| | 

D c ABCD teğetler dörtigeni ! 
e p 

G ikizkenar üçgen : İçten Teğet Çemberlerin Kuvvet Ekseni 
İCE| - JEBİ EN m 
JADI - |BOJ A VE / B - ği Çemberlerin teğet 
Cevre(BEC z Ekseni (Oldukları K nok- 
vre(BEC) — 32 cm tasında her İki 
yevre(ABCD) - 48 cm 7 5» çembere de teğet 


Dıştan Teğet Çemberler 


WA 


olan doğru kuvvet 
eksenidir. 


e 


Merkezler arası uzaklık yarıçapların farkından kü- 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(BEC) kaç cm? dir? 
çüktür. 


* 


V 
A) 20 B) 32 C) 36 D) 48 E) 50 


A ve D çember üzerinde en uzak iki noktadır. 104O,| < İrş Tel 


i JAD| <2 er 
Senin ADI <2, #ra | 


bi 


36 


A ve D çemberler üzerinde en uzak iki nokta 


| 
| 
Merkezler arası uzaklık yarıçapları toplamına eşittir. 


D “ON c ABCD bir paralelkenar |AD| —r,*10,O,l tra | 

EK DEBC teğetler dörigeni (o | Kesişen Çemberler 
2 ' , ML e > 
- K,L, M, N teğet noktaları * Bve D çemberler üzerinde en yakın iki noktadır. T teğet değme nok- o (5 
imi 
N M |DG| 6cm KE > tası R 
& A EL B IBD| <r, - |0,Ozİ -ra | 1BC| <3cm 5 
ğ ii ” AB| - 6cm — 
E Yukarıdaki verilere göre, ADE üçgeninin çevresi JAB| Cc $ 
G.  kaçcmdir? |CD| < 7cm E 
Mi ** Merkezler arası uzaklık yarıçapların toplamından Şekildeki A noktası o © 
2 v küçük; farklarından büyüktür. in kuwet (o - 
5 M8 Bo Öz Dia E16 ii sl > 
5 si ye mi, & ekseni üzerinde İse 2 
Ç 4-3) <|0,O,| < İK |IDE| < x kaç cm Ö 
© ili 
dir? © 


: 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


Çözüm: 

A noktası kuvvet 
ekseni üzerinde ol- 
duğuna göre, T nok- 
tasından çizilen te- 
ğet doğrusu A nok- 
tasından geçer. 


Küçük çembere göre kuvvet alındığında 


ATI? > 9.16 — 144 > JAT| - 12 cmolur. 


Büyük çembere göre kuvvet alındığında 


122 -6.(16 4x) > |DE| -x-8cm bulunur 


Kesişen Çemberlerin Kuvvet Ekseni 


, Kuvvet 
Ekseni 


|AB| — |BGJ dir. 


* Kesişen çemberlerin kuvvet ekseni, kesim nokta- 
larından geçen doğrudur. 


D ve E çemberlerin 
kesim noktaları 


JAF| — |FGJ 
|(AB| 3cm 
(BC| — 13 cm ise 
JAF| kaç cm dir? 


MIT 


Çözüm: 

AE kuvvet ekseni olduğu için; 
JAF| < |FGJ —x olsun. 
X.2X-3.16 > Xİ-24 > x—2V8cm bulunur 


Örnek 2: 
JAEJ n IKLJ — (Cc3 
ICD| 3cm 
(BC| 5cm 
İDE| — 6 cm ise 


|AB| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
IKLJ kuvvet ekseni üzerinde olduğundan, 


3.X 5) -5.(346) > x-10cmbulunur 


ABN CF - (DJ) 


C, teğet değme 
noktası 


İDE| -2cm 
JEF| 7cm 
IDC| <x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B) V14 C)4 B) 35 E) 25 
(FHJ 1 JADJ 
IFK| 2cm 
“ |FG| <4cm 
|IKO,| < 5cm 
D JaG) —x 


Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çemberler E 
ve L noktalarında kesiştiğine göre, x kaç cm dir? 


V 
Ay B)2 o) > D) 3 E)4 


TEST - 1 


ABC bir üçgen 

(ACI ve (BGJ 
sırasıyla, 

A ve E noktalarında 
O merkezli yarım 
çembere teğet 


|OD| 3cm 
f (BD| -2cm 
JEC| —x 


, 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A3V2 B)5 C)6 DsV/2 Esvy2 
(AB ve (AD 
B O merkezli çem- 


bere sirasıyla B ve 
D noktalarında te- 
A get 
D |AB| <-6cm 
LT 
m(BCD) — 120 


Yukarıdaki verilere göre, A noktasının çem- 
ber üzerindeki bir noktaya uzaklığı en fazla 
kaç cm dir? 


D)4V8 OE)6v3 


A)28 B4 GC) 


© 


IKLJ m TAEJ > (0) 
(BC| - |DEJ 
JAB| s 9cm 
|CD| 4cm 


Yukarıdaki şekilde çemberler K ve L nokta- 


larında kesiştiklerine göre, |AE| kaç cm 
dir? 
A 20 B)22 C)25 D27 E)30 


WA 


(ACI 1 CD 
(AB| - 10cm 
JOA| - 13cm 
JBC| —x 


Yukarıdaki şekilde CD doğrusu O merkezli 
çembere D noktasında teğet olduğuna göre, 
x kaç cm dir? 


A) 6 B)7 Cc) 8 De E10 


OBDE bir kare 
JAE| - 2/8 cm 
|ED| Xx 


Yukarıdaki şekilde, karenin D köşesi JACJ 
çaplı yarım çemberin üzerinde olduğuna gö- 
re, x kaçecmdir? 


YAP BB 02 DME E3 


(AB, çembere B 
noktasında teğet 
A, E, F doğrusal 
A, C, D doğrusal 


B 


b 
4 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| * |CD)| 
toplamı kaç cm dir? 


JAE| <1cm 
JAC| 2cm 
JEF| > 15cm 


A9 B)10 Cit D12 E13 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


z 
) 


(CD, çembere D nok- 10. (BCI, yarım 
tasında teğet çemberin çapı 
(EFI / (CD B, D, E noktaları 
(ACI 1 (CD doğrusal 
|AK|-2JBC|- 4 cm e a ii 
(BD| 4cm 
IDE| 8cm 
Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı 
kaç cm dir? 
A)6v/2 B)8v/2 O)sy2 D)12y2 E) 14y2 
A) A2 B)4V8 C)2 DE Eg 
8. (CT, T noktasında 
O merkezli çem- 11. JAPJ n IDPJ > (PJ) 
bere teğet 2|AB|J — |PGCJ| 
ATC bir üçgen İDC| <2cm 
(AO| 4cm IBP| 4cm 
Yukarıdaki verilere göre, |AT| — |(TC| kaçcm 
dir? > Yukarıdaki şekilde A, B, C ve D noktalari 
çember üzerinde olduğuna göre, |AB| kaç 
ir? 
A 2.5 B)26 C)3V3 Day3 E)ay3 Mi 
A) 1 B)2 c)3 D)4 E)5 
9. (e O, (ABI çaplı 
NN çemberin merkezi e De Çolnyei 
B C, D ve E noktaları geli 
doğrusal (ACI / (DEJ 
— m(AE) - m(EB) (ABI 1 (BCI 
(AO| <3 cm (Bc| 4cm 
E |(OD| 1cm m(GAB) - 30 
Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçap! 
kaç cm dir? 
6 5 8 9 
A) — B) — ©) — D) — 
e Me E) 2v5 A8 Bio 27 Das EY 
TE DE EO NN SN XY BE A GE e 


| 
| 


TEST - 2 


(BCJ ve (FEJ, yarım 
çemberlerin çapı 
PeBü 

LeFE 


Yukaridaki düzlemsel şekil, bir kenarı 2cm 
olan ABCDEF düzgün altıgeni olduğuna 
göre, |PL| nin en büyük değeri kaç cm dir? 


A2 B) 28 O1:y3 
Da r-2v3 EHas2vy3 
D K c ABCD bir dikdörtgen 
< Ave O, EF ve KB yaylı 
çemberlerin merkezleri 
ğ (DKI — |KGj 
|İDE| < (EA| -3cm 
A i B |co|l-2cm 


Yukarıdaki verilere göre, O noktasının A 
merkezli çeyrek çembere en kısa uzaklığı kaç 
cm dir? 


A)3 B) 4 Cc) 5 D) 6 E)8 
6 F 6 GC ABCD bir dikdörtgen 
(/o) O, merkezli yarım 
ya çember ile O, mer- 
kezli çember E nok- 
tasında teğet 
F teğet noktası 
A O, 
|AO,| < 10cm 


(DFJ|FC|x 6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, O, merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E)5 


MI 


B O, çemberin 
merkezi 

(BHJ 1 JACI 

B, E ve A noktaları 
doğrusal 

(0B| 5cm 
|(OH| s3 cm 
|(AD| <2cm 
(BE| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 5 B) 6 0) 7 D) 8 E)9 


O, çemberin 
merkezi 

AFC bir üçgen 
(AGI m (CEJ > iF) 
JAF| 4lFG| 

|(AB| 6cm 

|FE| s3cm 

IBC| «2cm 
|(CD| <1cm 

JAF| Xx 


Yukarıdaki verilere göre, Xx kaç cm dir? 


A) 6 


B)8 


10 D1i2 E)14 


(ABI / 10,O,I 
JAB| - 18cm 


Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çember- 
ler C ve D noktalarında kesiştiğine göre, 
(0,0, kaç cm dir? 


A)3 B) 6 C)9 D) 12 E) 15 


Me 
2 
feni 
ee 
N 
— 
© 
3 
bei 
© 
«2 
e 
© 
(02) 
az 
pa 
EL 
z 
O 
LA 
O 


kva 


berde Uzunlul 
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GEOMETRİ - Cem 


) 


7 A, > (ABI, yarım çem- 
8 berin çapı 
e (AB) 1 (FDJ 
(ECİ 1 (CBI, 
D—ç JFE|<JEC| <8cm 
JAF| 6cm 
(BC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A) 18 B) 20 C) 24 D) 30 E) 42 
8. A (ABI m (DBJ — (B) 
(CD| — 3JAE| 
E JEB| 4cm 
$  |JBCJ 2cm 
B 
AE| —Xx 
GE “ İAEJ 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A) 9 B)8 0) 7 D) 6 E) 5 
9. (ABJ 1 (CDj| 
|AE|SJEC| <1cm 
JED| 7cm 


Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çemberin 
yarıçapı kaç cm dir? 


ay Ş B) 6 92 DAVE ES 


ei kam ni ye 


10. 


11. 


WA 


12. 


TEST - 3 


(ABI 1 (ACI 

|AB| -12cm 

İDC| 7cm 

JEC| —x 
O0,e€ (0,0, 


Yukarığaki şekilde O merkezli çemberin ya- 


Yukarıdaki şekilde AC; O, O, O, merkezli rıçapı 7,5 cm olduğuna göre, x kaç cm dir? 


yarıçapları sırasıyla 3 cm, 2 cm ve 1 cm olan : 

28 22 19 
ayrık çemberlere A, B, C noktalarında teğettir. A El m nel, “ig 
Buna göre, JAB| oranı kaçtır? 

(BC| 
pi gli Gi ga 
3 pi ) E)3 
2. E O, yarım çemberlerin 
A O, çemberin merkezi eliz 
<< o... 
M(BCA) -m(ADE) < go E JEF| -8cm 
|AB| 6cm ABC 6 Dp g İACI 2cm 
JAE| -8cm 


Yukarıdaki şekilde (EFJ, (CDJ çaplı yarım 
çembere K noktasında teğet olduğuna göre, 
JAB| kaç cm dir? 


, A) 16 B) 15 G) 12 D) 10 E) 9 

Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı | 

kaç cm dir? 

A)4 B) 5 C)6 D) 7 E)8 
ort 3. 0, büyük çembe- 

ICAJ rin merkezi 
LAG) L JAT (ACI, B noktasında 
T teğet noktası O, merkezli çembe- 
|(OHJ 3cm re teğet 
IBA| <x |AC| — 4v3 cm 
|BO,| <2cm 


Yukarıdaki O merkezli çemberin yarıçapı 


5 cm olduğuna göre, x kaç cm dir? Yukarıdaki şekilde O, ve O, merkezli çember- 


ler D noktasında içten teğet olduğuna göre, 
A1 B) 2 Cc) 2 D) gi E)3 : 
2 2 O, merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 
KR İRİ la A mm a, GE 5 16 i8 
KE e e. ei 


WA 


ABI N JACI - (EŞ) 
m(AD) — m(6D) 


JAD| 8cm 
JAE| < 6cm 
JED| <4cm 


Yukarıdaki şekilde A, B, C, D noktaları çem- 
ber üzerinde olduğuna göre, Alan(ABD) kaç 
cm? dir? 


A) 12/15 B)24 C)24vV15 D)36 E) 36v8 


ABC bir üçgen 
(BC| - 15cm 
İDC| 9cm 
(AD| 5cm 


Yukarıdaki şekilde (BCJ yarım çemberin çapı 
olduğuna göre, |AB| kaç cm dir? 


A) 12 


B13 C14 D)15 E16 


A,B,CveD 
noktaları 
çemberin üzerinde 
(ABI - |8Ğ) 
(ADI < JOĞİ 
JAB| — 15cm 
JAD| < 20cm 
J(AC| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)20 B2 02 DD BA 


GEOMETRİ - Çemberde Uzunluk 


| 


GEOMETRİ - Cem 


berde Uzunluk 


5 


(BCJ ve (ADJ 
çemberin kirişleri 


(BC) - JAD| 

B Cc |JABJ—-6cm 
7 |AE| 8cm 

D IDG| <3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |BC| kaç cm dir? 


A) 16 


B) 15 


JAB, B noktasında 
çembere teğet 
JAB 1 JADJ 
JAB| 4cm 
IDC| <6 cm 
Yukarıdaki verilere göre, O merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 
A)5 BB6 ON? DsP Eg 
D âGxC ABCDbir dikdörtgen 
7 O, yarım çemberin 
merkezi 
” Ever teğet noktalar 
IFB| 5cm 
5 JAE| 4cm 
ic (GC) <x 
A 4 E B 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
1 
Aş Bi 3 me Ez 
ev e ai 


WA 


10. 


11. 


TEST - 4 


o 


© ABCD bir dikdörge, | 1. © < 

O, TABI çaplı yarım E 
çemberin merkezi 
(ACI köşegen 
JAE| — 16cm - 
İEC| 9cm 


>» 
Oo 


Yukarıdaki verilere göre, çemberin yarıçapı 


ABCD bir dik yamuk 
G, DFE yaylı çem- 
berin merkezi 


 İDCJ 4 TABİ 


(ADI 1 (ABİ 
JAD| - |BEJ 
IFB| 6cm 
JAF| —x 


kaç cm dir? Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
, 
A6 B8 (10 Di? gi M6 BAB 344 Ds E28 
B 
Gey çembe- 2. A O, çeyrek çemberin 
rin merkezi Nİ i 
5 LO 04 N merkezi 
Ji TOAJ z | (A0J 1 (ODJ 
: - 2m(AD) - m(BD) | 8 AB)LIBCI 
(BC| -2cm Ni m(OAB) - m(BAO) 
ğ i |(OC| -4cm e |OA| - 8cm 
|CD| —x B Xx Db |AC| < 10cm 
İ i IBDJ Xx 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? | 
| Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 
A3 B4 24 Ds Baf 
A)2 B)3 Cc) 4 D)5 E) 6 
O, çeyrek çemberin 
merkezi 3. A (ABI 1 TACI 
(BCJ 1 (OF| OP (BD) — |BGİ 
M(ÖEÜ) - 459 GA, |(ABj <icm 
|0C| - 3cm İk ni 
(CF) — 2 cm D, B, G noktaları 
BE| <x doğrusal 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


Al Bı g3: pe 
— Z A) 25 


ME iz 


BVO CC) 


Yukarıdaki şekilde, D, A, C noktalarından 
geçen çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


28 D4 


E)5 


wW 


ABC bir üçgen 
A,D,E, C noktaları 
çember üzerinde 


JBE| <7cm 

|EC| <3cm 

JAD| <9 cm 
Yukarıdaki verilere göre, İbEl oranı kaçtır? 
M2 BS g3 ma pg? 
2 2 


Yarıçapı 25 cm olan bir çemberin, 48 cm ve 
40 cm uzunluklarındaki kirişlerinin merkeze 


uzaklıkları sırasıyla a ve b ise b oranı 
kaçtır? 
12 6 5 VA 5 
Mg iş O “çel 
O çeyrek çemberin 
merkezi 


m(ÖDÜ) - 60* 
m(BOE)-m(0CB) -90* 
IDC| — 6V3 cm 

|(0B| —Xx 


o xXx B E 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)6 B) 5 o 4 D)3 E)2 


22 
> 
ge 
pe 
N 
-—> 
© 
Ne 
© 
-— 
E 
© 
(2 
2 
pe 
LI 
— 
O 
LU 
O 
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GEOMETRİ - Cemberde Uzunluk 


O, merkezli (OAJ 
çaplı yarım çember ile 
O, merkezli çember; 
O merkezli çeyrek 
çembere ve birbirine 
A, C,D, E noktaların- 
da teğettir. 


Yukarıdaki şekilde, O merkezli çeyrek çem- 
berin yarıçapı 12 cm olduğuna göre, O, 
merkezli çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


At BY o) Dz E3 


IFOJ LJOEJ 
(ABJ 1 (BCJ 
IBCI 1 (CD) 
|AB| - 6V3 cm 
|CD| — 4y3 cm 
(BC| 6cm 


Yukarıdaki şekilde B ve C noktaları O mer- 
kezli çeyrek çember üzerinde olduğuna göre, 
çemberin yarıçapı kaç cm dir? 


A)vV39 B)2v13 C)7/3 D)2v.39 E)6v13 


ABCD bir kare 
EBKF bir dikdörtgen 
IDG| — 10cm 
2JEF| — |EB| 


D 10 Cc 


Yukarıdaki şekilde F noktası D merkezli 
çeyrek çember yayı üzerinde olduğuna göre, 
Alan(EBKF) kaç cm? dir? 


A)4 B) 6 Cc) 42 D) 8 E) 12 


çapı 
MAP) - mb) 
Şi 1 /BF| -Scm 
|FG| 8cm 


NI 


D 
Bİ 
A 8 Ö1H7T B |OAJ- 8cm 


merkezi 

I(COJ 1 (0BJ| 
IDAJ 1 (ABJ 
|CD| — |DO| 
(AB| 4cm 
IDA| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


AV B3 G28& Da Ea 


B çeyrek çemberin 


merkezi 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| — |CD| farkı kaç 


cm dir? 


Aİ Bi Oz? Dz Ea 


O, yarım çemberin mer- 
kezi 


| Şi T,C ve E teğet noktalar 
A (DHI 1 (ABI 
|OH| <1 cm 


Yukarıdaki verilere göre, M merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 


Al BS 02 mne22 B3 


2-6 3-B A 5-D G-A 


O, çeyrek çemberin 


(ADI yarım çemberin 


- JOAJ dairenin yarıçapı 
|OA| <r 


& Bir çemberin iç bölgesiyle çemberin birleşim kü- 


mesi bir dairedir. 


Cevre — 2.x.r 


Örnek 1: 
Alanının çevresine oranı 3 cm olan bir dairenin ya- 


rıçapı kaç cm dir? 


r- 6 cm bulunur. 


Örnek 2: 

Yarıçapları toplamı 11 cm 
olan O, ve O, merkezli 
içten teğet iki çember 
arasındaki alan 

55n cm? dir. 


(ABI, D noktasında O, merkezli çembere teğet ol- 
duğuna göre, |AD| — x kaç cm dir? 


Çözüm: 
iy kiz - 11 cm ola- 
A rak verilmiş, iki çem- 
— ber arasındaki alan; 
c | 2 25 
MV, A, 557 


BE 
Nm 55 
(ri, * r,) x 55 


(,-r,).11 55 > r,-rh, > 5 bulunur. 


Wa 


Buradan; ((, * (o) * ie Rİ Ea 1145 
2, # 16>r, <-8cm 

r, <3cm bulunur. 

DO,O, dik üçgeni 3-4-5 üçgeni olur. 


IDO,| -4cm, X28-4-5x-4cm bulunur. 


Örnek 3: 

Pa 
m(AKL) > 60“ 
K ve L merkezli çem- 
berler şekildeki gibi 
birbirlerine teğetiir. 


Bu konumda AB doğrusu üzerinde ok yönüne doğru 
dönerek ilerliyorlar. 

Buna göre, K merkezli çember 1 tam tur attığında 
L merkezli çember kaç tur atar? 


Çözüm: 

K merkezli çemberin 
yarıçapına A, L mer- 
kezli çemberin yarıça- 
pına r diyelim. Çem- 
berlerin bir tur atarak 
aldıkları yol kendi 
çevrelerine eşitüir. 


KPL dik üçgenini oluşturduğumuzda JKAJ —R, 

IPAJ <r, |KPJ| <R-rve 309-60-90” üçgeni özelii- 
ğinden |KL| > 2JKP| SR $r > 2(A- ) 
>—RAs4sr-2R-2r>R31r olur. 


Çemberler beraber ilerledikleri için alacakları yollar 
da eşit olur. Küçük çemberin tur sayısı X olmak üzere, 
x.2nr - 2nR > 2n3r 


>xX-3 bulunur. 


c 
pe 
<< 
©) 
$ 
p 
5 
ca 
"oz 
yeme 
iy 
z 
O 
in 
O 
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Örnek 4: 
(AEJ ve JACJ yarım 
çemberlerin çapları 

D çeyrek çemberin 
merkezi 

|AB| - |DE| <-2cm 
olduğuna göre, taralı 
bölgelerin 


alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


E JAFJ ve (FEJ çizilirse 
çapı gören çevre açı 
90” olacağından 

JAFI 1 (FEJ olur. 

JDFJ — (CD| —r 
AFE dik üçgeninde öklid bağıntısı uygulanırsa; 
R-2(440)-842r>2-2r- 8-9 

> (—4).((42)-0 


r 4cm bulunur. 


Taralı bölgenin alanı büyük yarım dairenin alanından 
küçük yarım dairenin ve çeyrek dairenin alanı çıkarı- 
larak bulunur. 


Büyük dairenin çapı -2424445-10cm oldu- 
ğundan yarıçapı 5 cm dir. Bu durumda; 


5 m2 m4? 25n-4n-8x 
Taralı alan 5 5 ERİN 2 
— GE cm? bulunur. 
Örnek 5: 
ABCD bir dikdörtgen 
D merkezli çeyrek 


çember, O merkezli 
yarım çembere T nok- 
tasında teğettir. 


JEC| <4cm 


A (0) B 


Çemberlerin yarıçapları eşit olduğuna göre, taralı 
alanlar toplamı kaç cm? dir? 


Wa 


.c Dikdörtgenin karşılıklı 
iki kenarı eşit olduğun. 
dan; |DC|JAB| 


>(1t4—Or>r— 4cm 
bulunur. (DOJ çizildiğin. 
v de çemberlerin yarıçap. 


v1 > > 
r i ları eşit olduğundan 


İDT| s |TO| < JAOJ| <4cmolur. Bu durumda DAG 
dik üçgeni 30“-609-90* üçgeni olur ve 

JAD| — 43 cm olur. 

Taralı bölgelerin alanları toplamı dikdörtgenin alanın- 
dan çeyrek ve yarım dairelerin alanları çıkarılarak bu- 


lunacağından; 


2 2 
BAS - a ” - — (82V3 — 12n) om? bulunur 


Örnek 6: 


İDE, B merkezli çey- 
rek çembere E nok- 
tasında teğet 


B, C, D doğrusal 
JAB| —r 

İDE| —x 
Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit ol- 
duğuna göre, > oranı kaçtır? 


Çözüm: 
A E teğet noktası oldu- 
ğundan (BEJ 1 (DE dir. 
J / X Taralı alanlara S, taralı 
© © olmayan alana da P 
B C p dersek, çeyrek dairenin 
ve BED dik üçgeninin 
alanları P - S olarak 
eşit olduğu görülür. 
a — > > i 5 bulunur. 


örnek 7: 


A ve D teğet nokta- 


A x - 
e) 
ları 
(ABJ 1 (BCJ 
(BCI 1 (DCI 
|AB| —x 
7) 
p e 


Yukarıdaki şekilde dairenin alanı taralı bölgenin 
alanına eşit ve dairenin yarıçapı 4 cm olduğuna 
göre, x kaç cm dir? 


Çözüm: 


S, * S, — Ss, olmalıdır. 


Ss, - Alan(DCBA) — S, 


olduğundan, 

2S, — Alan(DCBA) -S, 
42 pe 8 y rn 

> TK — O.A 2 

>24n— 8x 


> Xx 3nxcm bulunur. 


WA 


Soru 1: 
Çevreleri eşit olan bir kare ile bir dairenin alanları 


oranı kaçtır? 


AZ BI ğ 3 De BE 
Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (ACI 
|(AB| 5cm 
JAC| > 12cm 
B c 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeni ile iç teğet çembe- 
rinin arasında kalan bölgenin alanı kaç cm? dir? 
B) 30-27 


A) 30-7 C) 30-31 


Z 
D) 30-47 E)30-6x 


Soru 3: 

E Şekilde (ADI çaplı 
yarım çemberin için- 
de çembere E ve F 
de, (ADI ye BveC 
de teğet olan çem- 
berler verilmiştir. 
JAB| < 10cm 
(BC||CD|20 cm 

Yukarıdaki verilere göre, yarım çember ile diğer 

çemberler arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç 

cm? dir? 

211 


Gi 


213 
2 2 


B) 105 D)106 E) 
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> 


Soru 4: 


E O çeyrek dairenin 
- B merkezi 
OABC bir dikdört- 
gen 
JEC| -2cm 
ö KR 2“ JAD| <4cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


Y 
A) 25-48 B) 24n-25 C) 25n—24 
D) 50x-48 E) 25n-—-25 
Soru 5: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (ACI 
E G 
İDEJ çaplı yarım daire 
N (ABI ve (ACI ye F ve 
B D E c 


G noktalarında teğet 


Yukarıdaki şekilde |BF| . |GC| —- 18 cm? olduğu- 
na göre, yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


iz V 
A)36x B)18v2n C)18x D9/ör E)9r 
Soru 6: 

A (BCJ yarım çemberin 

kA 
|BC| 4cm 
S 

B 4 C 


Yukarıdaki şekilde S,,S, ve S, * S, bulundukları 
bölgelerin alanları olduğuna göre, A noktasının 
(BC ye uzaklığı kaç cm dir? 


3R 


A) vi B)x 


WA 


bio 


Ortak merkezli iki çember arasında kalan bölgeye 
daire halkası denir. 


3 ke 


Daire halkasının alanı, iki dairenin alanları farkı alı- 
narak bulunur. 


Daire halkasının alanı — x.(R” — r) | 
| Daire Halkasının Alanı — x.a?2 | 


O merkezli büyük ya- 
rım dairenin JABJ kiri- 
şi, yine O merkezli kü- 


kildeki gibi T noktasın- 
da teğet 

am 
M(AEB) — 1209 
Büyük yarım dairenin yarıçapı 2/6 cm olduğuna 
göre, daireler arasındaki alan kaç cm? dir? 


Çözüm: 


m(AOb) — m(ÂEB)  120' dir. AOB üçgeninde 
|AO| — |OB| — 26 ve 30*-30*-120* üçgeninden 
|AB| - 2v6.V38 — 6/2 cm olur. 

Taralı alan iki daire arasındaki alanın yarısı ve 
|AT| — (TBJ — 3V2 cm olduğuna göre; 


2 
Taralı alan — M2 — 9x cm? bulunur. 


çük yarım daireye şe-. 


IFE|, M noktasında 


(BCI çaplı yarım Soru 1: 

çembere teğet O, çeyrek dairelerin 
S,, S, ve S, bulun- merkezi 

dukları (o bölgelerin (ABI, E noktasında iç- 
alanları 


teki daireye teğet 
(AB) «8cm 


A 
İN 
O Cc B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 


Yukarıdaki şekilde (FEJ, (BCJ ve (AD) yarım çem- 


S 
m ua 1 
berlerin çapları olduğuna göre; 48 oranı 


cm? dir? 
kaçtır? 
4 3x 
Yaa AZ Or DF Ba 
Ga Soru 2: 
A, B, C doğrusal 
|AB| <5cm 
iBc| 2cm 


WE 


C 
ğ 
o 
o 


Boş alana P M merkezli çemberin yarıçapına r dersek Yukarıdaki şekilde O merkezli iki daire arasında 


zi . 2 iş: 2 
lan taralı bölgenin alanı kaç cm” dir? 
le ii olur. S, S8, *P alanları toplamı da ka g 
yarım daire halkası olacağından A) 18 ğ m O 137 D) 12 E) 10x 
P*S,tS,> ie dir. Bu durumda 


P*S,18,-S, *P S, alanlı daire ile A, 


8,18, B,D, E noktalarından 
S, i geçen çişi ortak 

EŞ ve merkezlidir. 
(ABI), T noktasında 


daireye teğet 
S,veS, bulundukla- 
rı bölgelerin alanları 


Yukarıdaki şekilde A, BDC yaylı çeyrek çemberin 
merkezi ve S, * S, - 25n cm? olduğuna göre, ta- 
ralı alanlar toplamı kaç cm? dir? 


A 
A) 9x B) 16. C)207 OD) 257 E) 50r 


ba 
- 
£ 
w 
ye 
to) 
> 
ö 
ca 
2 
iy 
z 
O 
DK 
O 
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A B 


Xx r yarıçaplı bir dairenin merkezinden çizilen (OAJ 
ve (OB) yarıçapları arasındaki açı o ise oluşan ta- 
ralı bölgeye o derecelik daire dilimi denir. 


O, dairenin merkezi 
|(OA| <6 cm 

Pe 
M(AOB) — 1409 ise 

Pam 

a) |ACB| kaç cm dir? 
b) 1409 lik daire diliminin 
alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 


. |): ... Pm 
Daire diliminin merkez açısı 1409 olduğundan |ÂCB| 
ve taralı alan aşağıdaki gibi bulunur. 


e 140 o İ4r 
JACB| — 2.r.6. 359 “ gm 


Taralı Alan —.7.62. 130 — #4n cm? 


360 
Örnek 2: 
Cc O, yarım dairenin mer- 
kezi 
Pap 
m(COA) — 1009 
100: İAO| < 9 cmise 

A 9 O B 


taralı bölgelerin alan- 
ları toplamı kaç cm? 
dir? 


c AOC ve BOC üçgenle. 
rinin alanı eşit olduğun. 
g 
dan taralı alanların top- 
©. © lamı 100* lik daire öğ 
A 5 B minin alanına eşittir. 
Taralı Alan — 7.9. Se. < İE om? bulunur. 
Örnek 3: 
ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BI 


B ve C merkezli 3 cm ve 
1 cm yarıçaplı daireler T 
noktasında teğet 

A merkezli dairenin yarı- 
çapı 2 cm 

İDE|s 3 cm ise 

taralı alanlar toplamı 
kaç cm? dir? 


(AB|-34342-—8cm 
ve |BC| -3 414cm 
olduğundan 

m(Â) - 30 ve 


Vay 


m(B) — 60* olur. 


Taralı daire dilimlerinin alanlarına a, b ve c denirse; 


a - m2? — 4m. — cm? 

b — 3. - or. > Ni © cm 

o- mi? —m2 ve cm? 

Taralı alanlar toplamı — 4 4 i - a cm? 


bulunur. 


ABCD bir kare 

yam KE 

AEC ve DEĞ, 

B ve A merkezli 

çember yayları 

taralı bölgenin; 

a) Alanı kaç cm? dir? 
b) Çevresi kaç cm dir? 


A ve B çeyrek çem- 
berlerin merkezleri, 
JAEJ ve (BEJ çem- 
berlerin yarıçapları 
olacağından EAB bir 
kenarı 6 cm olan eş- 
kenar üçgendir. 


2 60 


N 2 
“Bao * 6r cm 


a) 609 lik daire dilimi — x6 
2 
Alan(AEB) — si — 98 om? 


S5-6n—-9y8 


Taralı alan-2S 4 9v3 — 2(6n—9v3) - 93 


- (12n-9v3) cm? 


AA TEĞİ 60 — 
b) |AE| — |EB| — 218. eğ — 2ncm olur. 
Taralı alanın çevresi — (AE| * (EB) * JAB| 


(4x * 6) cm bulunur. 


Örnek 5: 
OAB bir üçgen 
(BA, T noktasında 
çembere teğet 
(7G — JABİ 

B |0CJ—|CA| 6cm 
ise OAB üçgeni- 


nin alanı kaç cm? 
dir? 


WA 


O merkezinden T 
ye dikme çizildi- 
ğinde 


|(OT| # 6 cm olur. 


JOA|12 cm olduğundan OTA dik üçgeni 30'-60*- 
90" üçgeni olur. 


Bu durumda; 
(TĞJ - |AB| — 2n6. 25 - 2n cm olur. 
Alan(OAB) — za - 6x cm? bulunur. 


ABFC bir 
dörtgen 

A, B, C sırasıyla, DE, 
DF ve EF yaylı daire 
dilimlerinin merkezleri 


la, 
m(8FÖ) — 1609 


konkav 


JAD| — (EC| — |BF| -3cm ise 


taralı daire dilimlerinin alanları toplamı kaç cm? dir? 


Çözüm: 

m(â) —a,m(8) —b, 
m(6) -colmak 
üzere, 


atb*c-—160'dir 


S,, S, ve &, alanları 3 cm yarıçaplı daire dilimleri şe- 
kildeki gibi birleştirilirse, merkez açısı 1609 olan bir 
daire dilimi elde edilecektir. 


ei 
Z 
< 
© 
3 
3 
Go 
2 
ez 
— 
LL 
>> 
O 
b 
O 
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O 3 
3 
Buradan, 
— n32 160 İş 2 
S, 18,15, 13 “360 > 9.5 —4ncm 
bulunur. 
Örnek 7: 


ABC eşkenar üçgen 

C, A, P doğrusal 

JAC| 38cm 

IPA| <9cm 

Şekilde eşkenar üçgenin A 
köşesine bağlanmış olan ip 
ok yönünde gergin bir şekil- 
de eşkenar üçgenin etrafına 
sarılıyor. 


a) Buna göre, ipin taradığı bölgenin alanı kaç cm? 
dir? 


b) P nin aldığı yol kaç cm dir? 


Çözüm: 

Bu uygulamanın sonun- 
da yarıçapları 9cm, 
6 cm ve 3 cm olan 120“ 


lik 3 tane daire dilimi 


oluşur. 
— ng 120 ş yg2 120 | çe 120 
Bu alanlar - 7.9 “3ö0 * 1.6 “360 7x3 “360 


- 27n 4 12n 4 3n - 42n cm? olur. 


b) P nin aldığı yol ise 120" lik çember yaylarının uzun- 
lukları toplamıdır. 


27.9 2n.6 
3 3 


2n.3 
> - i2xcmdir. 


> 


WE 


Örnek 8: 


A,B, C ve D merkez. 
li eş çemberler biri- 
birlerine şekildeki gi- 
bi dıştan teğettir. 
JAC| - 12cm 

IBD| < 16 cm 


Şekilde E, F, G ve H noktaları ABCD dörtgeninin 
köşegenlerinin çemberleri kestiği noktalar oldu- 
ğuna göre, çemberlerin etrafına sarılan ipin uzun- 
luğu (en kısa) kaç cm dir? 


Çözüm: 

Çemberlerin yarıçapı 
r olsun. ABCD dört- 
geninin her bir kena- 
rı 2r olacağından 
ABCD bir eşkenar 
dörigendir. Eşkenar 


dörigende köşegen- 
ler dik kesişeceğin- 
den ve biribirlerini or- 
talayacağından; 
6? 482-(2)? o (6-8- 10 üçgeni) 
r 5 cm bulunur. 


Çemberlerin merkezlerinden ipin teğet noktalarına 
dikmeler çizildiğinde dikdörtgenler oluşacağından 
çemberlerin aralarında kalan ip parçalarının uzunluk- 
ları 4.10 - 40 cm ye eşit olacaktır. İpin çemberlere 
sarılan kısımları ise bir tam çember oluşturur. 
(atb*sc*td— 3609) 


Sarılan kısmın uzunluğu 2.7.5 — 10x cm olur. 


Bu durumda ipin uzunluğu, (10x - 40) cm bulunur. 


O, yarım çemberin 
merkezi 


m(DAB) — 58* 

Pi 
m(GBA) — 689 
(AO| - V&5 cm 
Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 


AZ BE dr pir pr 
Soru 2: 
C O, dairenin merkezi 
(ABI n (CDJ — £EJ 
(OF) /TCDJ 
ü (GEL - JEDİ 
|OE| < (EB 


0 


Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları bölgele- 


rin alanları olduğuna göre, > oranı kaçtır? 
2 


v 
ala 
© 
alo 
AE 
ala 
Dn 
wle 


B D Cc 


A merkezli EDE çember yayı D noktasında (BC) ye te- 
öettir. |EDE| — 4x cm, |FB| — |ECİ, |AE| - 6cm 
Yukarıdaki ABC bir üçgenindeki verilere göre, ta- 
ralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 

PA 

C) 36v3 — 127 


A) 36/3 -15x OB) 18v/3-12x 


D) 18v3 -9r. E) 36v3—9x 


WE 


ABCD bir kare 


D C 
B ve D çeyrek daire- 
lerin merkezleri 
(AB| 6cm 

A 6 B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 
/ 

A) 18x —- 36 


B) 18x— 18 C) 36n — 18 


D) 86nx — 36 E) 9n 


Soru 5: 

p |(AOJ-|JOBJs4molaniki 
duvarın kesiştiği O nokta- 
sına, içten 6 m uzunluğun- 
daki bir ipin ucuna bir ko- 
yun bağlanmıştır. 


> m) 
m(ÂOB) — 60“ 


Buna göre, koyunun otlayabileceği alan en fazla 


kaç m? dir? (Duvarların kalınlığı önemsizdir.) 


A 
Air Bir C)9a Dr  E)6r 


Soru 6: 


A 22 B cC2aB D 


am? 


AE ve DE, E noktasında dik kesişen B ve C merkezli 
çember yaylarıdır. 
JAB| — |CDJ < 2/2 em 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 
A)8x4*6 


/ 
B)6n*-4 C)8n4*8 
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# Bu formül bize üçgendeki alan formülünü hatırla- 
tır. 


AveC SE 
O, merkezli; r yarıçaplı bir A ve C sırasıyla BKD ve 
dairenin taralı daire dilimi- BLD Çoban yaylarının 
nin alanı aşağıdaki gibi bu- merkezleri 
lunur. JAD| z<4Acdcm 
(ACB| -a |(CD| - 6 cm 

(EKD| sacm 

zam 
(BLD| <—bcm 


r. 


Daire Diliminin Alanı — > 


S, ve $, bulundukları bölgelerin alanları olduğuna 
göre, S, - S, farkı kaç cm? dir? 


Şekilde boş olan ala- 
na S dersek 


WI 


ai. 2 
O, daire diliminin S,*S5-— -2acm 
merkezi — 
i 2 — 2 
(0B| 8cm 5,15 2 3b cm 


|AB| — 7x cm ise (8,4 S)-(S,-S)>S,-5S, - (3b Za) om? 


daire diliminin alanı bulunur. 
kaç cm? dir? 
Pa 
ACB, O merkezli 
Çözüm: çember yayı 
Formülden; (BH| L (AH 
T ri 
Dilimin Alanı — “EĞ. — 287 cm? bulunur. Si ve S, bulundukla 
2 bölgelerin alanları 


Yukarıdaki şekilde S, < $S, olduğuna göre, 


Pam 
JACB| oranı kaçtır? 
İBHİ çtır? 


S, 8,28 


|ACB| <4, 

|BH| <h olsun. 
A r o H 
Daire Diliminin Alanı — 2S — S- te e 


Alan(BAO) > S 


bulunur. 


Örnek 4: 


O, dairenin merkezi 
T, teğet nokta 

O, B, C doğrusal 
|OA| <3.cm 
m(AB) — 60* 


Yukarıdaki şekilde ABT yay uzunluğu ile |TC| eşit 
olduğuna göre, taralı bölgelerin alanları toplamı 
kaç cm? dir? 


|ATBI < (TC| <x 
olsun. 

(OTJ yarıçapı çizildi- 
ğinde 

Alan(OTC) » 


ABT daire diliminin alanı da, & olur. 


Buradan taralı alanların eşit olduğu görülür. 


60 lik Daire Diliminin Alanı — 732. ——— - 9 


Taralı bölgelerin alanları toplamı, 


2.2 — 3x cm? bulunur. 


WA 


C AOB bir dik üçgen 
Bö, O merkezli çem- 
ber yayı 
(ABJ 1 (A0J 

Pi 
M(ABO) > 15“ 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit ol- 


duğuna göre, 08 oranı kaçtır? 
1 3 L 1 T T 
A) 2 B) > Oz D) > E) 3 
Soru 2 
B 5 O, yarım dairenin 
merkezi 
m(ĞD) — 60* 
(ABI — JACI 
A e) D 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 


oranı kaçtır? 


Ox 


ABCD bir eşkenar 


> dörtgen 
A merkezli ETF çem- 
ber yayı T noktasında 
IBDI ye teğet 
Zan 


ii) 
O 


A F B |(ETF| o 5 
(DB| —oO6 


Yukarıdaki verilere göre, ABCD eşkenar dört- 
geninin alanı, taralı bölgenin alanın kaç katıdır? 


VA 
A) 12 B) 16 G) 18 D) 20 E) 24 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


z 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


Eşit kirişlerin arkasın- 
fe da kalan bölgelerin 


alanları da eşittir. 


(ACI, (BCI çaplı yarım 
çembere C noktasında 
teğet 

JAC| - |BCJ x4cm 
ise taralı bölgelerin 
alanlar toplamı kaç 
cm? dir? 


Çözüm: 

C teğet noktası olduğun- 
dan 

(AC) 1 (BCI dir. 

ABC ikizkenar dik üçgen 
olur. |(DCI çizilirse çapı 
gören çevre açı 90” ola- 
cağından; 

(CDI 1 (ABJ ve 


JAD| — |DB|J < |DG| olur. 


, Eşit kirişler eşit alanlar ayıracağından (BDJ ve (DCJ 


kirişlerinin ayırdıkları alanlara S, diğer taralı alana da 
T dersek, 

TS Alan(ADG) olur. 
Buradan 


TAS 24 


Alan(ABC) o 1 
5 — 


T4#S-4 cm? bulunur 


Wa 


Örnek 2: 
A-Z EB 


Şekil 


Şekil-ll 
Buradan; 
PİK pi 

pi 2 
- | 25n 
2 

Örnek 3: 
D 


7 N 


m(AB)--m(GD)—180» 
JAB| 6cm 

ICD| 8 cmise 
taralı bölgelerin alan. 


ları toplamı kaç cm? 
dir? 


(ABI kirişinin ayırdığı alan p 
(CDİ kirişinin ayırdığı alan 
K olsun. 

Eşit kirişler eşit alanlar ayı- 
racağından Şekil-ll yi çize: 
lim. 


6 cm ve 8 cm lik kirişlerin 
ayırdıkları yayların toplami 
180“ olduğundan bir dik 
üçgen elde ederiz. 


Dolayısıyla bu çemberin 
yarıçapı 5 cm olur. 


—24 | cm? bulunur. 


ABCD karesinin içine 
merkezleri karenin kö- 
şeleri olan ve E, E, G,H 
noktalarında (kesişen 
çeyrek çemberler çizili- 
or. 

(EF| — 2 cm ise 

taralı bölgelerin alan- 
ları toplamı kaç cm” 
dir? 


< 


(AEJ ve (BEJ yarıçap- 
ları çizilirse EAB bir 
eşkenar üçgen, 


m(EBE) -30' ve 
m(ECB) 759 olur. 
Buradan 
ÇEĞJ<JEF|-JFAJ 
aynı şekilde 


(DE| < |ER| — |AB| olduğunu söyleyebiliriz. 


Eşit kirişler, eşit alanlar ayıracağından 


İDE|x|EC| <2 cm ve bu kirişlerin ayırdıkları alan- 
larda |EF| ve JEH| kirişlerinin ayırdıkları alanlara eşit 


olur. Dolayısıyla taralı alanlar toplamı Alan(ECD) ye 


eşit olur. 


m(ECb) — 150' olacağından; 


Alan(ECD) - 2 22.sini 509 — 


bulunur. 


Örnek 4: 


Çözüm: 


K TI K 


ZE 


5 
Cc D 
5 5 
4 


Mi e 


P—2K — Alan(TAB) — 


8 
iz EE 
F 
K 
4 


ML pap 2 
>) 2.2. 5 1 cm 
(AB| -8cm 
(CD| -5cm 
m(AB)  2m(CD) 
(AB| kirişinin odaireden 


ayırdığı alan P, (CD)| kirişinin 
daireden ayırdığı alan K ise 
P — 2K farkı kaçtır? 


(TAJ| — (TB| < 5 cmlik ki- 

rişler çizilirse bu kirişlerin 

ayıracağı alan da K olur. 

Bu durumda TAB üçgeninin 

alanı istenen P — 2K farkına 

eşit olur. 

TAB ikizkenar üçgen oldu- 

ğundan tabanına dikme çi- 

zilirse yükseklik 3 cm olur. 
22 — 12 cm? bulunur. 


WA 


Soru 1 
A B merkezli çeyrek 
2 çember ile O mer- 
kezli yarım çember D 
noktasında (o kesiş- 
B 6 o ei mektedir. 
(BO| 6cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
farkı kaç cm? dir? 


Â) or B)9n-6v/3 C)9n-9V/3 D)6V3 E) 12x 


Soru 2: 

A A merkezli çeyrek 
çemberin (o içindeki 
(AB) ve (BCIJ çaplı ya- 
rım çemberler D nok- 
tasında kesişmekte- 
dir. 

B 4 G (BC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


A) ân B)2n*t4 O) 4n*2 ğe E) 8. 
Soru 3: 
E (ACI yarım çemberin 
D çapı 

(DBJ 1 (ACI 

|(AE| 6cm 
A 9 TE JAB| s9cm 

(BC| <-1cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
oranı kaçtır? 


Z 
A) > B)2 c) Z D) 


mvlo 


C 
2 
< 

© 
ye) 

© 
.— 
© 
m 
2 
Jorm 
LL 
© 
Lr 
O 
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Çember ve Dairede Benzerlik 


Tüm daireler biribirine benzerdir. 


İki dairenin benzerlik oranı yarıçapları oranına 
eşittir. 


Benzerlik Oranı — k — EN 


ip 


| Çevreler Oranı — k | | Alanlar Oranı — k2 | 


# Yarım daireler benzerdir. 
para 


Çeyrek daireler benzerdir. 


VD? 


* İki daireden eş merkez açılı dilimler kesildiğinde bu 
dilimler benzerdir. 


Örnek 1: 
B A ve D noktaları, çeyrek 
çemberlerin merkezleri 
: İDE| — 3.JAE)| ise 
çeyrek dairelerin alan- 
lar oranı kaçtır? 
c D E A 


WI 


Çözüm: 
|AE| — a dersek, 
İDE| S |DF| < da ve 
JAD| — da olur. 

|AF| yarıçapı çizildi. 
ğinde, ADF dik Üçge- 
ninde pisagor bağıntı. 
sından, 

JAF| —5a olur. 


A merkezli çeyrek çemberin yarıçapı Sa, 
D merkezli çeyrek çemberin yarıçapı Sa olduğndan; 


3a 


Met 
EB z 25 bulunur. 


Alanlar oranı — | 


Örnek 2: 

ABC bir üçgen 

(ADI açıortay 

(BC) 1 JCEJ 

|AB| 4cm 

JAC| - 6 cm ise 

(BDI çaplı yarım dai- 
renin alanının, C mer- 


kezli çeyrek dairenin 
alanına oranı kaçtır? 


ABC üçgeninde iç açior- 
tay teoreminden, 


BD .4 2 
Dol “6 “3 


Bu durumda |(BDJ çaplı yarım çemberin yarıçapı 
r birim ve C merkezli çeyrek çemberin yarıçapı 3r bi- 
rimdir. Çeyrek çemberlerin alanlar oranı yarıçaplar 
oranının karesi olduğundan, 


Taralı bölgelerin alanları oranı — Gi bulunur. 


O, ve O, yarım 
dairelerin merkezleri 
(ABI, O, noktasında 
, küçük daireye teğet 
A O, ş B 

Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
toplamının O, merkezli yarım dairenin alanına 
oranı kaçtır? 


/ 
aa Bİ OT Dİ B3 


B, çeyrek dairenin 
merkezi 


(ABJ 1 (BGJ 
(BC)J sr 


Taralı bölgelerin alanları toplamı 127 cm?” olduğu- 
nagöre, r kaçcm dir? 


Z 
A) 23 B) 4 Cc) 3v2 D) 6 E) 4v3 


Soru 3: 

A B, çeyrek dairenin 
merkezi 
(ABJ yarım dairenin 
çapı 
De JACJ 

B G 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
oranı aşağıdakilerden hangisidir? 


3 V 


li p z oz Dd E) 


pl 


La 
3 


Aynı merkezli ve eşit yaylı daire dilimleri benzer- 


Bu daire dilimlerinin benzerliğinden çıkan sonuç, 
üçgende temel benzerlik gibi bir şekil oluşturur. 


WA 


O, daire dilimlerinin 


|OC| — 6 cm ise 


S, 
—— oranı kaçtır? 


Daire dilimlerinin benzerliğinden 


S, — 9k dersek 
S, * S, — 25k > S, — 16k olur. 


S, 
Dolayısıyla 57 


GEOMETRİ - Dairede Alar 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


O, çember yaylarının merkezi olmak Üzere çem- 
ber yaylarının arasında kalan bölgelerin alanları, 
şekildeki gibi 1, 3, 5, ... ile orantılıdır. 


Örnek 2: 

o O, daire diliminin 
merkezi 
|OF| - |DB| 
3JAC| — 2JECİ| ise 


S, 
—— oranı kaçtır? 
2 


IOAJ, şekildeki gibi eşit 
aralıklara bölünürse çö- 
züm kolaylıkla yapılabilir. 


Sl 0 5S478498 2 7 mk 
S 11S * 13S — i 


2 8 


WA 


>» 
o 


* ODC ve OAB birer daire dilimi ise taralı bölgenin 
alanı yamuğun alanı gibi hesaplanır. 


(AB|4-JCD)| 


j Taralıalan < .İBD| 


O, daire dilimlerinin - 
merkezi 


IBD| 6cm 
(OD| 8cm 
(6D| —i2cm ise 


taralı bölgenin alanı 


kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Temel benzerlikten 
(6D). 8 
(AÂB| 81-6 
le z : > (AÂB| 21cm olur. 
JAB| 


Taralı bölgenin alanı 


ar. 6 - 99 cm? bulunur. 


V 
Ata 


AB ve CD, A merkez- 
li çember yayları 


Yukarıdaki şekilde AB yayı, CD yaylı daire dilimini 


iki eşit alanlı bölgeye ayırdığına göre, EL ora- 


16D| 
ni kaçtır? 
2 1 Bb pe Zi 
AZ B) o DS B5 


O, dairelerin ortak 
merkezleri 


(0B| 5cm 

(BD| —1cm 
<> 

m(COD) <a 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları eşit 
olduğuna göre, « kaç derecedir? 

A 
A) 115 B) 110 C) 105 


D)100 o E)95 


Soru 3: 


O,, yarım çemberin 
merkezi 


ç merkezi 
© 
Oz 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 72 cm? ol- 


o duğuna göre, |BC| kaccm dir? 


B) 12 C) 10 D) 6v2 E)8 


JA LA 


& Eşit açılı çember yaylarının oluşturduğu daire 


kesmeleri benzerdir. 


* 


m(AB)  m(GB) 


* 


oluşturduğundan benzerdir. 


Taralı daire kesmelerini eşit açılı çember yayları 


B, teğet değme nok- 


tası 
JACJ| 14cm 
(BC| —x 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgelerin alanları sırasıyla 
48 cm? ve 27 cm? olduğuna göre, x kaç cm dir? 


) GEOMERRİ - Dairede Alan 


| 


) GEOMETRİ - Dairede Alan 


ll ERME ME eğri e EE Beğlini 


B noktasından ortak teğet doğrusu çizildiğinde, 
teğet-kiriş açı özelliğinden 

m(AB) - m(BG) olduğu görülür. 

Yani taralı bölgeler benzer parçalardır. 


Benzerlik oranı JABI dir. 


(BC| 
JABI 2. 48 . 16 JABI 4. 14-x 
(BC| 27 9g (Bc| o 3 X 


> x- 6cm bulunur. 


Örnek 2: 
ÂĞ ve DE, B merkezli 
çember yayı 
İDHJ 1 (BGJ 
(CDİ i (AB) 
a 
mM(ABC) — 459 ise 


S, 
—— oranı kaçtır? 
Ss, 


Çözüm: 
|BH| <a yazılırsa 
(BD| - av2 ve 
(BC| — 2a olur. 
b S, yüzeyini oluşturan 
daire diliminin yarıçapı 
K a 2a birim iken S, yüze- 
e — Ş yini oluşturan daire di- 


liminin yarıçapı av? bi- 
rimdir. 
Bu yüzeyleri oluşturan daire dilimlerinin merkez açısı 
eşit olduğu için S, ve S, yüzeyleri benzerdir. 
S, | 2a 
Ss, lay? 


2 
| 2 bulunur 
2 


WA 


EN ZN * 
AEB ve CFD, O mar 
kezli çember yayları 


ACINEFİNİBD| (0) 


JEA| <icm 
JCF| s2cm 
JEB| 3cm 


Ss 
Yukarıdaki verilere göre, e oranı kaçtır? 
2 


A) 5 B) ie C) ia 8) 5 E) 
Soru 2 
(ABI ve JACI, 
AB ve ÂĞ çember 
A 12 B 8 © yaylarınaaitkirişler 
JAB| <i2cm 
1BC| 8cm 


Yukarıdaki şekilde (AB) kirişinin oluşturduğu 
daire kesmesinin alanı 18 cm? olduğuna göre, 
taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 


Z 
D) 32 


A) 12 B) 18 Cc) 24 E) 50 
Soru 3: 
Cc A ve D, çeyrek 
E dairelerin merkezleri 
ICAJ 1 (AB) 
JEDJ 1 (ABI 
A D B 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin alanları 
oranı kaçtır? 


Aİ  B ğ! Da Ea 


1 
2 


TEST - 1 


A o — CO, çeyrek çemberlerin 
merkezi 
B i |OC| 8cm 
|CD| —x 
1 D 
(0) 8 X 
ğ 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 
20n cm? olduğuna göre, x kaç cm dir? 


A)8 


B)7 Cc) 6 D) 5 g4 


Pa 
m(DAC) - 309 
JAP| 6cm 


Yukarıdaki şekilde (AD, O merkezli yarım çem- 
bere P noktasında teğet olduğuna göre, taralı 
alan kaç cm? dir? 


A) 6x 


B) 5x 


C) 4x D) 37 E) 2x 


O, yarım çemberin 
merkezi 

(OC) 1 (BDJ 

|OAJ| <> 6cm 
JEC| -3cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgelerin 
alanları toplamı kaç cm? dir? 


A)87 B)10n C)12n D)1i4n E)16x 


WA 


ABCD bir 
dikdörtgen 
D, çeyrek çembe- 


D E C 


“ “İşg rin merkezi 


İDE| - 2JEC| 
PP, |AB| - 6/3 cm 
A Gö 3 |BC| <10cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı 
kaç cm? dir? 


A) 60V3 -6n B)60vV3-10n C) 72V3-12n 


D) 60v3 — 4x. E) 60v3 — 127 

D C IBFİ, yarım 

dairenin çapı 
E ABCD bir kare 

A, B, F noktaları 

A B rk O doğrusal 
JAB| - |BF| 
|(DFJ > 4V/5 cm 


Yukarıdaki verilere göre, yarım dairenin alanı 
kaç cm? dir? 


A) 27 E) 6x 


B) 37 


C) 4x D) 57. 


O, AB ve CD yaylı 
dairenin merkezi 
3|OD| - |OAJ 
(0BI) açıortay 


Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları böl- 


Ss 
n pi pi i 
gelerin alanları olduğuna göre, g” orani 
2 


kaçtır? 


A)5 B) 6 BİZ D)8 E) 9 


) GEOMETRİ - Dairede Alan 
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O,, O,, O dairelerin 
merkezleri 

JAB| — 16 cm 
(A0), (0, Ol, (0BJ 
yarım dairelerin 
çapları 

(ABJ, O merkezli 
dairenin çapı 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanların top- 
lamı kaç cm? dir? 


A)24n B)32n C)36x D)407x E) 48n 
8. D ABCD bir kare 
O, dairenin 
merkezi 
(AB/ —-xcm 
A I B 


Yukarıdaki ABCD karesinin çevresi O merkez- 
li dairenin çevresine eşit olduğuna göre, da- 
irenin alanı kaç cm? dir? 


WI 


A) Bn? C)2x Dj4rn E) 2m? 


ABCD bir kare 
JAF| <2cm 
IFB| 4cm 


Yukarıdaki ABCD karesinde A ve B merkezli 
çeyrek daireler F noktasında birbirine dıştan 
teğettir. i 

Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 
B) 36—5n 


A)36—47 C0)36—3x 


D) 24 -5n E) 24-2n 


10. O, dairenin merkezi 
m 
M(ABC) — 1209 


|AB|-JBC| — 6cm 


Yukarıdaki şekilde A, B, C noktaları daire 
üzerinde olduğuna göre, taralı alanlar 
toplamı kaç cm? dir? 


A)67-9/3 Oo B)8x-9V5 C) 12n-9y/5 
D) 12n—- 12/3 E) 12n— 18/3 
ii. D 8 Cc ABCD bir 
dikdörtgen 
JAE| — |BFJ 
a E B F İDC| 8cm 


Yukarıdaki şekilde |DCI, JEFJ çaplı yarım 
daireye C noktasında teğet olduğuna göre, 
yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


E) 107 


A) 2x B) 4x. G6 D)8x 
12. D O, çeyrek dairenin 

merkezi 
(ODJ 1 (OC) 

A JAD| < |AO| 
(BC| 5cm 
J0B| 3cm 

o 3 B 5 Cc 

Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı 

kaç cm? dir? 

A) 16x- 6 B) 1167-12 OoOC)8x-3 

D) 4n-— 5 
7D Og BR 10-E 


TEST -2 


1 B O, çeyrek çemberin 
merkezi 
Gi (OBJ 1 (OAJ 
i (BCJ - JACI 
|OA| < 6cm 
o 6 A 


E 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(OACB) kaç 
cm? dir? , 


A) 18V2 B)12.8 C)8/3 D)8V/2 E)10 


2. Şekilde O merkezli 
çeyrek çember ile B 
merkezli OC yaylı 
çember C noktasında 
kesişmektedir. 

1 |0B| 6cm 
(e) 6 B 
Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 
| A) B) 2x. C) 37 D) ân E) 6x. 
| z 
3 E D ABCDEF bir düzgün 
A altıgen 
tg A,B,C,D, E,FveO 
F c merkezli eş çember- 
YAN YAN ler birbirlerine teğet 
Vizon 
A B 
| 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 


A) v3 -37r B)6V8-3n Oo C)6v3-2n 


D) 6x - 6y3 E) 12v3-6n 


MA 


ABCD bir kare 
O, çemberin merkezi 


IDK| — |KG| 
ILC| 6cm 
(BL| < 10cm 


V a 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 


A)200 B)204 


C)208 D)216 E)220 


O, çeyrek çemberin 
merkezi 

(BAJ 1 (0D) 

|OA| <4cm 
|AD| < 1cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(CAB) kaç cm? 
dir? 


A) 4 B) 6 c)8 D) 10 E) 12 
A ABCD bir deltoid 
> (AB| -2cm 
— D (BC| <3 cm 
3 
“Gc 


Yukarıdaki şekilde ABCD deltoidi kirişler 
dörtgeni olduğuna göre, Alan(ABCD) kaç 
cm? dir? 


A)4 B)5 Cc 6 D)7 E)8 


) GEOMETRİ - Dairede Alan 
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O, (ABI çaplı ya- 
rım çemberin mer- 
kezi 

CDEF bir dikdört- 


gen 

JFE| <8 cm 

JAC| <icm 
Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar 
toplamı kaç cm? dir? 
A ZE 10 Bp EE -24 C) 25-32 

D) 16n—24 E) 15n—12 
O, (ABI çaplı 


yarım çemberin 
merkezi 
E, D, C doğrusal 


1DG| > (0G) 
JED| 2cm 
J0B| — 10cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(OCD) kaç cm? 
dir? 


A) 24 


B) 32 


40 D) 44 E)48 


B merkezli daire dilmi- 
nin içine çizilen küçük 
çember F, D noktala- 
rında yarıçaplara, E 
noktasında AC yayına 
teğettir. 

Pa 
M(ABC) 60 


Yukarıdaki şekilde taralı bölgenin alanı 
8cm? olduğuna göre, B merkezli çem- 
berin yarıçapı kaç cm dir? 

B)8 C) 10 


D) 11 E) 12 


aç 5-B 


WA 


11. 


12. 


O, yarım dairenin 
merkezi 

/0D| s |DB| 
5m(GB) - m(AğJ' 
Alan(CAD) — 24 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, yarım dairenin alanı 
kaç cm? dir? 


A)64n B)48n C)32n D)24n E) 16x 


O, yarım çemberin 
merkezi 


TAHI 1 (BCJ 
JAH| <2 em 
m(ÂÖ) — 459 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alan kaç cm? 
dir? 


A) 3x -2y2 B) 4n-4 C) 6n- 22 


D) 37-2 E) 4n-2y2 


O, çemberin 
merkezi 


(ABJ / CD 
(BÂJ<JAĞI 
i JAB|-6v3 cm 


Yukarıdaki şekilde CD doğrusu C noktasında 
çembere teğettir. 


Se 2 
Buna göre, taralı alanlar toplamı kaç cm 
dir? 


A6z B)9r C)t2r D)1i6r E)18r 
RR a RA 


ln 2 Kama mke si ni lke lm mmm ön mim 


TEST - 3 


|0,C|-|CD|& 2cm 
(O,DI , C noktasında 
O, merkezli yarım 
daireye teğet 


Yukarıdaki şekilde O, merkezli çember yayı 
O, ve noktalarından geçtiğine göre, O 
merkezli yarım dairenin alanı kaç cm? dir? 


1 


A) 12x 


B) 10x 


C) 8x. 


ABCD bir dikdörtgen 
O merkezli çemberin 
yarıçapı 5 cm 
E ve F teğet noktalar 
JAK| <6 cm 


Yukarıdaki verilere göre, taralı alanlar topla- 
mı kaç cm? dir? 


A) 12 B) 24 C) 36 D)48 E)60 
D Cc ABCD bir paralelke- 
nar 
F JEFJ L TADI 
JAF|—|FD —|EB| 


DE, A merkezli 
çember yayı 


Yukarıdaki şekilde ABCD paralelkenarının 
çevresi 30 cm olduğuna göre, taralı bölgenin 
çevresi kaç cm dir? 
A2r * 18 


B) 24 C) xn 4 18 


D)2n*6 E)n* 12 


WE 


5. 


O noktası, JABJ| 
çaplı yarım çem- 
berin merkezi 
A, Cb çember ya- 
yının merkezi 
|(AO| <2cm 


Yukarıdaki şekilde m(ÂĞ) - m(GB) olduğu- 
na göre, taralı bölgenin alanı kaç cm? dir? 


Az B) > G2r DD) > E) 4 
ER e ABCD bir dikdörtgen 
O, çemberin merkezi 
JAE| 8cm 
JEB| <4cm 
Le 


Yukarıdaki şekilde O merkezli çemberin yarı- 
çapı 5 cm olduğuna göre, taralı alanların top- 
lamı kaç cm? dir? 


A4 B)12 C 16 D2 E)32 
DT eac ABCD bir eşke- 
/: nar dörtgen 
ai 
m(DAB) — 60* 
|AB| 2/8 cm 


A 23 B 


Yukarıdaki şekilde, B merkezli ADC yaylı ve GC 
merkezli BD yaylı daire dilimleri verilmiştir. 


Buna göre, taralı alanlar toplamı kaç cm? 
dir? 


Ar B2r OAB Da E)ni2y3 


GEOMETRİ - Dairede Alan 


ABC bir ikizkenar 
dik üçgen 


İF , BİL IBO 
(ABI — |BC| < 4cm 


Yukarıdaki şekilde JACI, JAB) ve (BC) çaplı 
yarım Melen oluşturduğu taralı alanların 
toplamı kaç cm? dir? 


A) 10x B) 8 G) 6x D) 5x. E) 4x 


ABC bir dik üçgen 
O, ve O, yarm 

- | dairelerin merkez- 
İleri 

(ABJ 1 JAGI 
(0,O,l - 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, O, ve O, merkezli 
yarım dairelerin alanları toplamı kaç cm? dir? 


A) 6x. B) 87. C) 9x D)10x E)12r 


B O, ACE ve BD yaylı 
A dairelerin merkezi 
|OA| — 2JAB| 
Pam Pa 
m(BOD) — 2m(DOE) 


Yukarıdaki şekilde S, ve S, bulundukları böl- 


Ss 
gelerin alanları olduğuna göre, e oranı 
2 


kaçtır? 
2 2 1 3 
AZ Bz2 il 2 
) 5 ) 3 Cc) 5 D) 5 
OBA gp idE 0 118 


7. O merkezli yarım 
çemberde 
S, ve S, bulunduk- 
ları bölgelerin alanı 
(AB| — v2 JDG| 
Sİ a Sa 
Yukarıdaki verilere göre, S oranı kaçtır? 
2 
1-2 ntİ 
Gi 144 8) 1-2 Sa 
n—İ -2 
5 n*k1 42 
8. O, çemberin merkezi 
(GHJ 1 JABJ| 
|AB| 43cm 
|CH| > V3 cm 
Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgenin alanı 
kaç cm? dir? 
An 38 B)2n 4 VB C) 21 - B 
D) 2n * 28 E) 3-23 
9. O, yarım dairenin 
merkezi 
c (BO| 6cm 
5 
< 
© 
© 
3 Taralı alanlar toplamı 157 cm? olduğuna 
Ö göre, Alan(ABC) kaç cm? dir? 
2 
e A) 12 B) 14 G) 16 D) 18 E) 20 
z 
O 
LU amaaan yay aaa saman ee a m e m, 
e ERİ MİM 
 N 


ÇEMBERİN ANALİTİ 


KİNCELENİ NE Sİ 


çemberin Denklemi 


&« Düzlemde sabit bir noktadan eşit uzaklıkta bulu- 


nan noktalar kümesine çember denir. 
# Çember üzerindeki bir noktanın çemberin 
merkezirğe uzaklığı yarıçap (r) kadardır. 


IMPJ <r 

M ve P noktaları arasın- 
daki uzaklık formülün- 
den çember denklemi 
aşağıdaki (ifade ile 


y | 


x bulunur. 


İatıy bar 


Örnek 1: 


Merkezi M(- 3, 4) ve yarıçapı r—7 birim olan 
çemberin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
o&-Ç3) 4 (y-af 7 
X*3)7 4 (Yy—-4 2-49 bulunur 


Örnek 2: 
4 172 # (y—2)7 - 9 denklemi ile verilen çembe- 


bulunuz. 


Çözüm : 
a--1,b-2 ve r? -9 verilmiş. 
M-1,2) veer-3 birimdir. 


Örnek 3: 
y (BO|J — |JOA|J - 4 birim 


Yandaki dik koordinat 
düzleminde B, O ve A 
noktalarından geçen 
çemberin denklemini 
bulunuz. 


i 
| 
! 
rin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzunluğunu 
İ 
| 
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Çözüm : 

Çemberin merkezinden 
(OAJ ve (0BI| ye dik çizildi- 
ğinde merkezden kirişe çizi- 
len dik, kirişi ortalayacağın- 
dan O(2,2) ve çemberin 


yarıçapı r 2/2 cm dir. 


Buradan çemberin denklemi 
X—-2)2 *(y-2)28olur. 


Soru 1: 


A(-2, -3) ve B(4, 5) noktaları veriliyor. 


(ABI yi çap kabul eden çemberin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


4 X—-12 4 y- 1225 
B) 4224 (W43)2-100 
CO) X—-4)) 4 (y-5)) -25 
D) X-2)2 4 (y-3)7-50 
E «-3)7 4 (y-4)7 25 


Soru 2: 


A(- 1, 2) noktasına 5 birim uzaklıktaki noktaların 
geometrik yer denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) «1027 4(y41427 25 
B) X* 1024 (y-2)2 -25 
C) X-1)7 4 (y-2)2 25 
DD -1)2 4 (y44)2 25 
E &-1274(y 44225 
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Merkezil Çember 
Merkezi orijinde olan çemberdir. 


M(0, 0), yarıçapır ise çemberin denklemi 


Dik koordinat düzle. 
minde denklemi 


X *y —4 olan çem. 


«—- 024 (y-0))—r 


ber ile merkezi O, olan 
çember veriliyor. 


Yukarıdaki şekle göre, O, merkezli çemberin denk. 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A(8, O) 
B(38, 0) 
Dik koordinat düzle- 
minde (ABİ) çaplı çem- 
berin denklemini bulu- 


A) ty 1 

B) x*074y7-2 

O «124 (y-10)21 
nuz. DKY Ay 


E) X-10)2 4 y7 1 


Çözüm : 


M(0, 0) ve yarıçap 3 birim olduğundan 


WE 


çemberin denklemi Xx? 4-y?-9 bulunur. 


Eksenlere Teğet Çemberler 
ği x Eksenine Teğet Çemberler 
Örnek 2: 


| M(a,b) ve yarıçapı r ise 
Analitik düzlemde y — x * 1 doğrusuile 


> 5 Mi j r -|b| olur. 
XxX * y” «5 çemberinin kesim noktasının 


apsisleri toplamı kaçtır? Geben denileni 


w—-a)?4(yin)2 rr 
Çözüm: şeklinde olur. 
yx*1, xXX4y?5 ortak gözüm yapılır 


1X4 12725 
NX 2xX 4155 y Eksenine Teğet Çemberler 
2x2 4 2x-40 M(a,b) ve yarıçapı r ise 
X4x-2-0 r-la| olur. 
Çemberin denklemi 


Er)2e(y— b)? r? 


kökler toplamı (ax 4 bx * c — O için) — z ise 


XxX İX —-İ 2-1 bulunur. 


şeklinde olur. 


x ve y Eksenlerine Teğet Çemberler 

.M(a,b) ve yarıçapı r ise 
r— |a| — |bj olmalıdır. 

© Çemberin denklemi 

»X &i*pleyin?r? 


şeklinde olur. 


& Merkezi Mfa, b), olan çemberde a” 4 b? - r” 


eşitliği varsa, bu çember orijinden geçer. 


Örnek 1: 
Merkezi M(- 5, 3) noktası olan çember 


a) x eksenine teğet ise 
b) y eksenine teğet ise çemberin denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 
a) xeksenine teğetise r—-3birim, a -—5ve 
b 3 olur Çemberin denklemi 


&-5)2 * (Y—-3)2 -9 bulunur. 


“b) y eksenine teğetise r — |-5)| — 5 birim olur ve 


çemberin denklemi (x * 5)2 * (y—3)? - 25 
bulunur. 


Örnek 2: 
Merkezi Il. bölgede ve yarıçapı r - 6 birim olan 
çember x ve y eksenine teğet ise denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 

Çemberler her iki eksene de teğet ve 
r - 6 cm olduğundan 

Mfa, b) < MGr,r) s MC6, 6) olur. 
Çemberin denklemi 


X*6)7 4 (y-6)2-36 bulunur. 
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Örnek 3: 

Dik koordinat düzleminde A(4, 0), B(0, 6) ve 
0(0, O) noktalarından geçen çemberin denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 

A Çember koordinat düzlemin- 
de çizilip merkezden kirişe 
çizilen dikme kirişi iki eşit 
parçaya böldüğünden M(2,3) 
olur. 


r- |OM| x v2? 43? - YA3 birim olur. 


Dolayısıyla çember denklemi 


X«—-2)2 -(y—-3)2-13 bulunur. 


Örnek 4: 
O, 
çemberler D noktasın- 


ve O, merkezli 


da birbirine dıştan; ek- 
senlere de A, B, G 
noktalarında teğettir. 


X 


|(AB| < |0,C| - 8 birim ise O, merkezli çemberin 
denklemini bulunuz. 


O, merkezli çemberin 
merkezi M(16, rn) 
olacağından çember- 
lerin merkezleri bir- 
leştirilip teğet nokta- 
lara dikmeler 

çizildiğinde O,HO, 
dik üçgeni oluşur. 


O,HO, dik üçgeninde pisagor bağıntısı yazıldığında 
(8 4n0)2-(8-0)248? >—r-2birim bulunur. 


Çember denklemi (x — 16)2 - (y - 2) — 4 bulunur. 


Rİ - Cemberin Analitik İncelenmesi 
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Yukarıdaki şekilde çember y eksenine A noktasın- 
da teğettir. Buna göre, Ni merkezli çemberin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 524 (y 14716 
vd 

B) X—5)7 4 y—4)? -25 
C) -5)2 4 (Vr 4)2 —25 
DD X*4)7 * y-3)2 25 
E) X—-4)2 4 y—5)2 36 


Soru 2: 
A(0, 4) 
M(16, k) 


Yukarıdaki şekilde K merkezli çember eksenlere ve M 
merkezli çembere teğettir. 


Buna göre, Vi merkezli çemberin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) (X— 16)? * (y * 12)7 -81 
B) X—-16) * y—-9)2 -81 

CO) x*16)7 -(y49)2)- 144 
DD X4*16)7 4 (y—-12)2 144 
E) X—129)2 4 (49) - 169 
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Çemberin Genel Denklemi 

M(a, b) ve r yarıçaplı çember denklemi 

(x—a)? 4 (y—b)”—r? açılarak düzenlendiğinde 
X—2axsa?4y7-2bysb?-r 

X 4 y? -2ax—2by sa? b? -r-0 
D--2a, E--2b, F-a?4b?-r2 yazılırsa 
X 4 y? 4 Dx 4 Ey $* F - 0 denklemi elde edilir. 


Dx -—2ax— a»--2 
2 
Ey - -2by > b--- 


a2 ibi -F>2—-a ib? olur 


Buradan 
Dp? , 
7 i 5 F ise 
1 2 2 e 
rs rl * E“—-4F eldeedilir 


AX2 -By 4 CxysDxsEysF 0 denkleminde 
1) A-B#0 


2) C-0 (xyliterim olmamalı) 


3) r>0O,yani D24E2-4F>0 
şartları sağlanırsa denklem çember denklemi olur. 


Örnek 1: 
X 4 y? -8x #* 6y- 11 < 0 denklemi ile verilen 


çemberin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzun- 
luğunu bulunuz. 


Çözüm : 


D--8,E-6, F--11dir 
Merkez M(a, b), yarıçap r iken 


a--5-Ö-4 

b --Ş-İ--3 ve yarıçap 

re İVBEYE Lap - İ Yer ae) 

r 6 olur. M(4,—3), r 6 birim bulunur. | 


| 
| 
İ 
| 


İğrnek 2: 

İli 2y? * 12x 4 8y—-6 - O denklemi ile verilen 
1 çemberin merkez koordinatlarını ve yarıçap uzun- 
ğunu bulunuz. 


/ çözüm m 
İ verilen denklemin her iki tarafı 2 ile sadeleşti- 
İ idiğinde 


24y746x1t4y53-0 ve 
0-6, E-4, F--3 olduğundan 
1 


#5 


62 442 -4.C3) 


M-3,-2), (4 bulunur. 


örnek 3: 

£ 4 y2-8x #4y sk - 0 denklemi bir çember be- 
lirtmesi için k nın alabileceği değerler hangi ara- 
Iktadır? 


çözüm : 
Verilen denklemin çember belirtebilmesi için 


iz 2 VD 4 E? -a4F 


iadesinin sıfırdan büyük olması gerekir. 
Dolayısıyla D2 4 E2—4F > O olmalıdır. 
(-8)? 4 42-4k>0 den 

20>k sağlanmalıdır. 


i Soru 1: 


| Dik koordinat düzleminde, Xx? 4 y? —4x 4 10y—-7-0 


İ denklemi ile verilen çemberin yarıçapı kaç birim- 


| dir? 

Z 
IN2 B)3 C)4 D) 5 E) 6 
|Soru 2: 


İM 4 ay? 4 (0m-6)xy 4 2mx-24 -0 


İdenklemi bir çember belirttiğine göre, bu çem- 


İ derin yarıçapı kaç birimdir? 


İn> 


ğ 3 o 4 m5 Be 


MA 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde x eksenine A noktasın- 
da teğet olan ve y eksenini B(0, 4) , C(0, 9) nokta- 
larında kesen çemberin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) XxX 4y2412x113y436-0 
V 2 2 

B) xt y7-12x—13y 4 36-0 
C) 2x2 4 2y2 —24x 4 13y 436-0 
D) x2 4 y2 46x-13y-0 


E) XX 4 y?”—-13y1-36-0 


Noktanın Çembere Göre Kuvveti 


Po: Ya) 


|PTJ2 — |PAJZ —r? 
|PTJ2, P noktasının çembere göre kuvvetidir. 


(Pisagor bağıntısı) 


IPTİ? > © - a)? 4 (Yy, - b) dr? 


dr ise |PT| <0 nokta çemberin üzerinde 


d>r ise |PT|J > 0 nokta çemberin dış bölgesinde 
d<r ise |PT| < 0 nokta çemberin iç bölgesinde- 


dir. 


10 y) > X—a)? $ (— b)? —r2 (Kuvvet fonksiyonu) 


İXg Yo) op — a)? * Yp - br? > (PTJZ olur. 
fg; Ya) e |PTJZ bulunur. 
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Örnek 1: 


Analitik düzlemde (x-3)2 *(y*-4)2-7 .çemberi 
ile P(-2, 1) noktasının durumunu inceleyiniz. 


Çözüm : 
P(<2, 1) noktası çemberin denkleminde yerine 
yazılırsa 
PTJ? > (2-3) 4 (442-7 
-25 425-743 


|PTJ v43 > 0 olduğundan nokta çemberin 
dışında kalır. 


Örnek 2: 


Analitik düzlemde P(3,2) noktasının 
X2 * y” -4x 4 2y-5-0 çemberine göre duru- 
munu inceleyiniz. 


Çözüm : 

P(3, 2) noktası çemberin denkleminde yerine yazılır- 
sa 

|PTJ2 32422 -438422-5 

|IPT|J2 9 44-1244-5-0 olduğundan 


nokta çemberin üzerindedir. 


Örnek 3: 
Analitik düzlemde P(5,-7) noktasından 


“Xİ # y? 6x 4 3y—5 - 0 çemberine çizilen teğetin 


uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 

|PT|?2 52 4 C7)2-65 43.(-7)-5 
(PT? 25 4 49-30-21-5 

|PTJ2 - 18 ise teğetin uzunluğu 
JPT| 32 birim bulunur. 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde A(2, 4) noktasından 

(X-5)” # (y-4)” -5 çemberine çizilen teğet 
parçasının uzunluğunun çemberin yarıçapına 
oranı kaçtır? 


1 V 2 3 4 
A)— B— gog-— mg 
kp Sa Yep e “6 
Soru 2: 


Analitik düzlemde Afk, 5) noktası 


(X—1)2 * V—4)2-25-0 çemberinin üzerinde 
olduğuna göre, k nın alabileceği değerler toplamı 
kaçtır? 


Z 
A)-2 B) 0 ÖĞ) 2 D)8 E) 10 


Soru 3: 
Analitik düzlemde K(-1,t) noktası 


X” 4 y2—-2x 4 3y-21 - 0 çemberinin dışında 
olduğuna göre, t aşağıdakilerden hangisi olabilir? 


v 
D)2 E)4 


Doğru ile Çemberin Birbirine Göre Durumu 


Çemberin merkezinin doğruya uzaklığı, çemberin ya- 
rıçapı İle kıyaslanarak durum belirlenir. 


ğ 
| z (0) 
B dd B 


|IMB| >r ise |MB| <r ise IMB|J <r ise 
doğru çemberi doğru çembere doğru çemberi 
kesmez. teğettir. farklı iki noktada 


keser. 


Doğrunun, çember ile durumu incelenirken ortak çö- 
züm de kullanılabilir. 


yemxsnile x-a)? 4 (y-b)ör 
ortak çözülürse, 
«-a)? -(mxtn-bi rr 

—— 


y 


xe bağlı ikinci dereceden denklemin köklerine bakı- 


lir. 


A > O ise farklı iki kök vardır. (Doğru çemberi iki nok- 
tada keser.) 


A z Oise bir kök vardır. (Doğru çembere teğettir.) 


A < Oise bir çözüm yoktur. (Doğru ile çember kesiş- 
mez.) 
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Örnek 1: 
X-1)2 *(y12))-8 çemberiile y-x*1 


doğrusunun durumunu inceleyiniz. 


Çözüm : , | 
Çemberin merkezi 
M(1,—2) ve 
r 22 birim dir. 
yo 
H 
“yextt1 


M(1,—2) nin y-x—1 0 doğrusuna uzaklığı 


(-2-1-1) 4 vi 
MHI -—-2y2 birim 
İMHİ > Tİ 
r— |MH| x 2V2 olduğundan doğru ile çember 
teğettir. 
Örnek 2: 


X2 4 y? -6x $ 10y-4-0 çemberiile y-—X 
doğrusunun durumunu inceleyiniz. 


Çözüm 

D E ML e 
MC3.-2) ver 5 D“-E“-4F ise 
M(3,-5) ve rl G2 4 108 (a) — BB 
olur. 


M(8, -5) noktasının y—x - O doğrusuna uzaklığı 
5-3) 
v2 


doğru çemberi farklı iki noktada keser. 


—AV2 birim ve 4v2 < V38 olduğundan 


a 
© 
g 
— 

2 
© 
Ç 

yi 

MY 

5 
Ş 

< 
feni 

m 
© 

“e 
E 
0) 

Ç 

: 

2 
in 

Ğ 
Li) 
© 
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Örnek 3: Örnek 3: 
(© 1)2 4 (y-5)? -6 çemberiile 4x 43yt4-0 | i : o Analitik düzlemde (X- 42 4(y1-4)2-1 ve 
doğrusunun durumunu inceleyiniz. 5 i o Çemberlerin Birbirine Göre Durumu örnek 1: İ «-8İ (Yt 1)? - 9 çemberleri arasındaki en 
i analitik düzlemde (X - 2)? 4 (y- 6)” - 100 ve i o kısa uzaklık kaç birimdir? 
“a Te p e 
Çözüm : Apek Çemheyler Gt 0 *V- 2)? - 4 çemberinin birbirine en 
Çemberin merkezi yakın iki nokjası arasındaki uzaklığı kaç birimdir? 
MÇC1,5) ve r v6 birimdir. KR 
Çözüm : 


Merkezin doğruya uzaklığı , 


|4.C1)135 * Al. 3 birim ve 3 > v6 


de) 


M,(4, -),r si birim , M,(8,— D.6, 53 birim 
|M,MJ| > vV(8- 4” 4 G1 a) 

|M,M,| > v4” 43” — 5 birim dir. 

IM,MM,| <5> nh tr, > 4 olduğundan çember 
dıştan ayrıktır. Dolayısıyla çemberlerin merkezleri 


çözüm : 


v3? 44 


olduğundan doğru çemberi kesmez. 


Çemberlerin merkezleri ve yarıçapları 


ye : 6), > 10 birim 
Dıştan teğet ise İçten teğet ise ii 


LE — 2 birim dir. 
(AB) -r, ir, (AB) <r,-r, M2) a 


Merkezleri arasındaki uzaklık 
M,M,İ —y32 4 4” -5 birim 


5<h-' olduğundan bu çemberler iç içe ayrıktır. 


arasındaki uzaklık 


Ayrık Çemberler IM,M,İ sr tit k olacağından 


k-1birim olur. 
Soru 1: 


Xx 4 y2-10x 4 6y * 9 -0 çemberinin IMŞMgİ > Ty, — Ca k) 


3x-—4y $ 8 - 0 doğrusuna en yakın noktasının bu vi:*B olduğundan istenen uzaklık 
doğruya uzaklığı kaç birimdir? ” 3 birim bulunur. " 
Z z n 
A) 2 B)3 Cc) 4 D) 5 E)7 Mo 
(AB) <r,*rç tk (AB| —r,—- (0, *k) Örnek 4: 
AB| >r, *r B — > 
ABİ > rf İİ iş Dik koordinat sisteminde Xx? *y?-2 ile 
Dıştan ayrık İçte 
Soru 2: ii e x2 * y? 4 4x - 10y—3 - 0 çemberlerinin duru- 
X2 4 y2-6x44y4c-0 çemberi Örnek 2: munu inceleyiniz. 
Merkezleri arasındaki uzaklık ile yarıçap uzunluklari 2 2 
5x — — ğ S 5 Analitik düzlemde (X 43)“ *(y-1)“—k çemberi 
x - i2y * 13 > O doğrusuna teğet olduğuna kıyaslanır ve çemberlerin durumu belirlenir. k uzun- 
göre, c kaçtır? ” ayi ile x2 4 y2—2x # 4y-4 - 0 çemberi dıştan teğet 
: luğu çemberlerin birbirine en yakın mesafesidir. ise k kaçtır? 
tv) v4 : | sia © 
Ee. A-3 B) -1 Cc) 0 D) 1 E)2 Çözüm : E 
< i i < 
5 Kesişen Çemberler 2 i Çemberlerin merkezleri ve yarıçapları ö 
.E Şi Çözüm : i M/(0,0).r,- V2 birim dir. E 
- Çemberler iki noktada Ne) 
ii i İ i iz ağ z 
3 Si kesişiyor ise Çemberlerin merkezleri ve yarıçapları M,-2. 5) , 1 Ya? 4 (10)? - 46-8) i- 
> (AB) <r, *r, dir Makaleyi Ep iri < 
e Analitik düzlemde 3x2 * 3y”-12x 4 36y4-m-0 e M(,-2),r, İyp42. 4C4) -3birimdir a E— 
ye çemberinin 8x * 15y 4 6 - O doğrusuna en yakın 2 ie 2 j ç Ş IMJM,| > v29 <r, tr, 52 birim 2 
N 3 — ia ve çemberler dıştan teğet ise 
G uzaklığı 1 birim olduğuna göre, me R kaçtır? > N Ka , | olduğundan çemberler iki noktada kesişir. Ğ 
|AB|—r, #r, ise çemberlere dik kesişen IM,M,| <r, $r, Olur. 
2 / p 2 
5 A)36 OoOB)45 C)67 Ds2 ES ; en ME le | 5—yk43 ise k-4 bulunur 5 
O Ğ 
am Lu 
Oo O 


i 
i 
| 
| 
| 
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Soru 1: 
Analitik düzlemde X2 $ y? 42x42y-2-0 ve 


X2 * y? -6x—-4y * k - 0 denklemleri ile verilen 


çemberler dıştan teğet ise k kaçtır? 
VA 
A)3 B) 4 G) 5 


D) 6 E)7 


Soru 2: 
Analitik düzlemde (X-3)7 4 (y-2)2-4 ve 
Xx 4*3)) * (V * 6)” - 9 denklemleri ile verilen 


çemberler üzerinde bulunan A ve B noktaları 
arasındaki en kısa uzaklık kaç birimdir? 


A)2 B)4 ğ5 D) 6 E)7 


Soru 3: 

Analitik düzlemde (x-3)2 * (y—4)7 -4 ve 
(X-7)2 * (Y-1)” 9 denklemleri ile verilen çem- 
berler için aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


4 Çemberler dıştan teğettir. 

B) Çemberler içten teğettir. 

C) Çemberler içten ayrıktır. 

D) Çemberler dıştan ayrıktır. 

E) Çemberler dik kesişmektedir. 


Soru 4: 

Analitik düzlemde (x— 9)? * (y—k)2 - 64 ve 
(X—4)” * (W-3)2 - 9 denklemleri ile verilen 
çemberler içten teğet olduğuna göre k kaçtır? 
A)6 B) 5 8) 3 


C)4 E)2 


WI 


İki Çemberin Kuvvet Ekseni 


İki çembere göre kuwetleri eşit olan noktaları bir. 
leştiren doğruya kuvvet ekseni denir. 

“ty tDx EYE, -0 

ÜYE #DXİEY$F,-0 


(D,-D,x 1 (E,-EŞY#F,-F,0 


kuvvet ekseni olan doğrunun denklemidir. 


d 


Kuvvet ekseni 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde Xx? * y?—4x4y-1-0 çem- 
beri ile Xx” * y? 4 2x 4 3y 45 -0 çemberinin 
kuvvet ekseninin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
2 iy —- 4x4 y— 1-0 
OMAY 2x43y45-0 


işleminin sonucunda kuvvet ekseni denklemi 
3X*y1t3-—0 bulunur. 


Örnek 2: 

“tyimx43y-2-0 çemberiile 

X #y? 44x 4 2y 0 çemberinin kuvvet ekseni 
4x * Zy *5 - 0 doğrusuna paralel ise m kaçtır? 


Çözüm : 
Kuvvet ekseni: (m—4)x *y—2-0 


4X*2y15-0 doğrusuna paralel ise eğimleri 
eşittir. 


10 — -z isem—6 bulunur. 


ii e em na e ln ymm nm imama 


Soru İ: 

Analitik düzlemde denklemleri 

m2 4 2y2—3x-5y-1-0 

2 4y244Xx-3y12-0 

şeklinde olan çeİnberlerin ortak kirişini taşıyan 
doğrunun eğimi kaçtır? 


V 
C) -11 D) 11 E) 16 


B) - 16 


A) - 20 


Kuvvet Merkezi 


Üç çembere göre kuweileri aynı olan noktaya bu 
çemberlerin kuvvet merkezi denir. 


d..d,, A, doğruları çemberlerin ikişer ikişer kuvvet 
eksenleridir ve K noktasında kesişir. K noktası bu üç 
çemberin kuvvet merkezidir. 


WA 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde denklemleri 


XX 4y2-2x1y-1-0 

Ziy? ixXtyr2-0 
X24y243x12y1t4-0 

şeklinde olan çemberlerin kuvvet merkezinin 
koordinatlarını bulunuz. 


Çözüm : 
Çember denklemlerinin ikişer ikişer kuvvet eksenleri 
bulunur. 

1. 2 yE—-2x4y—1 0 

OMAY Xx #yİ250 
—3xz3 
xXs-—İ 
o. XY Xİyİ2-0 


OX 4y243x42y 44-0 


OX 4y42-0 


1. ve 2. denklemlerin ortak çözümü yapılırsa çem- 
berlerin kuvvet merkezi (<1, 0) bulunur. 


Soru 1: 


Analitik düzlemde 

XX iy?-x*yt2-0 
Xiy?*x42y-1-0 
X iy? 43x-y144-0 
denklemleri ile verilen çemberlerin kuvvet merke- 
zi aşağıdakilerden hangisidir? 
B) 2,2) 


A) 3.2) 17.4 


8) G. 2) p e,4) 
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Teğet ve Normal Denklemi 


AB; Normal doğrusu 


Teğet Meni 


BC; Teğet doğrusu 
AB 1 BC ise eğimleri 
çarpımı — 1 dir. 
Mag-'Mgo> — 1 


m mi 
AB” x,-a 


dır. 


y, -b yy 
AB: — im > Normal doğrusu 
AN ai rn Y 
BO İİ Teğetdoğ 
; - e oğrusu 
Yı b kegel 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde Xx? 4 y? -4x 4 2y -0 çem- 
berinin üzerindeki P(3, 1) noktasından çizilen te- 


ğet ve normal denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 

Çemberin merkezi M(2,—-1) ise a-2, b—-idir 

X, 53, y,1 olduğundan 

Normal denklemi: 

EE y- YI 
X-X, 3-2 x—3 


Xx, -a 
2X-y-5-0 olur. 


Teğet denklemi: 
a X Y-Y, 


— 2-3 y-1 
y,-b X-—X, 


iki  x-3 


> 


X *2y-5 0 bulunur. 


WI 


Örnek 2: 


Analitik düzlemde (Xx * 1 t Y-— 2)? — 25 çem. 
P(2, k) noktasından çizilen 


berine üzerindeki 
teğetlerin denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 

P(2, k) çemberin üzerinde ise çember denklemini 
sağlar. 

(241774 (k-2)2-25isek-6vek--2 
olur. 

Yani P (2, 6) ve P,(2, — 2) olmak üzere iki noktadan 
teğet doğru çizilebilir. 


a—X, voY 


Teğet doğrusu WEb KEK 


MÇ1, 2) ve P(2, 6) ise 

-İ-2 y-6 

6-2 x—-2 

3X * 4y—30-—0 ve 
MG, 2) ve P(2, —2) ise 


Teğet denklemi 


& ,. zİ-2 ysr2 
Teğet denklemi a ap 
3X—4y—14-0 bulunur 


Soru 1: 


Analitik düzlemde Xx? * y? 4 4x-2y—5 -0 çem- 
berine üzerindeki A(- 5, 0) noktasından çizilen 
teğet doğrusunun denklemi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 

v 
A) 2x-y 410-0 B)3x*y4 15-0 
C) x-3y45-0 D) 2x 4y-—15-0 


E)3X 4y-15-0 


Analitik düzlemde Xx? 4 y? 4x *6y-4k-0 çem- 
perinin A(- 1, 3) noktasındaki normal doğrusu- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


h 6x-y49-0 B)2x-y*-5-0 


o) Xx-Yyt12x0 D)x-y-3-0 


i 


E)x-y4s4-0 


Soru 3: 
Analitik düzlemde denklemi 
2 4 y? -3x-y-2-0 
çemberi üzerindeki A(3, k) noktalarından çizilen 
teğetlerinden birinin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 

vV 

A) x*y-5-0 B)x-y1-5z0 
GO) x-2y43-0 D)3x-y—2-0 


Ext3y4* 1x0 


Soru 4: 


Analitik düzlemde (x — 3)2 4 (y * 4)? - 50 çem- 
berine, üzerindeki Afk, 3) noktasından çizilen te- 
ğet doğrusunun denklemi aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 

A) xt 9y—-49-0 
V 

D)x 4 7y—-25-0 


C) 9x 4 8y-54 -0 


E) 10x * 10y—43-0 


B)9x*-y4-49-0 


WA 


Çemberin Parametrik Denklemi 


Mf(a, b) ve yarıçapı r birim olan çemberin para- 
metrik denklemi 
Xxsa*tr.coso 
yz-brsino şeklinde yazilır. 
X-az r.COso. y-bzrsine 
w— arr. cos?o 
Y— b)? — . sin?o 
Lu 
2 — R(cos”a * sin?a) 


ve nm iş 
1 


«—- a)? 4 (y-b 


x-a)ıy-bir 


Örnek 1: 


Analtik düzlemde (Xx * 2)2 * (y—2)7 - 25 denk- 


leminin parametrik denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
MG2,2) ver 5 olur. 
Bu çemberin parametrik denklemi 
——2 1 5.coso 
yz2-*5.sinu şeklinde yazllır. 
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Örnek 2: 
2 4 y2 4 4x-2y-4<0 ve xt*yt2<0 


Örnek 2: 


Xxz5.coso, y-3 *5.sinoc parametrik denkle- 


mi ile verilen çemberin merkez koordinatlarını ve Yarım Çember Denklemi eşitsizlik sisteminin grafiğini çiziniz. 


Soru 1: 

Analitik düzlemde X-5 * V16-(y-1)7 denkle- 
mi ile verilen yarım çemberin merkezinin koordi-  ; 
natları ve yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? Çözüm : 


yarıçap uzunluğunu bulunuz. (x—a)? * (y—b)2 — r denklemiyle verilen gembekiğ 


x ve y yalnız bırakılırsa 
yabiv?-(-a) 
xsatvV?-(y-b)? olur. 


AN ) 

Çözüm : A M6.-1).r-4 B)M(,5),r-2 
XZ - 25.c0s?o, 
,v-9 — 25.sin?a Bu denklemler x-a ve y -b doğrularıyla ikiye 


GC) M(1,-5),r> 16 DMC1,-5),r>2 
bölünen yarım çember denklemidir. 


X2 4 (y-3)7 > 52 (cos?a * sin?o) 
İmama EE 


b EM(,5),r-4 


4 (y-3) 5” 
M(0,3), r5birim bulunur. 


M«-2,1), rs3 birim olur. 


Çemberin iç bölgesi ile x*y120 doğrusunun 


alt tarafının kesişimi olan daire parçasıdır. 


Çemberin Düzlemde Ayırdığı Bölgeler 


Çemberin sağ tarafı: Çemberin üst tarafı: # Bir çember bulunduğu düzlemi iki bölgeye ayırır. 
2 2 
x-a?-y-b ir 
ş Xsatvr-(y-by” y-bsvyr-G-a en ui 
Hü denklemiyle verilen çemberde M - 
s «-a)?i (y-biö<r iç bölgeyi, elli 
il Mb Y-b? yzb- ika aj eşitsizliğini sağlayan noktalar kümesini analitik 
düzlemde gösteriniz. 
Soru 1: ği Ni 
z Örnek 1: i Çözüm: 
8 e Rolmak üzere koordinatları, 2 2 
X-3“ 4 (y-2)“* s16 
X-3 $ 3co0s8 i Ğ : , 
i li eşitsizliğinin çözüm kümesini analitik düzlemde 
> -2 * Ssing i o Analitikdüzlemde y-—-24 V9-(x4 4)? denk- gösteriniz. 
olan A(x, y) noktalarının geometrik yer denklemi lemi ile verilen yarım çemberin merkez koordinat- 
aşağıdakilerden hangisidir? i — larını ve yarıçap uzunluğunu bulunuz. Çözüm : 


A) X *y”-6x—-4y-9-0 


XxX *y“ <9 çemberinin iç bölgesi 
B) X *y?”-3x-2y-2-0 


Çözüm : 


ws3)2 4 (y-2)2 >16 


O) XY -6x-4 ğ : o Denklem düzenlendiğinde X *y2 > 4 çemberinin dış bölgesi 
* y—6x—4y14— : 

2 i ytı2-v9-(x 14) 
e | yı2f-o-x14p 


V 5 i 
E) XxX 4y2-6X14y44-0 «FAZ LY 22-9 olur 


s 


Cevap, her iki çemberin arasındaki halka dır. 


| 
| 
İ 
| 
Çemberin sol tarafı: Çemberin alt tarafı: ğ | «—-a)?: (y-b)?>r dışbölgeyi ifadeeder. A<xX ty <9 
İ 


—> 
V Xx 


M(-4,-2) ve yarıçapı r—3 birim bulunur. Çember ve çemberin iç bölgesidir. 
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Analitik düzlemde 
merkezil çemberin 
denklemi 

2 eyi-r 
şeklinde olup ve 
A(4, 0) noktasından 
geçmektedir. 


Yukarıdaki verilere göre, taralı bölgeyi ifade eden 
eşitsizlik sistemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) y>x 
X 4 y7>16 


B)y<x 
X 4y7>16 


V 
D) y>x 
X * y? <16 


CO) y>x 
XX *y2< 16 


Ey<Xx 
XxX 4 y2< 16 


(AB 1 Oy 
A(0, 6) 

—.”. 

— ex D8, 0) 


Yukarıdaki şekilde B teğet değme noktası olduğu- 


na göre, taralı bölgeyi ifade eden eşitsizlik sistemi 


aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X *y?<9 B)x2 4 y?>3 
(X—3)7 $ y? < 36 X4-3)7 4y2 <36 

A 

CO) XX * y”>9 D) > $y2<3 


(X—3)7 4 y? < 36 X43)2 # y? <36 


E) XxX * y?>9 
Xx 4 (y—3)2 < 36 


WA 


Çember Demeti 
İki çemberin kesim noktasından geçen çemberlerin 
kümesine çember demeti denir. 


P 


K 


“iy iDxHEYyAF, 0 
X*yYE#DKHEy$F,-0 
çemberleri P ve K noktasında kesişsin. P ve K nokta- 
larından geçen bütün çemberlerin denklemi ke R 
olmak üzere, 


YiDKREYEF) kO YADA EYER) 0 
biçimindedir. 


Örnek 1: 


2 4y24x-y42-0 


ve Xİ4y742x4y—-3-0 
çemberlerinin kesim noktasından ve P(i, — 2) nok- 


tasından geçen çemberin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Çemberlerin kesim noktalarından geçen çemberleri 
denklemi 

2 4y24x-yt2 khk 4y242x4y-3)—-0 dir. 
Çemberler P(1, — 2) noktasından geçtiğine göre denk- 
lemi sağlar. 

12402 41-62)424kİ12 4224214 (2)-3)-0 
10 -k(2)) 0 > k—-5 olur. 
Denklemde yerine yazılırsa 

— 4x2 — Ay? -9x—-6y4 17-0 
4X2 4 4y” 49x46y-17-0 


9 3 17 
ey? aXt 5Y- 2 — 0 bulunur. 


TEST - | 


Analitik düzlemde merkezi M(2, — 5) ve 
yarıçapı r - 3 olan çemberin denklemi aşa- 


ğıdakilerden hangisidir? 


A) X—4)2 4 (y $ 10)? -9 
B) 421 (y- 5) -9 
CO) «-2)24(y4 5) -3 
D) «—-2)2 *İy 45)? -9 
E x-474(y 45) -9 


Analitik düzlemde merkezi M(- 4, 1) olan ve 
orijinden geçen çemberin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) 42 4 (Y—- 1) — 16 
B x4424(Y— 10217 
O «-424y1:1)717 
D) «-474(y 11) >12 
EE «4421 (y-1)7 -9 


Analitik düzlemde merkezi M(3, 2) olan ve 
P(5, -2) noktasından geçen çemberin den- 
klemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 22 $* (y—-3)) - 16 
B) X-3)) 4 y-2)7-9 
O x1:3))4(y412)7-8 
D) «-6) 4 (y—-4)7-25 
E) «-3)) 4 y-2)-20 


WA 


Analitik düzlemde merkezi M(4, - 2) olan ve 
Ox eksenine teğet olan çemberin yarıçapı 
kaç birimdir? 


A) 2 B) V5 c)3 D) 2v5 E)4 


Analitik düzlemde merkezi P( 4, 5) olan 
çember, Oy eksenine teğet ise Ox eksenine 
en yakın noktasının koordinatları aşağıdakil- 
erden hangisidir? 


A) C1,-1) B) (1,6) GC) (1,-5) 


D) <-5,1) E) (4,1) 


Analitik düzlemde Xx2 * y? — 4(X -2y * 1) 
denklemi ile verilen çemberin yarıçapı kaç 
birimdir? 

E) 4vy2 


A)2 B)3 Cc) 2v6 D) 5 
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5 


TEST - 1 


7. Analitik düzlemde Xx? * y? - 2(X-3y $ m) 
denklemi ile belirtilen çemberin merkezinin 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) <1,3) B) <2, 4) C) <4, 2) 


D) C2,-4) E) (1,-3) 


8. Analitik düzlemde — 2x2 - 2y7 4 4x-8y-0 
denklemi ile belirtilen çemberin yarıçapı kaç 
birimdir? 


WA 


A2 BS 03 Ds 383 


9. Analitik düzlemde 
Xİ *y?-8x4*2y4-m-3-0 çemberinin 
yarıçapı 5 birim olduğuna göre, m kaçtır? 


10. Xx” #y”-2x #4y #k - 0 denklemidik koor. 
dinat düzleminde bir nokta belirttiğine göre 
k aşağıdakilerden hangisidir? 


A)-2  B)-1 03 Da Bs 


11. XÖ#y?” 4 6x-2y4a- 0 denklemidik koor- 
dinat düzleminde gerçel (reel) bir çember 
belirttiğine göre, a sayısı için aşağıdakiler- 
den hangisi doğrudur? 


A)10<a B)a<14 


C0)10<a<18 D)6<a<18 


Ea<10 


12. Analitik düzlemde 
(m — 1)x2 4 3y? -6x 4 12y—33 - 0 denklemi 
bir çember belirtmektedir. 


Bu çemberin yarıçapı r olduğuna göre, m*$r 
toplamı kaçtır? 


A)7 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 11 


8... SA WE ME iz 


kaç bknz lam eyi anam ein lenin slm nesil 


TEST -2 


2 4 y2 (2s my) x $* (4x-1) y-3m -0 
denkleminin çember belirtmesi için m kaç 


olmalıdır? 


A-3 O B)3 04 D5  E6 


Ul 

X2 4 y? 4 8x 4 6y— 11 - O denklemi ile ve- 
rilen çemberin merkezinin koordinatları ve 
yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? 


A) M4 ,3) r-8 
B) MC4,-3) r-6 
C) MIS, 4) r-9 
D) Mc4,-3) r-v14 
E MG3,-4) r— 10 


WA 


Dik koordinat düzleminde (x — 3)? * y” - 25 
denklemi ile verilen çember aşağıdakilerden 
hangisinde doğru olarak gösterilmiştir? 


Bir çemberin çapının uç noktaları A(- 3, 5) 
ve B(1 ,3) olan çemberin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) x-1024(y-4)-3 
B «412 1(Y-4)” -5 
O «KAZ ty) 5 
D) «—-4)2 4 y- 17-9 
Ea ye 4) 16 


Merkezi M(4,-1) olanve x*y-5- 0 
doğrusuna teğet olan çemberin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) -AZ ıyı 1)? >2 
B) —4)7 4 (y- 1) >2 
O «42 4y4 107-6 
D) X—4)2 4 (y 4 1)7 8 
| «1109714 y-47>2 


y AKS, O) 
N G0, 25) 
B 
(e) A ii 


Dik koordinat düzleminde şekildeki çember 
Ox eksenine A noktasında teğet olduğuna 
göre, çemberin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) X—2)2 $ (y—4)7 — 169 
B) X-3)) 4 (y-3)7-81 

O «-v)2 4 (y-0)İ 121 
D) (X—5)2 4 (y—13)7 - 169 
E) X- 13)? # (y-5)” - 169 


İ - Çemberin Analitik İncelenmesi 
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a 


TEST -2 
TEST - 3 
7. xs14v9-(y * 3)” denklemi ile verilen «-17 4 (y-2)7-4 Analitik düzlemde Analitik düzlemde Xx? * y? # 4x-6y4-m-0 
eğrinin grafiği aşağıdakilerden hangisidir? çemberinin çapının uç noktalarından birisi 
si 2 ig a — Ze — 
çemberlerinin x eksenine göre simetriği olan x *y-(6 2ay)x — (3x-4)y-2a-0 P(c4, 3) ise çapının diğer uç noktasının ko- 
çemberin merkezinin koordinat ğ i ğ i isidi 
ilerdiön hangisidir? ları aşağıdak. denkleminin çember belirtebilmesi için, a ordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
i kaç olmalıdır? A) <6,3) B) (0, 3) c) (0,9) 
A) C2,1) B<12) O; 
i k e 1, 5 2 
a-E B-ı gi nz me D) (0, -3) E) (6-3) 
D) (2, 1) E) (1,-2) 
| , 
. Dik koordinat düzleminde X* ysk-—o 
doğrusu (X-2)9 4 (y 4 1)2-8 çemberine 
teğet olduğuna göre, k aşağıdakilerden han- 
gisi olabilir? 
N Dik koordinat düzleminde 
i > dü 2 x—-2 KK ? 
x—-2)24(Y48) -81 
x48)) 4 (y—2)7 -36 
. Ge |J0, 2) olmaküzere x-cosa *2, Analitik düzlemde merkezi M(-5, 3) olan ve 
yzsin«-i şartını sağlayan (x, y) nokta- | denklemleri ile verilen çemberler için aşağı- P(-2, -1) noktasından geçen çemberin x ek- 
larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangi- dakilerden hangisi doğrudur? senini kestiği noktaların apsisleri toplamı 
K sidir? - kaçtır? 
8. A-(6,y))x24y2-10x-10y<0,x€eR,yeRj A) Ayrık çemberlerdir. z 
Be ME A) «-1)7 4 (y 427-2 B) Dıştan teğet iki çemberlerdir. A)-12 B)-10 C)-6 D)-4v2 E)2v2 
kümesi analitik düzlemde aşağıdakilerden | i : 
> B) 4-224 (Y41)2-5 C) İçten teğet çemberlerdir. 
hangisinde belirtilmiştir? il 
DKY YyI2—-1 l D) İki ortak noktaları vardır. 
b k-ilay 3 | E) Dik kesişen çemberlerdir. 
E 4-224 (Y41)27 1 | 
3 2 4 y2-2x46y49-0 | Ni 
2 ğ 
z X 4 y2 4 4x-2y-4-0 g 
— İ — 
v KO) 
O —— 
<8 çemberlerinin kesim noktaları i 1,2 | il ; 8 
9 a RM : B | Pc1,2) | Dik koordinat düzleminde y - Ka t 5 Analitik düzlemde merkezi M(5,1) olan ve - 
EE mberin denklemi aşa- Gi m m - 
E ğıdakilerden hangisidir? : doğrusuna teğet olan ve merkezi başlangıç 2x Ni yt1-0 doğrusuna teğet olan çem- Ni 
< | , berin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? E 
.E noktasında bulunan çemberin denklemi aşa- < 
$ A) 3 43y2 4 7x-8y-4-0 ii : E 
ğidakilerden hangisidir? Xx-5)7“ -(y—-1)720 © 
ğ B) SX 4 öy? 4 14x—2y-7-0 ğ i B) ( gi ş 10 E 
ği X— *$ — — 
G) 2 t2y” 4 6x-4y-3-0 Ap Ky? >1 B)x $#y7-2 o) & le ö 
Ez D) 5x2 4 5y2 ie ” Van NEZ 
z 2 V Ox 4 y? -3 D2 4 y7 4 D) (X-5)2 4(y41)2 30 z 
E) X1y“—8x45y-3-0 : R 2 ii 
ZE le ri E) ©4524 (y-1)9-20 $ 
MR e e e e e | di ğ 


: 
) 


Nr 
© 
E 
feni 

< 
w 
v 

5 

M 

-E 

5 
imi 

< 

iz 
z 
(9) 

— 
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TEST -3 TEST - 4 
7. Dik koordinat düzleminde denklemi, 10. Analitik düzlemde yarıçapı 2 birim ve merkezi 4, Dik koordinat düzleminde Şekildeki analitik 
e ys2x11 doğrusu üzerinde olup, x - 5 il düzlemde verileni 
doğrusuna, doğrunun solundan teğet olan | > * 2 ii iri 1 doğru çembere C 
olan doğru, X2 * y? — r? çemberine öğet ol- çemberin denklemi aşağıdakilerden hangi. noktasında teğet, 
duğuna göre, çemberin yarıçapı kaç birim- sidir? denklemleri ile verilen doğrulara ve Ox ekse- ayrıca çemberde 
dir? li nine teğet olan çemberin denklemi aşağıda- ,x Oy eksenine D 
A) X4y7—-3x—-7y 427-0 kilerden hangisidir? noktasında teğettir. 
A) 1 B) 2 c)3 D) 4 E) 5 B) X24y243x47y-27-0 
C) x2 4 y2—6x4 14y 427-0 A) X—-3))4y—-3) -9 Doğrunun denklemi, 4x—3y 4-6-0 
D) XX 4 y2-6x-7y454-0 B) X1(y-2)7-9 Çemberin denklemi, (x-a)? * (y-1)* - a 
E) X2 4 y2—-6x— > O) X4(Y-3))-9 
) y le e m e olduğuna göre, |BC| kaç birimdir? 
xX-(Y — 
2 2. 
E) x1(y—-3) 25 Yt a5 gi ge 3 
4 2 2 
8. Analitik düzlemdex-2—0vex- 12 doğru- 
larına teğet olup merkezi y-x—3 doğrusu 
üzerinde olan çemberin denklemi aşağıdaki- 11. Dik koordinat düzleminde x - 2y 4 2 
lerden hangisidir? > 
doğrusuna A(6,m) n ğ — — 5biri 
im N 3 yi Gi teğet olan | 2. Analitik düzlemde x? 4 (y— 3)? - 16 çembe- A an e 
x eksenine ğ ö 
A) X2 $ y? -14x— 14y 4 73 -0 deribiti li © teğei olduğuna göre, rine içten teğet ve y eksenine teğet olan 4 bi- m(ABO) zo 
in merkezin isi ğ i EY, 
B) X2 4 y?—-10x—-10y4 25-0 i ii Arepsieesegidakilerden rim çaplı çemberlerden birinin denklemi aşa- M(ADC) -6 
Ir? i 
O) Xİ 4 y2-14x-8y440-0 n ğıdakilerden hangisidir? m i o * 28 - 3609 
D) Xx 4 y2-8x-8y47-0 i 
A) (5-1 B) 3(v5 — z 
E) Xx 4 y2-8x-14y-0 J( ) ) 3 1) C) 2(2v5 u A) x21(y-9)2-4 a5 5 GC 
Ni B) XxX 41Y-3))-4 
D) 4(v5 - 1) E) 25 * 2) | e Dik koordinat düzlemindeki verilere göre, 
D noktalarının geometrik yerinin denklemi 
D) xX4(Yy-1)2 4 
RL aşağıdakilerden hangisidir? 
E) xX1ty“-4 
A) «-37 4 (y 12225 
2 2. 
9. Dik koordinat düzleminde pl ii 
O) x«-6)2 4 (y-4)2) 25 
N 12. y Dik koordinat siste- | ” > 
2 7 ; — — 
14 (Y-2)5 5 minde M(4,1) mer- | | il | z D) & a 49 
z Kli celnsei xl 3. DAR Keçeli ik aki y . 4 ys- E X-3)“-(y142)“ 36 
çemberine üzerindeki P(1, 1) noktasından çi- SEKihi A(, 0) veB doğrularına teğet ve merkezi orjinden Ao 
zilen teğetin denklemi aşağıdakilerden han- x noktalarında kesiyor. birim uzaklıkta olan çemberlerden birinin 
gisidir? e denklemi hangisi olabilir? 
Ni Dik koordinat düzleminde (x—4)? * (y-2)? -9 
A)2x 4 y-3-0 B) 4x * 2y-3-0 ” A) 024 (y-3)-3 
vi doğrusu kele T(a, b) noktasında a e çemberinin 3x * Ay 4 5 - O doğrusuna en ya- 
- o 2 — — 
O)-2x4y-8-0 D)2x-y-3- teğet olduğuna göre, a” * b toplamı kaçtır? e kın noktası A noktası olduğuna göre, A nokta- 
Ni sının bu doğruya uzaklığı kaç birimdir? 
E) 2x-y-1- A8 B)10 C)11 D)i2 o E)14 D) X-3)2 4 (y—-1)7 -9 i ei aş 
Ee ri Rank ni İğ kri ie imi Sr İn mama ai EE «-024y43))— 
1D 20 3E 4-8 5-B GA 7-B 8-6 SE ME ME EE | Yi ii e > Bi e 
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TEST -4 


TEST -5 


7. Analitik düzlemde y-x-2 doğrusuile 
X iy? -4 çemberinin kesim noktasının 
apsisleri toplamı kaçtır? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E)5 


8. Analitik düzlemde 


Xİ 4y13)2 25 
X*4)2 4 y-5)2 -9 


i 
İ 
| 
İ 
I 
| 
| 
İ 
l 


denklemleri için hangisi doğrudur? 


A) Dik kesişen çemberler 
B) İki ortak noktaları vardır. 
C) İçten teğet çemberler 
D) Ayrık çemberler 

E) Dıştan teğet çemberler 


'ü 
© 
z 9. Analitik düzlemde (x-5)2 4 (y-2)2 -9 
p çemberine dıştan teğet olan ve P(0, 6) nok- 
Çe 
e tasında y eksenine teğet çemberin denkle- 
5 mi aşağıdakilerden hangisidir? 
< 
ii A) 4-22 4 (y—- 2-2 
© 
y- B) X-2)2 4 (y—-3)2-4 
Ğı O) «-22 4 (y-62-4 
- D) &-4) 4 (y-2)2 1 
ie 2 2 
LL E) X-5)“ 4 (y—6)7-4 
Z ) X-5X 4 Y-6) 
O 
LU e a aym am şa m e 
ö 1 Z-A 3-0 pi ö-A 6-B 


WI 


10. Dik koordinat düzleminde, 


11. 


12. 


Dik koordinat düzleminde denklemleri, 


e Y—-2)2-4 ve 
K-5*4y-ör 


X-2)2 4 (V 43)? - 16 


çemberinin dışındaki A(- 4, 5) noktasına en 


EZ z dul 
yakın noktasının, A noktasına uzaklığı kaç bi. olan çemberler birbirine dıştan teğet olduğ 


na göle, r kaç birimdir? 


rimdir? 

E)S 
AS BE G7 m8 Eş MR A EN e 
Analitik düzlemde x — 6 doğrusuile Oy ek- 
senine aynı anda teğet olan çemberin mer- 
kezi y - x doğrusu üzerinde olduğuna göre, 2 AC 1 Oy 
bu çemberin denklemi aşağıdakilerden han- AC:y>3 


gisidir? 


A) «-3)) 4 (y44)2 - 16 
B) X*4)7 4 y-3)2 - 16 
CO) X—-3)2 4 (y—-3)2 -36 
D) 43) 4 (y-3)2 -9 
E) X-3)7 * (y-3)” -9 


Dik koordinat düzleminde, çember eksenlere 
A ve B noktalarında teğet olduğuna göre, 
çemberin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


FERNEAMELMESAMAAMMRLNRLGEİUEİREİNMKLAJEŞAEEKEDLRLEEABEPEANMSEŞAKASINLEREMENAMEL 


B) X-3)2 4 (Yy—3) -6 
O) x43)2 4 (y 43)? -9 
D) 2 $y? -9 


E) X-3)2 4 (y-3)? -9 
Dik koordinat düzleminde denklemi, 


A) X-3)2 4 (y-3)?-3 
X #y2—-2x44y41-0 olan çemberile 

aşağıdaki denklemi verilen çemberlerden 

hangisinin kuvvet ekseni 2x - 4y - 17 doğ- 

rusudur? 

A) xX*y?—-4 

B) XX *y2-2x44-0 

CO) 4y2-6xX42y44-0 
D) xX2 *y? -16 

E) XX 4 y? 4x 16 


3. y> 0 olmaküzere, x? * y? - 12 çemberinin 
Xx -2 noktasındaki teğetinin eğimi kaçtır? 


ayl Be İ.G ie 
in in 


| 


WA 


(X-2)2 # (y-5)2 - 25 çemberine içten teğet 
ve yarıçapı 2 birim olan çemberlerin mer- 
kezlerinin geometrik yerinin denklemi hangi- 


sidir? 


A) 4274 (y-5)? - 16 
B) X-2)3 4 (y—-5)2 - 49 
O «224 y15))-9 
D) X-2)2 4 (y-5)7-9 
E) &-2)2 4 (y 45)7-35 


(X-1)2 * (y-2)? 25 çemberi ile 

(X-1)2 4 (y45)2 4 çemberi dıştan teğet 
ise teğet noktanın koordinatları toplamı 
kaçtır? 


A)-3 B-2 © -1 Do E2 


(X-4)2 4 (y-3)2 - 25 çemberinin T(a,-1) 
noktasındaki normalinin eğimi aşağıdakiler- 
den hangisi olabilir? 


2 


A) B) £ 


wla 


3 
e 
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Analitik incelenmesi 


emberin / 
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TEST -5 


7. 


Dik koordinat düzleminde, 
«-24(y41)27 4 


çemberinin P(4, — 1) noktasındaki normali- 
nin eğimi kaçtır? 


A)-e2 


B) -1 


B(0, — 8) 


Yukarıdaki şekilde çember dik koordinat sis- 
temini dört noktada kestiğine göre çemberin 
yarıçapı nedir? 


A) 37 B)7 C)8 DV EV 
A(0, — 1) 
B(0, - 9) 


Dik koordinat düzleminde Ox eksenine C 
noktasında teğet olan, Oy eksenini AveB 
noktalarında kesen çemberin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) X-32 4 (y 45) -9 
X—3)2 * Y—5)2 -16 


B) 

O) 13) 1 (y-5)) - 16 
DD «434 (y 4527-25 
E X-3)2 4 (Y45)2 25 


WA 


10. (x—4)” 4 (y * 3)” 16 çemberinin orijine en 


11. 


12. 


uzak noktası P olduğuna göre, |OP| kaç bi. 
rimdir? 


A)7 B)8 Cc) 9 D) 10 E) 11 
B(8, 0) 
Dik koordinat düzleminde merkezi y — 2x 


doğrusu üzerinde olan çember AB doğru- 
suna T noktasında teğet olduğuna göre, A 
noktasının ordinatı kaçtır? 


A2 BYS 


O A1 


D4 EYİ 


Dik koordinat düzlemindeki çemberin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) iy? -9 

B) 43) 4 y-V7)2 - 16 
O) KA (y-V7)2 - 16 
DD (X*5)24(Y43)2 25 
E) Xt4) 4 (y- v3)? - 25 


Nes Ğİ MET MENE Tr MEME Tİ 


TEST - 6 


Analitik düzlemde merkezi K(1,2) noktasında 
bulunan ve yarıçapı 25 birim olan çemberin 
x eksenini kestiği noktaları A ve B ise, |AB| 
kaç birimdir? 


A) 10 B) 8 D) 4 E)2 


Analitik düzlemde 3x — 4y * 10 - O doğrusu 
X2 4 y? -r? çemberine teğet olduğuna göre, 


r kaçtır? 


A)1 B) v2 D)2 E)4 


Analitik düzlemde, x2 4 y?-5x4-4y19-0 
çemberine üzerindeki P(2, — 1) noktasından 
çizilen teğet denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


B)ysxt6 
D)ysx-3 


Eysx*ti 


WA 


Dik koordinat düzleminde, 

x2 4 y2-2x 4 4y-4- 0 çemberinin P(4,-6) 
noktasına en yakın noktası A olduğuna göre, 
JAP| kaç birimdir? 


A) 1 B)2 c)3 D)4 E) 5 


Analitik düzlemde P(1, 2) noktasının 
(X—3)7 * (y #5)” <6 çemberine göre 


kuvveti kaçtır? 
D) 50 


A) 47 E) 51 


B) 48 


G) 49 


M,, M, çember- 
lerin merkezi 
A,B,C,D teğet 
değme noktaları 
A(0, 1) 

”* cd, v3) 


Yukarıdaki koordinat düzleminde verilenlere 


göre, |BC| kaç birimdir? 


)B Bi og maz EA3 


emberin Analitik İncelenmesi 


Ç 
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GEOMETRİ - Çemberin Analitik İncelenmesi 


TEST - 6 


7. X * yP 2x 46y—-4-0 
2 4y248Xx44y42-0 


çemberlerinin kesim noktalarından ve orijin- 
den geçen çemberin denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) 3x2 $ 3y? $ 14x $ 14y -0 
B) 2x2 4 2y7-6x49y-0 
CO) X24y3-x4y-0 

D) iy -2 

E) X4y27-4 


8. Dik koordinat düzleminde, 
X—22 * (y—3)) - 16 


çemberi 3x—4y * c - 0 doğrusuna teğet ol- 
duğuna göre, c nin alabileceği değerlerden 
biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A)-16 B)-12 ©)-8 Did E)26 


9. Analitik düzlemde, (x—-3)2 $* (y- 1)2 - 25 
çemberinin X * 2y * 5 <- 0 doğrusu üzerin- 
de ayırdığı kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


A)2 B) 25 c)3 D) 4 E) 5 


WE 


10. 


11. 


12. 


A8, 0) 
B(2, 0) 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde verilen çem- 
ber eksenlere ve AT doğrusuna teğettir. 


Buna göre, AT teğet doğrusunun denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 5x—-12y4 40-0 
B) 3x4 5y—-8-0 

C) 5x—12y-4 10-0 
D) 3x—-5y 424-0 
E) 5x4 12y-40-0 


Analitik düzlemde, (x—3)7 * (y $ 1)? 17 
çemberine üzerindeki K(2, 3) noktasından 
çizilen teğet doğrusunun x eksenini kestiği 
noktanın apsisi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)-5 B)-6 C)-8 D)-9 E)-10 


Dik koordinat düzleminde A(m, 3) noktasın- 
dan (X43)7 4 (Y-1)2 -9 çemberine çizi- 
len teğetlerden birinin uzunluğu 25 birim 
olduğuna göre, m nin alabileceği değerler- 
den biri aşağıdakilerden hangisidir? 


A)4 B2 O-4 D-7 E)-9 


| 
| 
| 


1. Bölüm KONİKLER (ELİPS - HİPERBOL - PARABOL) 


SENİN RALİNEMİKER İKEA SEŞAMİ AMME RAKS ŞENEL Ja RR a SEMMMEREEMEEEEEELAERİ GRGESNEREANNMEĞNELEĞYAANİRAYMML 5 AEŞMRZİRİKLŞERLESKLARDA AMEL et MENE İNLEETESNİMMETE Rİ ŞNEEEK MİELE MEMELERE EEEEESEEESREEEEE İSE 


TİK İNCELENMESİ 
TİK İNCELENMESİ 


glipsin Analitik İncelenmesi 


x Düzlemde sabit iki noktaya uzaklıkları toplamı 
sabit olan noktalar kümesine elips denir. 

# Sabitikğ noktaya, elipsin odakları denir, F ve F' ile 
gösterilir. 


x Sabit iki noktaya uzaklıkları toplamı 2a olsun. 


İ JPFJJPF'J  2a 


(FF'| doğru parçasının orta noktasına O (elipsin 
merkezi) denilir ve analitik düzleme yerleştirilirse; 


Wa 


JAF| * JAF') — JAF'I $ JAF| -2a 

IBF| * (BF'| - |B'F'| * |BFJ — 2a olur. 
Dolayısıyla 

(BF| — |BF'| xa olur. 


# A,A,B,B' noktalarına elipsin köşeleri denir. 
|AF| * |AF'J - 2a olduğundan 

|OAJ| <a birim olur. 

(OB| b birim, |OF| — cbirm dersek 

Afa, 0), AÇa,0) 

B(0, b), B(0, - b) 

F(c, 0), F'(<c, 0) noktaları belirtilmiş olur. 


: AA'doğrusuna büyük eksen (Asal eksen) denir ve 


|AA'| - 2a birimdir. 
: BB' doğrusuna küçük eksen (Yedek eksen) denir 
ve |BB'| - 2b birimdir. 


* 


Büyük ve küçük eksenler elipsin simetri eksen- 
leridir. 
|FF'| uzunluğuna odaklar arası uzaklık denir ve 


JFF'| - 2c birimdir. 


* 


a? -b” 40? | 


Asal, Yedek ve Doğrultman Çemberler : 


* Merkezi orijin ve yarıçap uzunluğu a birim olan 
çembere asal çember (büyük çember) denir. 


* Merkezi orijin ve yarıçap uzunluğu b birim olan 
çembere yedek çember (küçük çember) denir. 


* Merkezi elipsin odaklarından biri ve yarıçap uzun- 
luğu 2a birim olan çembere elipsin doğrultman 
çemberi denir. 


GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


I - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


EOMETRİ 


Gİ 


Örnek 1: 

Asal ekseni x ekseni üzerinde olan elipste, büyük 
eksen uzunluğu 10 birim, küçük eksen uzunluğu 
8 birim olan merkezil elipsin doğrultman çember- 
lerinin denklemleri nelerdir? 


Çözüm : 
wv 2a-10>a-5 
: 20-8 —b-4 
si >X c4b?—-a? ise 


c-3 olur 


Doğrultman çemberler 
M3, 0) , 
(X—3)2 $ y? - 100 
M«3,0), r 10 ise 

(X * 3) 4 y? - 100 bulunur. 


- 10 ise 


Soru 1: 


Asal eksen uzunluğu 50 birim, yedek eksen uzunluğu 
48 birim olan elipsin odakları F ve F' dür. 


Buna göre, JFF'| kaç birimdir? 


v 
A) 46 B) 30 C) 24 D) 18 E) 14 


Soru 2: 


Küçük eksen köşeleri A(0, 4) ile A'(0, — 4) olan ve 
C(2v6, 0) noktasından geçen merkezil elipste 
odaklar arası uzaklık kaç birimdir? 


— 4 
A) v2 B) 22 0) 4v2 D)4 E)8 


WE 


* Elipsin odaklar arası uzaklığının, asal eksen 
uzunluğuna oranına elipsin dış merkezliği denir 
ve e ile gösterilir. 


0<e<1 


Örnek 1: 


... 3 li 
Dış merkezliği 5 olan elipsin yedek eksen 
uzunluğu 16 birim ise odaklar arası uzaklık kaç 


birimdir? 


Çözüm : 


C .3. 
Ge isec-3k ve a-—5k olur 


2b — 16 birim ise b — 8 birimdir. 
a —-b?4c? ise (54)2-82 4 (342 
4k-8ise k-2vec-6olur 


Odaklar arası uzaklık 2c — 12 birim bulunur. 


Soru 1: 

Asal çemberinin denklemi x2 4 y? — 169 
Yedek çemberinin denklemi Xx? - y? — 25. 
olan elipsin dış merkezliği kaçtır? 


V 
p2 ğI 


10 
12 13 13 0) 33 


Elipsin Doğrultman Doğruları 
e MD e NE 

xs izi veya X-——— doğruları elipsin doğrultman 
c 


doğrularıdır. 


Örnek 1: 


Dış merkezliği > ve odaklar arası uzaklığı 8 birim 
olan elipsin doğrultman doğrularının denklemleri- 


ni bulunuz. 


2c-8isec-—4birim ve 


2 . » 
ME ise a-6birim olur. 
a 3 


WA 


Doğrultman denklemleri 


2 
x- — -9 ve Ke bulunur. 


Merkezi! Elips Denklemi 
Merkezi orijnde ve eksenleri koordinat eksenleri 
üzerinde olan elipse merkezil elips denir. 


P(x, y) elips üzerinde bir nokta olduğundan 
/PF| * JPF'| x2a 
Vx-o2 iy? lx so)? 4 y? —2a 


her iki tarafın karesi alınarak gerekli işlemler yapılırsa 
merkezil elipsin denklemi aşağıdaki gibidir. 


TT 5 
Xx 
ER 


1 
a? b 


Soru 1: 

Asal çember denklemi Xx? 4 y? - 16 olan merkezil 
elipsin odaklarından biri F(2, 0) noktası ise elipsin 
doğrultman denklemleri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? i 


A)x52 B)x-3 0x4 
——2 XxXs— xs-4 
pix e 16 )xzs8 
- -8 
yay 
3 


Örnek 1: 

Odakları x ekseni üzerinde olan elipste, asal eksen 
uzunluğu 26 birim, odaklar arası uzaklığı 24 birim 
olan merkezil elipsin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
2a-26ise a-13, 2c-24ise c-12 
a -b4-c2 ise b-5 olur. 


Merkezil elips denklemi 


2 
-1İ bulunur 


| . , , 
) GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 
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GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


Örnek 2: 
X2 4 4y? - 4 elipsinin odak noktalarını bulunuz. 


Çözüm : 


2 2 
Denklem düzenlendiğinde VE * i zİ 


a? -4ise a-2, b?-1 

ise b-1 olur. 

a-b?4c” ise c-v3 bulunur. 
Odaklar F(c, 0) - F(v3, O) 

F'(-c, 0) — F'(-V3, 0) bulunur. 


Örnek 3: 
4x2 4 Sy?” - 36 elipsinin dış merkezliği kaçtır? 


Çözüm : ğ 
N ve eN 
Denklem düzenlendiğinde gi it 5 zi olur 
a” -9ise a-3, b? -4 
ise bs2 olur 
a2 -b”40? ise c-v5 bulunur. 
Elipsin dış merkezliği 


g-S 5 bulunur. 
a 3 
Örnek 4: 


x2 2 Mai 
z 1 elipsinin asal çember denklemini bu- 


lunuz. 


Çözüm : 
Elips denkleminden a 2/2, b—Xvy6 olur. 


Dolayısıyla asal çember M(0, 0) ve yarıçapı r — 22 
birim olan çemberdir. Asal çember denklemi 


X *y? s8 bulunur. 


Örnek 5: 

Asal ekseni Ox ekseni üzerinde ve doğrultman çem- 
berlerinden birinin denklemi (x -- 8)2 $ y? - 400 
olan merkezil elipsin denklemini bulunuz. 


WA 


Çözüm : 

Doğrultman çember merkezi odaklardan birisi ve 
yarıçapı 2a olan çemberdir. 

Verilen denklemde M(- 8, 0) ve r — 20 olduğundan 
6-8 ve az10 olur 

a -b? 40? > b—6 bulunur. 


Eipunasıklami > e” 21 
Ipsin denklemi —— -—— — Olur. 
p 100 © 36 “i 


Örnek 6: 
X * 5y? -20 elipsin doğrultman doğrularının 
denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 


2 2 
2 4 5y7 20 > ş Y -ş 
20 4 


a2 -20, b? —-4olur. a2-b24c? 


20-44c7 >c-—14dir. Buradan 


2 
xa 29 > X-5 veya 
c 4 
a 20 
Xs——-—-—— > x—-5 bulunur. 
Cc 4 


Dik koordinat siste- 
minde 
PO y) 
AÇC6, 0) 
x B(6.0) 


AC6,0) O 


P değişken bir nokta olmak üzere, |PA|- |PB| — 20 
birim olmasını sağlayan P noktalarının geometrik 
yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


Xx y? V x y? 
Ki roza 
100 36 3) 100 © 64 
2 2 
400 144 400 © 64 
a 
— i —— — 
) 64 100 l 


kn kk üne pnp mm kli ipi linea 
YER 


Soru 2: 

Odakları F(0, 3) ve F'(0, — 3) noktaları ve asal 
eksen uzunluğu 10 birim olan elipsin denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
X X Yele 
gi —-1 B) 2—4 1 

A 25 * 6 ) 5 9 
2 2 V 2 2 
Xx Yu , Xx 1 

© ie *g i Dig * 25 

2 2 
A 
25 4 
Soru 3: 


Asal ekseni x ekseni üzerinde olan elipste, yedek 
a 3 
eksen uzunluğu 24 birim, dış merkezliği e — EU 


olan elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


a EY Li 
A 25 tig i B) 25 t 4g 
2 2 V/ 2 2 
2 4 ii el eş 
100 64 225 144 
X Y 
wi —1 
list 15 
Soru 4: 


9x2 4 25y2 — 225 elipsinin odaklarından biri aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 

DA 

C) (4,0) 


A) (0,3) B) <3,0) 


D) (0, -3) E) (16, O) 


Soru 5: 


Denklemi 4x2 * 16y? - 64 olan merkezil elipste 
odaklar arası uzaklığın asal eksen uzunluğuna 
oranı kaçtır? 


a) 2 gp 8 g 3 
2 2 


D) v6 


WI 


Soru 6: 

Odak noktaları F(0, 4), F'(0, — 4) ve doğrultman 
doğrularının denklemleri y - £ 25 olan elipsin 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


YONE e e 
A ga * ion ) $5 * oo 
a e 
9 26 tic”! ) oi * ga” 
X y 
2 pi 4 
) Zon * ga 


WMerkezil Elipsin Parametrik Denklemi 


Pa 
m(GOH) <a ve 
P(x, y) elips üzerinde 


bir nokta ise 
xa. cosa 
ysb.sina 


eşitlikleri merkezil 
elipsin parametrik 


denklemidir. 
Parametrik denklemi verilen elipsin denklemini bul- 
mak için, 


cos?” * sin?a — 1 eşitliği kullanılır. 


Örnek 1: 

x-3c0s0 , y-2sin6 

Parametrik denklemleriyle verilen elipsin denkle- 
mi nedir? 


Çözüm : z 
; 2 2 XX. 2 
X - 3c0S0 ise Xx” - 9.c0os“g > ig e 0 
ye 
y - 2sin6 ise y? - 4.sin?g > > sin?9 
eşitsizlikler taraf tarafa toplandığında 
2 
X 


2 
gi $ e —i elips denklemi elde edilir. 
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GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


Soru 1: 


Parametrik denklemi x — 4cost, y — 2sint olan 
elipsin üzerindeki A(2V2, k) noktasının orijine 
uzaklığı kaç birimdir? 

A 
A) v3 B) V10 


C) 240 D)7 E)8 


Asal Ekseni Oy Ekseni Üzerinde Olan Elips Denklemi 


* b >a ise elipsin asal ekseni Oy ekseni Üzerin- 


dedir. 


2 2 
XX 541, Fog FO,-g 


& b 


Örnek 1: 


Asal ekseni Oy ekseni üzerinde olan ve asal ek- 
sen uzunluğu 8 birim, yedek eksen uzunluğu 6 bi- 
rim olan merkezil elipsin denklemi ve grafiğini 
çiziniz. 


Çözüm : 

Bu elipsin denklemi 
2 2 

RX idir 

9 16 


Ox eksenini — 3 ve 3 
noktalarında, 

Oy eksenini — 4 ve 4 
noktalarında keser. 


Soru 1: 


2 
a t ya —1 elipsinin odaklarının ordinatları farkı 


kaçtır? 


a 
A) 0 B) 3v5 C) 6v5 D) 12 E) 16 


WA 


Elipsin Teğet ve Normal Denklemi 


* 


Elipse üzerindeki P(Xx,, Yg) noktasından çizilen 
teğet denklemi: 


XgX  Yoy 
va 


1 


a2 


# Normalin denklemi, teğet denklemi ve P(x,, Yo) 
noktası kullanılarak bulunur. 


K 


Teğet doğrusu ile normal doğrusu birbirine diktir. 


Örnek 1: 
Xx 4 9y? - 18 elipsine P(3, - 1) noktasından 
çizilen teğet denklemini bulunuz. 


Çözüm : 


2 
Denklem düzenlendiğinde r. 


18 
P(3, —1) noktasındaki teğet denklemi 


XxX, CİY. 3 XV 4 


18 2 6 2 
x-83y-6-0 bulunur. 


2 
-”--1 olur. 
2 


Örnek 2: 


2 
zi * y? -4 elipsinin üzerinde ordinatı 1 olan 
noktalardan çizilen teğetlerin kesim noktasının or- 


dinatı kaçtır? 


Çözüm : 


yz t1ise 135x213 olur. 


(3, 1) noktasındaki teğet denklemi 


Ziya > xtys4olur 
(<3, 1) noktasındaki teğet denklemi 
<3)x 


0 is e olur. 


X*ys4 ve -x$yz-4 doğrularının ortak 
çözümünden y 4 bulunur. 


Örnek 3: 
2 * 3y? - 39 elipsine A(6, - 1) noktasından 
çizilen normal denklemini bulunuz. 


çözüm : e 
> N X y a 
Denklem düzenlendiğinde 39 * 3 z1 elipsine 
A(6, — 1) noktasından çizilen teğet denklemi 
&,CiY. 1 > 2x-y-13-0 olur. 
39 13 


Teğetin eğimi 2 ol&uğundan, normalin eğimi 


m -- dir. Normal denklemi ; 


ytr1 -cİ)-8) > Xx*2y-4-0olur. 


Örnek 4: 
> t » z 1 elipsi üzerindeki apsisi 0 olan nok- 


tadan çizilen normal denklemini bulunuz. 


Çözüm : 


xz0isey-;52 
(0,2) ve (0,-2) nok- 
taları elipsin köşeleri 
olduğundan bu nokta- 
lardan çizilen normal 
doğrusu x- 0 doğ- 
rusudur. (Oy ekseni- 
dir.) 


WA 


Soru 2: 

5x2 * y? - 36 elipsinin üzerindeki P(2, 4) nok- 
tasındaki normalinin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 

4 

A) 2x—-5y* 16-0 B)5xt-3y4* 18-0 


C) 5x * 4y—36-0 D)3x1:2y-14-0 


E)2Xx45y—-24-0 


Elips ile Herhangi Bir Doğrunun Durumları 
2 
—. 1 elipsi ile y — mx *n doğrusunun 


ortak çözümü yapıldığında: 
#x Doğru elipse teğet ise 


ma? - b? —n? 


ba 


Doğru elipsi iki noktada kesiyor ise 


ma? 4 b? >n3 


* 
O 
O 

(O 
ii 

e 

© 

| © 

5 
0 
— 
© 
a, 

40 
3. 

<< 
o 
— 
5 
© 


ma? b? <n? 


ba 


Ortak çözümden elde edilen Il. derece denklemin 
kökleri, kesişme noktalarının apsisleridir. 


Soru 1: 


2 2 
ik — 1 elipsinin üzerindeki P(3,2) noktasın- 
dan çizilen teğet denklemi aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 

A) 3x - 2y—12 -0 B)3x-2y-12-0 
A 
C)2x-4-3y-—-12-0 D) 2x—-3y-12-0 


E)2x43y4 12-0 


Örnek 1: 


2 
a ş X —-1 elipsi ile y—x-n doğrusu teğet 


ise n reel sayısının alabileceği değerleri bulunuz. 


Çözüm : 

Denklemde a” -16, b?-9,m-idir 
am? 4 b” -n2 -0 

16.17 49-n2-0 olmalıdır. 


ns *5 bulunur 
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ee 


Örnek 2: 


X y NE ” a 
> # İK zi elipsi ile yz 2x4 11 doğrusu teğet 


ise elipsin yedek eksen uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 
Denklemde a? -28, b?-k,m-2ven-11 
doğru elipse teğet ise a?m? 4 b? -n? -0 olur. 
28.22 4k-112-0 olmalıdır. 

k 9 bulunur. 
bi-k-9 > b-3 olur. 


Yedek eksen uzunluğu; 2b — 6 birim olur. 


Soru 1: 


X . y? Ee e i 
ag” 1 elipsivey-mx-5 doğrusu bir- 


birine teğet ise pozitif m değeri kaçtır? 


A 
A)1 B)2 ©) 3 D) 4 E)5 


Soru 2: 


pa * v z 1  elipsinin teğetlerinden biri Ox 
36 13 

ekseni ile pozitif yönde 120 lik açı yaptığına göre, 
bu teğetin y eksenini kestiği noktanın ordinatı kaç 


olabilir? 


A) 13 br C) 10 D) 9 E)8 


WA 


Elipsin Alanı 


2 2 
a elipsinin 
2 b? 


a 
Alanı - x.a.b | 


Yukarıdaki verilere göre, elipsler arasındaki taralı 
bölgelerin alanları toplamı kaç birimkaredir? 


Çözüm : 

Büyük elipstee a-4, b-—3 ise 

Alan -n.4.3 — 121 

Küçük elipstee a-3, b-2 ise 

Alan 7.3.2 6x olur. 

Taralı alan — 12x— 6x — 6n birimkare bulunur. 


i  Örnek2: 


Yukarıdaki dik koordinat düzleminde d doğrusu 
ile 4x” * 9y? —- 36 elipsi arasında kalan taralı böl- 
genin alanı kaç birimkaredir? 


Çözüm: , 
Taralı bölgenin alanı elipsin alanının dörtte birinden 


BOA üçgeninin alnının çıkarılmasıyla elde edilir. 


2 ge 2 3 
AY 9 XX 41 olup 
36 o 36 36 9 4 


eipstee a-3, b-—2 olur 


Elipsin alar — 7.3.2 6x olur. 


Taralı alan — w Ea a birimkare bulunur. 


, 2 


O merkezli çember 
Xx 4 y? - 16 
Elipsin denklemi 
16x2 4 25y2 — 400 


Yukarıdaki verilere göre, elips ile çember arasında 


kalan bölgenin alanı kaç cm? dir? 


/ 
A)iox oOB)&8r Cer Dsn E4r 


Soru 2: 


leminde elipsin 
denklemi 


2 2 
pl j olup 
36 16 


Oynd fKj 


Yukarıdaki şekilde verilen taralı bölgelerin alanları 


eşit olduğuna göre, K noktasının ordinatı kaçtır? 


A)5 B) 6 


WE 


Dik koordinat düz- 


Z 
O) 2x D) 3x E) 4n 


Hiperbolün Analitik İncelenmesi 


# Sabitiki noktaya uzaklıkları farkı sabit olan nokta- 
lar kümesine hiperbol denir. 


# Sabit olan iki noktaya hiperbolün odakları denir. 
F ve F' ile gösterilir. 


# Uç noktaları odaklar olan doğru parçasının orta 
noktasına da hiperbolün merkezi denir. (FF' nün 
orta noktası olan O hiperbolün merkezidir.) 


X |FF'| -2a olsun. P ve O noktaları hiperbolün 
üzerinde gezici nokta olmak üzere: 


| IPFİ - İPFJ > (GF) -|OF' — 2a 


> Hiperbol, simetrik iki parçadan oluşur. 
Bu parçalara hiperbolün kolları denir. 


y 
B 
—— A A #-—b>X 
FEc,0) o F(c, 0) 
B' 


&# AveA' noktalarına hiperbolün köşeleri denir. 


(AA'I doğru parçasına asal eksen denir. 
HAF| — |AF'I| - Za olduğundan 
|AA'| — Za olur. (Asal eksen uzunluğu) 


bo 


(BB'| doğru parçasına yedek eksen denir. 
(BB'|— 2b olur. 


X 


İFF'|  2c odaklar arası uzaklıktır. KAO dik üçge- 
ninde c” -a? 4 b? eşitliğieldeedilir. 
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OMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


p 


çi 


y 


Örnek 1: 


Asal eksen uzunluğu 12 birim, odaklar arası uzak- 
lik 20 birim olan hiperbolün yedek eksen uzunluğu 
kaç birimdir? 


Çözüm : 

2a-12isea-6 
2c-20isec-10 olur. 

G2 -a?sb” ise b-8 olur. 
Yedek eksen uzunluğu 

(BB'| — 2b 16 birim bulunur. 


Örnek 2: 


Asal ekseni 16 birim, yedek ekseni 30 birim olan 
bir hiperbolün merkezi orijin olduğuna göre odak- 
larını bulunuz. 


Çözüm : 

2a-16isea-8 

2b -830 ise b-—15 olur. 

2 -a24b” ise c-*17 olur. 
Merkezi orijin olduğuna göre odaklar 
F(17,0), F'(-17,0) olur. 


Soru 1: 


Asal ekseni 18 birim, yedek ekseni 24 birim olan 


hiperbolün odaklar arası uzaklığı kaç birimdir? 


Z 
A) 24 B) 26 C) 28 D) 30 E) 32 


Soru 2: 


WVerkezi orijinde olan bir hiperbolün odaklarından 
biri F(- 13, 0) ve asal ekseni 10 birim ise yedek 
eksen uzunluğu kaç birimdir? 


/ 
A) 18 B) 20 Cc) 22 D) 24 E) 26 


WELA 


Dış Merkezlik 


# Hiperbolün odaklar arasındaki uzaklığının, asal 
eksen uzunluğuna oranına hiperbolün dış mer- 
kezliği denir. e ile gösterilir. 

# Hiperbolün dış merkezliği 1'den büyüktür. 


e>t 


Örnek 1: 


Dışmerkezliği > olan hiperbolün asal eksen u- 
zunluğu ile yedek eksen uzunlukları toplamı 34 bi- 


rim ise odaklar arası uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 


2aş-2b-34 isea-b-—17/ dir 
Cc, 13 


— 5 —ise cz 13k iken a—5k olur. 
G2 —a2ib” ise b-i2kdır. 
atb-—5k4:12k-17/k-17isek-1dir 
cs 1i3k-13 olur. 
Odaklar arası uzaklık |FF'| — 2c — 26 birim bu- 
lunur. 


Soru 1: 


Asal eksen ile yedek ekseninin uzunlukları oranı 
z olan bir hiperbolün dış merkezliği aşağıdakil- 


erden hangisi olabilir? 


Z 
> 


5 8 
2 3 93 


# P« Yy) hiperbol Üzerinde bir nokta ve asal ekseni 
x ekseni olduğunda; 


(Lie ipi) <2) 


İV olayi Ye 4 o? —y2 | - 2a 
eşitliğinin karesi alınıp c? — a” 4 b” ifadesinde 
kullanılıp gerekli düzenlemeler yapıldığında hiper- 
bolün denklemi aşağıdaki gibidir. 


Hiperbolün Asal, Yedek ve Doğrultman Çemberleri 


# Merkezi O ve yarıçapı a birim olan çembere 
hiperbolün asal çemberi denir. 


| e | 
$* Merkezi O ve yarıçapı b birim olan çembere 
hiperbolün yedek çemberi denir. 


sy -b? | 
*# Merkezi hiperbolün odaklarından biri ve yarıçap 


uzunluğu 2a birim olan çembere hiperbolün 
doğrultman çemberi denir. 


Örnek 1: 


2 
benliği: XX 24 ön werezii hiper- 
36 45 


bolünün odak noktalarını bulunuz. 


WI 


Çözüm : 

Denklemden a -6 ve b 3v5 olduğugörülür. 
GM -alsb2 ise c-9 olur. 

Buna göre odak noktaları 

F(9, 0) ve F'(-9,0) olarak bulunur. 


Örnek 2: 


2 2 
Denklemi Ti — Kk z 1 olan merkezil hiperbolün 
yedek çember denklemini ve doğrultman çember 


denklemlerini bulunuz. 


Çözüm : 
Denklemden a 3 ve b 4 olduğu görülür. 


2 -aiıb? ise c-5 olur. 


c 
Yedek çember M(O,0)ver—b->—4 olmak üzere 
çemberin denklemi x2 - y? — 16 bulunur. 
Doğrultman çemberler merkezleri (5, 0) ve (-5, 0) 
olan yarıçaplarır - 2a - 6 olan çemberlerdir. 
Denklemleri 


(X—5)2 $ y? - 36 ve (X 1 5)7 * y? - 36 bulunur. 


Örnek 3: 


Odakları x ekseni üzerinde olup, P(2, 1) ve 
0/3, — 2) noktalarından geçen hiperbolün denk- 
lemini bulunuz. 


Çözüm : 
: : ln el 
Hiperbolün denklemi ——— 1 olsun. 
a 


P ve noktaları denklemi sağladığından 


2 42 2 pa? 
2k —İ, KE lir 1 olur. 
& b a? N 
Buradan a2 ve b2-İ bulunur 
3 5 
: .. i ” xZ y? 
Hiperbolün denklemi Ve -i den 
3 5 
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yelek 
ii 


N 
dig: 


Soru 1: 


Dik koordinat düzleminde, odak noktalarından biri 
F( 10, 0) noktası ve köşeleri arsındaki uzaklık 16 
birim olan merkezil hiperbolün denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


EŞ > y 
a KN ER 
) 36 64 ) ga 100 
e $£ Vr. 

100 36 64 36 

e 
100 64 
Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde, yedek çember denkle- 
mi x2 $ y? - 9 ve odaklarından biri F(0, — v13) 
olan merkezil hiperbolün denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


Xx y? X y 
A) ——> pp 7. 
4 ) iş 4 i 
Yo Xx Vy2 xe 
0 Vi 
) 35 4 , > 4 9: : 
2 2 
Y” Xx 
Ey İLA 
) 7 1 
Soru 3: 


Odakları x ekseni üzerinde ve K(2V2, v2) ve 


-L(-3v2, - V6) noktalarından geçen hiperbolün 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 2x2 -3y7-8 B) 2x? -5y? -3 

& 2 

C) 2x2 -5y2-6 D) 2x7 -3y2 -6 
E)3x2 -5y? -8 


WA 


# Odaktan geçen en kısa kirişin uzunluğuna hiper. 
bolün parametresi denir ve 2p ile gösterilir. 


2 
2p < a eşitliği vardır. 


KE 
Denklemi PE — 1 olan merkezil hiperbolün 


odaklarının birinden geçen en kısa kirişin uzun- 


luğu kaç birimdir? 


Çözüm : 
Denklemden a—1i ve b —2 olduğugörülür. 


Odaktan geçen en kısa kirişin uzunluğu 


2b” 24 By 
— - —- «- — birim bul : 
> 11 11 ulunur. 


ys 2x veya y-— 2x doğruları hiperbolün eğik 


asimptotlarıdır. 


Örnek 1: 


9x2 - 4y” -36 hiperbolünün asimptotlarını bu- 
lunuz. 


Çözüm : N 
Denklem düzenlendiğinde am Vi 1 
Buradan 3 2 


a-2 veb-3 olur 


Asimptotlar y — > ve y- -Ex doğrularıdır. 


g Hiperbolün asal ekseni Oy ekseni üzerinde ise 


hiperbolün denklemi aşağıdaki gibidir. 


Te çi 
nl 
a b 


2a : asal eksen uzunluğu, 


2b: yedek eksen uzunluğu 


, 


Örnek 1: 

Odakları Oy ekseni üzerinde olup odaklar arası 
uzaklığı 10 birim olan hiperbolün köşelerinden 
birinin koordinatları A(0, — 2) ise denklemi nedir? 


Çözüm : 
26-10isec-5vea-2dir 
2 -a2ıb2 ise b—v2i olur. 


ye 


ri Rİ bulunur. 


İkizkenar Hiperbol 


2 2 
X NY. -4 hiperbolünde ab ise bu hiperbol 
a - il 


ikizkenar hiperbol denir. 


Örnek 1: 


x - y2 — 8 ikizkenar hiperbolünün odakları arasın- 
daki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 

Denklemde asb-2y2 dir. 

© —a?iıb? ise c-4 olur. 
İFF'| -2c <8 birim bulunur. 


WA 


Soru 1: 

Dik koordinat düzleminde 5x2 — 4y? - 20 hiper- 
bolünün odaklarından herhangi birinden geçen ve 
Ox eksenine dik olan kirişinin uzunluğu (hiperbo- 
lün paramertresi) kaç birimdir? 


AZ B)2 GE 


Soru 2: 

Dik koordinat düzleminde odaklarından biri 
F(2y5, O) noktası olan hiperbolün asimptotların- 
dan biri y — — 2x doğrusu ise bu hiperbolün denk- 
ilemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
X* VM. Bi ği 
i 4 6 : ) ig 4 
sp y e ye 
a 1D) a 
7) 16 i ) 55 4 
2 2 
X Yy 
E ——--——1 
) 7 12 
Soru 3: 


Asal ekseni y ekseni üzerinde olan bir hiperbolün 
dış merkezliği e ve yedek ekseni 8 birim oldu- 
22 


ğuna göre, bu hiperbolün deknlemi aşağıdakiler- 


den hangisidir? 

2 2 V 2 
A) y? 5x5 — 120 B) y? — 8x2 - 128 
GC) yE 3x2 — 144 D) y? - 6x2 > 144 


E) y? 9x2 - 144 
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Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde odaklarından biri 
F(4v2,0) noktası olan merkezil bir ikizkenar hiper- 
bolün denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

2. 2 LE 
A) xX-y” 32 B) Xx“ —y“ — 16 


D) y? —x2 - 16 


E) y? -x2-8 


Hiperbolün Teğet ve Normal Denklemleri 


me iy ; Li 
*x Denklemi e zi olan hiperbolün Üzerin- 
a b 


deki P(x, Yg) noktasından çizilen teğet denklemi 


aşağıdaki ifade ile bulunur. 


Örnek 1: 


2x2 -3y - 5 hiperbolüne üzerindeki A(2, 1) nok- 
tasından çizilen teğet denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Teğet denklemi 


2.2.X-3.1.y 5 ten 4x—-3y—5-0 bulunur. 


Örnek 2: 
X-y2-32 ikizkenar hiperbolüne üzerindeki 


A(6, 2) noktasından çizilen teğet denklemini bulu- 
nuz. 


Çözüm : 
6x—2y-32 
3x-y—16-—0 bulunur 


Wa 


Hiperbolür üzerindeki bir noktadan çizilen nor- 
mal doğrusu, o noktadan çizilen teğete dik olan 
doğrudur. 


Örnek 3: 


2 2 
- — zi hiperbolüne P(6, 3) noktasından 


çizilen normal denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Teğet denklemi 
- Se 1 den 2x-3y-3-0 olduğundan 


normalin eğimi -> dir. P(6, 3) noktasından 
geçtiğinden normalin denklemi 


y-3-— <2) -6) > 3x * 2y-24 0 bulunur 


Soru 1: 


: il R : 2 y 
Dik koordinat düzleminde a 1 hiperbolü- 
ne üzerindeki A(4, 3) noktasından çizilen teğetin 


denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A 
A) 4Xx-3y>1 O) x-yz1 


D)x*yz1 E)4x43y-12 


Soru 2: 


2x” - 9y” - 14 hiperbolü üzerindeki P(- 5, 2) nok- 
tasından çizilen teğetin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 

A) 5x—9y—14 -0 B) 10x * 12y-5-0 
A 

C) 5X49y17-0 D) 4x— 12y—-40 -0 


E) 5x4 9y—7 -0 


Soru 3: 


8 — v -1 hiperbolüne apsisi 4 olan noktalar- 
4 


dan çizilen normallerin eğimleri çarpımı kaçtır? 


h-1 B)-2 Cc) —-3 D)-4 E)-6 
E 
, 
Soru 4: 
x — v zi hiperbolüne (-5, 2) noktasından çi- 


zilen normal denklemi aşağıdakilerden hangisi- 


dir? 


A) 5x—-2y145-0 B)5xX*-2y15-0 


A 
G) 5x—2y 429-0 D) 5x—2y—-29-0 


E) 5x—2y—25-0 


Hiperbol ile Bir Doğrunun Durumları 


2 
XE —1 hiperbolüile ys mx *n doğrusunun 
a b 
2 2 
ortak çözümü yapıldığında £ Min. 1-0 
a b 


eşitliğinden çıkarılan sonuç : 


# mla?-b”—n? isedoğruile hiperbol teğet olur. 


* m?a?—-b?<n2 ise doğru ile hiperbol farklı iki 


noktada kesişir. 


# mla?”-b”>n2 isedoğruilehiperbol kesişmez. 


MI 


Örnek 1: 


Denklemi Xx? — 2y? — 4 ile verilen hiperbole teğet 
olan doğruların eğimi 1 ise bu doğruların arasın- 
daki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 


2 2 
Denklem düzenlendiğinde vi - vi 


Il 
-u 
© 
— 
—i 


Buradana?-4 ve b”-2dir 

Teğet doğrunun eğimi m 1 ise 
m?a? —b? -n? -0 olmalıdır 
124-2-n2-0 ns: olur 
Teğet doğru denklemi 

X—-yiv2-0 ve x-y-v/2-0 ise 
aralarındaki uzaklıklık 2 birim bulunur. 


Örnek 2: 


2 2 

e hiperbolü ile y - mx - 4 doğrusu 
16 20 

teğet ise doğrunun Ox eksenini kestiği noktanın 


apsisi kaçtır? 


Çözüm : 
Hiperbol ile doğru teğet ise 
mZa? — b? -n? -0 olmalıdır. 


m216—20-16-0 ise m-1:3 


2 


olur. 
: 3 3 N 
Buna göre, y o t4,ys— 5 * 4 doğru- 


larının x eksenini kestiği nokta y - O için 


Ba, © veya X- 3. noktasıdır. 
3 3 


Soru 1: 


Xx - Ay? - 8 hiperbolüiley —x $* n doğrusu teğet 
olduğuna göre, n kaçtır? 

Z 

C) v6 D)3 


A) v3 B)2 E) 28 
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Soru 2: 


Dik koordinat düzleminde 2x2 - 3y? - 6 hiperbo- 
lünün y-x - 2 - 0 doğrusuna paralel olan teğet- 
lerden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


Soru 3: 

XxX -3y? - 12 hiperbolüile y - 2x $* n doğrusu 
kesişmediğine göre, n'nin en büyük tamsayı 
değeri kaçtır? 


Parabolün Analitik İncelenmesi 


*, 


* Düzlemde sabit bir noktaya ve sabit bir doğruya 
uzaklıkları eşit olan noktalar kümesine parabol 
denir. 

* Sabit noktaya (F) parabolün odağı, sabit doğruya 

(d) parabolün doğrultmanı denir. 


ba 


Parabolün doğrultmana en yakın noktasına (A) 
parabolün köşesi denir. 


|TFJ — (TDİ 
JAKJ — JAF| 
(BEJ < |BF| 
|GG| < JCF| 


* Odağın doğrultmana olan |KF)J uzaklığına para- 
bolün parametresi denir. (|KF| — p dir) 


WA 


Parabol Denklemi : 


Parabolün odağı x ekseni (simetri ekseni) üzerinde 
ve köşesi orijinde olsun. 


Parabolün odağı FC, O) olur. 


Tx, y) parabolün 
üzerinde bir nokta 
olmak üzere 

|TFJ  (TH| 
olmalıdır. 


vVX-c)*y” —İxsel dir 


Her iki tarafın karesi alınıp düzenleme yapılırsa aşağı- 
daki denklem elde edilir. 


# Köşesi orijin olan parabole merkezil parabol denir. 


Parabolün Doğrultmanı: 


# x--c doğrusu y? - 4cx parabolünün doğrult- 
manıdır. 


Örnek 1: 


Doğrultman doğrusu 
parabolün denklemini bulunuz. 


xs-4 olan merkezil 


çözüm : , 
-cz-4 isec-4 ve parabolün denklemi 


y2 - 4cx ise y” - 16x olur. 


Örnek 2: 


Odağı F(6, 0) olan merkezil parabolün denklemini 
bulunuz. 


Çözüm : 
c - 6 ise parabolün denklemi 


y? — 4cx ise y?-24x olur 


Örnek 3: 


A(4, 6) noktasından geçen ve odağı Ox ekseni 
üzerinde olan merkezil parabolün denklemini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 
Parabolün denklemi y? — 4cx ise 


9 
A(4, 6) noktasını sağlar. 6? — 4c4 ise c- 5 olur. 


Parabolün denklemi y? — 4cx — y? - 9x bulunur. 


WI 


Örnek 4: 


F(3, O) noktası ile x -—3 doğrusuna uzaklığı eşit 
olan noktaların geometrik yerinin denklemini bu- 
lunuz. 


Çözüm : 

Bu noktalar odak noktası F ve doğrultimanı x - —3 
doğrusu olan parabol belirtir. 

—c--3 ise c-3 ve denklem y? - 12x olur. 


Örnek 5: 


y? — 10x parabolünün odağından geçen ve X 


eksenine dik olan kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


Çözüm : 


4C-10 > c> > olur. İstenen kiriş (ABI kirişidir. 


Odak noktası Li O) dır. 


için y £5 bulunur. 


v 
A 


vja 


Dolayısıyla |AB| — 10 birim bulunur. 


Bir merkezil parabolün odağından geçen en kısa 
kirişin uzunluğu 4c birimdir. 


GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


Pi 
Dai 


) GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


A6 


Soru 1: 


y? - 12x parabolünün grafiği aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 


Soru 2: 


y? - -12x parabolünün doğrultman doğrusunun 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A))x5-2 


E)x-4 


Soru 3: 


y? > - 12x parabolünün odağından geçen en kısa 
kirişin uzunluğu kaç birimdir? 


Soru 4: 


x-4-0 doğrusuna ve A(-4, 0) noktasına uzak- 
lığı eşit olan noktaların geometrik yerinin denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 

A) y? > 16x 


B) y? - 12x C) y? - —8x 


V 
D) y? -—12x E) y? > — 16x 


Wa 


Parabolün Teğet ve Normal Denklemleri 


* TO yg) noktası y -4cx parabolünün üze 
rinde bir nokta olsun. 


# Ty. Yg) noktasından parabole çizilen teğetin 
denklemi aşağıdaki ifade ile bulunur. 


Y.Yg 3 2c.X * Xg 


Örnek 1: 


y? - 20x parabolüne bu parabolün üzerinde ve 
ordinatı - 10 olan noktadan çizilen teğet denkle- 
mini bulunuz. 


Çözüm : 
Parabol üzerindeki noktanın ordinatı 
yz—10 ise apsisi x-5 ve 2c-—10 olur. 
Teğet denklemi (- 10). y - 10.(x * 5) 
i X*y1*5-0 bulunur 


Örnek 2: 

y? - 4x parabolüne üzerindeki Afa, - 6) nokta- 
sından çizilen teğetin Oy eksenini kestiği nok- 
tanın ordinatı kaçtır? 


Çözüm : 

yz—6isea-9 olur. 

Teğet denklemi (-6).y—2.(XX * 9) 
Xx*3y4#9-0 olur. 

Xz0 için y>—3 bulunur. 


Örnek 3: 


y? - - 16x parabolünün odağının A(- 4, 8) nokta- 
sından çizilen teğet doğrusuna uzaklığı kaç birim- 
dir? 


çözüm : 

Parabolün odağı F(- 4, 0) noktasıdır. 
Teğet denklemi 

8.y--8.(X14) > x*y-4-0 olur. 


F noktasının bu doğruya uzaklığı 


I-4*40-41. 4/5 birim bulunur. 
VE 


# Normal doğrusu teğet değme noktasında teğete 
dik olan doğudur. 


YA Normal Teğet 
doğrusu doğrusu 


Örnek 1: 


y? - 5x parabolüne A(5, — 5) noktasından çizilen 
normalinin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 
Teğet denklemi (-5).y > (4 5) 
RR 
e 


teğetin eğimi -2 dolayısıyla normalin eğimi 2 dir. 


Normalin denklemi; y * 5 - 2(X—5) 
y > 2x-15 bulunur. 


WA 


Soru 1: 


y? - 8x parabolü üzerindeki T(2, 4) noktasından 
çizilen teğetin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

yg 


A)ysx*t1 B)ys-—xt2 


D)y—x*3 Eysx-3 


Soru 2: 


y? - 12x parabolünün üzerindeki apsisi 3 olan 
noktalarından çizilen teğet doğrularının eğimleri 
çarpımı kaçtır? 

A 
A)-2 B)-1 


Cc) 0 D) 1 E)2 


Soru 3: 


y? - 4x parabolüne A(9, — 6) noktasından çizilen 
normalin eğimi kaçtır? 


| 


o Dı Ba 
3 )-3 


A)—1 B) - 


Parabol ile Bir Doğrunun Durumları 

y? — 4cx parabolüile y > mx *n doğrularının ortak 
çözümü yapıldığında, 

MİX 4 2mnx $ n?—4cx-0 

MÜXZ * (2mn — 4c)x * n? - 0 denklemi elde edilir. 
Denkleminin diskriminantı incelendiğinde 

A > (mn — 40)? - 4mn? 

A - 4m3n? — 16mnc * 16c2 - 4m?n? 


A — 16c” - 16mnc > A - 16c(c - mn) bulunur. 
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GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


) 


c#0 olduğundan A - 0 olabilmesi için 
c<mn olmalıdır. 


# c-mn ise doğru ile parabol teğettir 
# c>mn ise doğru, parabolü iki noktada keser. 
# c<mn ise doğru, parabolü kesmez. 


* Ortak çözümden elde edilen denklemin kökleri, 
kesişme noktalarının apsileridir. 


ba 


Doğrultman doğrusuna dik olan doğrular, para- 
bolü bir noktada keser. 


Örnek 1: 


ys3x*$n doğrusu y” - 18x parabolüne teğet 
ise n değeri kaçtır? 


Çözüm : 
m3 vec- > olur. 
2 
Parabol ile doğru teğet ise c -mn dir. 


2 -383.n İsen — 3 bulunur. 
2 2 


Örnek 2: 


y? - 12x parabolü y > mx-3 doğrusuna teğet 
ise doğrunun eğimi kaçtır? 


. Çözüm : 


cz3ven--3 olur 
Parabol ile doğru teğet isec—mn dir. 


3 -m.(-3) isem -—i1 bulunur 


Örnek 3: 


Yy? 4x parabolüile y—-x—3 doğrusunun kesim 
noktaları arası uzaklık kaç birimdir? 


Wa 


Çözüm : 

Ortak çözüm yapıldığında 
(X—3)?—4x ise xİ-10x 4 9 - 0 denklemi elde 
edilir. Bu denklemin kökleri 


x-9 vexzi bulunur Buna göre, kesim nokta- 


ları (9,6) ve (1,—2) noktaları olup aralarındaki 
uzaklık 8V2 birim olur. 


Soru 1: 


y? < 4x parabolü y—mx$ 1 doğrusuna teğet 
ise m nin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A 
A8 B) -1 0) 1 


D)2 E)3 


Soru 2: 


y? - 4x parabolü ile yzx*n doğrusunun teğet 
olduğu noktanın koordinatları aşağıdakilerden 
hangisidir? 
A) C1,3) 


B) 1,2) C) (4,—4) 


V 
D) (1,2) E) (1,—1) 


Soru 3: 


ysx*3 doğrusuile y? — - 4x parabolü AveB 
noktalarında kesiştiğine göre, |AB| kaç birimdir? 


A) 10 B) 6v3 C) 11 B) 8v5 E) 12 


Koniklerin Genel Denklemi 


xve y değişkenlerine göre ikinci dereceden ifade 
edilen genel denklemi aşağıdaki gibidir. 


Ax2EE- Bxy #Cy2 4 Dx EysF-0 
Bu denklemler özekdurumlar için elips, hiperbol veya 
parabol beliritiğinde koniklerin genel denklemi adını 


alır. A < B? — 4AC ifadesine bu denklemin diskrimi- 
nantı denir. 


# B?—-4AC <0 ise denklem elips, çember, nokta 
veya boş küme belirtir. 
A-C ve B-0 ise denklem çember, nokta veya 
boş kümedir. 
A#C veya B:#0 ise denklem elips, nokta veya 
boş kümedir. 

# B?”—-4AC > 0 ise denklem hiperbol veya kesişen 
iki doğru belirtir. 
Denklem birinci dereceden asal iki çarpana 
ayrılamıyorsa hiperbol belirtir. 
Denklem birinci dereceden iki çarpana ayrılabiliy- 
orsa kesişen iki doğru belirtir. 

# B” - 4AC - 0 ise denklem parabol, paralel iki 
doğru veya çakışık iki doğru belirtir. 
Denklem çarpanlarına ayrılabiliyorsa paralel veya 
çakışık iki doğru belirtir. 
Çarpanlarına ayrılamıyorsa parabol belirtir. 


Örnek 1: 
4X2 $ y? -8x $ 4y <- O denklemi hangi eğriyi be- 
lirtir? 


Çözüm : 
A-4,B-0,C-—1ise A--—16<0 ve 
A#C ise denklem elips denklemidir. 


WE 


Örnek 2: 

X2 — 2xy * ky? $ 2x * 4y - 1 - 0 denkleminin 
hiperbol belirimesi için k nın tanım aralığını bu- 
lunuz. 


Çözüm : 

Az1,B--2, C-kdir 
Denklem hiperbol belirtiyorsa 
Az-(227-41.k > 0 olmalıdır. 


4—-4k>0 ise k<1 bulunur. 


Örnek 3: 
X2 4 y? -4x $ 6y * 12 - 0 denklemi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : 

As1,Bs0,Cs<1 A--4<0 veA-C 
olduğundan denklem analitik düzlemde çember, 
nokta veya boş küme belirtir. 

D—-4, E-6, F-12 iken 


D2 4 E2-4F > 0 olduğundan çember belirtir. 


Örnek 4: 
X -2xy * y? 4 4x-4y 13 - 0 denklemi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : 

A-1,B->-2, C-—1 iken 

A0 dır. Budenklem (X-y)? 4 4(X-y) 43-0 
X—yt3)X—y-4 1) <0 şeklinde çarpanlara 
ayrıldığından paralel iki doğru belirtir. 
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Örnek 5: 
X -y2 4 x-y 0 denklemi analitik düzlemde ne 
belirtir? 


Çözüm : 

Azi,B-0, C--1 iken 

A&>0 ve budenklem (X—y).(X * y)*(X—y) s0 
x«-y.(X*y-t1)20 şeklinde çarpanlara 
ayrıldığından 

kesişen iki doğru belirtir. 


Örnek 6: 
Xx -2xy * Ay” 4 1 - 0 denklemi analitik düzlemde 
ne belirtir? 


Çözüm : 

A-1, B--—2, C-—4 iken 

A<0 ve budenklem (X—-y)743y2 41-0 
şeklinde yazıldığında V x, ye R ise X—y)2>0, 
3y7<-1 olması gerektiği için bu denklem hiç bir 
zaman sağlanmaz. Dolayısıyla denklem boş küme 
belirtir. i 


Örnek 7: 
166 y)i x202, yz 6t, te Rİ) kümesi analitik 
düzlemde ne belirtir? 


Çözüm : : 

042 
e x-2(İ) 
y 6 6 


y? - 18x olduğundan bu denklem bir parabol be- 
lirtir. 


ma 


Soru 1: 

Xx? -8xy * ky?-x 4 10y * 1 - 0 denkleminin elips 
belirtmesi için k nın alabileceği en küçük tamsayı 
değeri kaçtır? 


/ 
A) 15 B)16 OoO(0)17 D)18 oo Ejiş 


Soru 2: 


3x” 4 5xy * 2y” - O denkleminin geometrik yeri 
aşağıdakilerden hangisidir? 
A) Elips 


B) Hiperbol C) Çember 


VA 
D) Kesişen iki doğru E) Paralel iki doğru 


Soru 3: 


Dik koordinat düzleminde 22 4 4xy-3y? 4 2x-1 -0 
denklemi aşağıdakilerden hangisini belirtir? 

Vi 

A) Hiperbol 


B) Elips C) Parabol 


D) Çember E) Paralele iki doğru 


Soru 4: 


Dik koordinat düzleminde 2x2 — 4xy * 2y? 47-0 
denklemi aşağıdakilerden hangisini belirtir? 

/ 

B) Parabol 


A) Elips GC) Hiperbol 


D) Çember E) Paralele iki doğru 


i 
| 
| 
İ 
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TEST - 1 


Dik könrcimat düzleminde A(0, 4) ve A'(0, -4) 
noktalarından geçen ve odaklarından biri 
F(0, 3) olan elipsin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


Dik koordinat düzleminde, odakları y ekseni 
üzerinde ve büyük eksen uzunluğu 26 birim 
küçük eksen uzunluğu 10 birim olan merkezil 
elipsin odak noktalarından birinin koordinat- 
ları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (0, 12) B) (0, 6) C) (5,0) 


D) (8,0) E) (0,4) 


Dik koordinat düzleminde, odaklarından biri 
Fo, VA3) ve küçük eksen uzunluğu 4V3 birim 
olan merkezil elipsin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


2 2 2 2 
AY XY —41 B) X 4 Y —1 
) 55 12 ) 33 12 
2 2 2 2 
OX Y -41 DX EY —1 
) 3 13 ) 35 25 


WA 


Şekildeki dik koordi- 
nat düzleminde elip- 
sin bir odağından ve 
B noktasından ge- 
çen doğrunun denk- 
lemi, 


4x *3y—12 <0 olduğuna göre, elipsin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
YK AY >1 BL AY <1 
1 9 25 9 
2 2 2 2 
> 5 V 4 ) 25 16 
2 2 
Ey X eY -4 
1 25 
VE akik EN 
vE - 1 elipsinin alanı z.a.b birim- 
a b 


karedir. 


Buna göre, x? * 4y? — 8 elipsinin alanı kaç 
birimkaredir? 
A) 2x B) 4n C) 6x 


D) 8x E) 16r 


2 2 

Dik koordinat düzleminde X 4 Y -1 
64 48 

elipsinin doğrultman denklemlerinden biri 


aşağıdakilerden hangisidir? 
A)x-4 B)x-6 


D)x12 
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TEST - 1 


Dik koordinat düzleminde, merkezi orijinde ve 
odakları Ox ekseni üzerinde olan bir elipsin dış 


merkezliği e — ir 2 dir. 


3yY2 


A(8, 1) noktası bu elipsin üzerinde olduğuna 
göre, elipsin denklemi aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A) 3X2 $ y? — 28 B) x2 4 9y? - 18 


22 4y27-17 D) x2 $ 3y2 - 12 


E) 2x2 4 3y? -241 


8. Dik koordinat düzleminde, büyük eksen uzunlu- 
ğu 6 birim ve doğrultman denklemlerinden biri 
XxX 7 doğrusu olan elipsin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 
2 2 2 2 
) 5 5 1 B) > * 1 1 
2 2 2 2 
) 9 4 D) 9 5 8 i 
2 2 
Xx YE va 
2. — 
z 14 9 i 
9. Dik koordinat düzleminde asal çember denk- 
lemi Xİ * y” — 25 ve odaklar arası uzaklığı 
6 birim olan merkezli elipsin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisi olabilir? 
2 2 2 2 
A) Y. 9 A am 
) 1 9 - 1 di 9 ' 
2 2 2 2 
) 5 9 ) 5 16 ; 
x 2 
e 
25 
10 2A 3D ap 5B —OGE 


WI 


10. Dik koordinat düzleminde, x Mn 


11. 


12. 


— si 
14 

elipsine üzerindeki A(5, k) noktasından 
çizilen teğetin denklemi aşağıdakilerden 


hangisi olabilir? 


A)xty-7-0 B)2X*y-14-09 
G)x*y4s-5-0 D)xX-y4-5-—0 
E)x*2y-7-0 


Dik koordinat düzleminde, 2x2 * y? — 9 elip. 
sine üzerindeki A(2, 1) noktasından çizilen 
teğetin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A 2x*y-0 B) x * 2y -9 
C)4X*-y-—9 D)3x-2y-0 
E)3x-2y-——1 


Dik koordinat düzleminde, 3x2 * 4y? -16 
elipsine A(2, -1) noktasından çizilen norma- 


lin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
A)2x43y—1-—0 B)x4*2y-130 
O) 3xty41-0 D)3x—-2y45-0 


E)3X*2y4*1-0 


TEST -2 


Dik koordinat düzleminde, odak noktaların- 
dan biri F(15, 0) olan merkezil hiberbolün 
asal eksen uzunluğu 18 birim ise yedek 
eksen uzunluğu kaç birimdir? 

A) 12 D) 28 E) 30 


B)18 (C)24 


Dik koordinat düzleminde, odakları Ox 
ekseni üzerinde bulunan merkezil hiperbolün 
asal eksen uzunluğu 10 birim, yedek eksen 
uzunluğu 24 birim ise doğrultman denklem- 
lerinden biri aşağıdakilerden hangisidir? 


ee -— 8 - 5 
Pe mir Mr 
D)x— 13 E) x 13 


Dik koordinat düzleminde odak noktaları F ve F' 


olan ve Ox eksenini apsisi — 2 ve 2 olan nokta- 
larda kesen merkezil hiperbolde, |AF| — 6 birim : 


ise |AF'| kaç birimdir? 


A)9 


E) 18 


WA 


Dik koordinat düzleminde, 5x2 — 3y? - 18 hi- 
perbolüne A(3, 3) noktasında teğet olan doğ- 
runun eğimi kaçtır? 
2 
> “B)-1 
A-Z B) 


C) 1 D) $ E) 


war 


. . . a x2 y? 
Dik koordinat düzleminde, > zi 
hiperbolü ile y — 2x -2 doğrusunun teğet 
oldukları noktanın koordinatları aşağıdakiler- 


den hangisidir? 


A) (2,2) B) <2,-2) C) (8,4) 


D) (2,-3) E) 2,3) 


, ; — i 2 x2 : 
Dik koordinat düzleminde, 1 ER 1 hi- 
perbolüne P(-2, 4) noktasından çizilen te- 


ğetin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)y-—2x-2 B)ys-x*2 
O)ysxsr2 D)yz-2x42 


E)ys-—x-2 
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TEST - 2 


Dik koordinat düzleminde, x2 — 2y2 - 8 hiper- 
bolü ile y - x—2 doğrusunun değme nok- 
tasının koordinatları aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A) (3,1) 


B) <2, 1) C) (4,—2) 


D) (4,2) E) (6,4) 


2 2 
Dik koordinat düzleminde, X* - Y -1 hi 
a? b? 


perbolü ile y - mx *n doğrusunun teğet 


olma şartı a?m?—b” —n? dir. 


Xx -y? -4 hiperbolüile y- 2x *n doğrusu 
teğet ise n sayısının pozitif değeri kaçtır? 


A) 23 B) V3 C)1 D)2 E)8 


Dik koordinat düzleminde 


2 
va - x — 1 -hiperbolünün doğrultman doğ- 


rularından birinin denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 
A)x5-1 B)x-0 


D)x-3 


WA 


2-0 3-B e a 


10. 


11. 


12. 


7D 


Şekildeki dik koordi. 
nat düzleminde hi. 
perbolün denklemi 
5y? — 4x2— 20 

>X olarakveriliyor. 


Yukarıdaki şekilde hiperbolün odakları F , F' 
ve |JKLJ L Oy ise BKL üçgeninin alanı kaç 
birimkaredir? 


D) 12 E) 12,5 


9x2 — 16y” — 144 hiperbolünün asal eksen 
uzunluğunu çap kabul eden çemberin denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A)xZ 4 y? - 25 B)xX2 4 y2-22 
C) Xx * y? - 16 D)X2 4 y?-10 
E)xX * y? 9 
SY 

18 8 


hiperbolünün P(6, 2V2) rioktasından çizilen 
teğet denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4x-3v2y-6-0 

B) 4x-3v/2y 46-0 
C) 6x—5v/2y—12-0 
D) 4x-3v2y—-12-0 
E) 6x * 5v/2y-12 -0 


a ma A A a m a yy 
B-A 9-A 10-E 1-E 12-0 


TEST - 3 


Dik koordinat düzleminde, y? — 20x parabo- 
ünün doğrultman denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A)x-5 B) x- -5 G)x10 


D) y > -5 E)y-5 


Dik koordinat düzleminde, odak noktası 
F(<4, 0) olan merkezil parabolün denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


Bız ği ÇE ni 
A)y? --16x B)y”--8Xx C)x“--16y z 


D) xZ --8y E) y? -—4x 


Dik koordinat düzleminde, doğrultman denk- 
lemi y - - 2 olan merkezil parabolün denkle- 


mi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x --8y B) x2 -4y 


D) x2 --A4y E) y?  2y 


C) Xx -8y 


Dik koordinat düzleminde, Xx? - 12y para- 
bolünün odak noktasının koordinatları hangi- 
sidir? 

C) (0, 2) 


A) (0, —3) B) (0, -6) 


D) (0, 6) E) (0,3) 


Dik koordinat düzleminde, y? - 12x para- 
bolünün odak noktası ve doğrultman denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A) FA2,0),x--12 B)F(8,0),x-3 


O) F(6,0),x--6 D) F(6,0),x--6 


E)F-3,0),x-3 


Dik koordinat düzleminde, x? - -18y para- 
bolüne üzerindeki P(6, — 2) noktasından çizi- 
len teğetin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A)3x k2y 6-0 B) 2x-3y-6x0 
C)2x-3y46-0 D) 2x 4 3y-6-0 


E)2x43y1t6-0 
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TEST - 3 


Dik koordinat düzleminde, y? — 6x parabolü 
ile 3x -4y * 12 < 0 doğrusu arasındaki en 
kısa uzaklık kaç birimdir? 

3 


B) > 


A) 4 oz 03 yi 


Dik koordinat düzleminde, y? — 2px parabolü ile 
yamx*n doğrusunun teğet olma şartı, 
p — 2mn olduğuna göre; y? — 8x parabolü ile 
ysx tn doğrusu teğet ise n sayısı kaçtır? 


A)2 B) Z o) 3 > 


Dik koordinat düzleminde, y? — 4x parabo- 
lüne teğet ve 2y—x * 1 - O doğrusuna para- 
lel olan doğrunun denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 4y—2x—-1-0 B)2y-x-4-0 


WA 


C) 2y—x—1-—0 D) 2x-4y-1-0 
E)2y-x—-2-0 
m LE e e pe i 


11. y” > 8x parabolüiley —x $ n doğrusu teğet 


10. Dik koordinat düzleminde, (y — 5)? - 8(x #3) 
parabolünün odak noktasının koordinatlar, 


aşağıdakilerden hangisidir? 
A) (2,5) B) 1,5) 


D) Ç1,-5) E) (5,—1) 


ise n sayısı aşağıdakilerden hangisidir? 


A)2 B) 2 Cc) 3 p) E E)4 


12. y” — - 18x parabolüne üzerindeki P(-2, 6) 


noktasında çizilen teğetin. denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 
A)3x-2y1-6-—0 B) 2x-3y—-6-0 
C)x-y1t3-0 D) 3x * 2y—-6-0 


E)2x4*38y46-0 


C) (1,5) 


np nan anl lb bm lümeni nini lll bkm nil animal üni 


TEST - 4 


Dik koordinat düzleminde, 

A2 4 Bxy s Oy? 4 Dxs Ey sF -0 şeklinde 
verilen genel konik denkleminde 

B2 — 4AC > O ise hiperbol veya kesişen iki doğru 
B? — 4AC - O ise parabol veya paralel iki doğru 
B? — 4AC < O ise elips, çember veya noktadır. 


Buna ğöre; X2 4 2xy 4 2y2-4y—1 -0 denk- 
lemiyle verilen konik aşağıdakilerden hangisi 
olabilir? 


A) Kesişen iki doğru B) Elips 


G) Hiperbol D) Parabol 


E) Paralel iki doğru 


Dik koordinat düzleminde, 
X2 # 2xy * y”—x-y > 0 denklemi aşağıdaki- 
lerden hangisini ifade eder? 


A) Elips 

B) Hiperbol 

C) Çember 

D) Paralel iki doğru 
E) Kesişen iki doğru 


Dik koordinat düzleminde, 
X2 - 4y? 4 x-2y - 0 denklemi ile verilen şe- 
kil aşağıdakilerden hangisidir? 


A) Elips 

B) Parabol 

C) Nokta 

D) Çakışan iki doğru 
E) Kesişen iki doğru 


WA 


Dik koordinat düzleminde, A(0, 2) ve B(0, —2) 
noktalarına uzaklıkları toplamı 8 birim olan 
noktaların geometrik yerinin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


x2 y? x2 2 
pi —1 BB XY -1 
A 33 16 ) 5 12 

2 2 2 2 
OL YV 4 DX EY —1 
Iş tiz 3 12 


Dik koordinat düzleminde, A(2, 0) ve B(-2, 0) 
noktalarına uzaklıkları toplamı 4v3 birim olan 
noktaların geometrik yerinin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
ALAY —1 BA Aİ —1 
liz * tiz 

2 2 2 2 
Gİ. <4 |) 

8 4 4 8 

2 2 
Ep AY -4 
2 4 


Dik koordinat düzleminde, A(17, 0), B(-17, 0) 
noktalarına olan uzaklıkları farkı sabit ve 16 
birim olan noktaların geometrik yerinin den- 
klemi aşağıdakilerden hangisidir? 


2 2 2 2 
X.Yv. Xa MV 
M 3-3“ Bag tig 71 
2 2 2 2 
XX. Li XY... 
O ğa “255 “1 D) ğa “ >ag “! 
2 2 
KU NE 
E) 2gp a “1 
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TEST - 4 


Dik koordinat düzleminde, E(0, 13) ve F'(0, — 13) 
noktalarına uzaklıkları farkı 10 birim olan P(x, y) 
noktalarının geometrik yerinin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


2 2 
A X - Yy > 2. e 
) ös 100 © B sig 20 “| 
2 2 
9 X<- Fi ve 
) 25 s4 “| Dz 7 gi 
2 
a 
144 9 


10. 3x” $ 3y” -12x $ 18y * 39 — O denklem; 
aşağıdakilerden hangisini belirtir? 


B) nokta 


A) çember C) boş küme 


D) elips E) hiperbol 


8. Dik koordinat düzleminde x - 4 doğrusuna 11. A(2, O) ve B(2, 0) noktalarından uzaklıkları 
olan uzaklığı, A(1, 0) noktasına olan uzak- toplamı 4v5 birim olan noktaların geometrik 
lığının iki katı olan noktaların geometrik yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 
yerinin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 

2 2 2 
a a Bi 4 
2 2 2 2 e iz 8 za * > 
MEL. ” Ni H 20 12 
a gl m 3 po 
C) 16x2 — 10y2 - 160 D) 4x2 - 
; il ) XxX $ 5y2 -80 
OX sy? 1 DA KY - 
4 ) 3 4 i 3 
E)(X*2)2 $ (y-2)2-80 
2 
Ep X 4 b ağ 1 
9 4 
12. A(10, 0) ve B(- 10, 0) noktalarına uzaklıkları 
farkının mutlak değeri 12 birim olan noktalar 
kümesinin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
, 5 

9. x-—2 - 0 doğrusuna ve A(-2, 0) noktasına > 

eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yerinin 2 2 
i ü 2 

denklemi aşağıdakilerden hangisidir? A) İm v li > B) in X bi 

2 2 
A)y2--8x o B)y?—--6x 2. 9 > z 
)Y Oy -—4x İsa a “1 DD 35 öz “1 
D) y? - 8x E) y? — 4x A A 
64 36 
18. 2D BE KA BA Bea 6-E 70 o OB BA ap ap 


TEST - 5 


Odaklarından biri F(V7, O) noktası olan 
merkezil elipsin yedek eksen uzunluğu 6 birim 
olduğuna göre bu elipsin büyük eksen uzun- 
luğu kaç birimdir? 

6)10 D) 12 


A) 5 E) 16 


B)8 


Dik koordinat düzleminde, denklemi 


2 
x * 5 1 olan elipsile bu elipsin yedek 


çemberi arasında kalan alan (taralı alan) kaç 


birimkaredir? 


A)2r D) 87. E) ton 


B) 4rn 


C) 6x 


Merkezi orijinde olan elipsin, eksenleri kestiği 
A ve B noktalarından geçen d doğrusunun 
denklemi x —- 2y * 4 - O olduğuna göre, ta- 
ralı bölgenin alanı kaç birimkaredir? 

(x —3alınız) 


A)1 B)2 o) 3 


Yandaki şekilde 

y -x $ 3 doğrusu 
merkezil elipsin B 
köşesinden ve F' 
odağından geçmek- 
tedir. 


Buna göre, elipsin üzerindeki P(a, b) nokta- 
sının koordinatları aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 
A) <8,-3) B) <3,-1) 6) <3,-1) 
D) <1,4) E) C4,.-1) 
5. Şekilde 
< * y —1 
25 16 


WA 


Buna göre, taralı bölgenin alan kaç birimka- 
redir? 


A5  B 10 C)15 D20 E25 


6. Xx * X -1 elipsine, üzerindeki P(V3, k) 
noktasından çizilen teğet denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 
A)x- 38-0 B) 4x-2V3-0 


O)x*-v/8-0 Dy4svV38-0 


E)y-vV3-0 
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GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


2 
9. Dik koordinat düzleminde, X 4 Vİ —t1elip. 
a b? 


TEST - 5 


TEST - 6 


2 2 
7. 3X2 $* Sy” - 30elipsiiley—x * n doğrusu i 10. Dik koordinat düzleminde Xx $* 4y? - e İ « 7 * v - 1 elipsi üzerindeki (1, n) nokta- 
teğet olduğuna göre, n aşağıdakilerden han- elipsinin y - V2x—-2 doğrusuna paralel olan sından çizilen teğetin x eksenini kestiği nok- 
gisi olabilir? teğetlerinden birinin denklemi aşağıdakiler. tanın apsisi kaçtır? 
Ni den hangisidir? 
A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E)5 
A)2 B)3 Cc) 4 D) 6 E)8 
A)ysv2x43 B) y - Yx-3 
Oy-v2x#t4 D) y - VEx-g E 
Yy öx45 , 


ük laik ila ölme 


2, Parametrik denklemi 


8. xty-3doğrusuna A(2, 1) noktasında teğet 
ve odakları Ox ekseni üzerinde olan merkezil 
elipsin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


xsdcost 
yz5sint 


olan elipsin kartezyen denklemi aşağıdakiler- 


A) x2 4 2y2 — 12 B) x2 4 2y2 -6 den hangisidir? 
11. Dik koordi Ü i 2 2 - 3delin- 2 2 2 2 
C) 3X2 4 Ay? — 16 D)x2 4 ay? -8 ç oordinat Şüelemindex t oy 30 elip A) XY B) b iri 
7 si ile x * y - 6 doğrusunun değme nokta- 2 v5 4 5 
Ex iy2-4 z sının koordinatları aşağıdakilerden hangisi- 9 Di N yö Li Dp) Xx - y? e 
dir? 1 25 1 9 
; 2 y 
A) (3,2) B) -5,-1) C) (3,3) E) e 4 il 


D) (5,1) E) (4,2) 


si le y -mx *n doğrusunun teğet olma AN i 
y g g Şanı 3. x2 $ 4y? — 16 elipsinin parametrik denklemi 


am” -bi-n'dir aşağıdakilerden hangisidir? 


12. Dik koordinat düzleminde, 4x * 3y—-38 0 A) x — 4cosa B) x - 2cosa 


ia ap na lam minika ha şap banana hp e mn im kl ll 


2 2 
> 5 X — 1 elipsiiley - 3x *ndoğru- | doğrusunun 2x2 4 9y? - 36 elipsine en kısa y — 2sino yz sina 
su teğet ise n sayısı kaç olabilir? uzaklığı kaç birimdir? C) x - 2cosa. D) x - 4sino. 

— 4sin y > 4sino 
E) 6 y 
A)-3  B)-i CO D2 E3 M2 B3 G4 DS ) 
E) x - 2sine 
18 2D... 800 ŞE 5-B GA 7D 88 8-0 10-5 TD 12E y > cos 


WE 


2 
nl * > — 1 elipsinin 3x * 4y - 19 doğru- 


suna en yakın uzaklığı kaç birimdir? 


A)3 B) 2 o 3 


5 
. b VER, 


16x2 - 25y? - 400 elipsinin odaklarının 
birinden geçen en kısa kirişin uzunluğu kaç 
birimdir? 


> B)8 o F DZ Eto 


2 
Analitik düzlemde verilen x * ri zl elipsi- 
nin X—y 4 6 — 0 doğrusuna dik olan teğetle- 
rin denklemlerinden biri aşağıdakilerden han- 


gisidir? 


Ax*y*t10 B)x*yt2-0 
CO)x*y*-3-0 D)x*yt4-0 
E)x*y15-0 
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) GEOMETRİ - Koniklerin Analitik İncelenmesi 


TEST - 6 


7. SX # Ay” - 48 elipsinin üzerindeki P(-2, 3) 
noktasından çizilen teğetin denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A)x—-2y4*-8-0 B)x42y—-4-0 
6)3x-2y-0 D) x—-2y—-10-0 


E)2x43y-5-0 


8. Odak noktası F(5, 0) olan merkezil parabolün 
denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) y? 5x B) y? — 10x 


WE 


C) y? — 20x D) y? — 24x 


E) y? - 30x 


9. y” - 12x parabolünün odağından geçen ve 
eğimi - 1 olan doğrunun denklemi aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


10. y? - 24xparabolünün,y-2x 46 doğrusuna 
en yakın noktasının koordinatları nedir? 


A) (2, 3) B) (Ş- 2) o) (3. ) 
D) (6, 12) E) (4, 2V6) 


11. y” >-12x parabolü üzerindeki A3, 6) nok- 
tasından çizilen teğetin koordinat eksenleri 


ile oluşturduğu üçgensel bölgenin alanı kaç 
birimkaredir? 


A) 2 B)3 o) 2 D)5 gp 


12. x“ --8y parabolünün doğrultman denklemi 
aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x-y*-3-0 B)x*y-3-0 
A)x-2 B)x--2 CO y-4 
CO)xX*ytk6-0 D)x-y4-6-0 
D s2 —— 
E)x4y-6-0 > me 
ti Li RR EK ğ 4 3 DA ö-E JA egg ME iç 


UZAY GEONETRİ 
PRİZMALAR 


KÜRE ve DÖNEL CİSİMLER 
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UZAY 

İçinde yaşadığımız evren uzay olarak bilinir. Bu ne- 
denle bütün noktaların kümesine uzay denir. 

Bizim şu an yaşadığımız uzay Üç boyutlu bir uzaydır. 
Bu uzayın içerisinde iki boyutlu, bir boyutlu ve boyut- 
suz maddesel varlıklar vardır. Örneğin nokta boyut- 
suz, doğru bir boyutlu ve düzlem de iki boyutludur. 
Teorik olarak dördüncü boyut, beşinci boyut... var 
olduğu düşünülmektedir. Fakat Üç boyutlu uzayda 
yaşayan canlılar olarak bizim dördüncü boyutu, be- 
şinci boyutu algılamamız mümkün değildir. Üç boyut- 
lu bir cismin iki boyutlu düzlem üzerine İZ düşümü iki 
boyutludur. Yeryüzünü düzlem olarak düşünürsek üç 
boyutlu bir varlık olarak bizim gölgemiz yeryüzüne iki 
boyutlu olarak düşecektir. Uzayın maddesel varlıkla- 
rını inceleyelim. 


& Nokta: Boyutsuz bir ifadedir. Konum ve yer belir- 
lemek için kullanılan bir ifadedir. 

& Doğru: Sonsuz noktanın doğrusal olarak bir- 
leşimidir. 


d 
4——————  —— e 
A B 


AB doğrusu diye okunur. 


& Farklı iki doğrunun kesişim kümesi yalnız bir nok- 
tadır. 


> Düzlem: Enine ve boyuna her yönden sonsuza 
giden ve doğrular kümesini de içinde bulunduran 
bir ifadedir. 


P düzlemi 


WI 


«b 
'» 


kiz 


Ox ve Oy ekseni 
üzerindeki tüm 
me ? Gy) SIRXIR-İRİ poktalar reel sa- 
yıların elemanıdır. 


< 


Xx 


Düzlem içindeki tüm noktalar (X, y) ikililerinden 
oluşacağından düzlem iki boyutludur. Yani düzlem 
IR? olarak da ifade edilebilir. 


z Uzayda alınan bir eleman 
(«Yy EİRXIRXIR < İRİ 
olacağından uzay üç bo- 

y yutludur ve İRİ olarak da 
ifade edilebilir. 


ie 
> 


a 
bi 


po 
» 


a 
b 


b 
EM 


Uzayın Temel Aksimyomları 


Uzayda farklı iki noktadan bir tek doğru geçer. 


Uzayda doğrusal olmayan üç noktadan bir ve yal- 
nız bir düzlem geçer. 


LA) 


Uzayda bir düzlemin dışında “en az” bir nokta 
vardır. 


.A 


b / 


Bir düzlem, uzayı iki yarı uzaya ayırır. 


Uzayda bir doğrunun dışındaki bir noktadan bu 
doğruya bir ve yalnız bir paralel doğru çizilir. 
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GEOMETRİ - Uzay Geometri 


Örnek 1: 
Herhangi üçü doğrusal olmayan farklı beş nok- 
tadan kaç doğru geçer? 


Çözüm: 
İki noktadan bir doğru geçeceğinden beş noktadan 
ikili seçmeler yapılacaktır. 


Buradan doğru sayısı 


5Y. SI o 543! 
(2) © 32 


3L2 - 10 tane bulunur. | 


Örnek 2: 
Uzayda aşağıdaki verilen ifadelerden hangileri 
kesinlikle doğrudur. 


I. Farklı iki noktadan bir doğru geçer. 
li. Bir noktadan sonsuz doğru geçer. 
HI. Üç nokta bir düzlem belirtir. 


IV. Düzlemsel olmayan dört nokta uzay belirtir. 


Çözüm: 
1. Farklı iki noktadan bir doğru geçer ifadesi 
doğrudur. 


Il. Bir noktadan sonsuz doğru geçer. 


AZ 
ZN 


Bu ifade de doğrudur. 


lil Üç nokta her zaman düzlem belirtmez. Çünkü bu 
noktaların doğrusal olmayan üç nokta olmaları 
gerekir. Bu ifade her zaman doğru değildir. 


MW. Uzayın belirtilmesi için düzlemsel olmayan dört 
noktaya ihtiyaç vardır. Bu ifade doğrudur. 


g Uzayda paralel iki doğru, bir ve yalnız bir düzlem 


SOrU 1: belirtir. 


Uzayda herhangi dördü düzlemsel olmayan farklı 
7 noktadan kaç düzlem geçer? 


AB//CD 


w 
A) 18 0) 35 


B) 21 D) 44 E) 56 
&x Uzayda kesişen iki doğru bir düzlem belirtir. 
x Uzayda bir doğrudan sonsuz çoklukta düzlem 
geçer. (Bunlara düzlem demeti denir.) 
z 
* İ düzlem 
& Soru2: & Uzayda bir noktadan sonsuz çoklukta düz z 


N i ae geçer. 
R“ te aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 


A) Doğrusal olmayan üç noktadan bir düzlem geçer. 
B) Farklı üç noktadan bir doğru geçebilir. 

C) Uzayda düzlemin dışında en az bir nokta vardır. 
D) Dört nokta düzlemsel olabilir. 


/ 
E) Dört nokta uzay belirtir. 


la inline 
mn zmn lk li pü anemi m şi 


Örnek 1: 


|. Paralel iki doğru bir düzlem belirtir. 


il. Bir doğru ve dışındaki bir nokta bir düzlem belir- 


tir. 


IH. Bir noktadan sonsuz düzlem geçer. 


M. Bir doğrudan sadece bir düzlem geçer. 


R9 te yukarıdaki öncüllerden hangileri doğrudur? 


Çözüm: 

1. Öncül yukarıdaki bilgi gereği doğrudur. 

il. Bir doğru ve dışındaki bir nokta doğrusal 
olmayan üç nokta belirtiğinden ll. öncül 


doğrudur. 


ili. Bir noktadan sonsuz doğru geçeceğinden son- 
suz düzlem geçer. Bu öncül doğrudur. 
IV. Bir doğrudan bir düzlem değil sonsuz düzlem 


geçer. Bu öncül yanlıştır. 


Örnek 2: 
H G 


(ABCD, EFGH) bir dik- 
dörtgenler prizması 


Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının (EHİ 
ayrıtı ile en çok kaç ayrıtı düzlemseldir? 


Çözüm: 

JEHİ ayrıtına paralel 
olan ayrıtlar düzlem- 
seldir. 


Şekilde görüldüğü gibi |FGI, (EFİ, (HGİ, (HDİ, TAE, 
(AD) ve (BCJ olmak üzere toplam 7 ayrti JEHJ ile düz- 
lemseldir. 
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Soru 1: 


R3 te aşağıdaki ifadelerden hangisi doğrudur? 


A) Kesişen iki doğru sonsuz düzlem belirtir. 
B) Paralel iki doğru bir uzay belirtir. 
C) Dört nokta düzlemsel olamaz. 

) Üç düzlem bir noktada kesişemez. 


E) Paralel iki doğru bir düzlem belirtir. 


Soru 2: 
(ABCD, EFGH) bir küp 


A B 


içi! 
Yukarıdaki küp ile ilgili aşağıdakilerden hangisi > 
yanlıstır? 


A) (EHİ ile (BCJ aynı düzlemdedir. 
B) (ADI ile (GFJ aynı düzlemdedir. 
G) TABI / IHGJ di. 

D) (EF) / 1CDI dir. 

E) (ABI ile (FGJ düzlemseldir. 


Soru 3: 


Belirli üç düzlemin kesişim kümesi bir nokta 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
yanlıştır? 


A) Alınan başka bir düzlem en az iki düzlemi keser. 
B) Alınan bir doğru en az bir düzlemi keser. 

C) Üç tane arakesit doğruları vardır. 

D) Uzayı sekiz bölgeye ayırır. 


Mü 
E) İki düzlemi kesen doğru üçüncüyü de keser. 


Düzlemde İki Doğrunun Birbirine Göre Durumu 


1. İki doğru çakışık olabilir. 


dı ———>d, dı < 


d, ved, doğrularının en az iki ortak noktası varsa 
doğrular çakışıktır. 


2. İki doğru birbirine paralel olabilir. 


dı / da 


dı md — ŞAŞ 


kiz 


Kesişen iki doğru arasındaki açının ölçüsü 90" ise 
bu doğrulara dik doğrular denir. 


* 


n tane doğru düzlemi enaz n * 1 bölgeye,en 
fazla ga) t* 1 bölgeye ayırır. 


Örnek 1: 


Düzlemde aşağıda verilen önermelerden hangileri 
kesinlikle doğrudur? 


. İki doğru paralel değilse kesişir. 


Il. Paralel iki doğrudan birini kesen doğru diğerini 
kesmeyebilir. 


il. Farklı üç doğru düzlemi en fazla yedi bölgeye 
ayırır. | 


» önerme her zaman doğru değildir. Çünkü bu iki 
doğru çakışık da olabilir. Eğer bu ifadenin baş 
tarafına “farklı” ifadesi konmuş olsaydı o zaman 


bu ifade doğru olurdu. 


. önerme yanlıştır. Çünkü düzlemde paralel iki 
e birini kesen doğru diğerini de kesmek 


zorun dadir 


a 


Ii. önerme daha önce verilen bilgi gereği üç doğru 


düzlemi en fazla an * 1-7 bölgeye 
ayırır. 
© 
ON 
a———— > 
OY XO 
Örnek 2: 


R2 de aşağıdaki ifadelerden hangisi ya da hangi- 
leri doğrudur? 
1. Bir doğruya üzerindeki bir noktadan yalnız bir 
tane dik doğru çizilebilir. 
Ii. Bir doğru üzerindeki farklı iki noktada, bu doğru- 
ya dik olan iki doğru birbirine paraleldir. 
Ii. Bir doğruya dışındaki bir noktadan yalnız bir tane 
dik doğru çizilebilir. 


Çözüm: 
I. ifade doğrudur. 
da i K noktasında 
d, 1 d, olacak şek- 
ilde bir tane d, 
a dı doğrusu vardır. 


WA 


11. ifade doğrudur. 


da da d, doğrusuna farklı K 
ve L noktalarında dik 
olan d, ved, doğru- 

— 7 d, — ları birbirine paraleldir. 

111. ifade doğrudur. 


d, doğrusu dışındaki 
K noktasından 
sadece d, doğrusu 
çizilebilir. 


Verilen ifadelerin üçü de doğrudur. 


Soru i: 


R2 de aşağıda verilen ifadelerden hangisi yanlış- 


tır? 


A) Dört doğru düzlemi en az beş bölgeye ayırır. 


B) Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru diğeri- 
ne de diktir. 

C) Farklı iki doğru kesişmiyorlarsa paraleldir. 

8) Bir doğruya, dışındaki sabit bir noktadan sonsuz 
sayıda paralel doğru çizilebilir. 

E) Bir doğruyu, üzerindeki bir noktada 30" lik açıyla 
kesen iki doğru vardır. 
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Düzlemde İki Doğrunun Birbirine Göre Durumları 
1. İki doğru çakışık olabilir. 

2. İki doğru birbirine paralel olabilir. 

3. İki doğru bir noktada kesişebilir. 

4. İki doğru aykırı olabilir. 


*x Uzayda kesişmeyen ve paralel olmayan farklı 
doğrulara aykırı doğrular denir. 


Örnek 1: 
1. Aykırı iki doğru uzay belirtir. 


li. Paralel iki doğrudan birini kesen doğru kesinlikle 
diğerini de keser. 

Ii. Bir doğruya üzerindeki bir noktadan sonsuz tane 
dik doğru çizilebilir. 


IV. Farklı iki doğru paralel değilse kesişirler. 


R te yukarıdaki öncüllerden hangileri doğrudur? 


Çözüm: 

I. öncül doğrudur. Çünkü aykırı doğrular uzayda 
tanımlıdır. 

İL. öncül düzlemde doğru olmasına rağmen uzayda 
her zaman doğru değildir. Paralel iki doğrudan birini 
kesen doğru diğerine aykırı olabilir. 


d,//d, ve 
d, md, - (KJ iken 
dınd, GB dir 


IN. öncül doğrudur. 


IV. öncül her zaman doğru olmaz. Çünkü bu doğrular 
aykırı da olabilir. 


WAT 


Örnek 2: 
A, BCDE) bir pirami | e ee ie ak 
/ ) , ll Uzayda Bir Doğru ile Bir Düzlemin Birbirine Göre 
Yandaki şekilde piramidin Konumları 
TACI ayrıtı ile kaç ayrıtı 
p ( aykırıdır? 
«<—— >d 
/P) | 
Çözüm: dePise,d d/PeodnaP-8 daPsfAjise 
doğrusu düzlemin ş doğrudüzleme (o ddoğrusuP düzlemini 
TACI ile aynı düzlemde bulunmayan ayrıtlar aykırı ola bahcledlir preleeli Mi 
o Bu durumda o Bu durumda o Bu durumda 


cağından (BEJ, (EDJ ayrıtları ile (ACI aykırıdır. 


doğrunun bütün 
noktaları düzlem 
içindedir. 


doğru ile düzlemin 
ara kesitleri boş 
kümedir. 


doğru ile düzlemin 
arakesitleri bir tek 
noktadır. 


Bir doğru, bir düzlemin içindeki bütün doğrulara dik 
veya dik durumda ise, bu doğru bu düzleme diktir. 


Soru 1: 


R3 te aşağıdaki ifadelerden hangisi kesinlikle doğ- 


rudur? 


7 dıP ve.d,cPise 
dved, dik durumludur. 
A noktası d doğrusunun 
dikme ayağıdır. 


A) Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru diğeri- 
ni de dik keser. i 


B) Üç doğru bir noktada kesişiyorlar ise bu doğrular 


bir düzlem üzerindedir. 
& ddoğrusuna, P düzlemin A noktasındaki normali 


O) Bir doğruya, farklı noktalarda dik olan doğrular de denir. 


birbirine paraleldir. 


D) Bir doğruya eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 


yeri paralel iki doğrudur. Temel Diklik Teoremi 


E) Bir doğruya, dışındaki bir noktadan yalnız bir dik x Bir düzlemin kesişen iki doğrusuna kesişme nok- 


doğru çizilebilir. tasında dik olan bir doğru bu düzleme diktir. 


# Uzayda bir A noktasından, bir P düzlemine çizilen 
dikmenin B ayağına A noktasının P düzlemindeki 
dik iz düşümü denir. 


Soru 2: 


(ABI ve (CDJ aykırı iki 
doğru parçalarıdır. 
ICHJ L JAB) 

(HEJ 1 (CDJ 

JEH| « 16 cm 
JAH| x 15cm 
JEC| 12cm 


Yukarıdaki verilere göre, A ile C noktaları arasın- 
daki uzaklık kaç cm dir? 


V 
A)20 B)25 C15s4 Do03 E)40 


MA 


Bir Doğru ile Düzlem Arasındaki Açı 


a) Bir doğrunun bir düz- 
lemle yaptığı açı; doğ- 
runun düzlemle kesiş- 
tiği noktadan geçen 
düzlemin normali ile 
yaptığı açının tümleridir. 


Doğru üzerinde bir B 
noktası alınır ve düzlem 
üzerindeki dik iz düşü- 
mü alınırsa 


Pam 
M(BAH) —a açısı AB 
doğrusu 
arasındaki açı olur. 


ile düzlem 


Örnek 1: 
Aşağıdaki önermelerden hangileri doğrudur? 


. Düzlem ile doğrunun ortak iki noktası varsa 
doğru düzlem üzerindedir. 
li. Bir doğruya üzerindeki bir noktada dik olan bir ve 
yalnız bir düzlem vardır. 
II. Bir düzleme farklı noktalarda dik olan iki doğru 
birbirine paraleldir. 


IV. Bir düzleme dışındaki bir noktadan sonsuz sayı- 
da paralel doğru çizilebilir. 


Çözüm: 
i. önerme doğrudur. Farklı iki noktadan bir doğru ge- 


çeceğinden bu noktalar düzlem üzerinde ise doğru 
düzlem üzerinde olacaktır. 
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li önerme doğrudur. 


11. önerme doğrudur. 


IV. önerme doğrudur. 


Örnek 2: 


A noktasından geçip 
doğruya dik olan başka 
düzlem yoktur. 


d, ve d, düzleme A ve B 
noktalarında dik ise 


d, //d, dir. 


E / F olmak üzere A 
noktasından geçen ve E 
düzleminin üzerinde 
olan tüm doğrular F 


düzlemine paraleldir. 


Yer düzlemine dik olarak di- 
kilen iki bayrak direğinin 
boyları 4m ve6 m'dir. 
|AB| -—2miseCvebD 
noktaları arasındaki uzak- 
lık kaç m dir? 


MA 


Temel o diklik 
minden 

ICAJ 1 JABJ ve 
(IDBJ 1 JBAJ dır. 
IDCİ ve (DHİ 1 JACI çizilir. 
se CHD dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından 
|CDJ? — 22 4 22 

|CD| <2/2m bulunur. 


İeore- 


(ABI LE 

B, C, D noktaları E düz: 
lemi üzerinde 

|BC| 3cm 

IBD| 7cm 

JAC| — 9 cm ise 

JAD| kaç cm dir? 


Çözüm: 

(ABI, E düzlemine dik 
olduğundan düzlem 
üzerindeki B noktasın- 
dan geçen doğrulara 
da diktir. 

Dolayısıyla 

(ABJ 1 (BCJ ve 

(ABI 1 (BDJ dir. 

ABC ve ABD dik üçgenlerinde pisagor bağıntısından 
(AB? -9*-37 ve JABJ? - ADI? - 7 dir 


Buradan 81-9 - |ADJ? - 49 


JAD|? -121 > JADJ — 11 cm bulunur. 


TADI 1 (DBJ 

(ADJ L (DC| 

(BDJ 1 (DGI 

(BE| < JEC| «3cm 
|(AD| - 4 cmise 


JAE| kaç cm dir? 


(AD) 1 (DBİ ve 

(AD) 4 (DCJ olduğundan 
(ADJ 1 (BCD) olur. 
(Temel diklik teoremi) 


(DEJ çizilirse 


BE| — |EC| - |DE| <3cm olur. 


(ADI, düzleme dik olduğundan (ADI 1 (DEJ dir. 


ADE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


JAE| 5cm bulunur. 


Örnek 5: 


(CO, O merkezli yarım 
daire düzlemine diktir. 
(0B| < |CD| x 10cm 
|AD| — |DE| - 8 cmise 
Alan(AOC) kaç cm? dir? 


(COJ düzleme dik 
olduğunan O nok- 


tasından geçecek 
düzlemde (bulunan 
doğrulara diktir. 


(ODI çizilirse 
(OD| 1 JAEJ dir. 


WE 


ODE dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
|OD| — 6 cm bulunur. 


Aynı şekilde CDO dik üçgeninde pisagor bağıntısın- 
dan |CD| > 10cm, |OD| < 6 cm, |0C| - 8cmdir. 
8.10 


Buradan Alan(AOC) - > -40 cm? bulunur. 
Örnek 6: 
A AgE 
j B,CeE 
JAC| - 14cm 


(ABJ; E düzlemi ile 45”, 
(ACI; E düzlemi ile 30“ lik 
açı yapmaktadır. 


G 


Buna göre, |AB| < x kaç cmdir? 


A A noktasının E düzlemi 
üzerine dik iz düşümü 
H noktası olsun. 
Buradan, 
m(ACH) - 30” ve 

PP kaş 
m(ABH) — 45“ olur. 


(AHI düzleme dik olduğunadn 

(AHİ 1 (HG) ve (AHI 1 (BHJ dir. 

ACH dik üçgeninden |AH| - 7 cm, 

ABH dik üçgeninden |AB| - 7/2 cm bulunur. 
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Soru 1: 
Yeryüzüne dik olacak şekilde tutulan bir çubuğun; 
güneş ışınları yer düzlemi ile 60* açı yapacak şekilde 
geldiğinde gölge boyu 10 m olarak ölçülmüştür. 
Buna göre, çubuğun gerçek boyu kaç m dir? 
AS BS C)10 


V 
D) 10v3 E) 20 


E düzlemi üzerinde O 
merkezli çember alınıyor. 
(TBJ çemberin çapı 


(AT LE 

1BD| > |CD| 
(AT) < 2/7 cm 
ICTİ 4cm 
(0B| -3em 


Yukarıdaki verilere göre, |AD| kaç cm dir? 


A) 5 B) 4v2 C) 6 D) 4v3 ğ 7 


Soru 3: 


B, C, D, H noktaları E 
düzlemi üzerindedir. 


(AHJ L (HBJ 
TAHI 1 (DHJ 
IDH| 9cm 
IBH| s5 cm 
JAHJ < izcm 
|CH| - 16 cm 


Yukarıdaki verilere göre, 
toplamı kaç cm dir? 


JAB| * JACJ * JADj| 


Z 
A) 60 B) 48 C) 42 D) 38 E) 36 


WA 


Si çemberin merkezi 
IGOJJ, o, merkezli çem- 
berin bulunduğu düzle. 
me dik 

D, E, F teğet noktaları 
ICO,| 3cm 

IBO, 6cm 
m(AG;B) — 60 


Yukarıdaki verilere göre, |CO,| kaç cm dir? 


A) V19 B) v21 ğ 5 D) 3v3 E) 4/5 
Soru 5: 
AcE 
BeE 
CeE 
(BC| - 5/2 cm 
(AC| - 10cm 


Yukarıdaki şekilde (BCJ; E düzlemi ile 45 lik açı 

yaptığına göre, JACJ E düzlemiyle kaç derecelik açı 

yapmıştır? 
V 

A) 15 B) 30 


C) 45 D) 60 E) 75 


Soru 6: 
ABCD bir kare 
Pam 
(AEB) yarım çember 
yayı P düzlemi Üze- 
. Tindedir. 


IDAJ 1 TAEJ 
JAE| - 7 cm 
|CE| 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


V 
A) 16 B) 24 C) 28 D) 32 E) 36 


| 


uzayda İki Düzlemin Birbirine Göre Konumları 


1. İki düzlem çakışık olabilir. 


ül 
P-R 
(PA 


2. İki düzlem paralel olabilir. 


P/RSPnRsddir 
(A 
A 


# Paralel düzlemler arasında kalan paralel doğru 
parçaları eşittir. 


P//E ve d,// dgise 
(ABI > (CDJ 
JAB) < |CD| 


# Uzayda, herhangi iki doğruyu paralel düzlemler 
keserse, bu düzlemler arasında kalan doğru 
parçaları orantılıdır. 


dı ö 
P/OJNR ise 
(AB) |DE| 
Tec Ter) 


, | 


. İki düzlem kesişebilir. 


İki düzlem bir doğru boyunca kesişebilir. Buradan 
şu sonuç çıkarılabilir. 


* 


İki düzlemin bir ortak noktaları varsa bir ortak 
doğruları olmak zorundadır. 


# Paralel iki düzlemden birini kesen düzlem diğerini 
de keser ve arakesit doğruları birbirine paraleldir. 


WI 


Üç düzlem bir noktada kesişebilir. 


Bir doğru, kesişen iki düzlemin her birine paralel 
ise; bu düzlemlerin ara kesit doğrusuna da para- 


PnE—d;, ve d/Pved/E ised//d; dir. 
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İki Düzlem Arasındaki Açı 


x Kesişen iki düzlemin ara kesit doğrusu ile bu 
doğrunun ayırdığı iki yarı düzlemini birleşimine, 
iki düzlemli açı denir. 


e Zi 
(BE) veya (P AB, E) 
şeklinde gösterilir. 


# ABC açısına iki düzlemli açının ölçek açısı denir. 
(BA Ld 
(BCLddir 


# Kesişen iki düzlemin ölçek açısının ölçüsü 90 ise 
bu iki düzleme dik düzlemler denir. 


PLE 


Örnek 1: 
Aşağıdaki önermelerden hangileri kesinlikle doğ- 
rudur? 

i. Paralel iki düzlemden birinin üzerinde bulunan tüm 


doğrular diğerine de paraleldir. 


Il. Paralel iki düzlemden birine paralel olan doğru 
diğerine de paraleldir. 


WA 


Il. Bir düzleme, üzerindeki bir noktadan yalnız bir 


dik düzlem çizilebilir. 


IM. Paralel iki düzlemden birine dik olan doğru diğe. 
rine de diktir. 


Çözüm: 

I. önerme doğrudur. 

E // P olmak üzere E 
düzlemi üzerinde bulu- 
nand,,d,,d.... doğru. 


lar P düzlemine para- 
leldir. 


Il. önerme her zaman doğru değildir. 


E/Pved//Eikend,P 

düzlemi üzerinde ola- 
LE bili. d nin P düzlemi 
üzerinde olması demek 
paralel olması demek 
değildir. 


İV. önerme doğrudur. 

P// E ve 
d 1 P ise 
dlEdir. 


P/HONR 
|JAB| -4cm 
(BC| 2cm 


JEF| <3 cm ise 
İDE| kaç cm dir? 


çözüm: 
Verilen bilgi gereği 


AB| |DE| 
iel - JEF| dir. Buradan 


2 1 > |DE| < 6cm bulunur. 


(ABCD, EFGH) bir küp 


(BK) 2cm 
(CL) 3cm 
INF| <5 cm 


Yandaki şekilde küp KLMN 
düzlemiyle kesiliyor. 


Buna göre, |MG| — x kaç cmdir? 


Çözüm: 

ABFE // DCGH ve KLMN 
düzlemsel oObir o şekil 
olduğundan (NKJ // (MLJ 
dir. 

Aynı şekilde 

ABCD // EFGH olduğundan 
INMI / IKLJ dir. 


Dolayısıyla KLMN paralelkenar olur. 
Paralelkenar özelliğinden 
IBK| * |MGJ < İNFJ # JCLJ 
24x518 
xz6cm bulunur. 


“İ 


K, ABCD karesinin 

L, AEFB karesinin ağırlık 
merkezi 

Bu kareleri içinde bu- 
lunduran düzlemler dik 
kesiştiğine göre, |KL| 
kaç cm dir? 


(KHI / TADI olacak 
şekilde (KH| çizilirse 
JKHJ < 6 cm olur. 
(KHJ 1 (ABİ çizilirse düz- 
lemler dik kesiştiğinden 
IKHIJ £ (HLJ olur. 

ILH| <8cmdir. 


KHL dik üçgeninden |KL|2 — 6? $ 8? 
IKL| — 10cm bulunur. 


Örnek 5: 

P ve R düzlem parçaları 
E düzlemine dik 

(ABI, P ve R düzlem par- 
çalarına paralel 

(CD| < |JAD| x5cm 
JAB| <8 cmise 


Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


Çözüm: 

P ve R düzlem 
parçaları E düzlemine 
dik olduğundan (DCJ 1 
E dir. 

(AB| P ve R düzlem par- 
çalarına paralel olduğun- 
dan (AB) // (CD) dir. 
Dolayısıyla (AB) L E olur. 
Buradan ABCD bir dik yamuk olur. (DHJ 1 (ABJ ola- 
cak şekilde (DHJ çizilirse |AH| - 3 cm, |DH| - 4cm 
olur. 


815).4 
2 


Alan(ABCD) — £ 26 cm? bulunur. 
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Yandaki şekilde genişliği 1 m 
olan kapı, duvar ile 459 lik açı 
yapacak şekilde ok yönünde 
açılıyor. 


Buna göre, A noktasının ilk durumundan, açıldığı 
duruma kadar aldığı yol kaç m dir? 


vV 


A B)x o) TE D) 2x e) > 
P/OHR 
JAB| — JEF| 
(BC| 4cm 
JED| -6cm 


Yukarıdaki verilere göre, |AB| - |EF| kaç cm dir? 


V 
A)4 B) 26 C)5 D) 4v2 E)6 
Soru 3: 
H BCGF, ABFE, CDHG ve 
ğ ADHE dik yamuk düz- 
2 lemleri, ABCD kare yü- 
E e 
zeyine dik 
x |GC| 2cm 
IBF| 4cm 
— IDH| <5 cm 
JAE| —Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


A)3 B)5 6)6 37 E)9 


A CDEB bir kare 


N z F € (CDEB) 
B (ABC) 1 (CDEB) 
(GFJ 1 (FDJ 
IDF| - 6/2 cm 
G 12 D 
ICD| 12cm 


Alan(ABC) — 48 cm? 


Yukarıdaki verilere göre, |AF| kaç cm dir? 


Z — 
A) 6v2 B)8 C) 10 D) 63 E) 8/3 


> Soru 5: 


R3 te aşağıdaki önermelerden hangisi kesinlikle 
doğrudur? 


A) Dik kesişen iki düzlemden birine paralel olan 
doğru diğerine paraleldir. 

ğ Bir doğruya farklı noktalarda dik olan iki düzlem 
birbirine paraleldir. 

GC) İki düzlem paralel değilse diktir. 


D) Paralel iki düzlemden birine dik olan düzlem 
diğerine paraleldir. 


E) Bir düzleme dışındaki bir noktadan sonsuz sayıda 
dik doğru çizilebilir. 


Üç Dikme Teoremi 


x Bir P düzleminin dışında alınan bir A noktasından 
bu düzleme (AHJ dikmesi; H dikme ayağından P 
düzleminde bulunan bir d doğrusuna da (HB| 
dikmesi çizilirse; |JABJ, d doğrusuna diktir. 


(AHJ LP 
(İHBJ Ld ise 
(ABJ Ld olur. 


ABCD paralelkenar düz- 
lemi ile ADEF paralelke- 
nar düzlemi arasındaki 
ölçek açı 45“ dir. 

e 
m(KLD) — 30“ 
IKL| 8cm 
K e (ADEF) 


Buna göre, K noktasının ABCD paralelkenar 
düzlemine uzaklığı kaç cm dir? 


Çözüm: 

IKMJ 1 (ADI çizilirse 
KML dik üçgeninden 
IKMJ| & 4 cm bulunur. 
IKHI 1 (ABCD) çizilirse 
IHMJ çizildiğinde üç 
dikme teoreminden 
IHMJ 1 JADI olur. 


Ölçek açı 45* olduğundan m(KMH) — 459 dir. 
KMH dik üçgeninde (45*-45*-909) üçgeninden 
|KHJ| > 2/2 cm bulunur. 


ME 


E ABCD kare 

E g (ABCD) 

JEC| - JEB| <5cm 
|BC| 6cm 


E noktasının ABCD düzlemine uzaklığı 2 cm ise 
EBC üçgensel düzlemi ile ABCD karesel düzlemi 
arasındaki ölçek açı kaç derecedir? 


Çözüm: 


(EK) 1 (ABCD) çizilirse |EK| - 2 cmdir. 

EBC üçgeninde (EH) 1 (BCI çizilirse 

IBHJ > |HC| -3cm ve JEH| - 4cm bulunur. 
Üç dikme teoreminden, 

JEHİ 1 (BC) ve JEKJ 1 (ABCD) ise 

IKHJ 1 (BCJ dir. EKH dik üçgeninden 

m(EHİK) — 309 dir. 

Ölçek açı 30” olur. 


Soru 1: 

R3 de kesişen iki düzlemin ölçek açısı 60* dir. Bir 
düzlem içindeki A noktasının diğer düzleme uzak- 
liği 43 cm olduğuna göre, bu A noktasının düz- 
lemlerin ara kesit doğrusuna uzaklığı kaç cm dir? 


A) 12 B) 10 Ös D) 6 E) 2v3 


7 
p 
L 
( 
L 
Ç 


# Düzlemde bir şeklin bir doğru üzerindeki dik iz Çözüm: | 


ABCDEF bir düzgün altı- düşümü, bu şeklin her noktasının bu doğru | 1. Yol 
gen üzerindeki dik iz düşüm noktalarının kümesidir. Örnek 1: 


G, düzgün altıgönin ağır- Aşağıdaki ifadelerden hangileri doğrudur? 


lık merkezi 1. Uzayda bir doğrunun bir düzlem üzerindeki dik iz 


T noktasının altıgen düz- düşümü nokta olabilir. 


Vr Zeliş ıl. Uzağda üç boyutlu bir cismin düzlem üzerindeki 


noktasıdır. dik iz düşümü iki boyutludur. 
TEHI 4 TAFJ ' Da Mi 
(TD) - Sem ıl. Uzayda paralel iki düzlemden birinin üzerinde 
olan bir cismin alanı diğer düzlem üzerindeki dik MEAL NE Lek çiçiise Mg elek 
IFH| 2cm | ME >” : m(EKH) -30'dir. 
iz düşüm alanına eşittir. vE 
İD EKH dik üçgeninden JEH| 22 cm 
Yukarıdaki verilere göre, |THJ kaç om dir? | 35mm: 
göre, |TH| kaç ir? | Çözüm: i OİKKİ - > om bulunur. 
SEA Ez —— 1. öncül doğrudur. 
A)3 B) Vİ C) V2İ D) v23 E)5 a R : ü ü 8 
Uzayda Bir Düzlemin Üzerindeki Dik İzdüşüm Doğru düzleme dik ise doğ- ;  Alan(ADH) - — —. > em? bulunur. 
# Bir doğru parçasının düzlem üzerine dik iz runun düzlem üzerine dik iz 
düşümü | düşümü A noktasıdır. i 2. Yol 
i AB doğrus ile P düz- | Alan(ADH) — kk 
Dik İz Düşüm lemi arasındaki ölçek | — vi > — cm” dir. 
& Dü : ; > a açı « olmak üzere, | a 
, li m bir d doğrusuna ği e il. Düzlem iki boyutlu olduğu için düzlem üzerine dik  &i 
indirilen dikmenin aya İ z 
z , 7 : Kep Bmomamar A al e iz düşüm iki boyutludur. Yani (1. öncül doğrudur. S 
noktasının d doğrusu üzerindeki dik iz düşümü dır. 
denir. ili. Paralel düzlemler arasındaki açı sıfır derecedir. si 
> i Örnek3: 
j Alan(A'B'C) — Alan(ABC).cos0 | , ; la. 
A İ x Birşeklin düzlem üzerine dik iz düşümü ea ya vök mali akal 
İ de y - V3x doğrusu ve 
| Alan(A'B'C”) — Alan(ABC) olur. A(4, 0) noktası veriliyor. 
d 
B | ” 
A(4,0) 
* Düzlemde bir doğru parçasının, bir ğ | 
a e e Hi GO (OAJ nın y - Mx doğrusu üzerindeki dik iz dü- 
üzerindeki dik iz düşümü bir nokta veya bir doğru : ü ğ irimdir? 
parçasıdır. Örnek 2: şüm uzunluğu kaç birimdir? 
E ABCD bir kare 
AED eşkenar üçgen 
; C E g (ABCD) |OHJ uzunluğu (OAJ nın 
| P ve R düzlemleri arasındaki ölçek açı & olmak (AD| -6cm y - V3x doğrusu üzerine 
P R E üzere, 6 dik iz düşümüdür. 
G niL GN OAH dik üçgeninde 
: an li 
; ) EnAnekeoso, ele A B (309-609-90*) üçgeninden 


Yukarıdaki şekilde düzlemler arasında ölçek açı |OH| Zem bulunur. 


30* olduğuna göre, ADE üçgeninin ABCD karesel 
düzlemine dik iz düşümünün alanı kaç cm? dir? 
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Soru 1: 

I. Nokta 

Il. Işın 

NI. Doğru 

IV. Doğru parçası 


Bir doğrunun bir düzlem üzerine dik iz düşümü 
yukarıdakilerden hangileri olamaz? 


A) Yalnız il B) Yalnız Ili C)ivelli 
4 
D) il ve iV E)iL,ill ve iV 

Soru 2: 


“Pve 0, Rİ te iki düzlem 


P ile O arasındaki ölçek açı 60 dir. 
ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 JACI, (ABC)eP JAB| -8cm 


ABC dik üçgeninin O düzlemi üzerine dik iz düşü- 
mü olan DEF üçgeninin alanı 18 cm? olduğuna 
göre, JAC| kaç cm dir? 


V 
A) 6 B) 8 0) 9 D) 12 E) 15 


WA 


Soru 3: 

dde P 
dg P 
d,/d, 

IBF| 9cm 
JAE| — 16 cm 
JAB| -25 cm 
JEC| 12cm 


A ve B noktalarının; P düzlemi üzerindeki dik iz dü- 
şümleri E ve F noktaları, d. doğrusu üzerindeki dik İZ 
düşümleri ise C ve D noktalarıdır. 


Buna göre, |FC| kaç cm dir? 


vV 
A)13 B1i5 Giz D2o Et: 
Soru 4: 
K ABCD bir paralelkenar 

IKFJ — 15 cm 
A B IKD| 9cm 

(AE| 6cm 

B E GC 


K noktasının ABCD düzlemi üzerindeki iz düşümü 
D, AE üzerindeki iz düşümü F noktası olmak üzere 
ABCD paralelkenarının alanı kaç cm? dir? 


v 
A) 36 B) 48 C54 . D)72 E) 96 


TEST - 1 


. Bir üçgenin yüksekliklerinin kesim noktasına 
diklik merkezi denir. 

Il. Bir üçgenin iç açıortaylarının kesim noktası, 
bu üçgenin iç teğet çemberinin merkezidir. 

il. ABC üçgeninin ağırlık merkezinin (BCJ ke- 
narına uzaklığı 1 birim ise A köşesine uzak- 
lığı 2 birimdir. 
£ 

Yukarıdaki, ifadelerden hangileri daima doğ- 

rudur? 

A) Yalnız | 


B) Yalnız li GC) i ve il 


D)ivelli E) Ili ve ii 


IFG| — JAE| 

Pa 
m(EAB) — 609 
Alan(AEFD) — 12 cm? 


A B 


R te ABCD ve AEFD dikdörtgen yüzeyleri JAD| 
boyunca kesişmektedir. 
Buna göre, Alan(ABCD) kaç cm? dir? 


A6 Be C1i2 Di238 E)24 


Rİ te aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 


A) Dik kesişen iki düzlemden birine-'dik olan bir 
düzlem diğerine paraleldir. 

B) Üç düzlem birbirine dikse ortak bir tek nok- 
taları vardır. 

C) En fazla üç düzlem bir doğru boyunca kesi- 
şebilir. 

D) Paralel iki düzlemden birine paralel olan bir 
düzlem diğerini kesebilir. 

E) Paralel iki düzleme aynı anda dik olan sade- 
ce bir düzlem vardır. 


Wa 


. Bir doğrunun dışındaki bir noktadan geçen 
ve bu doğruyu kesen bir tek doğru vardır. 


Il. Düzlemin dışındaki bir noktadan geçen ve 
bu düzlemi dik kesen sonsuz sayıda düzlem 
vardır. 


lil. Paralel iki doğrudan birini kesen bir doğru 
diğerini de keser. 


IM. Bir doğru üzerindeki bir noktadan geçen ve 
bu doğruya dik olan bir tek doğru vardır. 


R3 te yukarıdakilerden hangileri kesinlikle doğ» 
rudur? 
A) Yalnız | 


B) Yalnız ll GC) iveli 


D) Il ve lil 


E) ill ve IV 


(ABI, dairesel eğik silindirin çapı 
|AD| 3/2 cm 
|(0B| <icm 
Pa 
m(DAB) — 45 


Tabanı E düzleminde bulunan dairesel eğik 
silindirin E düzlemi üzerine dik iz düşümü- 
nün alanı kaç cm? dir? 


A)10 47 B)8 47 


D)6 tx 
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GEOMETRİ - Uzay Geomeiri 


(BE| - 4/2 cm 
JLP| <icm 

TACI n IBDJ.— (PJ 
Le (BDJ| 


Farklı iki düzlemdeki ABCD ve CBEF kareleri 
birbirine dik olduğuna göre, |FL| kaç cm dir? 


AsYZ B4A2 G6 D7 E8 


. Bir doğruya üzerindeki bir noktada dik olan 
sonsuz doğru vardır. 
il. Kesişen iki doğrunun kesişme noktasında 


doğruların ikisine de dik olan bir tek doğru 
vardır. 


Ili. Bir doğrunun dışındaki bir noktadan geçen 
ve bu doğruya dik olan bir doğru vardır. 


R3 te yukarıdaki ifadelerden hangileri doğru. 
dur? 


A) Yalnız | B) Yalnız Il C) Yalnız lil 


D) İl ve Ili E)Lilvelili 


Ti 
Bi 
S 
7. Uzayda (Rİ te) aşağıdaki ifadelerden hangi- i. Bir doğru ile bir düzlemin ortak noktası yok- 
leri dalma doğrudur? sa, doğru düzleme paraleldir. 
i Ii. Farklı iki düzlemin ortak noktası yoksa, bu 
|. Paralel iki doğrudan birine dik olan doğru düzlemler. paraleldir. 
Eer de diktir. IN. Farklı iki düzlemin ortak noktası varsa, bu 
li. Dik kesişen iki düzlemden birine paralel olan düzlemler bir doğru boyunca kesişirler. 
doğru diğerine de paralel olabilir. IV. Bir doğru ile bir düzlemin ortak noktası bir- 
Ii. Kesişen farklı iki doğrudan birine paralel den fazla ise doğru düzlemin üzerindedir. 
olan doğru diğerine de paralel olabilir. V. Farklı iki doğrunun ortak noktası yoksa, bu 
IV. Birbirine dik olan iki doğrudan birini 609 lik doğrular paraleldir. 
açıyla kesen doğru diğerini 30" lik açıyla ke- 
ser. N 
R9 te yukarıdaki önermelerden hangileri yan- 
lıstır? 
A) Yalnız | B) Yalnız Il G) Yalnız Ili 
A) Yalnız !Il 
D) iive N E) Live V ) B) Yalnız IV G) Yalnız V 
D) | veli E) ili ve V 
EV BE AB 5D. — m mai 


izometrik Çizimler 


izometrik çizimlerde, üç boyutlu çizim, perspektif dik- 
kate alınmadan bir bütün olarak çizilir. 


İzometrik çizimlerde, yatayla 30“lik açı yapan izomet- 
rik kağıt kullanılır. 


Dik görüntü çizimi 


Üç boyutlu bir yapının tek bir yönden bırakıldığında, 


(üstten, önden, sağdan...) görünen kısmının İki bo- zi 


yutlu çizimidir. 
Dik görüntü çizimi yapılırken görünmeyen ayrıtlar ke- 
sik çizgi ile gösterilir. 


Üstten 
A 
Önden Sağdan 
Önden Sağdan Üstten 
Görünüm Görünüm Görünüm 


Yukarıda izometrik çizimi verilen cismin üstten, 
sağdan ve üstten görünüşünü çiziniz. 


Örnek 2: 


Yukarıda izometrik çizimi verilen cismin üstten, 
sağdan ve üstten görünüşünü çiziniz. 
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Dik Prizma 
Taban düzlemleri birbirine para- 
p'lel olan cisimlere prizma denir. 


# Yanal ayrıtları taban düzlemine dik olan priz- 
malara dik prizma denir. 


# Dik prizmanın yanal ayrıtı aynı zamanda yüksek- 
liktir. 


* 


Dik prizmanın yanal yüzeyleri birer dikdörtgendir. 


Prizmaların Hacmi 


| Hacim — Taban Alanı x Yükseklik | 


Dik Prizmaların Yanal Alanı 


| Yanal alan < Taban Çevresi x Yükseklik | 


Örnek 1: 
(ABC, DEF) dik prizma 
İAC| <5 cm 
(BC| 6cm 
JAB| <7cm 
IBF| — V6 cm ise 
dik prizmanın hacmi kaç 
cm3 tür? 


Çözüm: 
Üçgen dik prizmanın tabanı ABC üçgeni 


Alan(ABC) — vu(u—a)(u— b)U—c) den 


51746 
2 


Alan(ABC) — vV9.4.3.2 - 6V/6 cm? bulunur. 
Hacim — Taban alanı x Yükseklik 
 6V6.V6 - 36 cm? olur. 


u 9 ise 


Wa 


Örnek 2: 
L 3 Yandaki şekilde alt ve üg 

tabanı düzgün beşgen olan 

dik prizma verilmiştir, 

|ML| —3 cm i 

4 İNGC| — 4 cm ise 

dik prizmanın yanal alanı 

kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Yanal Alan — Taban Çevresi x Yükseklik 
— 5.3.4 - 60 cm? bulunur. 


Örnek 3: 
ABCDEF bir düzgün altıgen 
1BC| 2cm : 
JAK| 6cm 
INAJ  JADJ 


verilen şekil bir 
dik prizma ise 
|KH| kaç cm dir? 


INH| — |JHDJ 3cm 
|BC| 2cm olduğundan 
JKNJ 4cm bulunur. 
IDN| 1 İKNJ olduğundan 
KNH dik üçgeninde 
pisagor bağıntısı kullanılırsa 
İKH| <5cm bulunur. 


nk nin üz ei Sa kampi mala has nsl hi ks yi aras li ipli hi kn lm siman mk 


(ABC, KLM) bir dik prizma 
Alan(PRS) — 2 cm? 

IKA| <-6cm 

PR, S orta noktalar 


Yukarıdaki verilere göre dik prizmanın hacmi kaç 

cm3 dir? 
4 

A) 32 B) 36 C) 40 D) 48 E) 52 

Soru 2: 

ABCD ikizkenar yamuk 


(ABCD, KLMN) dik prizma 


IBL| 6cm 
JAD| - |BG| 5cm 
JAB) —10cm 
IDG| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, dik prizmanın yüzey ala- 


nı kaç cm? dir? 


/ 
A)144 oOB)158 OC)162 D)192 E) 200 
Soru 3: 
K L (ABCDEF, TNMLKR) bir 
düzgün altıgen dik prizma 
ii ii JAY) <1cm 
(AB| 2cm 
4 |MCJ| 4cm 
F G 
Aa 2 B 


Yukarıdaki verilere göre, |LY| kaç cm dir? 


A) 23 B) 4 ğ 5 D) 2v7 E) 6 


Dikdörtgenler Prizması 


# Bütün ayrıtları dikdörtgen olan dik prizmaya 
dikdörtgenler prizması denir. 


# (ABCD, EFGH) şeklinde gösterilir. 


Hacim—a.b.c 


2.(ab-b.ctac 


(ABCD, EFGH) bir 

dikdörtgenler prizması 
4 |BGCJs2em 

JAB| <5cm 

|GC| < 4 cmise 


H G 


A 5 B 


dikdörtgenler prizmasının alanı ve hacmini 
bulunuz. 
Çözüm: 


Yukarıdaki bilgilere göre, 
Hacim — 5.2.4 - 40 cm? 


Alan — 2(5.2 4 4.2 4 5.4) - 76cm? dir. 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde ebatları 
&6m,4m,3 m olan dik- 
dörtgenler prizması şek- 
lindeki odanın yan du- 
varları duvar kağıdı ile 
kaplanacaktır. 

Buna göre, kaç m? 
duvar kağıdı gerekir? 
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Çözüm: 
Odanın yan duvarlarının alanı bulunursa kaç m? 
duvar kağıdı kullanılacağı bulunur. 


Yanal Alan — (Taban çevresi x Yükseklik) olduğundan 


Yanal Alan — 2(4 -- 6).3 —- 60 m? duvar kağıdı gerekir. 


Örnek 3: 


Demir blok 


Şekil-1 Şekil-2 


Şekil-1 deki dikdörtgenler prizması şeklindeki demir 
blok Şekil-2 deki 1 cm yüksekliğine kadar su dolu 
olan dikdörtgenler prizması şeklindeki kabın içine 
tamamen batacak şekilde atılıyor. 

Buna göre, son durumda Şekil-li deki dikdörtgen- 
ler prizmasındaki suyun son yüksekliği kaç cm 
dir? 


Çözüm: 

Demir blok suya tamamen batacağından hacmi 
kadar su yükseltecektir. Buradan, 

3.2.1 - 6.3.h (h: demir bloğun yükselteceği suyun 
seviyesi) 


h 1 


A 


#* Taralı yüzler dikdörtgendir. 


(ABCD, FKPE) bir dikdörtgen. 


ler prizması 
E İME| — 2JMB| 
VU |AB| 3cm 
4 çc İJAFI 4cm 


İFE| - 6 cmise 
Alan(FEM) kaç cm? dir? 


EFBC bir dikdörtgen olduğun- 
dan ABF dik üçgeninde 
IFB| -5cm(3,4,5) dir. 

6.5 


Alan(FEB) — 2-515 cm? dir. 


Alan(MFB) — S ise 


Alan(FEM) — 2S olur. 
Alan(FEB) > 3S — 15 cm? 


S - 5 cm? bulunur. 
DolayısıylaAlan(FEM) — 10 cm? olur. 


Örnek 2: 


(ABCD, KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 
IDBJ köşegen 


|AB| -8cm 
 |BC| 6cm 
IMC| — 4 cm ise 


taralı bölgelerin alanları 
toplamı kaç cm? dir? 


INLJ çizilirse DBLN bir 
dikdörtgen olur. 

INL| — 10 cm (6,8, 10) 
bulunur. 

Alan(DBLN) —- 4.10 


> 


— 40 cm“ olur. 


Taralı alanlar toplamı — Alani BiN, — > — 
bulunur. 


M ( (ABCD, KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 


P e JABJ 
Alan(DPC) — 5 cm? 
IMC| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, dikdörtgenler prizması- 


nın hacmi kaç cm? tür? 


V 
A) 20 B) 30 32  D)40 E) 60 


Soru 2: ii 

N M ( (ABCD, KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 

& |Bc| <|JMCJ| xv5cm 


|(AB| -2/5cm 


Yukarıdaki şekilde (DLJ m (BNJ — £E? olduğuna 
2 
göre, taralı bölgelerin alanları toplamı kaç cm” dir? 


/ 5v5 B) 55 Das E)3v5 


5y5 
o 


(ABCD, KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 


(PBJ <&1cm 
(BC| 3cm 
INMJ 5cm 
|IMC| < 6cm 


2 dir? 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(NDP) kaç cm dir? 


gi 
A)10 OB)15 © 18  D)20 


E) 25 


Soru 4: 


(ABCD, EFGH) ve 
(GKLM, PAST) birer dik- 
dörtgenler pirzması 


IKFİ 1cm 

JPG| >2cm 

|KG| <>3cm 

ILK) s4cm 

(CG| 6cm 

|AB| 8cm 
Yukarıdaki verilere göre, şeklin yüzey alanı kaç 
cm? dir? 

A 

A)230 OB)233 C)236 D)240 E)242 


Şekil-2 


Şekil-i 


JAK| < 6cm, JAB| <4cm, (BC| «3cm 

Şekil-1 deki gibi ABCD tabanlı dikdörtgenler priz- 
masının içi h, yüksekliğine kadar su ile doludur. 
Dikdörtgenler prizması Şekil-2 deki konuma getirili- 
yor. 


Buna göre, Şekil-2 durumundaki suyun yüksekliği 


h, 
h, ise —— oranı kaçtır? 
2 h, 
v3 2 4 
A e D) — E)2 
A)1 B) 5 Cc) 3 ) 3 
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) GEOMETRİ - Prizmalar 


# Dikdörtgenler prizmasında üç farklı uzunlukta 
yüzey köşegeni vardır. 


(lepi -Ye re | 
(CD'| — a 4 c? | 
EEE 


Dikdörtgenler prizmasında birbirine en uzak iki kö- 
şeyi birleştiren doğru parçasına cisim köşegeni 
denir. 

LAC'1, (BD'1, ICA) ve (DB') birer cisim köşegeni- 
dir. 


* 


* 


| |İBD'|ze-ya? ib? 4 ç2 | 


Örnek 1: 

Ayrıtları x, 2x, 3x olan dikdörtgen prizmasının 
hacmi 48 cm” olduğuna göre, cisim köşegen 
uzunluğu kaç cm dir? 


Çözüm: 


© Hacim — x.2x.3X -6x9—48 > x—>2cm olur 


Dolayısıyla dikdörtgenler prizmasının ayrıtları 2 cm, 
4cm ve 6 cm bulunur. 


e vV22442 462 —->/f4cm olur 


iü 
İyi 


8 


(ABCD, KLMN) bir 
dikdörtgenler prizması 


(BC| 3cm 
İMC| 4cm 
JAB| - 6 cmise 


dikdörtgenler Prizma. 
sının yüzey köşegen 
uzunluklarını ve cisim köşegeni uzunluğunu bu. 
lunuz. 


Çözüm: 

MBC dik üçgeninde 
IMBJ|? —32 4 42 
IMB| 5cm olur, 
MNK dik üçgeninden 
IMKJ? — 32 4 62 
IMK| -3v5 cm dir, 


ABK dik üçgeninden 
(BK|? 42462 > |BK| ->2/8 cm bulunur. 


Cisim köşegen uzunluğu e ise, 


e v62432 442 - ölem olur 


Örnek 3: 
(ABCD, KLMN) bir dikdört- 
genler prizması 


IBC x—icm 
IMC| -6 cm 
lAB| -2/2 cm 
INUJ — 2 cm ise 


|UB| kaç cm dir? 


ADB dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından 

|IDBJ? — (2/2)2 4 12 
İDB| -3cm dir. 

Temel diklik teoreminden 
(LDJ 1 (DBİ dir. 

UDB dik üçgeninde pisa- 
gor bağıntısından 

|UB| 5cm olur. 

(3-4-5 üçgen) 


> 


iin am e Gü lr 


(ABCD,KLMN) bir dik- 
dörtgenler prizması 


IKTI 1 (LBJ 
|LM| <8 cm 
IMC| <4 cm 
(BC| 5cm 
IKT| —x 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


10 V 20 5 
Bear <ggeE> pk vE 
Vi er 


(ABCD, KLMN) bir di- 
dörtgen prizması 


ITHI / 1BLJ 

İNFJ & JFMJ| 

İTH| & |HB| x<icm 
(BC| 4cm 


|CM| s |AH| < 5cm 


Yukarıdaki şekilde T e (ABLK) olduğuna göre, 
İFT| kaç cm dir? 


/ 
A)4 B) 5 0) 6 D)7 E)8 


Soru 3: 
Yüzey alanı 44 cm ve cisim köşegeninin uzunluğu 
2v14 cm olan dikdörtgen prizmasın farklı üç 
ayrıtının toplamı kaç cm dir? 

V 
A) 9 B) 10 E) 16 


C) 11 D) 12 


ul 
il 
& 


Kare Dik Prizma 


Tabanı kare biçiminde olan dik 
prizmaya kare dik prizma denir, 


D' C' 


Hacim a2 .h | 
| Yüzey Alanı -2.a? -4a.h | 


Örnek 1: 
D . 


Şekil-1 


Şekil-2 


Şekil-1 deki gibi bir kenarı 14 cm olan kare şeklinde- 
ki bir kartonun kenarlarından bir kenarı 2 cm olan 
kareler kesilip Şekil-2 deki gibi katlanarak üstü açık 
kare dik prizma elde edilmiştir. 

Buna göre, elde edilen kare dik prizmanın hacmi 
kaç cm3 tür? 


Çözüm: 


Elde edilecek olan üstü açık prizma taban kenarı 

10 cm ve yüksekliği 2cm olan bir kare prizmadır. 
Buradan, 

Hacim — 102.2 — 200 cm3 olur. 
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Örnek 2: 


(ABCD, EFGH) bir kare dik 
prizma 


AKI L (KBI 
IBK| < 1cm 
|AK| 4cm 
|CG| < iZem 


K, ABCD karesinin içinde bir 
nokta ise |HK| kaç cm dir? 


(DLJ 1 JAKJ olacak şekilde 
IDLJ çizilirse açılar şekildeki 
gibi yazıldığında 

ADL & BAK eşliği bulunur. 
Buradan JAL| - 1 cm, 
IDLJ| x4cm, 

JLK| <3.cm olur. 

DLK dik üçgeninde pisagor 
bağıntısından 

(DKI? > |DLJZ $ jik? 

|IDK|2 3244? > |DK| 5cm bulunur 

Temel diklik teoreminden (HDJ 1 IDKJ dır. 

HDK dik üçgeninde 

|HKIZ > 52 4 122 > |HKJ < 13cm bulunur. 


Örnek 3: 


ig Yandaki şekilde taban ay- 
ho rıtları 30 cm ve yüksekliği 
10 cm olan iki kutu üst 
üste konmuştur. 
30 Oluşan şeklin yüzey ala- 
nı kaç cm? dir? 


Oluşan şekil taban ayrıt- 
ları 30 cm ve yüksekliği 
20 cm olan kare dik priz- 
madır. Buradan, 


Yüzey Alanı - 30.30.2 * 30.20.4 
1800 * 2400 — 4200 cm? bulunur. 


WI 


Soru 1: 
D c ABCD bir dikdörtgen 
IBC| 5cm 
5 JAB| 8cm 
A 8 B 


Yukarıdaki dikdörtgen şeklindeki kartonun tamamı 
kullanılarak yüksekliği bir taban ayrıtının iki katı olan 
bir kare dik prizma elde edilmiştir. 


Buna göre, elde edilen prizmanın hacmi kaç cm? 
tür? 


A)4 B)8 C) 12 D) 16 E) 32 
Soru 2: 
H G (ABCD, EFGH) bir kare 
e dik prizma 
E vE 
g K e (EFGH) 
A B İFL) ztcm 
JEAJ — JKL| < 2cm 
|LG| 3cm 


Yukarıdaki verilere göre, |JAK| kaç cm dir? 


A) v5 B) v7 Cc) 2v2 ö) 3 E) 2v3 
Soru 3: 

Yandaki şekilde taban 
kenarı 10 cm ve yüksek- 
# liği 6 cm olan bir kutu 
verilmiştir. 

10 


Yukarıdaki gibi iki kutu paket yapılacaktır. 


Buna göre, yapılacak paketin yüzey alanı en az kaç 
cm? dir? 


4 
A) 480 B) 500 C) 580. D) 600 E) 680 


Küp 
& Bütün yüzeyleri kare şeklinde olan prizmaya küp 
denir. 


A a 
| Hacim — a3 


İ Yüzey Köşegeni — av2 


| Alan — 6a? | 


Örnek 1: 
Hacmi sayıca alanının 3 katı olan küpün yüzey 


WA 


köşegen uzunluğu kaç cm dir? 


Çözüm: 

Karenin bir kenarının uzunluğu a olsun. Buradan, 
a -36a” 

a- 18cm bulunur. 

Yüzey köşegen uzunluğu, av? - 18v2 cm olur. 


Örnek 2: 
Bir ayrıtı 5cm olan bir küpün bir ayrıtı Ye 20 
artırılırsa hacmi kaç cm? artar? 


Çözüm: 
Yeni oluşan küpün bir ayrıtının uzunluğu a olsun. 


>> 20 . 
as54 “og 6cm olur. 


Yeni oluşan küpün hacmi 63 — 216 cm dir. 
Buradan, 
63 -53 - 216 - 125 - 91 cm hacim artışı olur. 


Örnek 3: 
H G (ABCD, EFGH) bir küp 
ÂL iazm 
E (BC| - 4 cm ise 


IHN| kaç cm dir? 


IDNJ çizilirse 
ADN dik üçgeninde pi- 


E sagor bağıntısından 
(DN|? 2244 
c (DNJ? - 20 


|(DNJ < 25 cm olur. 


A 3 N 3 B 
Temel diklik teoreminden (HDJ 1 (DNJ dir. HND dik 
üçgeninde pisagor bağıntısından 
(ANIZ — (0v5)2 4 
|IHNJ 20 - 16 - 6cm bulunur. 


Örnek 4: 


(ABCD, EFGH) bir küp 
(AKI 1 JELJ 

|CG| < 2 cmise 

|JAH| — x kaç cm dir? 


(ACI çizilirse temel diklik 
teroreminden JEAJ 1 JACIJ 
dir. 

ABC ikizkenar dik üçgenin- 
den |AC| — 2v2 cm bulu- 


5 

G 

nur, z 

Nİ 

e a 

EAC dik üçgeninde pisagor teoreminden Ki 
|ECJ? — 22 4 (022 pe 
JEC| -2V3 cm olur. (Cisim köşegen uzunluğundan o 
da bulunur.) Şİ 
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EAC dik üçgeninde alan bağıntısından 


22.2 2V3x 
2 z 
xs 22. 2v6 


8 


-—— cm | f 
3 bulunur. 


(ABCD, EFGH) bir küp 
JEKİ AKI 
JAB| - 4 cm ise 


Alan(BKH) kaç cm? dir? 


AKB dik üçgeninde pisa- 


gor bağıntısından 
|KB|? 22 442-209 
|IKB| -2/Bcm dir 
Temel diklik teoreminden 
(KEJ 1 JEHİ dır. 


KEH diküçgeninde pisagor bağıntısından 


IKHJ? > 22 44” 
JKHJZ — 20 
IKH| <2/5 cm dir. 


(HB) cisim köşegeni olduğundan 


|/HB| > 4/3 cm olur. 


Dolayısıyla KBH ikizkenar bir üçgen olur. 


B 23 


D 23 H 


IKDJ 1 (BHİ çizilirse |PH| > 2/3 cm ve 
|IKD| > 8-22 cm bulunur 


Buradan Alan(KBH) — 


43.22 
2 


- 4y6 cm? olur. 


Örnek 5: 


(ABCD, EFGH) bir küp 

O, EFGH karesinin ağırlık 
merkezi 

JAN) <1cm 

c İBNİ <3cmise 

|ON| kaç cm dir? 


ABCD karesinin ağırlık 
merkezi K noktası olsun. 
TOK, IKHJ ve (KNJ çizilirse 
oluşan dik üçgenlerden 


INH| < tcm 
IKH| <2 cm 
ATNİH 2 B JKNJ > v5 cm ve 


JONJ? > JOKJ? £ (NKJ2 
(ON|? 42 4 (VE)? -21 
> JON| — v21cm bulunur. 


(ABCD, EFGH) bir küp 


Te (ABCD) 

(TKI 4 JABI 

JTKJ — |KB| <1cm 
JAK| <—2cm 


Yukarıdaki verilere göre |HT| kaç cm dir? 


YA ma 
A)3 B) 4 C) V17 D) vVi9 E)5 


Soru 2: 


Bir ayrıtının uzunluğu 1 cm olan içi dolu küp şeklinde- 
ki 27 altın külçe eritilerek yeni bir küp şeklinde altin 
külçe yapılıyor. 

Buna göre, yeni oluşturulan altın külçenin cisim 
köşegeni kaç cm dir? 

Me me 
A) 3v3 B) 2.3 


C) v3 D)2 E)1 


ui ann abm m mil anin ünün yö lan in minin 4m enin km inni alanla sinin nn mim minsk 


Soru 3: 
Bir yüzey köşegen uzunluğu 42 cm olan bir kü- 
pün yüzey alanı kaç cm? dir? 


A) 192 B) 180 C) 124 D) 102 İ 96 
Soru4: £ 
(ABCD, EFGH) bir küp 
(ATI  (TKİ 
IBK| > |KG| 
(EK| —2cm 
|(EH| <5 cm 


Yukarıdaki verilere göre |TK| kaç cm dir? 


A) 6 b Vi C)7 D) y5İ E)8 


(ABCD, EFGH) bir küp 
JEN| <—JCK) xicm 
|GC| <-3cm 


H G 


A , 8 


Yukarıdaki verilere göre, |NK| kaç cm dir? 


v 
A) 2v3 B) Vİ5 04 DA E) v21 
Soru 6: 
H G (ABCD, EFGH) bir küp 


JAK| > |CL| sicm 
Da |(AB| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(HKL) kaç cm? dir? 


A) V34 B) 284 C12 Daliz E24 


Bir prizmadan herhangi bir üç boyutlu cisim çıkartılır- 
sa 


Hacim çıkartılan cismin hacmi kadar azalır. 


*x * 


Alan, çıkartılan cismin durumuna göre artabilir, 
azalabilir, değişmeyebilir. Bunu hesaplayabilmek 
için her zaman çıkan yüzey alanı ile yeni oluşan 
yüzey alanı kıyas yapılır. Ona göre alandaki artma 
azalma belirlenir. 


Örnek 1: 
H G 


Şekil-i 


Şekil 


Şekil-i deki bir ayrıtı 4 cm olan küpten Şekil-ll deki 
gibi bir ayrıtı 1 cm olan küp çıkartılmıştır. 

Yüzey alanı ve hacimde nasıl bir değişme olmuş- 
tur? 


Çözüm: 


# Hacim çıkartılan küpün hacmi kadar azalmıştır. 
Yani hacim 1 cm3 azalmıştır. 


Alan için ise kıyaslama yapalım. 


* 


AKPN yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer MLRS 
yüzeyi oluşmuştur. 


* 


NAMS yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer KLRP 
yüzeyi oluşmuştur. 


* 


AKLM yüzeyi gitmiş ama yerine eş değer NPRS 
yüzeyi oluşmuştur. 
Dolayısıyla çıkan yüzeylerin alanları yeni oluşan 


yüzey alanlarına eşit olduğundan yüzey alanı 
değişmemiştir. 
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Yukarıdaki şekilde, bir ayrı- 
tınım uzunluğu 4 cm olan 
küpten taban ayrıtının 
uzunluğu 1 cm ve yüksek- 
liği 4 cm olan bir kare dik 


prizma çıkartılmıştır. 


Buna göre, yüzey alanı çıkartılmadan önceki duru- 
ma göre nasıl değişmiştir? 


özüm: 
KLRP ve NMST yüzeyleri çıkmıştır. 
PRST yüzeyi çıkmış ama yerine eşdeğer KUMN 
yüzeyi gelmiştir. 
PKNT ve RLMS yüzeyleri 
olmayıp sonradan oluşan yüzeylerdir. 


*» Xx 


kesilmeden önce 


3 


Buradan, 

Çıkan yüzeylerin alanı — 1.1(2) — 2 cm? 

Oluşan yüzeylerin alanı — 1.4(2) — 8 cm? dir. 
Buradan yüzey alanı -8—2- 6cm? çıkartılmadan 
önceki duruma göre artmıştır. 


Örnek 3: 
Yandaki şekil ebatları 6 cm, 
1 4 cm ve 5 cm olan dikdört- 
' genler prizmasından taban 
ayrıtı İ cm ve yüksekliği 
6 cm olan kare dik priz- 


— 


masının çıkartılmasıyla oluş- 
muş bir şekildir. 
Buna göre, kare dik prizma çıkartılmadan önceki 


. duruma göre hacim ve yüzey alanı nasıl değiş- 


miştir? 


Çözüm: 


* Hacim çıkartılan cismin hacmi kadar azalmıştır. 
Buna göre hacim 1.1.6 - 6 cm3 azalmıştır. 


Çıkan yüzeylerin alanı — 1.1 (2) 4 1.6(2) — 14 cm? 


* 


Yeni oluşan yüzeylerin alanı — 1.6.(2) - 12 cm? dir. 


Dolayısıyla yüzey alanı 14—12 - 2cm? azalmıştır. 


WA 


(ABCD, EFGH) bir küp 


Yandaki şekilde bir kenarı 
4cm olan küp şeklindeki 
mermer parçasından ebaf- 
ları 1 cm, 2cm ve 3 cm olan 
dikdörtgenler prizması şek- 
linde mermer çıkartılacaktır. 


Buna göre, çıkartma işlemi tamamlandığında küp 
şeklindeki mermerin yüzey alanı nasıl değişir? 
A) 4 cm? artar 


B) 6 cm” azalır o C) 2cm? artar 


V 
D) 12 cm? artar E) Değişmez 
Soru 2: 
G H G 
E| >p 20 
60 
c e 
A B 
Şekil-i Şekil-2 


Şekil-1 deki bir ebatı 60 cm olan sandıkla, Şekil-2 
deki ebatı 60 cm olan küpten ebatları 20 cm, 30 cm 
ve 60 cm olacak şekilde bir dikdörtgenler prizmanın 
çıkartılmış şekilde olan sandık kumaşla kaplanacaktır. 


Buna göre, Şekil-2 deki sandığı kaplamak için kul- 
lanılan kumaşın, Şekil-1 deki sandığı kaplamak 
için kullanılan kumaşa göre kıyası aşağıdakiler- 
den hangisinde doğru verilmiştir? 


A) 1000 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
8 2400 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
C) 3200 cm? fazla kumaş kullanılmıştır. 
D) 2400 cm? eksik kumaş kullanılmıştır. 


E) Aynı miktarda kumaş kullanılmıştır. 


Yanda küp şeklindeki bir tahta 
blok verilmiştir. 

Bu tahta bloktan değişik priz- 
malar çıkartılacaktır. 


Aşağıdaki şekillgrden hangisi yapılırsa küpün yüzey 
alanı kesinlikle azalır? 


Prizma sorularında herhangi bir 
noktadan başlayıp yüzeyden 
başka bir noktaya gidilecek olan 
en kısa yol sorularında, hareket- 
linin gideceği bölgeler düzlem- 
sel hale getirilip çözüm yapılır. 


Nİ 


(EL), (EF, İFBİ ayrıt 
larından en uzun olan 
(EF| ise en kısa yol 
(EF) ayrıtının üzerin- 
den geçen 2. yoldur. 


L K 


Örnek 1: 
(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler prizması 


(BC| 2cm 
(GC| 3cm 
JAB| > 12cm 


Yukarıdaki dikdörtgenler prizmasının A köşesinde 
bulunan bir karınca şekildeki yolu izleyerek dış 
yüzeyden G noktasına gidecektir. 

Buna göre, karıncanın alacağı en kısa yol kaç cm 
dir? 


Karıncanın gideceği böl- 
geler düzlemsel hale ge- 
tirilirse karıncanın gide- 
ceği en kısa yolun uzun- 
luğu |AGJ uzunluğuna 
eşitir. 

ABG dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
JAG| — 13 cm (5-12-13 
üçgeni) bulunur. 


Örnek 2: 
(GK) — |KFJ 


Yukarıdaki şekilde ebatları 3 cm, 4 cm, 5 cm olan 
dikdörtgenler prizmasının A köşesinde bulunan bir 
hareketli dış yüzeyden şekildeki yolu izleyerek ((EH| 
ayrıtından geçerek) K noktasına gitmek istiyor. 
Hareketlinin alacağı en kısa yol kaç cm dir? 
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Hareketlinin gideceği 
yollar düzlemsel hale 
getirildiğinde en kısa 
yolun uzunluğu JAKJ 
nın uzunluğu kadardır. 
AFK dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 


|AKJZ — 92 -8?2 
(AK|2 44-64 
JAK| - 2/17 cm 
bulunur. 


TEF) ayrıtından geçmiş olsaydı, alınan yol 5vV3 cm 
olurdu. Bu yol birinci yoldan daha kısadır. 


Örnek 3: 

(ABCD, EFGH) bir 

kare dik prizma 

|AB| — |BC| -2cm 

JAE| 4cm 

Yukarıdaki şekilde kare priz- 
manın A köşesinden başla- 
yıp ok yönünde kare dik 
prizmanın dış yüzüne sürek- 
li bir çizgi çizilecektir. 

Bu çizilecek çizginin uzunluğu en az olduğunda 
IBK| kaç cm olur? 


Çözüm: 


K 


A 2 B 2 Cc 2 pp 2 A 


Çizginin çizileceği bölgeler düzlemsel hale getirilirse 
yukarıdaki şekil ortaya çıkar. 


Burada AA'E' üçgeninde temel benzerlik yapılırsa 


2 lEK 
ENİ IBK| <1cm bulunur. 


8 4 


WA 


(ABCD, EFGH) bir 
dikdörtgenler prizması 
JEH| 7cm 

|GC| 9cm 

(AB| 15cm 


Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının H 
köşesinde bulunan bir örümcek şekildeki yolu takip 
ederek B noktasına gitmek istiyor. 


Buna göre, örümceğin alacağı en kısa yol kaç cm dir? 


C)10vV6 oOD)10V5 Eg 


(ABCD, EFGH) bir dikdört 
genler prizması 


Ke JBGJ 
|JAB| —2cm 
JAE| 4cm 
JEH| <6 cm 
IBK| —x 
Yukarıdaki şekilde |AK| * |KB| toplamı en 


küçük değerini aldığında x kaç cm olur? 


V 
B) 2 EN D) 4 E)5 


(ABCD, EFGH) bir dik- 
dörtgenler prizmasi 


JAB| 6cm 
IDHJ| <4cm 
JAD| 5cm 


A 6 B 
Yukarıdaki şekilde dikdörtgenler prizmasının A 
köşesinde bulunan bir karınca şekildeki yolu izley- 
erek H noktasına gidiyor. 


Buna göre, karıncanın gideceği en kısa yol kaç cm dir? 


Z 
A) 15 B) 13 GC) 11 D) 10 E) 8v2 


DER EE RR EZE TRSM 


Dik Silindir 
.« Tabanı daire şeklinde olan prizmalara dik silindir de- 


nir. 


| Hacim — z.r2.h | 


Hacmi, prizmaların hacimleri gibi, taban alanı ile 
yüksekliğin çarpımıdır. 


* 


Yanal Alan — 2.x.r.h | 


& Bir dik silindirin yanal alanı, dikdörtgendir. 


& Bu dikdörtgenin bir kenarı yükseklik kadar, diğer 
kenarı da taban dairesinin çevresi kadardır. 


(AB, CD) bir dik silindir 

O, taban dairesinin merkezi 
(0B| <icm 

(BC| < 4 cmise 
silindirin hacmini ve yanal 
alanını bulunuz. 


Çözüm: 


Hacim — a12.h — 7.124 — ân cm5 tür. 


Yanal Alan — 2nrh — 2.1.4 - 8x cm? bulunur. 


Mİ 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde, taban yarıçapı 
KK De 2 cm ve yüksekliği 5 cm olan 
üstü açık dik silindir şeklindeki 
5 bir demir kap boya kazanına 
tamamen batırılıp çıkartılıyor. 
Boyanan yüzeyin alanı kaç 
cm? dir? 


Çözüm: 

Kap tamamen battığı için hem iç yüzü hem de dış 

yüzü boyanacaktır. 

Buradan, 

Boyanan Yüzey Alanı - 2.Yanal Alan * 2. Taban Alan 
— 2.2n.2.5 4 2.n.2” 


2 


— 48n cm“ olur. 


Örnek 3: 
g Su kabi 


ml 


Demir blok 


Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 2 cm ve içinde 
yeterli miktarda su ile doludur. Silindirin boş kısmının 
yüksekliği 4 cm dir. 

Hacmi x cm olan demir bloklardan en az kaç ta- 
nesi su içine atılırsa su taşar? 


Çözüm: 

Her katı cisim hacmi kadar su taşırır. Suyun önce en 
üst seviyeye kadar çıkması gerekir ki taşsın. Suyun 
üst seviyeye çıkması için gereken demir blok miktarı 
x olsun. 

xn 7.224 (Boş kısmın hacmi) 


Xxs44 > x — 16 adet 


16 blok suyu en üst seviyeye çıkartır. Buna göre 17. 


blok suyu taşırır. 
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Yandaki şekil yüksekliği 4 cm 
olan bir dik silindirin düzlem- 
sel hale getirilmiş şeklidir. 
(BC| 4cm 

JAB| — 6x cm ise 

dik silindirin hacmi kaç 
cm tür? 


JAB|, yarıçapı r olan dairenin 
çevresine eşit olacağından 

2nr -6r 

r-3cmolur. 

Silindirin Hacmi — 7.32.4 


— 36n cm? 
bulunur. 


Örnek 5: 
(AB, CD) bir dik silindir 
D C g3 G 
| O, üst taban dairenin merkezi 
E€ AB 
JOC| -5cm 


E 


Yukarıdaki dik silindirin hacmi 3007 cm? olduğuna 
göre, |OE| kaç cm dir? 


Çözüm: 
O,, taban dairenin merkezi olsun. 
Hacim Taban Alan x Yükseklik 
3007 — n.52.h 
hs 12cm bulunur. 
(00.1 çizilirse 
100, <i2em olur. 

OOJE dik üçgeninde pisagor 


bağıntısından 
|OEJİ — 52 4 122 
|OE| - 13cm bulunur. 


Örnek 6: 


Yandaki şekilde yüksekliği 10 cm olan dikdörtgenler 
prizması şeklindeki tahtaya, matkapla taban yarıçapı 
1 cm ve yüksekliği 10 cm olacak şekilde bir delik açıl- 
mıştır. 


Buna göre, tahta bloğun yüzey alanı nasıl değiş- 
miştir? 
Çözüm: 


Prizmalar konusunda anlattığımız gibi bu tip sorular- 
da oluşan yüzeylerle çıkan yüzeylere bakılır. 


Kıyaslama yapılarak durum belirlenir. Buna göre, 
çıkan yüzey silindirin alt ve üst taban alanlar kadardır. 


olaşan yüzey ise silindirin yanal alanları kadardır. 
Buradan, 


Artan Yüzey — 27.1.10 — 20x cm? 
Azalan Yüzey — 7.122 - 2n cm? dir. 
Tahta bloğun yüzey alanı 


20n —- 2n - 18n cm” artmıştır. 


Örnek 7: 
KC De O, içi dolu silindirin taban 

dairesinin merkezi 

2 
— /0B| — > gi 

|BC| — 12 cmise 

dış yüzeyden dolanarak A 
A B 


noktasından C noktasına git- 
mek isteyen bir karıncanın 


alacağı en kısa yol kaç cm 
dir? 


Dikdörtgenler prizması ve küpte daha önce anlait- 
tığımız gibi bu tarz sorular çözülürken şekil önce 
düzlemsel hale getirilir daha sonra yorum yapılır. 


Şekil düzlemsel hale getirildiğinde karıncanın izleye- 
ceği en kısa yol |AC| uzunluğudur. 


2r.5 
T 


5 —5cm bulunur. 


DC) < 


Buradan ADC diküçgeninde pisagor bağıntısından 
JAC|? 5? 4122 > JAC| - 13cm bulunur. 


Örnek 8: 


>” 
2x 
E 

10x 
8x 
A < B 


Buna göre, ipin uzunluğu en az kaç cm dir? 


Yandaki şekilde taban daire- 
sinin yarıçapı 3 cm ve yüksek- 
liği 10x cm olan dik silindirin A 
ucundan başlayıp etrafından 
dolaştırarak şekildeki gibi E 
noktasına kadar bir ip sarılmak 


isteniyor. 


Çözüm: 
D Cc D Silindirin yanal yüzeyi açıldı- 


ğında sarılacak ipin en kisa- 
sının uzunluğu JAE| kadar- 
gı dr 
Taralı dik üçgende pisagor 
bağıntısından 


JAEJ|? — (6n)? * (8)? 
JAE| — t0xcm bulunur. 


WE 


Yandaki şekilde taban 
yarıçapı 2 m ve yük- 
sekliği 10 m olan ya- 
rım silindir şeklinde bir 


çadır verilmiştir. 


Bu çadırın yapımında tabanı hariç kaç m? kumaş 
kullanılmıştır? 


Çözüm: 


10 


Bir tane yarım silindirin yanal alanı ve iki tane 
yarım dairenin alanı kadar kumaş kullanılmıştır. 


Kullanılan Kumaş — 722 $ 2. 


- 4n $ 20n 


— 24n m? kumaş kullanılmıştır. 


Örnek 10: 
5 > > O, üst dairenin merkezi 
(OH) 1 ŞEF) 
a JAE| x4cm 
16 
0 F |CFJ| < 9cm 
IDE| « 16cm 
E 
4 
A B 


Yukarıdaki dik silindirin yanal alanı 4807 cm? oldu- 
ğuna göre, |OH| kaç cm dir? 


) GEOMETRİ - Prizmalar 


il 
8) 


) GEOMETRİ - Prizmalar 


(©, 


Taban dairesinin yarıçapı r 
ise 

Yanal Alan — 2arh 

480n — 2nr.20 

r z 12cm bulunur. 

(OFJ ve (OE) çizilirse OCF 
dik üçgeninden 

|OF| — 15 cm (98-12-15) ve ODE dik üçgeninden 
İOE| < 20 cm (12-16-20) olur. 

Açılar şekildeki gibi yazıldığında DOE — CFO olur ki 
buradan (OEJ 1 (OFJ bulunur. 


OEF dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
|EF| - 25 cm (15-20-25) olur. 

Öklid bağıntısından 

/OFJ.JOEJ < JEFİ.JOH| 
15.20 - 25.JOH| 


JOHJ| - 12cm bulunur. 


WE 


Yandaki şekilde taban yarıçapı 
10 cm ve yüksekliği 30 cm olan 
her iki tarafı açık demirden ya- 
pılmış bir su borusu verilmiştir. 


Yukarıdaki su borusu paslanmaması için iç ve dış 
yüzeyi boyanacaktır. 


Buna göre, boyanan yüzeyin alanı kaç cm? dir? 


A) 4007 B) 800x 


D) 14007 


Ni 
C) 12001 
E) 1600x 


Soru 2: 
5 A O, dik silindirin taban 
dairesinin merkezi 
(0B| -2 cm 
IBC| 8cm 
C 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, silindirin hacmi kaç cm? 
tür? 


/ 
D) 32r 


A) 24n B) 287 GC) 30r 


E) 48x 


Soru 3: 


Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 1 cm yüksekliği 
2 cm olan külçeler eritilerek, taban yarıçapı 20 cm 
yüksekliği 10 cm olan kazanın içine dökülecektir. 


Buna göre, kazanın tamamen dolması için kaç 
adet külçe eritilip dökülmelidir? 


/ z 
A) 2000 B) 1800 C)1600 D)1400 E) 1200 


Soru 4: 


Şekil-1 


Şekil-2 


Yukarıdaki Şekil-1 deki dikdörtgenler prizmasının 
üzerine Şekil-2 deki gibi taban yarıçapı 1 cm ve yük- 
sekliği 2 cm olan silindir konmuştur. 

Buna göre, Şekil-2 nin yüzey alanı Şekil-i in yüzey 
alanına göre kaç cm? fazladır? 


Z 
A) 4r. B) 37 


O, taban dairesinin 
merkezi 

E€ DE 

(BC| 8cm 
|OE| x 10cm 


Yukarıdaki İerilere göre, dik silindirin hacmi kaç 


cm3 tür? i 
A) 200nx B) 244n C) 272nr 
V 
D) 2881: E) 3007 
Soru 6: 
O. ve O, üst ve alt dairelerin 
merkezleri 
p (O,E| 1 JO,E| 
|(AE| 2cm 
EN IDE| 8cm 
2 
A B 


Yukarıdaki verilere göre, dik silindirin yanal alanı 
kaç cm? dir? 


A) 160x GC) ii2r 


Şekil-2 

Yukarıdaki Şekil-1 deki taban yarıçapı 2 cm ve yüksek- 
liği 8 cm olan dik silindir şeklindeki kaşar peyniri, Şekil- 
2 deki gibi ortadan kesilerek iki parçaya ayrılıyor. 


ŞekilM 


Buna göre, parçalardan birinin yüzey alanı kaç 
cm? dir? 
GC) 32n * 20 


v 
A) 207 B) 20n * 32 


D) 167 * 32 E) 20x12 


Ja 


S 


Soru 8: 


BR e 
Yukarıdaki şekilde taban dairesinin yarıçapı 6 m ve 
yüksekliği 87 m olan yarım dik silindir şeklindeki 
tünelin B ucunda bulunan karınca tavandan yürüyerek 
D noktasına gidecektir. 
Buna göre, karıncanın gideceği en kısa yol kaç m 
dir? 


V 
C) 10r 


A) 6x B) 8x D) ter E) 14n 
Soru 9: 
O, dik silindirin taban dairesinin 

Kp i 

i merkezi 

4 

i (0B| -—m 

i TK 

?  |Boj-9m 
AZ ob 


Yukarıdaki şekilde dik silindir şekildeki beton sütunun 
A ucuna dikilen sarmaşık çiçeği, şekildeki gibi sütunun 
etrafını dolaşarak eri kısa yoldan C noktasına gidiyor. 


Buna göre, sarmaşığın aldığı yol kaç m dir? 


Z 
B) 15 


A) 20 O4n Dsn  E)2n19 


Soru 10: 

O, dik silindirin taban 
dairesinin merkezi 

|(OA| 5cm 

İBC| s 6xcm 


Yukarıdaki ağzı açık dik silindir şekildeki kabın 
dışındaki A noktasında bulunan karınca, kabın 
içindeki B noktasında bulunan şekere ulaşa- 
bilmek için en az kaç cm yol almalıdır? 

A 
A) 8x B) 9x D) 1s 


0) 10x E) 157 


5 
Ö 
E 

.n 
iz 

oz 

mi 
iL 

z 
O 
in 
© 


Bi 


ö 
ö 

İm 
.N 
© 
az 
pi 
LL 
z 
O 
ei 
© 


*x Yükseklikleri aynı olan iki silindirin hacimleri, yarı- 
çaplarının karesi ile orantılıdır. 


#x Yarıçapları aynı olan iki silindirin hacimleri, oranı 
yükseklikleri oranına eşittir. 


O, büyük silindirin, O 
küçük 


2 
taban 


dairelerinin merkezidir. 


silindirin 


Yukarıdaki verilere göre, silindirler arasında kalan 
boşluğun büyük silindirin hacmine oranı kaçtır? 


Çözüm: 

Silindirlerin yükseklikleri ay- 
nı olduğu için hacimler oranı 
yarıçaplar oranının karesine 
eşittir. 


V küçük silindir, G2 
5 
Büyük silindir o (Er) 4 
olur. 


Aradaki boşluğun hacmi Mo bülünü 
Büyük silindirin hacmi o“ 4 i 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde 7 cm yük- 
sekliğinde dik silindir şek- 
lindeki odun, tabanından 5 
cm uzaklıktaki bir düzlem- 
le kesiliyor. 


Yüksekliği 2 cm olan odun parçasının hacmi 20 cm3 
olduğuna göre odunun ilk halindeki hacmi kaç cm? 
tür? 


Wa 


Parçalardan herbirini ayrı düşü. 
nürsek yarıçapları aynı Sie. 
ğundan hacimler oranı yüksek. 
likler oranına eşit olacaktır. 
Buna göre, kesilen parçaların 
hacmi 2V ise kalan parçanın 
hacmi 5V olur. 

Buradan, 2V - 10cm” > 5V - 50 cm3 olur 
Odunun hacmi — 20 * 50 — 70 cm3 bulunur 


O, dik silindirlerin taban 
dairelerinin merkezi 
|OE| — JEB| 


Yukarıdaki verilere göre, silindirler arasındaki 

boşluğun hacminin küçük silindirin hacmine oranı 

kaçtır? 

4 

A) 1 B) 2 o 2 D)3 E)4 
Yandaki o şekilde 
O, ve0O, merkezli 
taban daireleri aynı 
düzlemde bulunan 
iki dik silindir şek- 
lindeki su deposu 

Je verilmiştir. 

|BF| < |CF| 
l0,B| — |BOJ,| 

K musluğu kapalı iken L musluğu büyük su depo- 

sunu 4 saatte dolduruyorsa, K musluğu açık iken 

her iki su deposunu kaç saatte doldurur? 

(küçük deponun üstü kapalı) 

V 
A) 5 B) 6 C)7 D)8 E)9 


Eğik Tutulan Dik Silindir 


Şekil Şekil-2 Şekil-3 


x Şekil-i deki içi bii silindir Şekil-2 deki belli bir 
açıyla eğilerek suyun yarısının dökülmesi sağlan- 
mıştır. Tekrar dik duruma getirilerek Şekil-3 deki 
duruma getirilmiştir. 


Buradan Çıkacak Sonuçlar 


Şekil-2 deki durumda; 


Su yüzeyi yer yüzeyine paraleldir. 


* 


Suyun üst yüzeyi eliptik bir yüzeydir. 
Eğer silindir biraz daha eğilecek olursa dökülme 
işlemi su yüzeyi yer yüzeyine paralel olana kadar 


ki9 


devam eder. 
Dökülen suyun hacmi tüm silindirin hacminin 


yarısıdır. 


kl 


Şekil-2 


Şekil 


Şekil-i de taban yarıçapı 2 cm ve yüksekliği 10 cm 
olan dik silindir şeklindeki içi su dolu bardak Şekil-2 
deki gibi yer düzlemi ile 30” açı yapacak şekilde 
eğilmiştir. 

Buna göre, dökülen suyun hacmi kaç cm? tür? 


Çözüm: 


D Dökülen su taban çapı 
(EFJ olan dik silindirin 
hacminin yarısı kadardır. 
(ECI yer 
paralel olacağından 
m(ECB) — 30“ dir. 


düzlemine 


Buradan |FC| > 4/3 cm olur. 
| 223 
Dökülen Suyun Hacmi < 22“. 


Dökülen Suyun Hacmi — 8V3x cm bulunur. 


Örnek 2: 


D 

K 

| > 

E 
5 G 
A 

h 
B A B 


Şekil-2 


Şekil-1 
|(AE| <-2cm, |ED| <6cm 


Yukarıdaki Şekil-1 konumunda içinde su bulunan 
eğik tutulmuş dik silindir şeklindeki kap Şekil-2 
konumuna getirilirse yüksekliği kaç cm olur? 


Çözüm: 


Şekil-2 


Şekil-1 


Şekil-1 de iken dökülen su (EF, CD) silindirinin yarısı 
olacağından şekil düz hale getirildiğinde yükseklik 


hs2* z 5cm bulunur. 


: ) GEONETRİ - Prizmalar 


GEOMETRİ - Prizmalar 


İN 


ba 


A) 


Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 2 cm olan yeteri 
kadar yükseklikteki içi su dolu silindir, yer ile 459 lik 
açı yapacak şekilde eğilmiş ve bundan dolayı dökü- 
len su; boyutları 4 cm, 1 cm ve h olan dikdörtgenler 
prizmasının tamamını doldurmuştur. 


Buna göre, h kaç cm dir? 


A)1 B)2 o) 3 D)r ğ 2n 
Soru 2: 
O, taban dairesinin merkezi 
(0B| - 10cm 
JAD| < 24 cm 
1BC| - 36 cm 


Dik silindir şeklindeki bir tomruk parçası eğik bir şe- 
kilde kesilerek şekilde görülen parça elde edilmiştir. 


Buna göre, bu cismin hacmi kaç x cm tür? 


pe 
A) 2400 B)2000 C)3000 D)3600 E) 4000 


WI 


Dik kesit 
alanı 


Hacim — z.r2p 
İh Liiseim — en) 

(taci “Aysa 
i B H 


> Yan yüzeyleri yer düzlemi ile 909 den farklı açı 
yapan silindirlere eğik silindir denir. 

> a: Yanal ayrıtının uzunluğu. 

x A, Dik kesitin alanı 

x Dik kesit eliptik bir yüzeydir. 


Örnek 1: 

Taban dairesinin yarıçapı 4 cm ve yüksekliği 10 cm 
olan eğik silindirin yan yüzeyleri taban düzlemi ile 60" 
lik açı yapmaktadır. 

Buna göre, eğik silindirin dik kesitinin alanı kaç 
cm? dir? 


Çözüm: 
ç CBH dik üçgeninde 
IBC| - 20 cmdir. 


Ni ş (80-60-09) 


Buradan Hacim — 7.42 10/3 - A 
Apik kesir > 8v37 om? bulunur. 


Dik kesit 20 


Dik kesitinin alanı vir cm? ve yanal ayrıtının uzun- 
luğu 8 cm olan eğik silindirin yanal ayrıtları taban 
düzlemi ile 609 lik açı yapmaktadır. 


Buna göre, silindirin taban dairesinin yarıçapı kaç 
cm dir? 


A)1 B) V3 Cc) 2 D) 22 ğ 3 


TEST - 1 


4. (ABCD, EFGH) bir 
küp 
|HK| & |KD)| 
IHB| - 4V3 cm 
E 
a Yukarıdaki verilere göre, |BK| kaç cm dir? 
Ayrıtları 5 cm, 12 cm ve 8 cm olan dikdörtgenler 
e JAE| — JEDİ) dir. A) 2.5 B3V8 Cs De2l0 E 43 
Yukarıdaki verilere göre, |EB| kaç cm dir? 
A)8V5 B)5V5 Cjto Ds E)sy5 
5. (ABCD, EFGİH) bir 
(ABCD, EFGH) bir küp 
dikdörtgenler E, K, G doğrusal 
prizması JEK| — |KG| 
P e JABJ |(BC| 2cm 
" 
IBC| 4cm Fi 
|GC| x>2cm s 
e Yukarıdaki verilere göre, |BK| kaç cm dir? 
e . .. 2 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(HPG) kaç cm A B) 928 D) 8 E Yö 
dir? 
A)1 B)2 Cc) v5 D)4 E) 2v5 
ai 
- 90“ 
e 759 6. H G (ABCD, EFGH) bir 
m( z 
kü 
| < gem a 
Ji (EHJ 1 (KGJ 
(BE| 5cm bp J(AK| - |KB| -2cm 
© 


A 2 K 2 B 


Yukarıdaki şekilde, CAB dik üçgen tabanlı 


k 3 dür? Yukarıdaki verilere göre, |KH| kaç cm dir? 
dik prizmanın hacmi kaç cm” tür? 


E)5 
A)35 B)40 C)45 D)so E)55 A1 BB2 03 D) 4 ) 


GEOMETRİ - Prizmalar 


SEZLEETLERLER 


Be raişprm e Kİ e A gi e 


(ABCD, EFGH) 
bir küp 
JAB| -2cm 


Yukarıdaki verilere göre, oAlan(FBH) 
Alan(FBG) toplamı kaç cm? dir? 
A)4 B) 22 C) 2.8 42 


D) 2.2 -2 E) 4v2 


Bir dikdörtgenler prizmasının bir köşesinden çı- 
kan üç ayrıt, 1,2,3 sayıları ile orantılıdır. 


Bu dikdörtgen prizmasının cisim köşegeni 
V56 cm olduğuna göre, prizmanın hacmi kaç 


cm tür? 


A) 48 


B) 56 


C)60 D)112 E)19> 


O, taban dairenin 


merkezi 

lAB| 8cm 
İCD| <6 cm 
lOC| 3cm 


Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 3 cm olan 
kesik dik silindirin hacmi kaç em3 tür? 


A)49r B)54n C)62x DD) 68x E) 72r 


Ji 


1. 


12. 


İCD| — 12cm 
lAB| -8cm 


Yukarıdaki şekilde tabanı O merkezli daire 
olan dik silindirin hacmi 3007 cm3 olduğuna 
göre, Alan(ABD) kaç cm? dir? 

A) 24 


B) 16v5 C) 18/5 


D) 205 E) 24y5 


Üç özdeş birim küpten oluşan yukarıdaki şe- 
kilde, |KLJ| kaç birimdir? 


A) B)2 C) 2v2 D) 3 E)4 


Çelik tel kullanılarak aralıkları 1 er m ve ayrtları 
sm, 4m, 5m olan dikdörtgenler prizması şeklin- 
de içi boş bir kafes yapılıyor. 


Buna göre, kafesin yapımı için kaç m çelik tel 
kullanılmıştır? 


M188 B)198 C)236 D)286 E) 306 


| 
İ 
| 
| 
| 
| 
| 
İ 
| 
| 


TEST -2 


(ABC, A'B'C') bir 
eşkenar üçgen 
dik prizma 


Yukarıdaki şekilde, bütün ayrıtları birbirine 
eşit olan eşkenar üçgen dik prizmanın ayrıt- 
ları toplamı 18 cm olduğuna göre hacmi kaç 
cm tür? 

D)2V8 E)3 


A)4/8 B348 C)4 


E2C6'  (ABCD,A'B'C'D) 


bir küp 

(FB| — 2JDF| 
|ID'E| -4cm 
İEC'| -2cm 


Yukarıdaki verilere göre, |EF| kaç cm dir? 


A)v43 B)2v11 C)4V8 D)2yi3 E) ES 


İDE| 6cm 
JEF| -8cm 


Tabanı diküçgen olan dik prizmanın hacmi 192 
cm3 tür. 


Prizmanın içine yerleştirilebilecek en büyük 
hacimli silindirin hacmi kaç cm? tür? 


A)24n B)25n C)32n D)36r E)40n 


Wa 


(ABCD, A'B'C'D) 
bir küp 

K, AA'D'D yüzeyinin 
ağırlık merkezi 

T, BB'C'C yüzeyinin 
ağırlık merkezi 

P e JAB| 

ID'C'| 2cm 


K noktasında bulunan bir karınca küpün dış 
yüzeyinden P noktasına uğradıktan sonra T 
noktasına gidecektir. 


Buna göre, karıncanın alabileceği en kısa yol 


kaç cm dir? 


M)25 B28 065 De HB 


Şekil-1 Şekil-2 


ABCD bir kare 
IDH| s |HC| -8cm 


Yukarıdaki Şekil-1 de, tabanı BFEC dikdörtgeni 
olan kapalı kabın içinde 8 cm yüksekliğinde su 
bulunmaktadır. 


Şekil-1 deki kabı, Şekil-2 deki gibi CED dik 
üçgeni taban olacak şekilde çevirildiğinde 
suyun yüksekliği |GD| —- h kaç cm olur? 

A)7 B)8 Cc) 9 


D12 Eta 


GEOMETRİ - Prizmalar 


TEST - 2 | TEST -3 
1 
6. D © (ABCD,A'B'C'D) i 8. (ABCD, EFGH) 1. Eğik kare prizmanın taban ayrıtı 6 cm, yanal O; 4. Gc Birayrıtı4cmolan 
Zi bir küp bir küp i ayrıtı 10 cm ve yanal ayrıtının taban düzle- | (ABCD, EFGH) ve 
d M JAK) < JKLJ — JLAJ Ke BCGE | miyle yaptığı açı 60 ise bu eğik kare priz- (KADL, NEHM) 
K İN İC'M| > JMNJ < İNCİ Le ADHE manın hacmi kaç cm? tür? C birerküp 
” ç İLMİ < 76 cm KBC ve LAD birer | K, A, B doğrusal 
|AB| Xx eşkenar üçgen | A) 1803 B) 1723 C) 164/3. | 
A X B | i Yukarıdaki şekilde R noktası (KADL, NEHM) 
Li N il i | D) 160v3 E) 1503 küpünün ağırlık merkezi olduğuna göre, |BR| 
Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? (KBC, LAD) eşkenar üçgen prizmasının hacmi , kaç cm dir? 
İ 16v3 cm3 olduğuna göre, küpün yüzey alanı | 
A)2 B) 4 ©) 6 D)8 9 | kaç cm? dir? A)2.5 B26 Ce DbeaMlö E)2yvf1 
7. (ABCD, EFGH) bir A) 108 B) 100 Cc) 98 D) 96 E) i 
cikelirteseilei | 2. (ABCD, EFGH) bir i 
i i küp 
prizması 
(CKTS, NLPR) bir | DE SELEN 
kare dik prizması ve | 
|CK| — JAB| < 4cm | 
(BC| <8 cm : N | 
|EA| 7cm | BK Bir kenarı 2 cm olan küpün bir köşesinden bir 
EE İ Yukarıdaki verilere göre, Tasi ABİ oranı kaçtır? küp çıkarılıp şekildeki gibi diğer köşesine yer- 
Yukarıdaki verilere göre, |ET| kaçcmdir? —— i ul leştiriliyor. 
i | ye gi g2 ba ge li 
Yukarıdaki yükseklikleri eşi ile ilindir | 3 
A) 10 B) 12 o 13 D) 65 E) 20 N a vb seklikleri eşit olan dik silindir ile | Np) B Yukarıdaki şekilde E, F, L doğrusal olduğuna 
| i kare dik prizmanın yanal alanları eşit olduğuna - göre, K ve L noktaları arasındaki uzaklık kaç 
8. i göre, hacimleri oranı aşağıdakilerden hangi- | cm dir? 
| yl : ” ” | AV BY 245 Deal E4v6 
| AŞ Bİ? ol mİ m? | 
1 8 (ABCD, A'B'C'D) 
| İ ı ul G 
| i | bir küp 
YU k Ni K, L ve M orta 
Yukarıdaki şekilde bir ayrıtı 8 birim olan özdeş | 11. Yandaki dik silindirin yarıçapı noktalar 
küplerden şekillerdeki gibi birim küpler çıkarı ile yüksekliğinin toplamı 8 cm |DL| —x 
mıştır. ve yüzey alanı 32n cm? dir. (DK) —y 
Silindirin içinde A noktasında | DM) <2 Şekil Sekikli 
Buna göre, küplerin yüzey alanlarının büyük- bulunan kelebek P ye uğra- 
e ten küçüğe doğru sıralanışı aşağıdakilerden yarak A” noktasına gidiyor. Yükerdakiarliera Gi MİR Yukarıdaki Şekil-i deki taban yarıçapı 2 cm ve 
z hangisidir? | BEİ : i YE döğrü yüksekliği 3 cm olan dik silindirin yanal alanı- 
sıralanışı aşağıdakilerden hangisi N ai ğ 
E i Yukarıdaki şekilde P € (BB) olduğuna göre, ön b 9 S i nı kaplayabilecek kağıt ile Şekil-Il deki taban 
. AYl>ıI>M BU>M>1 Ci>i>M | kelebeğin alacağı en kısa yol kaç cm dir? iğ yarıçapı 1 cm ve yüksekliği h olan dik silin- 
2 ; dirin tamamını kaplayabilecek kağıt aynı bü- 
in Ax>y>z B)z>x> Oy>x>z | diri N ği i 
5 DU > 11 DU U>| i A) 6 B) 8 o) 10 Jx>y )z y )y i yüklükte olduğuna göre, h kaç cm dir? 
© D)y>z> x E)z>y>Xx 
© La A KN © 5 7 LE) CE )Y A) 2 B) 3 6) 4 D) 5 E)6 
EE Ni 
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Şekildeki özdeş silindir biçimindeki bardaklar- 
dan A bardağının yarısı ile B bardağının — i 
suyla doludur. Bu bardaklardaki sular, yüksek- 
liği aynı olan silindir biçimindeki içi boş bir C 
bardağına boşaltıldığında C bardağı yarısına 


kadar doluyor. 


Buna göre, A bardağının taban yarıçapının C 

bardağının taban yarıçapına oranı kaçtır? 

v5 KG v5 v5 

NS VS NS 5 
re 

Yüksekliği taban yarıçapının 4 katı olan içi su 


dolu dik silindir şeklindeki bir kabın hacmi V cm3 
tür. 


Kap 45” eğildiğinde kalan suyun hacmi kaç 
cm3 tür? 


O, dik silindirin taban 
dairesinin 

merkezi 

|AO,| 8cm 

|ICAJ| <8x.cm 

vam amm 

İCE| — JED| 


Dik silindirin A köşesinden hareket ederek 
silindirin yüzeyi boyunca ilerleyip E noktası- 
na ulaşan bir karıncanın alacağı en kısa yol 
kaç cm dir? 


A)aVön B)9r C)10n D)8Y/ön E)6y6r 


WA 


2 RE ZE 58 a İN 


11. 


12. 


Üstü açık dik silindirin 
yüksekliği 8 cm, taban 
dairesinin çevresi 28 cm 
dir. 

(AKI — G.|K8J 


Silindirin dış yüzeyindeki A noktasında bulunan 
bir karınca, dış yüzeyden şekildeki yolu takip 
ederek silindirin içindeki taban dairesi üzerinde 
bulunan K noktasına gidiyor. 


Buna göre, karıncanın alacağı en kısa yol kaç 
cm dir? 


A) 10 


B) 12 


C)20 D)ior E)15x 
(ABCD, A'B'c'D) 
bir küp 

B" E, F ve K noktaları 
bulundukları köşe- 
genlerin orta nokta- 
lari 


s . .. 4 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(C E oranı 


kaçtır? Alan(CKB) 
i 
Aİ Bi OZ 8 Ba 
n G (ABCD, EFGH) 

E SK bir küp 
ne KL) 1 ICI 
ZE, BİK 

K 


B 


Yukarıdaki şekilde HEK üçgeninin alanı 
8v5 cm? ve A, B, C ve K noktaları düzlemsel 
olduğuna göre, küpün hacmi kaç cm3 tür? 

A)16  B)27 


C)49  D)64 


Piramit 

x Bir düzlemdeki kapalı bir şekli oluşturan noktala- 
rın, bu düzlem dışındaki bir P noktası ile birleştiril- 
mesi ile elde edilen cisme piramit denir. 


& T noktasının, ABCDE çokgeninin bulunduğu düz- 
leme uzaklığına piramitin yüksekliği denir. 


| . — Taban Alanı x Yükseklik | 
Hacmi — > 


& Piramitler tabanlarına göre isimlendirilirler. 


# (Ii, ABCDE) bir beşgen piramit. 


& Bir piramitin taban düzleminin ağırlık merkezi ile, 
tepe noktasını birleştiren doğru parçası, piramitin 
tabanına dik ise bu piramite dik piramit denir. 


Örnek 1: 
(1, ABCD) bir dikdört- 


gen piramit 

(AB| -6cm 

(Bc| 4cm 

|TH| 8 cm ise 
piramidin hacmi kaç 
cm3 tür? 


Çözüm: 
Hacim — - Taban Alanı.Yükseklik 


Taban dikdörtgen olduğundan 
Taban alanı - 6.4 - 24 cm? dir. 
Piramidin yüksekliği 8 cm ise 


Hacim — 1248 — 64 cm? bulunur. 


Wa 


(I, ABC) bir üçgen piramit 
TAJ 1 (ABI 
TAJ 1 (ACI 
Ş (ABI 1 JACI 
(TAJ - 16 cm 
JAB| > 15cm 
|AC| > 20 cm 


ise üçgen piramidin yüzey alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Yüzey Alanı - Taban Alanı * Yanal Alanlar 
Taban dik üçgen olduğundan 

Alan(ABC) -- 


Yanal alanları ise ayrı ayrı hesaplayalım. 


— 150 cm? 


TAB dik üçgen 
Alan(TAB) s2 — 120 cm? 
TAC dik üçgen 
Alan(TAC) — sa — 160 cm? 
T BAC dik üçgeninde hipote- 
nüse ait yüksekliği çizelim. 
— 20 Öklitin alan özelliğinden 
20.15 — JAH|.25 
A JAH| x 1i2cm 


Üç dikme teoreminden 

TAJ L (AHİ ve (AH) 1 (BCİJ olduğundan 

(HI L (BCI olacaktır. 

TAH dik üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa 
162 4 122 - |(THJ? > |TH| < 20cm 


2022. - 250 om? 


Alan(TBC) — 
Yüzey Alanı — 150 -- 120 * 160 * 250 


— 680 cm? bulunur. 


Diremitlar 


a 
Şe 
LU 
> 
p 
Ç 
i 
C 


GEOMETRİ - Piramitler 
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Örnek 3: 
(Ii, ABCD) bir eşkenar 
dörtgen dik piramit 
TDB eşkenar üçgen 
Çevre(ABCD) — 40 cm 
> Çevre(TDB) — 36 cm ise 
JAT| — x kaç cm dir? 


ABCD eşkenar dörtgen 
ise |AB| — 10cm 
TDB eşkenar üçgen ise 
(O0D| > (0B| < 6cm 
AOB dik üçgeninde 
pisagor bağıntısından 


C 


JAO|? 462-102 > |AOJ?- 100-36-64 
|(AO| 8cm dir. 

TDB eşkenar üçgeninde (30'-60*-90") dan 
|JTO| - 63 cm olarak bulunur. 

TOA dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
JAT|? - 82 « (6v3)? 

ATI? > 64 $ 108 — 172 

JAT| -x 243 cm bulunur. 


(T, ABC) bir üçgen piramit 
JAB| 5cm 
İBC| <6 cm 
|AC| < 7cm 


Yukarıdaki şekilde piramidin hacmi 48 cm? olduğu- 
na göre, piramidin yüksekliği kaç cm dir? 


A) 2v6 B) 6 ğ 46 D) 12 


WA 


Soru 2: 
T TAB, TBC ve TAG 
birer dik üçgen 
ATI 1 (TBJ| | 
(BTJ 1 (TCJ 
ATI £ fTcJ 
10 TAJ < |Te| 
B (AB| — 10cm 
/TB| <6 cm 
Yukarıdaki verilere göre, piramidin yanal alanı kaç 
cm? dir? 


A C 


Z 
B) 80 


A) 60 C)90  D)100 


Soru 3: 

(I, ABCD) bir kare dik 
piramit 

Dik piramidin hacmi 
36v2 cm? tür. 


A 
Yukarıdaki şekilde dik piramidin bütün ayrıtları 
eşit olduğuna göre, |TA| kaç cm dir? 

V 
A) 4 B) 6 


C) 4v3 D)7 E) 2183 


| 


| 


ağırlık merkezine iner. 


Hacim — Taban Alanı.Yükseklik 


2 
Hacim — LEY — 2 18 cm? olur. 
Örnek 2: 

T (i, ABC) düzgün üçgen 


piramidin tüm ayrıtlarının 
uzunlukları 6 cm dir. 

İTE| — JEA| ise 
Alan(EBC) kaç cm? dir? 


YA 


* Tabanı düzgün çokgen olan dik piramide, düzgün 
piramit denir. A z 
# Düzgün piramidin yan yüzeyleri birbirine eş 
ikizkenar üçgenlerdir. 
# Düzgün piramidin yüksekliği tabandaki çokgenin Çözüm: . 
T Tüm ayrıt uzunlukları 


birbirine eşit olduğun- 
dan TAC, TAB, TBG ve 


ABC eşkenar üçgendir. 


Örnek 1: dn 2 
T (I. ABC) düzgün üçgen & A B 
LL ayi O halde |CE| — JEB| — 3y3 cm (30-60-90) bulunur. 
taban düzlemi ile 45“ lik 
26 G 
açı yapmaktadır. ji İ | 
JAT| - 2v6 cm ise E EBC üçgeni ikizkenar bir 
üçgendir. EH) 1 (BCJ çizilip 
ğ i s8 si EHC dik üçgeninde pisagor 
i Ü bağıntısından 
düzgün piramidin hacmi kaç cm3 dür? : 
bi : B 8 H 3 G (3YB)2 — |EHJ? 4 3? 
A 
Çözüm: 6 27-9 - |EHJ? 
Ri 2 
T ABC eşkenar olacağın- 18 - |EH| 
dan (ADI 1 (BC) ve 3v2 — |EH| 
(BD| — |DG| dir. 
6.3V2 2 
TAG ikizkenar dik üçgen Alan(EBC) - — —- 9v2 cm” bulunur. 


|TG| < JAG| - 2V3cm 
G, ağırlık merkezi ise 
|(AD| - 3v3 cm 


ADC dik üçgeninde (30*-60*-90") 


J(AC| 6cm olur. 


Piramit sorularında uzunluk soruluyor ise dik 
üçgen oluşturulur ve pisagor bağınlısından soru 
çözülür. 


v 
2 
si 

isi 
o) 
5 
O. 

Z 
im 
LU 
> 
O 
LL 
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Örnek 3: 


(Ii, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

(TE|  |JEA| <3V/5 cm 
JAB| — 6vV2 cm ise 
JEC| kaç cm dir? 


ABC dik üçgeninde pi- 
sagor bağıntısından 
(AC| > 12 cm bulunur. 
Piramit düzgün piramit 
olduğundan 

JAHJ > JHCJ «<6 cm 
dir. 


AHT dik üçgeninde pisagor bağıntısından 


(THJ2 $ 6? — (65)? 
|THİ2 > 180—36 - 144 
JTHJ < 12cm olur. 


AHT üçgeninde JENJ / (THJ ise 


Temel benzerlik teoreminden 


3/5 OJAN|  JEN| 
s5 JAH| 12 


> JAN| — JHNJ < 3cm 


ENC dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
|EC|2-62 49736481117 


JEC| - 3vV13 cm bulunur. 


En kısa yol sorularında şekil açılarak düzlemsel 
duruma getirilmelidir. 


WE 


piramit 
De TBJ 
EejTC| 

Pam 
m(TCB) - 709 
JAT| - 6 cmise 


B 
|AD| * |DE| * JEAJ toplamının en küçük değeri 
kaç cm dir? 


Çözüm: 

Piramit açılarak düzlemsel duruma getirelim. 
Toplam uzunluğun en 
kısa olabilmesi için 
A,D,E ve A doğrusal 
olmalıdır. 

O halde ATA 
üçgeninde (30*-309-1209) 
JAA'| — 6V3 cm bulunur. 


Örnek 5: 
Tüm ayrıtlarının uzunlukları birbirine eşit kare 


piramidin yanal ayrıtları ile taban düzlemi arasın- 
daki açı kaç derecedir? 


Çözüm: 

ABCD karesinde 

(ACİ köşegen ise 
JAC| —- av2 cm 

TAC üçgeninde kenar- 
lara-a-av?2 TAC 
(459-459-90) üçgeni- 
dir. 


O halde yanal ayrıtları ile taban düzlemi arasındaki 
açı 45 dir. 


(I, ABC) bir düzgün üçgen | 


( ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

Düzgün piramidin yan 
yüzeyleri taban düzlemi 
ile 609 lik açı yapıyor. 


ii R Alan(TAB 
Yukarıdaki verilere göre, EE oranı kaç- 
tır? 
yl 23 
A) > B) 1 Cc) v8 D)2 E) 
Soru 2: 


(, ABCD) düzgün kare 
piramidin tüm ayrıtları 


8cm dir. 
|(TE| < JEA| 
|TFJ < (FD 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(EFCB) kaç cm? dir? 


A) 36 B) seyfi C) 12/13 D)42 E)48 


(, ABC) bir düzgün 
üçgen piramit 


|(AD| 3cm 
(TD| <x5cm 
(AB| -8cm 


A 8 B 


Yukarıdaki verilere göre, Çevre(BCD) kaç cm dir? 


” 
A) 17 Bis C19 Deo E)22 


WA 


i Soru4: 


(I, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

(EC <tcm 

(BE| 7cm 


A 


Yukarıdaki şekilde piramidin hacmi 256 cm3 oldu- 
ğuna göre, |TE| kaç cm dir? 

V 

D) 13 


A) 8 E) 15 


B) 9 


C) 12 


Soru 5: 

(f, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 

Ee fIBİ 

Fe ICİ 

Ge (DJ 

m(ETĞ) — 30” 

JAT| < 10cm 


Yukarıdaki veriler göre, |AE| * |EF| * |FGJ - |GA| 
toplamının en küçük değeri kaç cm dir? 


V 
A)10 B1iv2 ()10V38 D)15 E)20 
Soru 6: 
(T, ABCD) bir düzgün 
kare piramit 
(AB| 32cm 


A 32 B 


Yukarıdaki. şekilde piramidin hacmi 18v3 cm? 
olduğuna göre, m(ÂTĞ) kaç derecedir? 


Z 
A) 30 B) 45 Ğ) 60 D) 67,5 E) 75 
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Düzgün Dörtyüzlü 


pa 


cisme düzgün dörtyüzlü denir. 


(Düzgün döriyüzlünün açılımı) 
Düzgün dörtyüzlünün tüm ayrıtları eşittir. 


TAB, TBC, TAC ve ABC eşkenar üçgenlerdir. 


3e 


kiz 


Örnek 1: 


Bir kenarı 4 cm olan düzgün dörtyüzlünün hük- 
sekliğini, hacmini ve yüzey alanını bulunuz. 


Çözüm: | 
a. v3 4. v3 46 
h N2) >? h vE Zİ >h bae 
Alan — a? /3 


Alan — 42y3 - 16/3 cm? 
Hacim — 


a3y5 
12 


i 64Y2 162 
Hacim ZE m ema 3 
iE gz m 


>x Tüm yüzeyleri eş eşkenar üçgenlerden oluşan 


Düzgün Sekizyüzlü 


e 


# Tüm ayrıtları birbirine eşit 8 tane eşkenar Üçgenin 
birleştirilmesi ile oluşan kapalı cisme düzgün 
sekizyüzlü denir. 


pug 


x ABCD, P,AP,C ve P,DP,B birer karedir. 


(ACI > |DB| - JP,P,| <a 


Alan — 2a2/3 


P Şekilde verilen cisim bir 
zi düzgün sekizyüzlü ise 


Kah oranı kaçtır? 


Çözüm: 

Bir kenara a diyelim 

Yükseklik — |PT| — a/2 cm 

ABCD karesinin köşegeni |AC| — av? ise 


av? 
av2 


z1 bulunur 


Soru İ: . 
Düzgün dörtyüzlünün bir ayrıtı a ise yüzey 


alanının sayıca hacmine oranı kaçtır? 


/ 
a a 


|IPN| — (NCİ 


T 
Yukarıdaki şekilde verilen cisim bir düzgün sekiz- 
N A AN 
yüzlü olduğuna göre, el oranı kaçtır? 
| v9 S8 gı > ps 
Az B) 5 ) ) 6 
Soru 3: | 
T (T, ABC) bir düzgün 
dörtyüzlü 
c (AB| <6 cm 
7 ai 
N |BE| - JECİ 
A 6 B 
Yukarıdaki verilere göre, |DE| kaç cm dir? 
A) 2v3 B 3v5 ge Des B5 


WI 


Koni 


* 


* 


çiyorsa koniye dik koni denir. 


Taban düzlemi daire olan piramitlere koni denir. 


Koninin yükseklik ayağı dairenin merkezinden ge- 


K laz -heer| 


Örnek 1: 
> 


(I, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin merkezi 
(O0B| -3cm 

ITB| 5 cm ise 

koninin hacmi kaç cm? tür? 


(TOJ çizilirse TOB dik 
üçgeninden 

|TOJ? > 52-3” 
|ITO| < 4cm dir. 


7.3.4 
3 


— 12n cm bulunur. 


Hacim — 


Yandaki şekilde, tabanları aynı 
olan iki dik koni verilmiştir. 


|(OT| 53cm 
IKO| - 5cm 
(0B| rise 


(1, AB) kenisinin hacminin 
(K, AB) konisinin hacmine 
oranı kaçtır? 


Yer 
2 
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E 
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GEOM 


Çözüm: 


a3 
Hacim(i, AB) o 3 3 , 
Hacim(K, AB) MEB ulunur. 
3 
Örnek 3: 


Yandaki şekilde bir dik silindir ve 
dik koniden oluşan bir kurşun 
kalem verilmiştir. 

O, ve O, dairelerin merkezleri 
10,B| 5mm 

İTO,| - 18mm 

(BC| - 120mm ise 


kurşun kalemin hacmi kaç mm? tür? 


Çözüm: 
Silindirin 
hacmi 


Koninin 
hacmi 


— 752.120 4 2 n.52 18 


Kurşun kalemin hacmi — 


-— 3000x * 1507 
- 3150x mm“ bulunur. 


Örnek 4: 


Yukarıdaki şekilde taban yarıçapı 3 cm, yüksekliği 
10 cm olan dik koni şeklindeki bardak tamamen su 
dolurulup, taban yarıçapı 6 cm, yüksekliği 25 cm olan 
dik silindir şeklindeki içi boş sürahinin içine dökülü- 
yor. 

Buna göre, bu bardağı kullanarak bu sürahiyi en 
az kaç bardak su ile doldurulabilir? 


WI 


Çözüm: 
Yapılacak işlem sayısı n olsun. 


n tane bardağın hacmi silindirin hacmine eşit 
olmalıdır. 


7.32.10 
3 


(Sürahi 30 bardak su ile dolabilir.) 


.n 7.6225 > n-—30 bulunur 


Yandaki şekilde tepe 
noktaları T olan 1 cm 
ve 3 cm yarıçaplı iki 
dik koni verilmiştir. 
(BCJ n (ADI — (Tp 
IHD| — 4 cm ise 


(9,0, 1 (CDJ olacak 
şekilde (0,OLJ çizilirse 
O,BT ve O,CT üçgen- 
lerinin benzerliğinden 


tür. 
o e 
IHD| > |0,O,| < 4cm olduğundan, 
|OJT| < 1cm JO,T| <3cm bulunur. 
2 
Dolayısıyla hacimler toplamı - 1-1 ; mi2 
281 


E-i cm? bulunur. 


(1, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin merkezi 
(OH) 1 (TBİ 

(0B| 6cm 


Yukarıdaki dik koninin hacmi 967 cm? olduğuna 


göre, |OH| kaç cm dir? 


V 
A) 3,2 B) 3,6 Cc)4 D) 4,8 E) 6,8 
Soru 2: 
A Yandaki şekilde ta- 


banlari aynı olan İki 
dik koni verilmiştir. 


(0B| <2cm 
İTI,İ 9cm 
Yukarıdaki verilere göre, bu cismin hacmi kaç cm3 
tür? 
4 
A) 8x. B) 9x C) 121 D) 16x E) 187 
Yandaki şekilde taban yarı- 
çapı 40 cm, yüksekliği 60 cm 
olan dik silindir şeklindeki 
kütük, taban yarıçapı 40 cm 
yüksekliği 30 cm olan dik 
koni şeklinde parça çıkarıl- 
mıştır. 
Buna göre, kütüğün kalan kısmının hacmi kaç dm 
tür? (1 dm? — 1000 cm$) 
/ 
A)80n OB)64n C)48xn D)36n E)3er 


WA 


Yukarıdaki şekilde yükseklikleri eşit dik koni ile 
silindirin taban yarıçapları sırasıyla 2r ve 3r 
olduğuna göre, hacimleri oranı kaçtır? 


2 
AZ 


4 
B) g 


Soru 5: 

O, büyük koninin taban 
dairesinin merkezi 

|TC|  |CB| 

(0B| 6cm 


Şekilde tabanları aynı düzlemde bulunan iki dik koni 
verilmiştir. 

İki koni arasında kalan boşluğun hacmi 847. cm3 
olduğuna göre, |TB| kaç cm dir? 

A)8 B) 6v2 ğ 10 


D) 13 E) 15 


(I, AB) bir dik koni 


1BC|  2JcTj| 
(0B| 6cm 
JAC| > x 


Yukarıdaki şekilde dik koninin hacmi 1087 cm 


olduğuna göre, x kaç cm dir? 


v 
A)5 B) 6 G7 D) 6v2 E) 10 


GEOMETRİ - Piramliler 


N 
/ 


Örnek 2: 


eşitliğinden i Örnek&: 


o Yandaki şekilde 909 lik daj- 
© e 2 o. 
re dilimi ve yarıçapı 2 cm © © 360 
olan daireden oluşan kağıt 
A B kıvrılarak dik koni elde edi- |(TE| -3cm, |TA| - 6cm ve MATE) - 60" 


lecektir. | 
ii olduğundan JAEJ 1 (TBJ dir. 


|TE| <8cm, JAE| -3v3cm bulunur. 
E 


i 
| 
İ 
ag > 120" bulunur. 
i 
Elde edilen koninin hac- | 
mi kaç cm? olur? | 
| (T,, AB) ve (I,, BC) dik konilerinin O, ve O, merkezli 
i ' i o tabanları aynı düzlemde ve tabanlar B noktasında 


Elde edilecek konin ana Örnek 4: i > dıştan teğet 


ai doğrus Pİ , AB) bir dik koni İ loclstem, |O.AJ| <3.cm 
* Dik koni düzlemsel hale getirildiğinde bir daire di- ARE ziller ela | fı Mi la IO,AJ 
limtve Bir tamdalre'8l LK o özelliğinde O, taban dairesinin 
imi ve bir tam daire o il a ön n i 
ie n ei Ne | merkezi 5 (T, AB) dik konisinin yanal alanı oyn cm? ve 
> Oluşan dilimin yay uzunluğu taban dairesinin çev- 2. 9 | m(CD) — 90* i (T,,, BC) dik konisinin hacmi x cm3 olduğuna göre, 
resine eşit olacağından 271 dir. | a o 360 | (OB| 3/2 cm İp Tal xx kaç em dir? 
pr S6 a-8cm bulunur. | Dik koninin hacmi 
a lag Mm ni i ve a : : ii 
> | | Yanal Alanı — a.ra | TOB dik üçgeninde pisagor bağıntısından | 6/7n cm? ise 
: h?422-64 > h-2y15cm olur Alan(TCD) kaç cm? dir? (| Çözüm: 
> | 
Hacim — AZ 2118 - gllön cm3 bulunur. | 
Gi i 
| mİ 
Örnek 1: | Hee e : 
T (, AB) bir dik silindir i Örnek3: | 2 
O, taban dairesinin merkezi | O, (1, AB) dik koninin taban - | ölün - EE > > 
|(0B| -3cm dairesinin merkezi | ” 
ei > , - ! nh — V7 cm bulunur. 
nn e oğul ki ELEİ <leBi i Yanal alan (T,, AB) - 7.3.|T,B| 
13n cm3 ise yüzey alanı (0B| -2cm | 
kaç cm? dir? JAT| <6 cm oy5n - n.3.(T,B| > |T,B| x 35cm ve 
TO,B dik üçgeninden (TO,| 6cm olur. 
İ TOD dik üçgeninde pisagor bağıntısından 
Ee İ o Yukarıdaki şekilde A noktasında bul i | i OZ 
Çözüm: ş asında bulunan bir karınca |(TD|2 - JTOJ? $ (oD|? i o Hacim(T,, BO) - 5 
N ye di i  E noktasına dış yüzeyden gidiyor. | 
3 : o Buna göre, gidebileceği en kısa yol kaç cm dir? (TD? 7 4 18 . KİTzO,İ 
lie n3”.h | 3 
5 3 Cözü i i (TD) 5cm bulunur. 
özüm: , 
h-4cm dir. > RE | IT,O,| <3cm dir. 
Ri R 5 il TOB dik üçgeninde Dik ve Mei N TCD dik üçgeninde b 
E pisagor bağıntısından hele. getirildiğinde en 64 (T,HJ L (TOJJ olacak şekilde (T,Hİ çizilirse E 
b oE (TB| <5 kısa yol JAEJ dir. Alan(TCD) > —— — 
a e 5 5 5 i |T,Hİ 8cm ve JT,H| x4cmdir. e 
| Yüzey Alanı - ara * ar? - n.3.55 4 n.32 | lem ik Ü İ i ğ z 
Mir 2 İl T,HT, dik üçgeninde pisagor bağıntısından ln 
| Eg > 1574$9n-24ncm” bulunur / a Ri bulunur. Ş 
| 2 | 5 İTTİ? 32 44? > JTJT,İ xx 5cm bulunur. © 
|, © | Ö 


m 
< 
sz 

— 
E 
po 

az 
— 
LU 
> 
O 
tu 
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Soru 1: 

(T, AB) bir dik koni 

O, taban dairesinin mer- 
kezi 

(0B| -4cm 


Yukarıdaki şekilde dik koninin yanal alanı 207 cm? 
olduğuna göre, hacmi kaç cm? tür? 


A) tan 8) 16n C) 181 D) 24n E) 36n 
Soru 2: 
Yandaki O merkezli 12 cm 
yarıçaplı yarım daire kıvrı- 
: larak koni elde edilecektir. 
A O i2 B 


Buna göre, elde edilecek koninin hacmi kaç cm? 
olur? 


A)36 B)36/3n C)48x D)72x EB 7avön 


(7, AB) bir dik koni 
O, taban dairesinin mer- 


kezi 

|AE| — JET| 
(0B| < 1cm 
(TB| x4cm 


Yukarıdaki şekilde, A noktasından başlanarak koninin 
etrafını dolanacak şekilde E noktasına giden bir ip sa- 
rıliyor. Buna göre, ip en az kaç cm olmalıdır? 


A) v5 B)3 Cc) 4 B) 25 E)5 


WA 


Soru 4: 


(TI, AB) bir dik koni 
O, taban dairesinin mer- 
kezi 

IOA| 5cm 


Yukarıdaki şekilde dik koninin hacmi 1007 cm3 
olduğuna göre, Alan(TCD) kaç cm? dir? 

V 
A) 30 B)45 Oo Ğ)60 


D) 72 E) 90 


Soru 5: 


O, ve O, taban mer- 
kezli (T,, AB) ve 

(Tg, O,B) dik konileri- 
nin tabanları çakışık- 
tir. 


|AO,| - 10cm 
İLO,| 8cm 
|T,O,| > 4 cm 
Yukarıdaki verilere göre, İTLT,| kaç cm dir? 
4 
A) 10 B) 13 C) 15 D) 16 E) 20 
Soru 6: 
(Ii, AB) ve (P BC) 
birer dik koni 
|AO,| -3cm 
IBO,| 2cm 
(TAJ — 2JPB| 
Yukarıdaki verilere göre, konilerin yanal alanları 
oranı kaçtır? 
4 3 5 
AZ B) > c)2 DO ES 


Kesik Piramit ve Kesik Koni 


* Bir piramidin taban düzlemine paralel bir düzlem- 
le kesilmesiyle elde edilen cisme kesik piramit 
denir. Üstte kalan küçük piramit ile başlangıçtaki 
büyük piramit benzer cisimlerdir. 

# Benzer cisimlerde uzunluk ifade eden bütün ele- 
manlar birbirleriyle orantılıdır. 

* Ayrıca alanlar uzunlukların karesiyle; hacimler ise 
uzunlukların küpüyle orantılıdır. 

yayi n / 
# Piramette; er ABİ hn, ii Po| k 
hb a, 
Xx Konide; ---x 2. —k 
2 2 
#x Heriki cisim için de; alanların oranı K2, hacimlerin 


oranı k3 tür. 


(ABCD, EFKL) bir düzgün 
kare kesik piramit 

G,, ABCD nin; G,, EFKL 
nin ağırlık merkezi 

IFK| 2cm 

(BC| 4cm 

|G,G,| x 3cm ise 


kesik piramidin hacmi kaç cm? tür? 


WE 


“Hacim(i, ABCDJ) © 


Şekil piramide tamam- 
lanırsa 


|TG,| < 3cm bulunur. 


Hacim(T, EFKL) | ie | 
4 
2.3 
3 1 


Hacim(T,ABCD) o 8 


Hacim(T, ABCD) — 32 cm3 dür. 
Hacim(ABCD, EFKL) 32-4 - 28 cm3 bulunur. 


Örnek 2: 

Yandaki şekilde alt taban 
yarıçapı 8 cm, Üst yarıçapı 
12 cm ve yüksekliği 15 cm 
olan kesik dik koni şeklinde 
çiçek saksısı verilmiştir. 
Buna göre, çiçek saksısı- 


nın hacmi kaç cm? tür? 


O,TC ve O,TB üçgenlerinin 
benzerliğinden 


hs30cm olur. 


Saksının Hacmi > Hacim(T, CD) — Hacim(T, AB) 


- R12245 


7.8230 
3 3 


1520x cm? bulunur. 


li 


) GEOMETRİ - Piramitler 


Ee 


GEOMETRİ - Piramitler 


Koni ve Piramite Benzerlik 


Bir koniyi (veya piramiti) tabanına paralel düzlem- 
lerle, yan ayrıtları eşit bölecek şekilde kesildiğir- 
de, oluşan kesik konilerin (kesik piramitlerin) 
hacimleri şekildeki gibidir. 


Yandaki şekilde 3 m yük- 
sekilğindeki koni şeklin- 
deki su deposunu K mus- 
luğu 1 m yüksekliğe kadar 
1 saatte doldurmuşsa akış 
hızını ve kapasitesini de- 
ğiştirmeden kalan kısmı 
kaç saatte doldurur? 


Çözüm: 
Dolu kısmın hacmine V denirse 
konilerin benzerliğinden 


Dolu kısmın hacmi o fi 
Tüm deponun hacmi © 


Buradan dolu kısmın hacmine V 
boş kısmın hacmi 26V olur. 
Burada musluk V hacimlik yeri 1 saatte doldurduğu- 
na göre, 26V hacimlik yeri 26 saatte doldurur. 


WA 


(ABCD, FKPE) kare 
tabanlı kesik piramit 
Alan(FKPE) — 9 cm? 
Alan(ABCD) — 36 cm? 
|IHT| 4cm 


Yukarıdaki verilere göre, kesik piramidin hacmi kaç 
cm3 tür? 


V 
A) 60 B) 72 C) 84 D) 90 E) 100 


Soru 2: 


Yukarıdaki şekilde alt taban yarıçapı 10 cm üst taban 
yarıçapı 20 cm ve yüksekliği 30 cm olan kova ile tam 
dolu olacak şekilde kuyudan su çekilerek taban yarı- 
çapı 40 cm ve yüksekliği 105 cm olan silindir şeklin- 
deki su tankı doldurulacaktır. 


Buna göre, su tankının tam dolabilmesi için kaç 
kova suya ihtiyaç vardır? 
A) 48 


B) 36 E) 12 


Soru 3: 


Yandaki şekilde dik koni şek- 
linde idealleştirilmiş bir havuç 
boyunun 5 ü kadar kısmı 


toprak yüzeyine çıkarılmıştır. 


Buna göre, havucun toprak altında kalan kısmının 
hacminin toprak üstünde kalan kısmının hacmine 
oranı kaçtır? 


si Söyzls 8 9 
Ma Map Oz Deaş 


TEST - | 


T (, ABC) bir 
5 ikizkenar üçgen dik 
iramit 
B pir 
8 5 
£ Cc 


|AB|  |AC| < PET| < |TC| < 5cm 


Yukarıdaki verilere göre, (T, ABC) dik pirami- 
dinin hacmi kaç cm3 tür? 


A)2/5 B)ay3 C)8v2 D)12y35 E) 24v2 


ir dik silindir 
e a iş (AB, DO) bir dik si 
(AB) -2cm 
(BC| -6cm 
6 


p 


A 


Taban çapları JAB) ve (DC) olan konilerin ha- 
cimleri toplamı kaç 7 cm? tür? 
C)2 


7 
e B) 2 D)3 5 


Şekildeki dik konide 
r, h ve garasında 
hsr$ti 

z-hti 

bağıntısı vardır. 


Buna göre, bu koninin yanal alanı kaç birim- 
karedir? 


A) gr G)15n D) i8n E) 24n 


B) 12x 


WE 


(1, EFGH) bir dik 
piramit 

(ABCD, EFGİH) bir 
dikdörtgenler 
prizması 

|JEA| <3 cm 
|(AB| < 6cm 
(BC| <8cm 


Yukarıdaki şekilde, (T, EFGH) dik piramidinin 
hacmi (ABCD, EFGH) dikdörtgenler priz- 
masının hacmine eşit olduğuna göre, (TC| 


kaç cm dir? 


A1o0 B)5v5 Cj)1ov2 D)12 


E) 18 


Pi 


) GEOMETRİ - Piremiiler 


TEST -2 


TEST - 1 
i 
5. P P i ği 1 7 
( : BESE bir İ 7 (RE ABCD) bir kare — O, (1, AB) dik konisinin o: 3. (0,B| <5cm 
yi , düzgün kare piramit | merkezi (BD| 4cm 
N N ; 
” in |(AB| - 12cm |AO| <4cm |O,D| <3 cm 
> ve L noktaları | İTE| 9cm 
sırasıyla JAP) ve JAE| 3cm | 
/ : , (DPJ ayrıtlarının (AĞI - (CB| Yukarıdaki kesik koninin yanal alanı kaç cm? 
orta noktaları dir? 
|AB| 4cm | 
IPC| 6cm i vi A)32n B)36r C)48n D)54n E)60n 
i Piramidin içerisine şekildeki gibi bir küp yerleşti. e A 
Yukarıdaki verilere göre, Alan(KBCL) kaç | riliyor. doğrusu 12 cm olan dik koni şeklinde bir külah 
cm? dir? verilmiştir. 
Yukarıdaki şekilde (P, ABCD) piramidinin C den yola çıkan bir karınca, D ye uğrayarak E 
A) 10 B) 12 C) 14 D) 16 E) 18 hacmi 288 cm? olduğuna göre, küpün bir ay- noktasına şekilde gösterildiği gibi külah 
: rıtı kaç cm dir? yüzeyinden gitmektedir. 
5 i 
A 5 B)3 Cc) z D) 4 E)6 i Karıncanın alacağı en kısa yol kaç cm dir? 
A4n Br C)5V/3 D)12/3 E)15 
n ei 
z fi 
S 
6. (ABCD, A'B'C'D)) 8. : Yandaki Oo şekilde; 
kare dik prizma iban Geek a: (ABCD, EFKL) bir kare o; 4. H G ABCD ve EFGH 
© (RAB'C'D) birpiramit | merkezi O olan: bir dik prizma sakal 
, i 2889 
IPC|x4cm dik koninin açık şekli M, (ELİ nin orta noktası el e 
i JAB| 6cm 


N, (EFİ nin orta noktası 


görülmektedir. 
P TAE) nin orta noktası 


Yukarıdaki kesik kare piramidin yüksekliği 
3 cm olduğuna göre, hacmi kaç cm3 tür? 


“Far yüzeyi eşKenar Üçgen elen (e AB'c'D) Daire diliminin merkez açısı 2889 ve yanal 


kare dik piramit, hacmi 32 3 a 
Si e ve cm” olan kare dik alanı ile taban alanının toplamı 3247 cm? AGO BGA C72 D74 E)76 
prizmanın üzerine yerleştiriliyor. olduğuna göre, dik koninin yüksekliği kaç em Yukarıdaki (ABCD, EFKL) kare dik prizmasının 

köşesinden şekildeki gibi bir (E, MNP) piramiti 


ko N dir? i 
2 Buna göre, P noktasının ABCD yüzeyine olan | ide ediliyor. 5 | 
8 uzaklığı kaç cm dir? A9 DA e > ? 
d. : 5 
We (E, MNP) piramitinin hacminin, (ABCD, EFKL) F | 
İn Me eela se) aya Die E) 6v2 kare dik prizmasının hacmine oranı kaçtır? 2 
— H z 
<a LL 
2 1 1 1 i 1 z 
— e e : 5-B gp Şi Ne 10 B) 32 Si) 24 D) 48 ) 64 Ş 


D)a - 2b E) a - 3b 


TEST -2 | 
| i | 1. (P ABCD) bir kare i 8. (E AB) bir dik koni 
5. P  (BABCD)bir ip p (R ABC) bir eşkenar i piramit IPOJ 1 (0B) 
dikdörtgen piramit üçgen dik piramit /PO| -2 5 cm 
(PGJ 1 (CDJ 27, JAB| 6cm 
: ; 
dc (PCJ L (BC) JAP| 27 cm 
4 (BC| <9cm A Cc 
JAB| 12cm » 
A 12 B i 
|(AP| - 17cm z 
| e m ei Yukarıdaki dik koninin yanal alanının taban 
Yukarıdaki verilere göre, (PR, ABCD) pirami i Yulkandaldıöek N dik Bi id Şekilde eş yan yüzlü kare piramidin taban | 3 
ukarı i re, (P pirami- | ukarıdaki eşkenar üçgen dik piramidin taban ; GER i alanına oranı -—- ise, bu koninin taban 
tinin hacmi kaç cm3 tür? ayrıtları 6 cm, yan ayrıtları 2/7 cm olduğuna | e A < 
A EZA , Bye | hacmi kaç cm? tür? yarıçapı kaç cm dir? 
göre, piramidin hacmi kaç cm” tür? i i 
i i 
A)288 B)312 C)336 D)350 E)362 A)200 B)300 C)400 D)500 E)600 A) 3 B) ; o) 4 D) 5 E) 6 
A) 243 B) 7v2 C) 438 i 
i 
D) 541 E) 1248 | 
j 
i 
: 
i 
| 
| z 
a | i 
Bi 
, İ 2 (P ABCD) bir b 4. 
6. (P ABCD) bir 8. H G Şekilde bir ayrıtı 3 cm: | kare piramit 
kare dik piramit olan küpün içerisine | (PDJ 1 (DCJ 
JAB| <-4cm tabanı ve yüksekliği | IPDJ 1 JDAJ 
IPC| <8cm küpün bir ayrıtına eşit | |IPE| — |EB| 
c Olan bir piramit yerleş- JAB| x 4v2 cm 
tiriliyor. | emi: Eni 
| el 
Yukarıdaki verilere göre, (P ABCD) piramidi- Buna göre, boş kalan kısım su ile doldurulsa | kn  adnaği Kn (R, ABCD) kare pi- Şekilde, yarıçapı a cm ve yüksekliği 9 cm olan 
nin yüksekliği kaç cm dir? veni z ramidinin hacmi 64 cm” ise |AE| kaç cm dik koni, yarıçapı b cm ve yüksekliği 12 cm olan 
$ alk dir? i dik silindir verilmiştir. 
A) 2/10 B) 2v11 C) 43 | İ 
MR | AZE B3 04 Ds HE ; Yukarıdaki, dik koni ile dik silindirin hacmi 
D) 2v13 E) 2v14 eşit ise a ile b arasındaki bağıntı aşağıdaki- 2 
lerden hangisinde doğru verilmiştir? & 
e 
E — mİ 
| Ma-5 Ba-b Ca >b z 
AMİ 
i z 
O 
LL 
O 


Se 
pe 
D— 

5 

E 

2 
— 
HM 
> 
O 
Li 
O 


P) bir dik koni ir (ABCD, A'B'c'D9) i ) i Örnek2: 
p di 12180) xJ0FJ| | bir dikdörtgenler 1 ij | 
— — : : 
IPA| — JAG| > |CEj prizması | Küre ME 
; ; 
|AB| - 6cm ke >S 
i e O, kürenin merkezi i 4 
IBC| 8cm | t TA 
CC" — 10 cm | : R, kürenin yarıçapı | KU 
; -—.) : Demir bilye 
i ; 2 
İ i 
Yukarıdaki şekil i ik konisi- |! İMLA 
iŞ Gi li Yukandaki dikdörtgenler prizmasının ABCp | : o Yukarıdaki şekilde yarıçapı 1 cm olan küre şeklindeki 
z ni ii tabanı bulunan ve bu prizmanın Uzayda sabit bir noktadan (O noktası) eşit (R bilyeler taban yarıçapı 2 cm, toplam yüksekliği 6 cm ve 
Bongöke Komuladiği il —— içine O en büyük koninin hacmi kadar) uzaklıkta bulunan noktaların kümesine 2 cm yüksekliğine kadar su dolu olan silindirin içine 
Kp dini lal kaç cm” tür? | küre yüzeyi, küre yüzeyi ile sınırlanan cisme de atılıyor. 
değiştirilmeden tamamen boş olan (P EF) dik | i in i 3 
PN : küre denir. i o Kaçıncı bilye suyu taşırır? 
konisini kaç saatte doldurur? A) 20x g) 160x 02 | | 
; or i : 
& | Kürenin Alanı — 4xR> | 
A) 54 B) 36 G) 27 D) 18 E) 9 D) 30rx E) 320r. | i Çözüm: 
i ” | Kürenin Hacmi — An” 
! Her katı cisim, hacmi kadar su taşınır veya hacmi 
i kadar suyu yükseltir. Suyun taşması için suyun 
| silindirin ağzına kadar gelmesi gerekir. 
li 
m ! E Buradan, boş kısmın hacmini dolduracak bilye sayısı 
< z 
i n224 -İ.n13n (n bilye sayısı) 
6. : e ! (ABI, kürenin merkez dai- 3 
y D © (ABCD,AB'C'D) resinin çapı n —.12 bulunur. 
bir kü ! 
: z (DE) 1 JABI 12 bilye atınca su silindirin en Üst seviyesine çıkar. 
(BC| 6cm İ (BE| <icm Bİ Ki 
i .bi t ; 
N : İDE| - 5 cm ise ilye suyu taşıracaktır. 
Şekil Şekil-il i kürenin yüzey alanı 
kaç cm? dir? 
Şekil-l deki kesik dairesel bir koni ile Şekil-1l deki A B İ 
(1, AB) dik konisi veriliyor. i | E 
Yukarıdaki küpün B' köşesinden şekildeki gibi Çözüm: Örnek 3i e 
lol “ira, İasis bir (B/, A'BC') piramidi kesilip çıkartılıyor. | (AD) ve (BD) çizilirse 2 al kralı çapı $ 
1O> zl. 10,B| 4cm (ACI 1 (CDJ - 
(0.C| <2 (ADJ 1 (DBJ olur. 9 
2 ği cm, 10,B| Dİ 2 cm Bun pa 3şn j e. öt Ae e JAG| İm |CD| O 
a göre, kalan kısmın hacmi kaç cm3 tür? | ADB dik üçgeninde ök- 3 
pa i i Ni A B B — 
6 Yukarıdaki veri N . ii lid bağıntısından m OLan 6 
arıdaki verilere göre, kesik koninin hac- | 2 
A)160 B)180 C)196 Dp 2 - |BEJ.JAE 
E li Kiş İ )200 E)210 İDE|? - (BEJ .JAEL 9 
5 nin (Ii, AB) dik konisinin hacmine oranı 25 - 1.JAE 2 
pa kaçtır? eee :5 
> JAE| - 25cm 
z me . Kürenin yüzey alanı 100x cm? ise, Alan(ACD) kaç .— 
z dolayısıyla kürenin yarı , z 
ö 2 vk 2 e ee çapı 13 cm olur. cm? dir? i iz 
va m i ii 
O İN aaa so ap MM © e ei ama Kürenin alanı — 47.132 — 676n cm” bulunur. © 
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TRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


in 
z 
O 
Pa 
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Çözüm: 

Kürenin Alanı — z.R? 
1007 — 4x.R2,R—-5cm 
ve JAB| — 2R - 10cm 
olur. ji 

ABC dik üçgeninden 
pisagor bağıntısından 
JAC| 8cm bulunur. 


8.8 


Buradan Alan(ACD) 32 cm? bulunur. 


Örnek 4: 
O,, taban merkezli ko- 
ninin içine tabana ve 
yan kenarlara teğet 
olacak şekilde bir küre 
yerleştiriliyor. 

Pi 
m(ATB) — 60“ 


a e V 
Koninin hacmi V,, kürenin hacmi V, ise TR oranı 
kaçtır? ğ 


Çözüm: 
(TOJ) ve (O,Higizilirse 
TO,H dik üçgeninde 


|O,Hİ| r ise 
İTO,| -— 2r ve 
|TO,| <3r olur. 


TO,B dik üçgeninde 
(30*-609-90“) üçgenin- 
den |O,B| —ry3 olur. 


n.(1V3)2 .8r 
— E 2 bulunur. 
Va Sr. < i 


Örnek 5: 

a O, merkezli ve 5 cm yarı- 
< çaplı kürenin içine O, ta- 
ban merkezli ve 3 cm 
yarıçaplı dik silindir yerleş- 
tiriliyor. 


Buna göre, silindirin 


hacmi kaç cm3 tür? 


(O,AJ ve (O,DI çizilirse 
O,OLA dik üçgeninden 
l0,O,| - |O,KI > 4cm 
olur 

Buradan silindirin hacmi 
7.3.8 — 72n cm? bulunur. 


O, kürenin merkezi 


(ABI kiriş 
IPB| -2cm 
JAP| -8cm 


Yukarıdaki verilere göre, P noktasından geçen en 


kısa kirişi çap kabul eden dairelerin yarıçapı kaç 
cm dir? 


Aİ B) 2 c)3 Ba E) 5 


Soru 2: 


Yarıçapı 2 cm olan içi dolu küre şeklindeki üç 
özdeş maden eritilerek yarıçapı 4 cm olan içi dolu 
bir silindir yapılıyor. Bu silindirin yüksekliği kaç 
cm olur? 


1 / 
M5 B) 1 o) 2 D)3 E)4 


O, yarım kürenin 
A a B merkezi 
e e 
a > m(CD) 90” 


Yukarıdaki şekilde yarım kürenin hacmi 187 cm” 
olduğuna göre, Alan(OCD) kaç cm? dir? 


, 


42 B)5 Cc) 6 > E)9 


Yandaki şekilde O, merkezli 
kürenin içine O, taban 
merkezli 3 cm taban yarıçaplı 
bir koni yerleştirilmiştir. 


Koninin hacmi 27n cm” olduğuna göre, kürenin 
yarıçapı kaç cm dir? 

4 
C)5 D) 6 E) 3v5 


A)4- B) 2v5 


Yandaki şekilde O taban 
merkezli silindirin içine, ali, 
üst ve yanlara teğet olan bir 
küre yerleştirilmiştir. 


Buna göre, kürenin hacminin silindirin hacmine 
oranı kaçtır? 


1 Z 


AZ BŞ © DE 


plw 


MA 


# Bir küre yüzeyinin bir düzlem ile ara kesiti çem- 
ber, kürenin bir düzlemle arekesiti de bir dairedir. 


& O merkezli R yarıçaplı bir küre, merkezinden d 
kadar uzaklıkta bir P düzlemi ile kesilirse, O 
merkezli r yarıçaplı bir daire meydana gelir. Bu 
daireye arakesit denir. 


OO'B dik üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa: 


* 


d2x (2 - RE olur Kesitalanı - nr? dir. 


Örnek 1: 

Yarıçapı 13 cm olan küre, merkezinden 12 cm uzak- 
lıkta bir düzlemle kesiliyor. Oluşan arakesitin alanı 
kaç cm? dir? 


Çözüm: 

Arakesitin merkezi O, ise 
00,B dik üçgeninde 

2 4 122 - 130 

r-5cm olur. 
Arakesitin alanı — 7.5? 


Arakesitin alanı - 25x cm? 


bulunur. 


Soru 1: 


Yarıçapı 10 cm olan küre, merkezinden 6 cm ve 8 cm 
uzaklıkta iki düzlemde kesiliyor. 


Oluşan kesitlerin çevreleri farkı kaç cm dir? 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 
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A) 4x B) 5x C) 6n D) 8r E) 10n 
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Küre Kapağı ve Küre Parçası 


# Bir küre yüzeyinin bir düzlemle kesilmesi sonu- 
cunda elde edilen parçaların her birine küre 
kapağı denir. 


Küre kapağı ile kesit (P) düzlemi arasında kalan 
cisme küre parçası denir. Küre kapağının içi boş, 
küre parçasının içi doludur. Küre kapağının ve 
parçasının yüksekliği h ise 


| Kürenin kapağının alanı — 2xR.h | 


Kürenin parçasının alanı — 2aR.h * ar? 


* 


Küre kapağı ve küre parçasını ayırt edebilmek 
için; 


— Küre şeklindeki bir futbol topu bir düzlemle 
kesilirse oluşan parçalar küre kapağıdır. 


— Küre şeklindeki bir karpuz bir düzlemle kesi- 
lirse oluşan parçalar küre parçalarıdır. 


Örnek 1: 

Yarıçapı 15 cm olan içi dolu bir küre, merkezinden 
12 cm uzaklıkta bir düzlemle kesiliyor. Kesilen küçük 
parça atılıyor. 

Buna göre, kürenin yüzey alanı ne kadar azalır? 


Wa 


Bu tip sorularda gelen ve giden yüzeylerin alanları 
kıyaslanır. 

Gelen yüzey 9 cm yarıçaplı daire, giden yüzey ise3 
cm yüksekliğinde küre kapağının yüzey alanıdır. 
Gelen yüzey — 79? — 8in cm? 

Giden yüzey — 2715.3 — 90x cm? dir. 

Kürenin yüzey alanı 90x — 817 — 9x cm? azalır, 


Örnek 2: 

l0,B| 4cm 

Yandaki şekilde O merkez- 
li 5 cm yarıçaplı kürenin 
alt kısmından kesilen küre 
kapağının dış yüzeyinin 
alanı kaç cm? dir? 


Çözüm: 
Oş (081 çizilirse 00,B dik 
3 5 üçgeninden 

a ini —ig 100,| > 3 cm ve kapağın 


yüksekliği 2 cm olur. 


Dış yüzey alanı - 2n.5.2 — 207 cm? bulunur. 


Soru 1: 


Yarıçapı 25 cm olan içi dolu bir küre merkezinden 
24 cm uzaklıkta bir düzlemde kesiliyor. 


Oluşan küçük küre parçasının yüzey alanı kaç cm? 
dir? 


V 
A) 52r B) 721 C) 8ix D) gör E) 99 


Soru 2: 

A Yandaki şekilde A 
merkezli kürenin alt 
kısmından kesilmiş 
biçimde olan sepet 


verilmiştir. 
Mi (BC| - 16cm 
(AB| 12cm 


, 
Yukarıdaki verilere göre, sepetin dış yüzey alanı 
kaç cm? dir? 


V 
A) 160n B)240n C)320n D)360x E) 420n 


Küre Kuşağı ve Küre Tabakası 


& Bir küre yüzeyinin paralel iki düzlem arasında 
kalan parçasına, küre kuşağı denir. Küre kuşağı 
ile paralel düzlemler arasında kalan cisme de 
küre tabakası derir. 


O, ve Oy; küre tabasının taban daire merkezleri 
r, ve Tg; küre tabakasının taban daire yarıçapları 
h, küre kuşağının ve küre tabakasının yüksek- 
liğidir. 

Küre kuşağının alanı - 27R.h (Kapakile aynıdır.) 


Küre Tabakasının Alanı — 2nRh * Mz * mz 


WA 


Örnek 1: 


Yukarıdaki şekilde yarıçapı 10 m olan küre şeklindeki 
buz kütlesi, merkezinden 6 m ve 8 m uzaklıkta para- 
lel iki düzlemle kesiliyor. 

Buz kütlesinin geri kalan kısmının yüzey alanı kaç 
m? dir? 


OO,A ve OO,B dik üçgen- 
leri oluşturulursa 

(O,A| 8cm 

(0,B| < 6cm olur. 

Buz tabakasının yüksekliği 
6-8-14cmdir. 

Buz kütlesinin yüzey alanı — 27.10.14 * n6? 4 n8” 
- 3807 m? bulunur. 


Yandaki şekilde yarıça- 
pı 15 cm olan küreden 
kesilmiş, üstü açık küre 
tabakası şeklinde yük- 


sekliği 20 cm olan 


akvaryum verilmiştir. 


Buna göre, akvaryumun yan yüzeyinin alanı kaç 
cm? dir? 


4 
A) 450x B)600x C) 720 D)900x E) 960n 
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i 
Örnek 2: | BT i Örnek2: 
A p © Yanda görüldüğü gibi mii A D ABCD bir dikdörtgen levha 
Küre Dilimi 7 yarıçapı 6 cm olan küre Dönel Cisimler i - |AB| -3cm 
* Bir kürenin bir çapından geçen iki düzlemle küre a şeklindeki karpuzdan | e otağ ibi desek sakin belli Biz SiSERi (BC| 4cm 
2 i le kesilen dilimin hacmi b akn Z Mi — iv ; i i B Cc 
yüzeyi arasında kalan cisme, küre dilimi denir. Karaiz E / BŞ mi : etrafında o derecelik döndürülmesiyle elde edilen  : 4 
” ” e Gl ire | cisimlere dönel cisimler denir. i  ABCD dikdörtgen levhası JDCJ kenarı boyunca 3609 
i Çözüm: | #& Cismin Şekli oluşturulurken döndürülecek şeklin döndürülüyor. Oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 
i N z Mi 
4 : i Dilimin hacmi — z 26 meli göre simeiriği alınır ve oluşacak 
> 7 — ân em? tür | ar EE — Bee e Oluşan cisim yarıça- 
EZ | a pı 4 cm ve yüksekliği 
B B | Dönel Silindir (Dikdörtgen) i 3 cm olan bir silindir- 


idir 


| »x Bir dikdörtgen yüzeyinin herhangi bir kenarı > 
” Hacim - n423 


etrafında 3609 döndürülmesiyle oluşan cisme 
dönel silindir denir. 


* m(GOb) ae (Düzlemler arasındaki merkez açı- 
nın ÖlÇÜSÜ) 


— 48n cm? 


Soru 1: bulunur. 


Küre diliminin alanı — 4x2. a - RR? 


Yandaki şekilde yarıçapı 2 cm 


D Cc 
olan küreden 909 lik daire dili- i b 
Küre diliminin hacmi — -, 4x3. —“ A GA EŞ si Gi 5 
3 360” i 
> | <5 , Sorul: 
: ii ii dp c © ABCD birdikdörigen 
— 
| #* Yarıçapı a cm ve yüksekliği b cm olan bir silindir | 1 ei 
i Buna göre, küreden geriye kalan cismin yüzey DİNBUĞ |AB| -3.cm 
Yandaki şekilde O merkezli o: alanı kaç cm? dir? nn ii : 
.. o ! i , 
e ln YANIM Kalde ek / i OABCD dikdörtgen yüzeyi sırasıyla |ABJ ve (BCJ 
lik dilim çıkarılmıştır. A) 20 B) 1x C) 12 D) 10x E) 87 Örnek 1: : o kenarları etrafında 360” döndürülüyor. Oluşan bi- 
Dp 2 c ABCD bir dikdörigen rinci cismin hacminin, ikinci cismin hacmine oranı 
| IDC| <2 cm kaçtır? 
| i J(AD| 4cm 7 
Soru 2: ABCD dikdörtgen yüzeyinin (BCJ | Al »2 Oo D)3 Eyi 
N ka Yandaki şekilde O merkez- kenarı etrafında 360” döndürülmesiyle | ! > 
.. p . . p 3 . .. A B ! 
£ Li göre, geriye kalan cismin hacmi kaç cm li 6m yn nl | oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? | Soru2: E 
3 tür çıkarılmış 60* lik dilim şek- i < Sss O ABCD bir dikdörtgen .B 
S lindeki paraşütün yapımı A ADI Ld ai 
Bi m © > ADİ 5 
8 Çözüm: i & için en az kaç m” kumaş ABCD  dikdörtgeninin (BCJ /(AB| -2cm 8 
“0: . ya 3 .. 
9 Çıkarılan dilimin hacmi — 2 “360 kullanılmalıdır? kenarı etrafında 3609 döndürül- |BHJ < 4 cm 9 
e mesiyle apı 2 cm ve yük- © 
3 — om? tür. e ei. i ee 3 
> sekliği 4 cm olan bir silindir olu- Z 
- i ABCD dikdörtgen yüzeyi d doğrusu etrafında 360” o... 
&— Oo Geriye kalan cismin hacmi — İng ir ŞUL. ELİME ii Sesi m 3 e 
z v Hacim — n224 — 16n cm3 döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm” olur? > 
O BB ie A)167 B)18x GĞ)24n D)32n E)36n bülimür > ö 
Ö 3 i A)24n B)26n C)28n D)32x Esir Ö 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


# ABCD dikdörtgen levhası « kadar döndürülürse 
bir silindir dilimi oluşur. 


d 
360" 


Hacim — ar2.h. 


Örnek 1: 
D C ABCD bir dikdörtgen levha 
|(AB| <2ecm 
IBC| <6cm 
6 
A 2 B 


ABCD dikdörtgeninin (BCJ kenarı etrafında 30“ 
dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


, Çözüm: 


ABCD dikdörtgeni 309 dön- 
mesiyle oluşan cisim silindir 
dilimidir. 
30. 

360 
— 2n cm” bulunur. 


Hacim — 7(2)26. 


WA 


Örnek 2: 
ABCD bir kare 
JAD| 4cm 


ABCD kare yüzeyi d doğrusu etrafında 459 döndü. 
rülüyor. 


Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 

Bu döndürme işlemiyle 
yarıçapı 2 cm ve yüksekliği 
4 cm olan 45' lik iki silindir 


dilimi oluşturur. 


Hacim — (04 5ö5)2 


— 47 cm3 bulunur. 


Soru 1: 
< Sao ABCD bir dikdörtgen 
d d 1 (DGJ 
D Hec |AD| 2cm 
: JAK| <6 cm 
|IKB| <1 cm 


> 
© 
K 
— 
w 


ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 
90" döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 
cm tür? 


39 


v 
OiSz D) 2) 


A)tiz o B)12x 


377 
2 8) 


eşe e ahli a eni nm 


Şekildeki kitap 60* açıyla açıl- 


mıştır. 
(AB| 30cm 
(BC| < 20cm 


Buna göre, kitabın yapraklarının taradığı cismin 
hacmi kaç cm? tür? 


Z 
A) 1200x. B) 1600x C) 1800nx D) 2000x E) 2400n 


360” 360* 


ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360“ 
döndürülmesiyle silindir halkası oluşur. 


Örnek 1: 
D C ABCD bir dikdörtgen 
d 1 JAHJ 
4 JAD| 4cm 
|AB| — |JBH| 2cm 
A2 B 2 “Hi 
d 
<5 
360” 


ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 
360 dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


WE 


Çözüm: 


360” 


ABCD dikdörtgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360“ 
dönmesiyle silindir halkası oluşur. 
V 


Hacim < V Küçük 


Büyük © 
— n(4)24 - n(2)2.4 


— 64n — 16n - 48n.cm3 bulunur. 


Örnek 2: 
d ABCD bir kare 
5 Ğ JAHJ Ld 
ABCD kare yüzeyinin d doğ- 
rusu etrafında 459 lik açıyla 
ASE ii e 
dönmesiyle oluşan cismin 
«Gs hacmi kaç cm? olur? 
45 
Çözüm: 


45“ 


Oluşan cisim silindir halkası dilimi 
Hacim V Büyük —-V 


Küçük 
a a 
r(6) 33005 r(3) 3305 
8ir 


SR cm3 bulunur. 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 
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Analitik düzlemde 


yz3 
ys 
x-4 


doğruları veriliyor. 


ABCD dörigensel bölgenin Ox ekseni etrafında 
3609 döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 


cm tür? 
DA 
A) 28x B) 307 C) 327 D) 337x E) 34n 
Soru 2: 
(BC| <3 cm 
IKM| 2cm 


|OA| — (AB < 1cm 
IMNJ <> |INOJ < 1cm 


Yukarıda verilen üç boyutlu dik koordinat siste- 
minde ABCD ve MNLK dikdörtgen yüzeylerinin Oz 
ekseni etrafında 72* döndürülmesiyle oluşan 
cisimlerin hacimleri toplamı kaç cm? tür? 

Aja B)2n ğ 37 


D) 4n E) 5x 


WA 


Dik Dönel Koni (Dik üçgen) 


#* Bir dik üçgen yüzeyinin herhangi bir dik kenarı 
etrafında 360” döndürülmesiyle oluşan cisim bir 
dik konidir. 


360“ 


# Oluşan cisim yarıçapı a cm yüksekliği b cm olan i 
dik bir konidir. 


! 

i 

i 

| 

Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen | 

|(AC| 3 cm | 

(BC| x—tcm | 

3 i 

! 

j 

B it G 


ABC dik üçgen levhasının (ACI kenarı boyunca 
3609 dönmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


İ 
Çözüm: | 
Bu döndürme işleminin | 
sonunda oluşan cisim 
bir dik konidir. 

Hacim — Sat)? 


— x cm3 bulunur. | 


3609 ABC bir dik üçgen ABC ve CDE birer dik üçgen 
G?  iBGlld (BAJ 1. d 
D (ABI 1 (BCJ (DEJ Ld 
(AB| 4cm JAB| - |DE| 3cm 
? |(BC| 3cm (BD| - 10cm 
c 


, 
ABC dik üçgen yüzeyinin d doğrusu etrafında 360“ 


> : imi : 3 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm 
tür? 


Taralı üçgenlerin d doğrusu etrafında 360“ döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm tür? 


V 
C) 24n 


B) 16x 


A) i2rx D) sen E) 36r 


Çözüm: 


A 
Ar | Cc > 
360* z Cc >) B > >) 
360* 360” 
d doğrusu etrafında 360* dönmesiyle oluşan cismin V 
hacmi, silindirden dik koni çıkarılarak bulunur. & ABC üçgeninin BC etrafında dön dürülmesiyle; 
Hacim — Vaindir — Vkoni tabanları ortak tepe noktaları B ve C olan iki dik 
i 4 
> n(3)74 - ç1(0)24 koni oluşur. 
—36n-i2n a vr EĞİ 
.n.JAHJ*. 
— 24n cm3 bulunur. | i 
A ABC bir dik üçgen 
Soru 1: 20 15 (ABI 1 JACI 
Si i i BA| < 20cm 
Hipotenüs uzunluğu 3v2 cm olan bir ikizkenar dik 5 v ) © Si 
üçgenin bir dik kenarı etrafında 360“ döndürülme- e | iz 


siyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


ABC dik üçgeninin |BCJ kenarı boyunca 360“ dör- 


vV * a. 
A) 3n B) 4r C) 6x D) 97 E) izn dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 
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Çözüm: 


Tabanı ortak iki dik koni oluşur. 
(BC| - 25cm (15-20-25) olur. 
Öklit bağıntısından |BH| — 16 cm 
IHC| <9 cm 
JAHJ — JHA'| < 12cm olur 


v 5n.122.25  1200n cm3 bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
Pi 
m(ÂBÜ) — 1209 
2 JAB| - |JBCJ -2cm 
a 
B 2 fe 


ABC üçgeninin JACJ kenarı etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç &m3 tür? 


Oluşan cisim tabanları 
ortak iki konidir. 


AHB üçgeni (30*-60*-909) olduğundan 
|BH| 1cm ve JAH| - VW cm 
JAC| - 23cm olur. 

V —S.|BHIZ.JAcI — Ja1228 


23 


m cm? bulunur. 


WI 


Soru 1 
ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (AcJ 
M(ÂCB) — 15» 
m 
5 — IBC| 4cm 


ABC dik üçgeni |BCJ kenarı boyunca 360 
döndürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm? 
olur? 


DES B) Or DE gö 
Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(ABI 1 (AC) 
(AHI 1 /BCJ 
IBH| 4cm 
B 4 HG kol -tiem 


ABC dik üçgeninin (BC) etrafında 3609 'döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm olur? 


107 id im Y 20r 22x 
A) —— pB—E HEAL 29x zer 
j 3 ) > G) : D) 3 E) 
Soru 3: 


Bir kenarı 6 cm olan eşkenar üçgenin bir kenarı 
etrafında 360” döndürülmesiyle oluşan cismin 
hacmi kaç cm? tür? 


/ 
A) 187x B) 241 C) 36x D) 48n. E) 54r 


nihkem 


sendin aha nn aslen lab anma atmama sak mama shka ak a la kan kA dü unal aa anemi 


# Dik üçgenin d doğrusu boyunca & derecelik dön- 
dürülmesiyle oluşan cisim bir koni dilimidir. 


Örnek 1: 
330 ABC bir dik üçgen 
. | (ACI 1 (BGJ 
JAC| 4cm 
> (BC| -2cm 
G 
B 2 


ABC dik üçgeninin d doğrusu etrafında 309 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 


< Vo 
d 


ABC dik üçgeninin d etrafında 
30? dönmesiyle yarıçapı 2 cm, 
yüksekliği 4 cm olan koni dilimi 


oluşur. 
MA 2, 30” 
Hacim — g nie) Asi 
— İn cm? olur. 
9 


WA 


Örnek 2: 
< 360" ABH ve KHC dik üçgen 
id (BCJ Ld 
(BH| < (HG) 
|AK| < |KHJ 


ABH ve KHC üçgenlerinin d doğrusu etrafında 60” 
döndürülmesiyle oluşan cisimlerin hacimleri oranı 
kaçtır? 


Çözüm: 


ç 560 Şekildeki gibi oluşan koni 
Ad parçalarının hacimleri 

Sİ 42 

Va, BB) İ gal ).2h 
.İ 

Yi cs al). 

V , 

— ABE) 2 bulunur. 

Vik, cc) 


Soru 1 
d ABCD bir kare 
D C/ 45 |(AD| 6cm 
6 
ZA B 


ABCD karesinin d doğrusu etrafında 459 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cms olur? 


A)4V2n B)6y/2r C)8vör B) evör E) i2yPx 


) GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


“GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


360“ 360” 


x ABC üçgeninin y ekseni etrafında döndürülme- 
siyle oluşan cisim, büyük dik koniden küçük dik 
koninin çıkarılmış halidir. 


T 


Örnek 1: 
A ABC bir dik üçgen 
(ACI 1 (BCJ 
39  JAC| 3cm 
d |BE| - |ECJ| <2 cm 


B 2 E 2 GC 


ABE üçgeninin JACJ kenarı etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 
i 360” (A,.BB?) konisin- 
<5 den (A,EE) koni- 
si çıkarılmalıdır. 


1 


1 
H - —16n.3 -—.4n. 
acim gı167.3 g3 


Hacim — 12x cm“ bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
Cc ABC bir üçgen 
Pam 
m(GAB) — 309 
2v7 (AB| —2ecm 
pa (BC| 2/7 cm 


ABC üçgeninin (AB) kenarı etrafında 360” döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 


ABE üçgeninde |AE| — v3 cm (30*-60*-909) 
BEC dik üçgeninde pisagor bağıntısı uygulanırsa 
12 4 JECJİ > (av7) 

|EC| 33 cm olurr. 
AHC dik üçgeninde |CH| - 2/3 cm 
|BH| < 4cm bulunur. 


Bu durumda tabanı |(CH| ve yüksekliği JAHJ olan 
koniden, tabanı (CHJ ve yüksekliği (BHJ olan koni 
çıkarılmalıdır. 


v- gne)?6 - ine 


— 8x bulunur. 


Soru 1 

A ABC bir dik üçgen 
(ABJ 1 (BC) 
|(AB| —2cm 

2 i (BD| — |DC| 1cm 


Yukarıda verilen ADC yüzeyinin (JAB| etrafında 
3609 döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 


cm? tür? 


Yi 
An Ben O 


Soru 2: 
A ABC bir dik üçgen 
(AD) açıortay 


(ACI 1 (BGJ 
(BD| 5cm 
IDC| 3cm 


ABD üçgensel bölgesinin JAC) etrafında 3609 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


Z 
A)72n B)96r C)100n D)iior E) 1657 


mal 


360" 


& ABC dik yamuğunun, d doğrusu etrafında 360” 
döndürülmesiyle oluşan cisim kesik bir konidir. 


360* ABCD bir dik yamuk 
(BAJ Ld 

(CD) Ld 

(BA| <JADJ—-icm 
(BC| > V2 cm 


ABCD dik yamuğu d doğrusu etrafında 360” dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 
B 1 

v2 
C ii H 1 


TCD üçgeninde temel benzerlikten 


TAL - IBA), TAL 1 


(TDİ (CD| (TD| 2 
> |AD| -1 > |TAJ <1cm olur. 
Hacim — Vayyak — Vküçük 
Sİ ano İni om 
—3 A4n.2 gr! 3 em” bulunur. 


pm 
Mo 
E 
â 
O 
© 
C 
:O 
O 
© 
> 
9) 
m) 
Z 
2 
ia 
z 
O 
ıl 
(0) 


ye 
< 
E 
e 
U 
© 
b 
:O 
Ca 
9 
V 
ie 
2 
Z 
ai 
İos 
ANI 
z 
O 
ul 
0) 


- Hacim x V 


Örnek 2: 


D 2 C ABCD bir dik yamuk 
: TABİ 1 (BCJ 
9 IDCI 1 (BGJ 
Bİ İDC| <2cm 
dm (BC| <3 cm 
|AB| <4cm 


ABCD dik yamuğunun JABJ kenarı etrafında 360" 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


Çözüm: 


Oluşan cisim tabanları ortak silindir ve konidir. 


Silindir ii Voni 


- (822 4 1 n.(0)22 — 24n cm? bulunur. 


Soru 1: 


ABCD bir dik yamuk 
(ADI L (DG) 
2 (DCJ 1 (BCJ 
|AD| <icm 
İDC| <2 cm 
IBC| <3 cm 


ABCD dik yamuğunun JADJ kenarı etrafında 360“ 
döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? 
tür? 


A)15x  B) 


WA 


Soru 2: 
3609 ABCD bir dik yamuk 
<> dl (ABI 
LE (ABI 1 (BCJ 
(BCJ 1 (CDJ 
R |DC| xicm 
ii AB (BC| <2 em 
JAB| -4cm 


ABCD dik yamuğu d doğrusu etrafında 360" dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm? olur? 


| v 

A) 201. B) 22nx C) 24x D) 26x E) 28n 
Soru 3: 

360” ABC bir dik üçgen 

<2 (BHJ Ld 

N (ACI 1 (BHJ 
JAC| — |CHJ <2cm 
2 IBC| 1cm 

EN li 


ABC üçgeninin d doğrusu etrafında 360 döndü- 
rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


A) 7x Bp 


L 14 
Ğ) T D) iz E) ea 


3 


Xx Dairesel bir bölgenin döndürülmesiyle oluşan 
cisim bir küredir. (1809 döndürülmesi yeterlidir.) 


.) 360“ o Tambir küre oluşur. 


Tam bir küre oluşur. 


.) 180“ 


i 
| 
| 
i 
| 
i 
| 
| 
i 
i 
i 
! 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
İ 
| 
i 


Örnek 1: 


JAO| 3cm 


U 
JABJ çaplı dairenin çapı etrafında 1809 döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


Çözüm: 


Oluşan cisim 3 cm yarıçaplı bir küredir. 


Hacim — 52.0” - 36n cm? olur. 


WA 


Yarım dairenin, çapı etra- 
A B ser finda 3609 döndürülme- 


siyle tam bir küre oluşur. 


Yarım dairenin, çapı etra- 
a B sen fında 1809 döndürülme- 


siyle yarım küre oluşur. 


Örnek 1: 
Yarıçapı 6 cm olan bir yarım dairenin, çapı etrafın- 
da 180” döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç 
cm3 olur? 


Çözüm: 
Oluşan cisim yarım küredir. 


im İz 
Hacim — 236) 


— 144x cm3 olur. 


Soru 1: 


Yarıçapı 2 cm olan dairenin çapı etrafında 3609 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm? tür? 


A) a B) 167 


32n E) g4n 
3 


X 
G8r DE 3 


A18it0 CcC D a», )ss 


O merkezli yarıçapı 1 cm ve 2 cm olan dairelerin 


oluşturduğu daire halkasının d doğrusunun gtra- 


fında 360“ döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi 
kaç cm olur? 


257 
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GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


) 


döndürüldüğünde oluşan 


* 


Çeyrek daire 360“ 


cisim yarım küredir. 


Örnek 1: 


3609 


Çeyrek daire 90“ 
döndürüldünde oluşan 


cisim 5 lik küredir. 


Küre 90“ lik sekiz parça- 
dan ibarettir. 


|(0B| 3cm 

Çeyrek daire Oy ekseni 
etrafında 3609 döndü- 
rülmesiyle oluşan cis- 
min hacmi kaç cm? tür? 


Oluşan cisim yarım 
küredir. 


i 4 3 İ 
Hacim — —x.(3)“ — 
g1) 


Hacim — 187 cm 


Xx 
bulunur. 


WA 


Örnek 2 

1BO| 1cm 
O merkezli çeyrek daire dilimi 
I(OAJ etrafında 90* döndürül- 
mesiyle oluşan cismin hacmi 
kaç cm? tür? 


N 


A Oluşan cisim 5 lik küredir. 


SİA, 3 
ç NV g7) 
T 
i do Ve cm3 bulunur. 
4 


d 
A 
6 
(0 


O merkezli çeyrek dairenin AO etrafında 609 dön- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç cm3 olur? 


A 
A) i2x B) 157x GC) 187 D) 20x E) 24n 


Soru 2: 

D c 
Xa 
A B 
ABCD karesinin (ABJ etrafında 909 döndürülme- 


siyle taralı bölgenin oluşturduğu cismin hacmi 
kaç cm olur? 


ABCD bir kare 
B, çeyrek çemberin merkezi 
|(AD|- 6cm 


a 
A)36x OB)24n Cj20r D)1i8r E)16 


R | 


| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 


TEST - 1 


2. 


(E, AB) dik konisinin 
tabanının merkezi ile 
O merkezli kürenin 
merkezi aynıdır. 


P ngktası küre yüzeyinde bir nokta olduğuna 
göre, O merkezli kürenin hacminin, (P, AB) 
dik konisirfin hacmine oranı kaçtır? 


A) 9 B) 8 Cc) 6 D) 4 E)3 


Yarıçapı 1 cm ve 2 cm olan iki metal küre eri- 
tilerek yarıçapı 0,25 cm olan kaç tane metal 
küre elde edilir? 


WE 


A)576 B)624 E) 816 


C) 689 


D) 723 


Şekilde B merkezli yarım küre, O merkezli yarım 
küreye O noktasında teğet ve küreye taban 
dairesi boyunca değmektedir. 


Yukarıdaki verilere göre, yarım kürelerin 
hacimleri oranı kaçtır? 


AZ ağ oZ 0; 


A O, dik koninin taban 
dairesinin merkezi 
5 İDE, yarım kürenin 
0 çapı 
a  N (DEJ / 1BCJ 


BO gen? JAE| — JEG| 


Yukarıdaki dik koninin içine O noktasında teğet, 
yarım küre verilmiştir. 


Buna göre, dik koni ile yarım küre arasında 
kalan kısmın hacminin yarım kürenin hacmi- 


ne oranı kaçtır? 


)3 B4 O) 


Aralarındaki uzaklık 
6 cm olan iki düzlem 
ile küre şekildeki gibi 
kesiştiğinde oluşan 
kesit alanları S, ve 
Ss, dir. 


Yukarıdaki şekilde 4S, -S, - 16xcm” ol- 
duğuna göre, kürenin yarıçapı kaç cm dir? 
Cc) 2v6 


A4 B)2V5 DAY5 E)6 


Çapı 20 cm olan bir küre, merkezinden 6 cm 
uzaklıkta bir düzlemle kesildiğinde meydana 
gelen ara kesit düzleminin alanı kaç cm? olur? 


A)16x B)32n C)64n D)82x E)9ör 


GEOMETRİ - Küre ve Dönel Cisimler 


TEST -2 


O, kürenin merkezi 10. Yarıçapı 2/3 cm olan kürenin içinde, tüm kö şeleri 1. B AOCB bir kare İ i 4. B O merkezli : yapi 
(AB, CD) dik silidir küre yüzeyine değen bir küp bulunmaktadır. (ACI, O merkezli çeyrek ai dilimi 
|AD| - |O0C| 6cm çember yayı (OA| ekseni etrafında 

Buna göre, küpün hacmi kaç cm3 tür? (AB| < 2cm 45” döndürüldüğünde 


oluşan cismin hacmi 
18n cm3 tür. 


Oo 
> 


A)27 B)24/3 C)36V8 D)64 E) 155 
Yukarıdaki küre içindeki dik silindirin hacmi İ 


kaç 7 cm3 tür? i | Yukdrıdaki kare |AOJ etrafında 360 döndü- i Buna göre, r kaç cm dir? 
| rüldüğünde taralı bölgenin oluşturduğu cis- 
i i ai 2 
A)132 B)140 C)154 D)162 E)174 — (AB| - 10cm | min tüm yüzey alanı kaç cm“ olur? A)2 B) 4 Cc) 6 D) 8 E) 13 
e anezli | 6r B)20n C)24n D)25x E) 28 
İ 7 
(GKİ sinan i A) 16nx ) 201 ) 24n ) 25 
> 360“ ABC bir eşkenar üçgen 
Gİ iBojld 
İ iz A 
| BC| - 2/3 cm 
| 2. A JAO| -(0B| x6cm 
Şekilde su yüksekliği x cm olan dikdörtgenler | 
j 
prizması şeklindeki kabın içinde yarıçapı 1 cm İ 6 > 
olan üç tane bilye vardır. | B 28 
8. Yüzey alanı 487 cm? olan kürenin içine yer- il oki 
Tamamen suyun içinde olan bilyeler çıkarıldı- 6 B 


leştirilebilecek maksimum hacimli küpün 


; 
| 
b a E ğında suyun yüksekliği kaç cm azalır? j ” Yukarıdaki şekilde ABC eşkenar üçgeni d 
a a 8 O merkezli çeyrek daire (AOJ etrafında 180* etrafında (JBCJ 1 d olacak şekilde 3609 dön- 
iL: r T 7 İL döndürülüyor. dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç cm? 
A) B) C) Dd) pp i g $ 
A) 96 B) 90 Cc) 72 D) 60 E)54 : 6 8 10 12 15 i tür? 
Buna göre, taralı olan daire kesmesinin oluş- | 
i : 
i turduğu cismin hacmi kaç cm? olur? A)24n B)i&r C)1i5n D)i2n E)9r 
i ; 
i 
12. Yarıçapı 6 cm ve yeterin- A)20n B)24n C)27n D)30n E)36n 
ce yüksek olan bir silin- İ 6. O, (ABI çaplı yarım 
dirin içine şekildeki gibi çemberin merkezi 
bir yarım küre yerleştiril- 
Ni a e 3. (OAJ 1 (ABI 
ö o İ (AHI 1 (0BI (AP| - )PC| 6 
E 9. > Yarıçapları 1 cm olan üç küre, yüksekliği 6 cm | |OH|J <3 cm 
Ö lan dik silindir içine konuyor. HB| - 12 cm O 
3 Ke Av y Yarım kürenin içi su ile dolu iken dibindeki mus- HE) 5 
$ a, , luk açılıyor ve su silindirin içine akıyor. Yukarıdaki şekilde yarım dairenin, d, etrafın- Ş 
5 Silindirin taban yarıçapı da 1 cm olduğuna | i da 1809 döndürüldüğünde P noktasının almış © 
> m ai > P ” : i : b manen > 
2 göre, eva l al arasındaki boşluğun Buna göre, son durumda suyun yüksekliği Yukarıdaki şekilde AOB üçgeninin Ox ekseni olduğu yol Xx, d, etrafında 360” döndürüldü- 2 
Z hacmi kaç cm” tür? kaç em olur? etrafında 360 döndürülmesiyle elde edilen dinde almış olduğu yol x, olduğuna göre, z 
z ii Ni SE a Ep cismin hacmi kaç cm? tür? Sez PEŞ kaçtır? z 
; 7 — : i 
Z ik K 2 e A6 B48 C4 D35 E3 > 5 ; z 
MM eksi mix ii mk in ik de te Rl pal A) 152n B) 154n C) 160n D) 162n E)180x | Az BB? Ot D;ş Eş © 
ON 2-A 36 d-A 58. 6-5 7-0 SA SE wo Me ize O 
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7. D c ABCD bir eşkenar 10. Dik koordinat düzleminde, 
7 dörtgen 
ai 
M(ADC) - 1209 Xz0, yz0, x-2, ys4 
JAB| 4cm 
“ doğrularının arasında kalan bölgenin Ox ek- 
A 4 B seni etrafında 360” döndürülmesiyle oluşan 
ABCD eşkenar dörtgeninin |ABJ kenarı etra- cismin hacmi kaç birimküptür? 
fında 3609 döndürülmesiyle oluşan cismin 
hacmi kaç cm? tür? A)16x B)20n C)32n D)34n E)40r 
A)36n B)40n C)45n D)48n E)52n 
11. A ABC bir üçgen 
— 
m(ABC) — 60 
8. ABC bir eşkenar 5 |AB| 5cm 
üçgen IBC| 8cm 
d// 1BCJ 5 > 
JAF| — İFC| <2cm 
Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin (AB| 
kenarı etrafında 360“ döndürülmesiyle olu- 
D şan cismin hacmi kaç cm? tür? 
8 
Yukarıda verilen, ABC üçgeninin d doğrusu A)9oz B)80x C)76n D)70x E)60r 
etrafında 180” döndürülmesiyle oluşan cis- 
min hacmi kaç cm3 tür? 
A6rı B)8rx CG)iOn D)i1i2r E) dr i 
12. ABCD bir dik yamuk 
(ABI 1 (ADI 
(ADI 1 (DCJ 
ME EH 1 (ABJ 
9. O, yarım dairenin 
: (CD| <1cm 
merkezi BH) — 2 cm 
|IKC| - VW cm 
a JAD| 4cm 
m(BC) — 609 
Yukarıda verilen yarım dairenin d doğrusu et- BED N > N id 
a 
rafında 360“ döndürülmesiyle, taralı bölgenin Bi sekli aki m il 
LEZ il Be 180" döndürülmesiyle oluşan cismin hacmi 
oluşturduğu cismin hacmi kaç cm” tür? i 
kaç cm? tür? 
Azn BL Osn DE io 
3 3 Ain B)16rx C)18n D)24n E)36x 
E Ni ii ZE BE NV NX o GE o SE ec a 
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1. Bölüm UZAYDA VEKTÖR - 
DOĞRU ve DÜZLEMİN ANALİTİK İNCELENMESİ 
2. Bölüm GEOMETRİK YER ve ÜÇGEN ÇİZİMLERİ 


| UZAYDA VEKTÖR, D 


Uzayda Dik Koordinat Sistemi İki Nokta Arası Uzaklık: 


Bg, Ya, Za) 


Ala, b, c) 


Algı Yas 24) 


o b y (Ordinat) X Ave B noktaları arasındaki uzaklık ((AB|) aşağı- 
daki ifade ile bulunur. 


Xx (Apsis) 


| i | LABI2 - 4 -xi)2 4 a -y (aş 2) | 


* xOy, xOz ve yOz düzlemlerine koordinat düzlem-  ; | 
leri denir. 


Örnek 1: 


: o Aşağıdaki noktalar arasındaki uzaklıkları bulunuz. 
İl . 
Bir doğru parçasının orta noktası: a) A(2,7, 1) ile B(6,-5,4) 
2,3, 8) ile D(6,7, 
Msn > GüL ği b) C(2,3, 8) ile D(6,7, 10) 
eğil nee di : m ©E(.1,7) ile F-3,1,1) 
8 d G(3,9,—2) ile H(5,4,2) 
| | 2 Yı Tt Y5 1 >) 
e ei 
il. : Çözüm: 
| i | i a) JABJ?-(6-2)74 (5-724 (4-1) 
— 16 4 144 4 9 - 169 


ği |(AB| — 13 birimdir. 
| Örnek 1: 

A(2,a,—-3), B(a,4,b), C(1,c, 5) noktaları veriliyor. b) |cD|2- (6-224 (7-324 (0-8)? 
(ABJ nin orta noktası C olduğuna göre, atb*c 
toplamı kaçtır? 


161164436 
|CD| — 6 birimdir. 


o) JEFJİ (3-52 4 (4-02 44-7) 


Çözüm : 3 

24a —-64 40436 100 Ni 

5 zİ>a-0 i pi 

JEF| — 10 birimdir. | 

at4 4 3 ? 

5 -c—> a imi c— j 

GE b -13 . GİGHi-6-alra-os(e-ca 7 

2. s —4425 4 16-45 

a*-b-4c-15 bulunur |GHJ|?— 35 birimdir. 3 

| i 
| 
il 


WUELUMYILINI - UZOYUG VEKTOT 


p 


Örnek 2: 


Af(a, 4,3) ile B(0,6,a) noktaları arasındaki uzak- 
lık 3 birim olduğuna göre, a nın alabileceği değer- 
lerin toplamı kaçtır? 


Çözüm : 

(0-0)? 4 (6-4)? 4 (a-3)?-3? 
a? 444a”-6a49-9 

2a” -6a 44-0 

a? -3a42-0 

azi veyaa-2 olur 


anın alabileceği değerler toplamı 1-2-3 olur. 


Soru 1: 


AG,2,6) 
e a 


B(8, 4, 7) G 
© w 0— 


JAB|-|BCJ olmak üzere, C noktasının koordinat- 
ları toplamı kaçtır? 


V 
A) 12 B)14 oo 0)15 D) 16 E) 18 


Soru 2: 
A(8,a, 8), B(a,b, 5), C(1,4,c) noktaları veriliyor. 


(ACI doğru parçasının orta noktası B olduğuna 
göre, abc toplamı kaçtır? 


A 
A)5 B)6 0) 7 D)8 E) 9 


WA 


Soru 3: 


A(8, 4, — 12) noktasının orijine uzaklığı kaç birim- 
dir? 


A)5 B) 6 6)8 D) 10 ğ 13 


Soru 4: 


A(5, 8, 7) ile B(9,4, a) noktaları arasındaki uzak- 
lık 6 birim olduğuna göre, a hangi değerleri ala- 
bilir? 

A) 12,5) 


B) 15,7) öğ 15,9) 


D) 17,9) E) 12,9) 


Kürenin Analitik İncelenmesi 


DP Ye 2) 
, Merkezi M(a, b, c) ve 


yarıçapı r olan kürenin 


denklemi aşağıdaki şe- 
kildedir. 


x—a)? 4 (y- by? Ee ; 


Denklem açıldığında , 

Xİ y” 422 -Dax-2by-2024a24b24 2-2-0 
—2a-A, -2b-B, 
ab ie-2-p 


—20-C ve 


ile gösterildiğinde kürenin denklemi: 


İxXtytzsAxiBysCz4D-O 


Kürenin yarıçapı: 


.JA2 4 B2 4 C7-4D 


A24p24C02-4D-A olsun. 
Eıylız ABC tD-O 
denkleminde 


& A < O ise denklem küre belirtmez. 


A - 0 ise denklem bir nokta belirtir. 


* 


& A > 0 ise denklem küre belirtir. 


Bu kürenin merkezi: 


Örnek 1: 
© 2)? * (y #3)” 4 (2-5)” - 4 denklemiyle veri- 
len kürenin yarıçapını ve merkezini bulunuz. 


Çözüm : 

&-22 1 (y- (0)? 42-57 2 
m 4 olduğundan r-2 dir. 
Merkez M(e,—3, 5) tir. 


Örnek 2: 
X2 4 y?2 4 22—2x-6y $ 10z-10 denklemiyle 
verilen kürenin yarıçapı kaç birimdir? 


Çözüm : 
Kürenin denkleminde 


A--2, B--6, C-10, D-—1 ise 


r— 1 vez ELER 4 102 -46-1) 


İva ş 36410044 


r <6 birim bulunur. 


WA 


Örnek 3: 
Merkezi M(8, 2, 5) olan küre, P(4, 2, 1) noktasın- 
dan geçtiğine göre, bu kürenin denklemini yazı- 


nız. 


Çözüm : 

r |MPJ dir 

|(MPJ? — (4-3)? * (2-2) 4 (1-5) 
İMP|2-1404 16-17 

(2 - 17 dir. Kürenin denklemi 


x—-3)2 4 (y—2)7 4 (2-5)7 - 17 olur. 


Örnek 4: 

K-3)24(y-5)7 42-4 

121 y-12 42-2 

küreleri birbirine dıştan teğet olduğuna göre, r 


kaçtır? 


Çözüm : 
Bu kürelerin merkezleri 
M,(8,5, 0) ve M,(-1,1,2) dir. 
Merkezler arasındaki uzaklık kürelerin yarıçaplarının 
toplamına eşittir. 
IM,M,İ2 > (1-3) # (1 —5)2 4 (2-0) 
-164164-4-36 
|IM,M,| < 6 birimdir. 
Birinci kürenin yarıçapının karesi 4 verilmiş, dolayısıy- 
la bunun yarıçapı 2 birimdir. 
#2 İ|M,JM,| 6 


r <4 birim bulunur. 
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Soru 1: 


X2 *y? #22 4 4x-2y-5 -0 denklemiyle veri- 
len kürenin merkezinin koordinatları aşağıdakiler- 
den hangisidir? 

4 
6)(-2,1,0) 


A) (4,—2,0) B) <4,2,0) 


D) (2,-1,0) E) (4,—-2,-—-5) 


Soru 2: 


X24y2 422 46x-8y44z44-0 denklemiyle 
verilen kürenin yarıçapının uzunluğu kaç birimdir? 


V 
A)4 B) 5 C) 6 D)8 E) 10 
Soru 3: 


A(5,8, 3) ile B(7,2,—1) noktaları veriliyor. 


(ABI yi çap kabul eden kürenin denklemi aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) &-5)7 4 (y-8)7 $ (2-3)  - 56 

B) X*5)774(Y18)74(243)7-56 
O «-021Y-2)24 (241214 
D) (X-6) 4 (y—-5)2 4 (2-1) 28 

VA z 

E) X-6)24(y-5)2 4 (2-1)7 14 


WAT 


Merkezil Küre Denklemi 
Merkezi orijin olan küredir 


iy 42-62 dir 


Koordinat Düzlemlerine Teğet Küre Denklemi 
* Merkezinin apsisi yarıçapına eşit olan küre yOz 
düzlemine teğettir. 


nh? 4 (v-b2 4 (2-02 2 dir 


* 


Merkezinin ordinatı yarıçapına eşit olan küre xOz 
düzlemine teğettir. 


-a)2 4 (Vin)? 4 (2-0? 2 dir 


* 


Merkezinin kodu yarıçapına eşit olan küre xOy 
düzlemine teğettir. 


x-a)?*(y-b)? (210) dir 


* 


Merkezinin bütün koordinatlarının yarıçapına eşit 
olan küre koordinat düzlemlerine teğettir. 


x-024Yy-0)23 (2-0 dir 


Orijinden Geçen Küre Denklemi 


> Merkezi Mfa, b, o) olan küre denkleminde 
a? -b”4c2—r? bağıntısı varsabu küre 
orijinden geçer. 


* 


Diğer bir ifadeyle, orijin noktası bu kürenin yüze- 
yindedir. 


* 


Bu denklemin açılımında sabit sayı yoktur. 


akal bap es nm lan) 


Örnek 1: 
Merkezi M(4, 2, 5) olan ve xOz düzlemine teğet 
olan kürenin yarıçapını bulunuz. 


Çözüm E 

xOz düzlemine teğet olan kürenin merkezinin ordinatı 
yarıçapına eşittir. 

M(4, 2, 5) noktasının ordinatı 2 olduğundan 


r s2 birimdir. 


Örnek 2: 
X2 4 y2 4 22 4 (2m—-n)x $ (m—3)z—-6 - 0 denk- 
lemi bir merkezil küre belirttiğine göre, n kaçtır? 


Çözüm : 
Om—n—-0 ve m-3 -0 olmalıdır. 
m—3-0—>m3tür. 


Om-n-0vens2m-6olur. 


Örnek 3: 
Yarıçapı 7 birim olan ve orijinden geçen kürenin 
merkezi M(2, k, 3) olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm : 
22 4k2 432 - 72 olmalıdır. 


Denklemin çözümünden k - #6 bulunur. 


aI 


Soru 1: 
Xi(yta-b)? *(2-b 4 3)” - 25 denklemi 
merkezil küre belirttiğine göre, a kaçtır? 

4 
03 D) 5 


A) -3 B) O 


Soru 2: 
X2 4 y2 4 22 $ 4x — 2y 4 22 - k denklemiyle veri- 
len küre yOz düzlemine teğet olduğuna göre, k 


kaçtır? 


Soru 3: 

X2 4 y? 4 22 $ 4x - 6y - 12z < 0 küresinin 
merkezinin orijine uzaklığının, kürenin yarıçap 
uzunluğuna oranı kaçtır? 


V 
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Uzayda Vektör 
Â > (a, b, o) ifadesi uzayda bir vektördür. 


e 


x Düzlemsel (iki boyutlu) vektörlerdeki bütün özel- 
likler uzaydaki vektörler için de aynen uygulanır. 


Başlangıç ve Bitiş Noktaları Bilinen Vektör 
Afa,b,c) ve B(d,e,f) noktaları için 


| AB - (d-a,e-b,f-c) | 


Standari Birim Vektörler 


* 8 


,,:8,, 8, vektörlerine standart birim vektörler 
denir. 


İ e > (do, o) je, - 0.0.1) 


Bir Vektörün Uzunluğu 
(Norm ve boy ifadeleri de kullanılır.) 
* Âz(a,b, c) vektörünün uzunluğu JÂ| veya |ÂJI 


şeklinde gösterilir. 


İlAI Vaz bE kz 


Toplama, Çıkarma ve Bir Reel Sayı ile Çarpma 


Âs (a,.b,og, B- (d,e,f) vektörleri için, 


İA-B- atdbsecsi) 


Wa 


Örnek 1: 


Â-(2,5,-3) ve B-(4,7,6) vektörleri veriliyor. 
Buna göre, 3Â — 2B vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 
3A -(3.2,3.55,3.—-3) 2B- (24,27, 2.6) 
3A - (6, 15,-—9) 2B - (8,14, 12) 


3A—2B - (6—8,15—-14,-9— 12) 
3A—-2B-(-2,1,-21) bulunur. 


Örnek 2: 
AÂ-38, 1 2e,-6e, vektörü veriliyor. 
Buna göre, |A| kaç birimdir? 


Çözüm : 

Â-3(1,0,0) # 20,1, 0)—-6(0,0, 1) 
Â—(3,0,0) * (0,2,0)-(0,0,6) 
Â-(3,2,-6) 

|(A|<vV324224 (6 
(A|-vV944436 —y49 


|A| < 7 birim bulunur. 


Örnek 3: 

A-(3,2,5) ve B-(5,6,0) vektörleri veriliyor. 
AB vektörünü standart birim vektörlerin lineer 
bileşimi şeklinde yazınız. 


Çözüm : 

AB - (5-3,6-2,0-5) 

AB -(2,0,0) 4 (0,4,0) * (0,0,-5) 
AB -2e, *de,-5e, dir. 


Paralel Vektörler 


# A-(ab,o), B-(d,e,f) vektörleri paralel ise 
koordinatlarının oranları eşittir. 


Örnek 1: 
Â-(3,a,2) ve B-(6,b,a) vektörleri paralel 


olduğuna göre, b kaçtır? 


Çözüm 
A Bai m olmalıdır. 
6 b a 


Soru 1: 


Â-(4,3,-1), B-(5,1,4) vektörleri veriliyor. 
Buna göre, ABI kaçtır? 


Z 
A5 BYE —3v3 D)v30 E) 4v2 


Soru 2: 
A -26,-5e, 4 4, vektörünün uzunluğu kaç bi- 
rimdir? 


z 
A) 4v2 B) 6 C) 3v5 D) 7 E)8 


Soru 3: 
A-(,a,4), B-(4,b,a * 6) vektörleri veriliyor. 
Â // B olduğuna göre a * b toplamı kaçtır? 


A2 4 o ÖS D)8 a 


Bal 


İki Vektörün İç Çarpımı 


A-(a,b,o), B-(d,e,f) vektörlerinin iç çarpımı: 


adt-betci) 


Örnek 1: 
Â-(2,3,-5) ve B-(7,2,a) vektörleri birbirine 
dik olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 

A.B -0 olmalıdır. 
274321 (5)a-0 
14-6—5a-0 

a4 bulunur. 


Örnek 2: 
Â-(1,2,2) ve B- (4,3, 0) vektörleri arasındaki 
açının kosinüsü kaçtır? 


Çözüm : 
|(A| > vV12422 42 -3 
|Bixv 42437 $0* -5.dir 


A.B - |A|.IBI. cosu 
AB-3.5.cosa ..... (1) 
AB-1.442.342.0 -10..... (2) 
1ve2 sonuçları eşitlendiğinde 
15.cosa — 10 


2 
COsü — 3 bulunur. 
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Örnek 3: 
-(2,3,1), B-(4,6,5), 
> (Xx y, 2) vektörleri veriliyor. 
AB LCD olduğuna göre Xx, y, z arasındaki iğ 


ÜS -2 0) v8 
Soru 1: 


a-(5.3,-2),b-(1,7,4) vektörleri veriliyor. 


tıyı bulunuz. ye 

Buna göre, a.b çarpımının sonucu kaçtır? 
Çözüm : 
AB-(4-2,6-3,5-1) MIZ  B16 Ör D20 E) 22 
AB -(2,3,4) 
CÖ-(«-1,y412,2) dir 
AB 1 CD olduğu için 
AB.CD - 0 olmalıdır. 
24-1) k3(Y 42) -4z-0 
2X*43y4-4744-0 Soru 2: 

U-(4,2,-2), v—(1,2, 1) vektörleri arasındaki 
önü açının ölçüsü kaç derecedir? 

— (4,4, 0) vektörüile B - (4,0, 4) vektörü ara- A) 15 B) 80 Z 
sında kaç derecelik açı vardır? ) 45 D) 60 E) 90 
Çözüm : 
A VERE <a i 
BETER E A ö 
AB - mi A|.IB|. cosu 164040 
42. A2. cosa — 16 
CcOSU — z Iduğundan & - 60” dir. i Soru 3: 
: A-(8,8,4), B-(4,-6,a) vektörleri veriliyor. 

e Âl B olduğuna göre, a kaçtır? 


- (Y6, v6, a) vektörü ile B — (2, 2, O) vektörleri |  A)5 B) 6 OZ D)8 ğ 9 
arasında 30” lik açı olduğuna göre, a kaçtır? 


Çözüm : 
(AS VVE? 4 (VE 4 —vV12 42 
|B|vV2242240 -2P dir. 
A.B - JA|.JB)|. cos30 Soru 4: 
Mİ v3 B 
2642/6 4-0 vV12 482 22. -(8,4,a), B- (6,8, 10) vektörleri arasındaki 


açı 45” olduğuna göre, a kaçtır? 


4 V12 4 a? 
NN İŞ 
124a5-16 >a”-4 > a-12 olabilir. i A)o B) 1 Cc) 2 D)3 Ep 4 


kk Balina la nm önal imleme akal laik sl imulem 


Uzayda Doğru Denklemleri 

Bir doğrunun denklemini yazabilmek için iki bilgiye 
ihtiyaç vardır. 

1. Doğrunun üzerinde bulunan bir nokta 

2. Bu GEL paralel bir vektör (Doğrultman vektörü) 


X 


d doğrusu üzerindeki 


AÇ Yı, z,) noktası ile d doğrusuna paralel 
— (a, b, c) doğrultman vektörü verilsin. 
d doğrusu üzerinde değişken bir K(x, y, 2) noktası 


alalım. 


WA 


Di G-XGY-Yp z-z2,) 
AK // P olduğundan 
Y-Y,  Z-2, 


X—X 
1 mma — Ün... | 
“kb e k bağıntısı oluşur. 


# Bu bağıntı d doğrusunun kartezyen denklemidir. 
Bu denklemdeki oranlar bir k sabitine eşitlenip X, 
y, z çekilirse aşağıdaki bağıntı oluşur. 


xsak*tX, 
yabk*ty, 
-ek*tz, 


Bu ifadeye doğrunun parametrik denklemi denir. 

# Doğrultman vektöründe O (sıfır) bulunan doğru- 
nun denklemi parametrik yazılmalıdır. 

# Doğrultmanları paralel olan iki doğru birbirine 
paraleldir. 

* Doğrultmanları dik olan iki doğru birbirine dik ya 
da dik durumludur. 

# Kesişen iki doğru arasındaki açı doğrultman vek- 
törleri yardımıyla bulunur. 


Örnek 1: 
Doğrultmanı Â — (0, 2, O) olan ve P(3, 7,— 2) nok- 
tasından geçen doğrunun denklemini yazınız. 


Çözüm : 

Doğru üzerinde gezici K(x, y, 2) seçilirse 
- (X—3,y-7,2 -2) olur. 

PK // A olduğundan doğru denklemi 

x-38 y-7.2$12 

0 2 

Burada paydanın sıfır olması uygun olmayacağı için 

bu denklem parametrik yazılmalıdır. 

Denklemin parametrik ifadesi; 

x-8, y-2k17, z--2 şeklindedir. 


<kdır. 


Örnek 2: 


X-7 .İ-Y.Z-5 denklemi ile verilen doğru- 
g5 


nun doğruliman vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 
Denklem zu 3 xl g8 > şeklinde düzenlenirse 


oranların paydası doğruliman vektörünü oluşturur. 
Doğrultman vektörüne P denilirse, 


— (4,—-3,-2) dir 


Örnek 3: 

x-342k,y--245k, z2-1-3k 
parametrik denklemi ile verilen doğrunun doğrult- 
man vektörünü bulunuz. 


Çözüm : 

1. Yol: 

Parametrik denklemde orantı sabiti olan k nın kat- 
sayıları doğrultman vektörünü oluşturur. Doğrultman 
vektörüne P denilirse, 


P-(2,5,-3) olur. 
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2. Yol: 
Bu denklemin kartezyen ifadesi 


X-3 yı2 Zz-1 
2 5 -3 


skdır. 


Oranların paydası doğrultman vektörünü oluşturur. 
P-(2,5,-3) olur. 


doğruları veriliyor. 


d, //d, olduğunagöre, a * b toplamı kaçtır? 


Çözüm : 

d, //d, ise bu doğruların doğrultman vektörleri de 
paraleldir. (P, // P, dir) 

P,-(3,5,a) ve P,-(a,-10,b) dir. 


PWP, >» 2-5 a 
a -10 b 


—>»>a--6vebz12dir 


atb-—6412-—6 olur 


Örnek 5: 


xse2k,y-4k-1, z-83k 4 5 parametrik denkle- 


miyle verilen doğru, xa - 2 211 


na dik durumlu olduğuna göre, a kaçtır? 


doğrusu- 


Çözüm : 

Doğrultman vektörleri V, — e, 4,3), V,—(9,3,a) 
Vİ V,.V, 0 olmalıdır. 
V.V,-2944343a-0 


a--— 10 bulunur. 


WA 


İki Noktası Bilinen Doğrunun Denklemi 
d 


Bg, Ya, 22) 


AfXıı Yas 24) 


«b 


* AB -(,- Xp Ya - Ya 25-2) bu doğrunun 
doğrultman vektörüdür. 


Örnek 1: 


A(2,3,— 1) ve B(5, 4, 6) noktalarından geçen doğ- 
runun denklemini yazınız. 


Çözüm : 

Doğrultman vektörü 

AB - (5-2,4-3,6-(-1)) olur. 

AB - (8, 1, 7) olur Doğrunun denklemi 


Soru 1: 


Doğrultman vektörü P — (2,3, - 2) olan ve 
B(- 4, 5, 1) noktasından geçen doğrunun denkle- 


mi aşağıdakilerden hangisidir? 


Xxt4d4 y—5 2- — 
> ee ei Xx-2 y-8 212 
2 3 -2 My 3 -2 

X—-1 y-5 2-2 3 
ç, 1 .Y> 2-2 X-â yt5 7-2 
dr 3 -2 Dy 3 -2 

ga yili 

2 3 —2 


Soru 2: 

A(3,-2, 1) noktasından geçen ve V- (5,4, 3) vek- 
törüne paralel olan doğrunun kartezyen denklemi 
aşağıdaklerden hangisidir? 


| X13 y-2 z-İ mİ 

Me a ig ilmi mi 

gi 2,12 çö yiz 2x8 

aa 8 g s& 

XeG yek zl 

ge ş 

Soru 3: 

mi -Z2 denklemi ile verilen doğrunun 


dorultman vektörü V dir. Buna göre, ||VJ| kaçtır? 


/ 
AG B3Y5 Ca Ds Ez2v13 
Soru 4: 
dıx> 1k dx teak 
z-3k z-5 4*bk 


parametrik denklemleri ile verilen doğrular birbiri- 
ne paralel olduğuna göre, a * b değeri kaçtır? 


5 V 7 
A) 1 B)2 c) 5 D)3 E) > 
Soru 5: 
x-1 y-2 243 Xt3 y-İ zt5 
Bg og *-y 3 k 


doğruları birbirine paralel olduğuna göre, p * k 
toplamı kaçtır? 


, 4 
A)-18  B-i2 CG-6 D7 Biz 
Soru 6: 
x46- “7 -245 le 2 -5-y, z-4 


doğruları arasındaki açının ölçüsü kaç derecedir? 


ge 
A) 30 B45 O(O6o D)75 Edo 


Wa 


Bir Noktanın Bir Doğruya Uzaklığı 


B noktasının d doğrusuna uzaklığını bulabilmek için, 
doğrunun üzerindeki bir A noktasından ve doğrult- 
man vektörü olan V den faydalanılır. 


sina Kl > hz |AB)|.sina, 
ABI 


Örnek 1: 


dı X.V2İZ z 5 
—İ 2 


doğrusu ile B(2, 8, 1) noktası arasındaki uzaklık 
kaç birimdir? 


Çözüm : 

Bu doğrunun denklemi, doğrunun üzerindeki A(0, 12, 5) 
noktasından ve V - (- 1, 2, 0) vektöründen yarar- 
lanılarak yazılmış. 

AB-(2-0,8-12,1-5) 

AB - (2,-4,—4) tür 

(AB| < V224(-4)7 4 (-4) - 6 birimdir. 


h — 6.sina dır. 
AB.V-2.C1) (4.24 (-4)0 


AB.V—-10 olur. 

AB .V - JABJ.JV|. cose 
AB.V-6.vV5.cosa--10 
cosu - - 2 tür. 


cos?a * sin?a - 1 olduğundan 
sina > EN tür. 
3 


h-6. > — 4 birim bulunur. 
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7) GELMEN 


Uzayda Düzlem Denklemi 


Ns(a,b, c) 


/E) 


A, yı, Z,) sabit noktasından geçen ve N vektörüne 
dik olan E düzlemi üzerinde değişken bir K(X, y, 2) 
noktası seçelim. 

AK - (X-x,.y-y,,2-2,) vektörüileN — (a,b,c) 
vektörü dik ya da dik durumlu olduğu için AK.N —0 
olur. Dolayısıyla K değişken noktasının geometrik yeri 
E düzleminin denklemidir. 


E:a.(X—Xx) *b.(Y—-y) tc.(2-2,) 0 


N > (a, b, o) vektörüne E düzleminin normal vek- 
törü (normali) denir. 


ge 


* 


Normal vektörleri paralel olan düzlemler para- 
leldir. 


* 


Normal vektörleri dik olan düzlerler birbirine diktir. 


* 


Kesişen iki düzlemin arasındaki açı, bu düzlem- 
lerin normal vektörlerinin arasındaki açıya eşittir. 


Örnek 1: 
P — (3,4, - 2) vektörüne dik olan ve orijinden ge- 
çen düzlemin denklemini yazınız. 


Çözüm : 

Düzlemde değişken bir A(x, y, z) noktası aldığımızda 
OÂ - (. y,z) olur. 

PLOAÂ olduğundan düzlemin denklemi 

3x -4y—-227-0 olur. 


WA 


Örnek 2: 

E,:3Xx-2y1k2-5 

E,:9x—ay-32-5 

düzlemleri paralel olduklarına göre, a * k toplamı 
kaçtır? 


Çözüm : 

E, düzleminin normal vektörü 
N,-(8.-2,k)dır. 

E, düzleminin normal vektörü 
N, -(9,-a,-3)tür. 


EVE, > NN, dir. 


Enik, 
9 -a -3 
>a-6, ——1 olur. 


aşk-5 bulunur 


Örnek 3: 

A(4,2,5), B(8,6, 1) noktaları veriliyor. 

Buna göre, A noktasından geçen ve normali AB 
olan düzlemin Oz eksenini kestiği noktanın ko- 
dunu bulunuz. 


Çözüm : 

AB - (3-4,6-2,1-5) 

AB-(-1,4,—4) tür. 

Düzlemin denklemi 

—1.(X—4) -4.(Y—2)-4.(2-—-5) -0 
—x14y—424 16-0 dır. 

Oz eksenini kestiği noktada x-0 ve y-Odır. 
Denklemde yerine yazılırsa 


—4z4 16-0 > 723-4 bulunur 


akan 


Örnek 4: 
E,:6X43y45z-İ 0 
E,:x-2y1tk21t4-0 


düzlemleri dik kesiştiğine göre, k kaçtır? 


Çözümt 


Düzlemlerin norgal vektörleri 


N,-(6,3,5) ve N,-(1,-2,k)dır. 
ELE, N,IN, dir. 

> N,.N, 20 

> 6.1 43.(2) t5k-0 


> k-0 bulunur. 


Örnek 5: 

A(2,1,-3) noktasından geçen ve 

x # 4y—2z 4 6 - 0 düzlemine paralel olan düz- 
lemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

Bu düzlemin normali ile buna paralel olan düzlemin 
normali aynı olmalıdır. Aradığımız düzlem 
x*4y-2z$*d—0 olsun. i 

A(2, 1, — 3) noktası bu düzlemin elemanı olacağından 
noktanın koordinatları denklemde yerine yazıldığında 
denklem doğrulanır ve d bulunur. 
2441-2.(43)*d-0 

124d-0—>xd-—-12 dir 

Düzlemin denklemi 

x * 4y—22—-12 0 bulunur. 


WA 


Soru 1: 


AÇ 3, 4, 1) noktasından geçen ve N- (3,2,-5) 
vektörüne dik olan düzlemin denklemi aşağıdaki- 


lerden hangisidir? 


A) 3x -2y-5241-0 
8 3Xx42y-5216-0 
C) -—3x-4y4216-0 
D) -3x4*4y1z211z0 
E) -3x -42y-52422-0 


Soru 2: 
3x - 5y—-z 4-8 -0 düzleminin normali Â 


x—-2y * 5z—1 - 0 düzleminin normali B dir 


Buna göre, A.B iç çarpımının sonucu aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


A -12 B) -8 Cc) 6 D) 9 E) 12 


Soru 3: 

K(4,1,—2) ve L(3,5, — 4) noktaları veriliyor. 

K noktasından geçen ve KL vektörüne dik olan 
düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 4x -y-22-4-0 
B) 4x *y-22741-0 
CO) x-4y4221-46-0 
ö) Xx—-4y4-274-4-0 
E) x*4y14224144-0 
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Soru 4: 
aXt-3y-4747-0 
4X*-by-z74$2-0 


düzlemleri birbirine paralel ise, a.b çarpımı kaç- 
tır? 


w 
E) 12 


A) 1 B) > oz D)3 


Bir Doğru ile Bir Düzlemin Birbirine Göre Konumu 


E düzleminin normal vektörü N , d doğrusunun 
doğrultman vektörü V olsun. 


E/d> NıV 


Eld> N/V 


E düzlemi ile d doğrusu arasındaki açı N ile V arasın- 
daki açının tümlerine eşittir. 


doğrusu ile 6x-3y *kz-4 7-0 düzlemi paralel 
olduğuna göre, k kaçtır? 


Çözüm : 

Doğrunun doğrultman vektörü 
V-(8,4,-2)dir. 

Düzlemin normal vektörü. 
N-(6,-3,k) dır. 

Düzlem ile doğru paralel olduğundan 
VIN olmalıdır. > V.N—odır. 
3.6 14.(-3) - (-2)k -0 ise 
k>3 bulunur. 


NA 


Örnek 2: 


3x * 5y—4z 4 1 - 0 düzlemiile 


uye. 
-6  k 


k*n toplamı kaçtır? 


22 doğrusu dik olduklarına göre, 


Çözüm : 

Düzlemin normal vektörü 

N - (3,5,—4) tür. 

Doğrunun doğrultman vektörü 
V-(6,k,n)dir. 

Düzlem ile doğru dik olduğundan 


V/N olmalıdır. 


LD > k-—-10 ven—8 olur 
—6 k n 


k-*-n--—2 bulunur. 


Örnek 3: 


Xx *y * vV6z - 5 düzlemi ile 


zu — v2 ,Z7 doğrusu arasındaki açı kaç 


derecedir? 


Çözüm : 
Doğrunun doğrultman vektörü 
V-(2,2,0)dır. 
Düzlemin normal vektörü 
N-(1,1,v6) dır. 
N.V> (NL.JVJ.cosa 
N.V 
INLIVİ 
12 #2) 
4444114146 


Göğe e. > d—60 olur. 
g8 2 


Ccosa — 


COSa — 


Doğru ile düzlem arasındaki açı 609 nin tümleri 
yani 309 dir. 


lana 


hamal 


a —1 doğrusu, ax-by422-3 
2 mii y g ji 


düzlemine paralel ise a kaçtır? 


A-2 Eğ Go Dı Be 


U 


x*6 y-2 z-İ 


—.— ——— doğrusu6x *by44z—-4-0 
a 3 2 
düzlemine dik ise a * b toplamı kaçtır? 
4 24 
A) 9 B) 12 G) 15 D) 18 E) 
Soru 3: 
—-3 
—2x-2y 7-4-0 düzlemi ile a 2, ys-4 
doğrusu arasındaki açının ölçüsü kaç derecedir? 
5 E) 90 

A) 30 B) 45 C) 60 D) 75 ) 


WA 


Bir Noktanın Bir Düzleme Uzaklığı 


Afk,n,m) 


(8 


E:axs*bysczsd-0 olmak üzere 
Afk, n, m) noktasının E düzlemine uzaklığı 


p < Jak #b.n # cm #dİ. pağıntısı ile bulunur. 


vVa?b?şe? 


(Düzlemde, noktanın doğruya uzaklık formülü gibidir.) 


Örnek 1: 


A(2, 0, 1) noktasının 

a)2x1-y-—221 10-0 

b) 3x—-6y * 22-1 - O düzlemlerine uzaklıklarını 
bulunuz. 


Çözüm : 
he (2240-2110) | J121 


VE 4124 Çe 9 


h — 4 birimdir. 


z A 14 
b) h < 82-604 25 LA ETA 


324(-6))42” 7 


h < 1 birimdir. 


Örnek 2: 

A(1,2, 3) noktasının 4x—2y * 4z *k - 0 doğru- 
suna uzaklığı 3 birim olduğuna göre, k nın negatif 
değeri kaçtır? 
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Çözüm : 
he İt -22 13 kl 
kl 
6 
(12 * kl - 18 
i21k-18—>k-6 
121k-5-18 > k--—30 


k nın negatif değeri — 30 dur. 


Paralel Düzlemler Arasındaki Uzaklık 
E,:axtbystoztd, 0 ile 

E,:axtbyicz* d, < 0 düzlemleri 
arasındaki uzaklık 
ld, — d.| 


va? ıb? şe? 


bağıntısı ile bulunur. 


(Her iki düzlemin de katsayıları eşit olmalıdır. ) 


Örnek 1: 

4x-3y 4-262 4-9-0 
—4x43y—2vV6245-0 

düzlemleri arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


Çözüm : 


Denklemlerin katsayıları eşit olması için 

4x—3y * 2vV6z 49-0 

4Xx-3y * 2/6z-5-0 yazılır. 

h 9-C5)| mi Kl 
v4? 4C3)24 (eve? 7 


hs2 birim bulunur. 


Wa 


Soru 1: 


A(1, 2, 0) noktasının 4x-3y * Miz-10-o 
düzlemine uzaklığı kaç birimdir? 


V 
A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


Soru 2: 


A(, 1, k) noktasının 6xX—3y 4 22-10 düzle- 
mine uzaklığı 2 birim olduğuna göre, k nın pozitif 
değeri kaçtır? 


v 
A) 1 B) 2 o)3 D) 4 E)5 
Soru 3: 
3X—4y—122 4 12-0 
—-3X *4y11224$14-0 


düzlemleri arasındaki uzaklık kaç birimdir? 


A)5 B) 4 c0)3 ğ) 2 Eyi 


Bir Doğru ile Bir Düzlemin Ortak Noktası 


Doğru denklemi parametrik olarak yazılır ve düzlem 
denkleminde x, y,z yerine yazılarak k orantı sabi- 


tinin değeri bulunur. Böylece kesişme noktası bulun- 
muş olur. 


Örnek 1: 


Kl ye4. 
5 5g —Zz1*2—k 


doğrusunun 2X4 5y—4z-5-0 düzlemiyle ke- 


sişme noktasını bulunuz. 


Çözüm : 

Doğrunun parametrik denklemi 
xs2k*ti 

ys 3k—-4 

z-k-2 şeklindedir. 

Düzlem denkleminde yerine yazılırsa 
2(2k * 1) * 5(3k—4)—4(k—2)-5-0 
denkleminin çözümünden k <1 bulunur. 
Doğru deniğleminde yerine 1 yazarsak, 
x-2111>3 

yz31-4--1' 

z7z-1-2-—-1 olur 

Kesişme noktası (3,—1,— 1) dir. 


> .y pa a-— doğrusu ile x-2y * 32—16-0 


düzleminin kesim noktasının koordinatları aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


A) (1,2,3) B) (5,6,-3) C) (4,3,-2) 


4 
E) (5,-6,3) 


D) (5,6, 1) 


Düzlem Demeti 

axtbysczt-d-0 ve 

ex *iytgz*h -0 düzlemlerinin arakesit doğ- 
rusundan geçen düzlem demeti 

ax * by 4 cz # klex $ fy $ gz * h) - O denklemiyle 
ifade edilir. 

Denklemdeki k reel sayısına istediğimiz değeri verip 
sorularda istenilen sonuca ulaşabiliriz. 


Örnek 1: 
(k—2)x*-(k*-2)yiıkz1-k-6-0 


düzlem demetinin kesişme (arakesit) doğrusun- 
dan geçen ve Xx * 5y * 3z $ 2 - 0 düzlemine 
paralel olan düzlemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

Katsayıları (1, 5, 3) olan denklemi bulmamız isteniyor. 
k > 3 yazıldığında verilen denklem 
x*-5ys-3z-3-0 olur. 


Bu denklem aradığımız düzlemin denklemidir. 


Örnek 2: 

2x -3y—5z—7 - 0 düzlemiile 

3x—y * 4z—2 - 0 düzleminin arakesit doğrusun- 
dan ve A(2, 1, 3) noktasından geçen düzlemin 
denklemini yazınız. 


Çözüm : 

İkinci denklemi bir k reel sayısıyla çarpıp topladığımızda, 

(2 * 3k)x * (3—k)y - (5 $ 4k)2—-7—2k -0 

denklemi elde edilir. 

A(2, 1, 3) noktası bu düzlemin elemanı olması için 
-2,y-1, z-3 yazıldığında denklem doğru- 

lanacaktır. Buradan k bulunur ve bulunan değer yeri- 

ne yazıldığında istenilen denklem elde edilir. 


(24 3k).2 4 (3—k)1 $ (5 $ 4k). 3—7—2k-0 
denkleminin çözümünde k - 1 bulunur. 

Yerine yazıldığında 

5x * 2y—-z—9 - 0 denklemi elde edilir. 

(Bu denklemin belirttiği düzlem, verilen iki düzlemin 


kesişme noktasından ve A(2, 1, 3) noktasından geçer.) 
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Soru 1: 
2X—y1327-4-0 ve x13y 17-1 -—0 
düzlemlerinin arakesitinden ve orijin noktasından 


geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 


A) 9x4 12y172-0 
B) 12x *13y48z-0 
CO) xX*2y437-5-0 
D) 3x-4y127-1-0 


4 
E) 6X1 11y4*-72-0 


Doğrusal Olmayan Üç Noktası Bilinen Düzlemin 
Denklemi 


Düzlem üzerindeki üç nokta 
AÇ, Ya: 2) , BO, Yo z>) , Ci, Yagı z.) olsun. 
Bu düzlem üzerinde dördüncü olarak değişken bir 


P(X y, 2) noktası alınır. 


AP - Kekyeyız-z) 
AB — 3 - Xp Ya - Ya 2-2) 


AĞ - Og - Xa Ya - Ya Z, - 2) olmak üzere 
v.  Yİg, 3984 
XX,  Ya-Yı 73-7, | <0 


XX Ya Yı 73-7 


determinantının açılımı bu düzlemin denklemidir. 


Ra 


Örnek 1: 


A(1,2,3), B(2,0, 1) ve orijinden geçen düzlemin 
denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

P(X, y, 2) noktası seçelim. 

Düzlem 0(0, O, 0) noktasından da geçtiği için bu 
noktayı da kullanmalıyız. 


oP- (yz) 
DA -(1,2,3) 
OB - (2,0, 1) 


Düzlemin denklemi 


Xx y ya 
1 2 3) -0 
2 1 


X(2.1 - 3.0) —y(1.1 —3.2) 4 z(1.0—2.2) 0 
> 2Xx15y-42-0dır. 


Örnek 2: 


AÇ1, 0,5), B(4, 1,0) ve C(0,0, 8) noktalarından 
geçen düzlemin denklemini bulunuz. 


Çözüm : 

P(X, y, 2) noktası seçelim. 

Düzlem C(0, 0, 8) noktasından geçtiği için bu nok- 
tayı da kullanmalıyız. 


CP — (& y, 2-8) 
CA -ÇI,0,-3) 
CB — (4,1, -8) 


Düzlemin denklemi 


X y z—8 
—1 0) —3 | «0 
4 1 —8 


x.(0 — (<3) — y.(8 — (-12)) $ (2—8).(C1)—0) -0 
> 3Xx—-20y-2-1-8-—0dır. 


İki Vektörün Vektörel Çarpımı 


AAxB 


wi 


A 
y4 
, 
x İki vektörün vektörel çarpımı, bu iki vektörün İki- 
sine birden dik olan bir vektördür. 
Vektörel çarpım işlemi aşağıdaki gibidir. 


Â- (, Yp2,) ve B- (gı Ya: Za) olmak Üzere 


Örnek 1: 


U-(2,6,1) veV - (-1,2, 0) vektörlerinin vek- 


törel çarpımını bulunuz. 


NN ©» | 
w 
o — GP! 


ÜxV-E,.(0-2)-€,.(0—(-1) * e,.(4-(-6) 
ÜxV--2e,-e, t 10e, 


ÜxV-—Ç2,-1, 10) 


MA 


Soru 1: 
A(1,2,1), B(8,3,4) ve C(4,2,3) noktalarından 
geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangi- 


sidir? 


A) 2x-12y4 72-10 
8) 2x * 5y—3z—9-0 
C) 2x-2y432-5-0 
D) 3x—4y42—-1-0 

E) 2x-5y 1432-90 


Soru 2: 
A-(3,0,1), B (0, -2, 5) vektörlerinin vek- 
törel çarpımından elde edilen vektör aşağıdakiler- 


den hangisidir? 


V 


A) (1,10,-6) B)(1,0,-2) o 0)(2, 15,6) 


D) (2,-4,7) E) (8,-7,1) 


Soru 3: 


Analitik uzayda, A(1, O, 2), B(0, 2, 0) ve C(0, 1, 3) 
noktalarından geçen düzleme dik ve A noktasın- 


dan geçen doğrunun denklemi aşağıdakilerden 


hangisidir? 
Vx-i y yi 
—ş———şğ—7- B -2—4,X-3 
A 7-5 -2-2 ) 5 
O) x 4 21-2 2-7 DE 224 
ei 2. 4 
E) X-—1 -z7-2, yz3 
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TEST - 1 


A(3, — 4, 12) noktasının orijine uzaklığı kaç bi- 


rimdir? 


A)10 B)13 C)15 D)18 E)20 


A(2, 5, 4) ve B(-2, 8, 0) noktaları veriliyor. 


JABI doğru parçasının ortasındaki C noktası- 
nın koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (0,1,2) B) (0,4, 2) 0) (4,4,2) 


D) <2,4,2) E) (0,3, 0) 


K(2, 1, 0) ve L(3,—2, 2) noktaları veriliyor. 


“ KL vektörünün koordinatları aşağıdakilerden 


hangisidir? 
A) <1,2,-2) B) (1,2,2) C) (1,-3,2) 


D) (1,2,-2) E) (2,1,—2) 


P-3e,-2e, * 5e, şeklinde verilen P vek- 
törünün eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (8,2,5) B) -3,2,5) GC) (3,-2,5) 


D) (1,2,-2) E) (8,5,2) 


WA 


A-(3,4,9) ve B- (6, 8, k) vektörleri veriliyor. 
A // B olduğuna göre, k değeri kaçtır? 


A)2 B)3 Co) 4 D)8 E) 16 


K-(1,12,3) ve L (3,—1, m) vektörleri verili- 
yor. 


K LL olduğuna göre, m değeri kaçtır? 


A) 1 B)2 Cc) 3 D) 4 E) 5 


P- (8, 9, 12) vektörünün uzunluğu kaç bi- 
rimdir? 


A)17 B)18 C)19 D20 E21 


A-(2,3,-5) ve B—(-2,4, 3) vektörleri verili- 
yor. 


A.B işleminin sonucu kaçtır? 


A)-15 B)-7 CG)12 D)15 E21 
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TEST - 1 
9. Denklemi 2X1*y-z2139—0 ve 13. 
8x * 4y-4z 412-0 olan iki düzlem arasın- 
daki uzaklık kaç birimdir? 
A)6V& B)7V6 C)8vV6 D)sV6 E) 106 
10. ara 5 2 , yz 6 doğrusunun üzerindeki 
bir nokta P(a, b, c) olmak üzere, atbstc 
toplamı kaçtır? 
Aj-3 B) 0 C) 1 D) 3 E)5 > 
11. Denklemi x*y-z-2V3vex1y-z-8/3 
olan düzlemler arasına yerleştirilebilecek en 8 
büyük kürenin hacmi kaçtır? 
A)36n .B)24n C)18n D)14n E)12n 
3 i 2 2 2 , 15. 
12. Ritedenklemi X *2)“4y“4(2-3)“-29 
olan küreye, küre üzerindeki (2, —3, 1) nokta- | 
sında teğet olan düzlemin denklemi aşağı- | 
dakilerden hangisidir? 
A) 2x-3y 42-11 -0 
B) 4x12y-245-0 
C) x*3y1-2745-0 
D) 3x-4y4274 17-0 
E) 4x-3y-22-15-0 
© e ww e ek A SR SE 


R te verilen 


d . X-İ yt38 z-6 
1 a -3 4 
KB. BEY 
d, :—5 g 2” 3 
doğruları birbirine dik olduğuna göre, a de- 
ğeri kaçtır? 
A) 6 B)8 Cc) 9 


D)10  E12 


Merkezi M(- 1, 4, 3) noktası olan ve xOz 


düzlemine teğet olan kürenin denklemi aşa- 


ğıdakilerden hangisidir? 


A) XX 4y74224x-4y-327—-10-0 
B) XX 4*y?4z22-2x18y4324 16-0 
CO) XxX 4y2427212x-8y3162-10-0 
D) XX 4*y? 42231 2x-8y-624 10-0 
E) XxX 4y”4274x-4y-321 10-0 


A(P2,1,4) 
PeEE 
E:3Xx4*4y-102z-0 


AÇ, 1,4) 


LE) 


Uzayda verilen A noktasının E düzlemi üze- 
rindeki bir P noktasına olan en kısa mesafesi 
kaç birimdir? 


A) 4 B) 25 


TEST - 2 


A(8, 6, - 1) noktası ile B(1, a, 5) noktasının 
arasındaki uzaklık 7 birim olduğuna göre, a 
nın alabileceği değerlerin çarpımı kaçtır? 

A) 11 B) 20 E) 35 


024 D27 


u-(-2,k,4) ve v-(1,6,3) vektörleri verili- 


yor. 
u | V olduğuna göre, k nın değeri kaçtır? 


B) - 2 G) - 2 Ba. “e 


A) -1 5 


(OABC, HDEF) dikdörtgenler prizması 
/IPE| -2JDP|, A(8,0,0) 
C(0,6,0), H(0,0,4) 


Yukarıdaki verilere göre, OP vektörünün 
koordinatları aşağıdakilerden hangisidir? 
C) (3,3, 4) 


A)(2,3,4) B) (3,2, 4) 


D) (3,3,3) E) (2.2.3) 


WA 


Merkezi (0, 3, O) ve xOz düzlemine teğet olan 
küre (k, 2, k) noktasından geçmektedir. 


Buna göre, k nın alabileceği değerlerin çar- 


pımı kaçtır? 
A-6 B-4 ©-2 Do EB2 
2 5 dal 5 l ,z-3 denklemi ile verilen 


doğrunun doğrultman vektörü aşağıdakiler- 


den hangisidir? 


A) C4,1,-3) B)(<4,1,3) 6) (8,6, 0) 


D) (3,6,3) E) (3,6,-3) 


Merkezi (3, 2, — 1) olan ve P(5, 4, — 3) nokta- 
sından geçen kürenin denklemi aşağıdakiler- 
den hangisidir? 


A) X—3)2 4 (y—-2)2 4 (2-1) 12 
B) 4-32 4(y-224(241)7 -9 
O) «-321y-2) 2402410) 12 
Dry 1(2-1)7 12 
EE «4324127 4(241)7 12 
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TEST -2 


A(i, 2 , 7) noktasından geçen ve doğrultman 
vektörü v — (3,-2, 4) olan doğrunun denkle- 
mi aşağıdakilerden hangisidir? 


Rİ te denklemleri 
.Xt4 y-i z1t4 
ikig “mia 


Ki 
2" k 3 


d 


d 


-zZ. 
-4 


olan doğruların birbirine dik durumlu olması 


için k kaç olmalıdır? 


A)-2  B)-1 00 Di E)2 


P(-3, 0, 2) noktasından geçen ve 


XAYAR ED doğrusuna dik olan 


düzlemin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) 4x-3y4z2z1 10-0 
B) -3x-22110-0 

C) 4x-3y4Z71t12-0 
D) 2x-3y45245-0 
E) 4X13y-2110-0 


10. 


11. 


WA 


12. 


4 3 
kx t (k—i)y * 3z * 8 - 0 düzlemine para- 
lel olduğuna göre, k değeri kaçtır? 


LEY. 2>> doğrusu 


5 3 
A-> B-> 9-2 DS gi 


Xx-2 yti 2-5... 
eTR doğrusu 


x #2y t 3z-1 — 0 düzlemine dik olduğuna 
göre, k değeri kaçtır? 
A)4 B) 6 c)8 


D)1i2  E)16 


P(3,-2, 1) vektörüne dik olan ve A(4, 1, 2) 
noktasından geçen düzlemin denklemi aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


A) 3x-2y1243-0 
B) 3x1 2y-2-1-—0 
C) 3x—-2y 7-12 -0 
D) —38x42y422-3-—0 
E) x1t3y-22-1 -0 


st OOSA im üm ize 


TEST -3 


3. 


XY E. denklemi ile verilen doğ- 


runun doğruliman vektörü aşağıdakilerden 


hangisidir? 
AD-(<-2,3,-1) B)D-(2,3,-1) 
GE 3,1) DD-(1,-1,0) 


END (3,-1,2) 
, 


Doğrultman vektörü D-(1,2,3) olan ve 
P(-1, 0, 2) noktasından geçen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


P - (1,2,—3) vektörüne paralel olan ve X 
eksenini apsisi 3 olan noktada kesen doğru- 
nun denklemi aşağıdakilerden hangisidir? 


WI 


6. 


x—-İ yt2 z-i ” B-(a 9. 
> doğrusu P -(4,—2,-1) 


vektörüne dik olduğuna göre, m değeri kaç- 


tır? 
A)-2 B) -1 C)0 D)1 E)2 
X*8 Y.Z 2 doğrusuileK-(6,2,n) 


3  —İ 2 
vektörü paralel olduğuna göre, n değeri kaç- 


tır? 


A)-4 B-2 G2 Da E8 


P -(2,1,-—3) vektörü 4x 4ky-6z1 15-0 


düzlemine dik olduğuna göre, k değeri 
kaçtır? 
A) 1 B)2 o)3 D)4 E)5 


3x * 4y-22 * 8 - 0 düzleminin normal vek- 
törü aşağıdakilerden hangisidir? 


AN-(3,2,-1) BN-(3,4,2) 
ON-(3,4,-2) DİN - (6,8, 4) 
NN-(4,3,-2) 


GEOMETRİ - Uzayda Vektör 


) 


TEST - 3 


10. 


11. 


Merkezi (3, —2, 4) ve yarıçapı 5 birim olan 
kürenin denklemi aşağıdakilerden hangisi- 
dir? 


A) X-32 4 (Yy 2)2 4 (2-4)? - 16 
B x43)24(Y 12) 4 (2-4) 16 
O «-324(y42)2 4 (2-4) - 25 
DD x432 4 Yy 4274 (2442-25 
E «524-224 (244)2-36 


—4x -ky-2z *n - 0 düzlemiile 

3x * 2y - m - 0 düzlemi birbirine dik 
olduğuna göre k değeri kaçtır? 

A) 1 B)2 c)3 


D) 4 E) 6 


2x * 6y—8z2 4 15 « 0 denklemi ile verilen 
düzlem —-x—3y * kz— 18 - 0 denklemiile ve- 
rilen düzleme paralel olduğuna göre, k değeri 
kaçtır? 
A)1 


B) 2 E)5 


Yy. 
3 2 1 
doğrusuna dik olan ve P(1, O, 2) noktasından 
geçen düzlemin denklemi aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) 3x1t2y12-5-0 
B) 3x # 2y—22—-5-0 
C) xt3y142—-2-0 
D) 3x-2y-245-0 
E 3x*2y*1Z715-0 


WI 


-y#2,7-3 
5 6 


doğrusu üzerinde K (4, m, n) noktası veriliyor. 


12. 


x—1 
3 


K noktası aşağıdakilerden hangisidir? 


A) (4,9,3) B) (4,6,3) ©) (4,3,6) 


D) (4,3,3) E) (4,3,9) 


13. 2x-—y $* z - 12 — 0 düzlemine dik olan ve 
P(1, 2, — 2) noktasından geçen doğrunun denk- 
lemi aşağıdakilerden hangisidir? 


A) x-İ,yt2 7-2 B) Xti.yr2. 2-2 
2 —i 1 2 li 


14. 3x—4y - 5z— 14 - 0 denklemi ile verilen düz- 
lem üzerinde bir P(2, 3, z) noktası veriliyor. 


Buna göre, z değeri kaçtır? 


A)1 B) 2 Cc) 3 D) 4 


15. 3x—-2y—z-m-—0 düzlemi, 
x-3 y-2 


K z-1İ 
—1 k © -5 
ğuna göre, k değeri kaçtır? 


doğrusuna paralel oldu- 


A) 6 B) 5 c)4 D)3 E)1 


ge ae MA ME ise akp ŞE 


Geometrik Yer 


# Aynı özellikleri taşıyan noktaların oluşturduğu kü- 
meye, bu noktaların geometrik yeri denir. 


# re İR* olmak üzere, düzlemde (IRZ de) sabit bir 
O noktasından r birim uzaklıkta bulunan nokta- 
ların geometrik yeri, O merkezli r yarıçaplı çem- 
berdir. 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde A(2, 1) noktasına 3 birim uzaklık- 
taki noktaların geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 
AÇ, 1) Bu özelliği sağlayan 
3 nokta (x, y) olsun. iki 
nokta arasındaki uzaklık 
(© y) formülünden 


«-22 *y-1)7 —9olur. 


Merkezi A(2, 1) ve yarıçapı 3 birim olan çemberdir. 


Örnek 2: İ 
Düzlemde bir d doğrusuna 4 cm uzaklıkta bir A nok- 
tası veriliyor. 


A noktasından 5 cm uzaklıktaki noktalar kümesi d 
doğrusunu B ve C noktalarında kestiğine göre 
(BC kaç cm dir? 


WA 


A noktasında 5 cm uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri A merkezli 5 cm yarıçaplı çemberdir. A noktasın- 
dan d doğrusuna dikme çizildiğinde AHC dik 
üçgeninde pisagor bağıntısı kullanılırsa |CHJ <>3cm 
(3-4-5 üçgeni) olur. 

Merkezden kirişe çizilen dikme kirişi ortalayacağın- 
dan |BH| —« 3 cm dir. Dolayısıyla (BC| <> 6 cm 
bulunur. 


Örnek 3: 


Düzlemde yarıçapı 5 cm olan bir çembere teğet 
olan 2 cm yarıçaplı çemberlerin merkezlerin 
geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 


3 cm yarıçaplı 


7 cm yarıçaplı 
çember 


Yukarıdaki şekildeki gibi O merkezli çembere 2 cm 
yarıçaplı çemberler hem içten hem dıştan teğet ola- 
caktır. 

Buradan O merkezli 5 cm yarıçaplı çembere teğet 
olan 2 cm yarıçaplı çemberlerin merkezlerinin 


geometrik yeri O merkezli 7 cm ve 3 cm yarıçaplı iki 
çember olur. 


) GEOMETRİ - Geomeirik Yer ve Çizimler 


Soru 1: 


Düzlemde |AB| — 7 cm olacak şekilde A ve B nokta- he 


ları alınıyor. 


A noktasından 5 cm, B noktasından 6 cm uzaklık- 
taki noktaların geometrik yeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


V. 
A) Bir nokta B) İki nokta C) Çember 


D) 3 E) Üç nokta 


Soru 2: 


Düzlemde yarıçapı 5 cm olan bir çemberin 4 cm 
uzunluğundaki kirişlerinin orta noktalarının 
geometrik yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


> Yarıçapı 2 cm olan çember 
B) Yarıçapı 1 cm olan çember 
C) İki nokta 

D) Bir nokta 

E) Kirişe dik olan doğru 


Soru 3: 

Düzlemde bir A noktasına uzaklığı 5 cm den 
küçük, 3 cm den büyük olan noktaların sınırladığı 
bölgenin alanı kaç cm? dir? 


A 
B) 16nx 


A) 257 O12rn Dor  E6r 


O, çemberin merkezi 
(ATJ çembere T nok- 
tasında teğet 


JOT| — |AT| <3 cm 


Yukarıdaki şekilde T noktası çember üzerinde 
değiştikçe teğetlik bozulmamak şartıyla A nokta- 
larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangisi 
olur? 


A) O merkezli 3 cm yarıçaplı çember 

> T merkezli 3 cm yarıçaplı çember 

C) O merkezli 3v2 cm yarıçaplı çember 

D) T merkezli 3v2 cm yarıçaplı yarım çember yayı 
E) T merkezli 3v2 cm yarıçaplı çember 


x Düzlemde sabit A ve B noktalarına eşit uzaklıkta 
bulunan noktaların geometrik yeri, (AB) doğru 


parçasının orta dikme doğrusudur. 


Ad 
ie d, orta dikme 
ö aş doğrusu 
en 
v 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde A(2, 2) ve B(4, 0) noktalarına eşit 
uzaklıktaki noktaların geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 


A(2,2) GA) | B(4,6) 


A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların 


geometrik yeri d doğrusudur. 


(ABJ L.d olduğundan eğimler çarpımı — 1 dir. 


MagMg > - 1(mg:d doğrusunun eğimi) 
6-2 2 kini EA 
4-5 .Mg> i isem, g olur. 


Buradan d doğrusunun eğimi 5 dir ve A ve B nok- 


talarının orta noktası olan (3, 4) ten geçer. 


Doğrunun denklemi, 
2y * x - 11 olarak bulunur. 


WA 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(BG| < 10cm 


B 10 GC 


Yukarıdaki şekilde, A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki 
noktaların kümesi (BCJ kenarını D noktasında; A ve C 
noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların kümesi (BC| 
kenarını E noktasından kesiyor. 


Buna göre, Çevre(ADE) kaç cm dir? 


Çözüm: 


10-(X4y) 


A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktaların kümesi 
DE doğrusu, A ve C noktalarına eşit uzaklıktaki nok- 
taların kümesi de GF doğrusudur. 


İkizkenar üçgen özelliğinden 

JAD| — (BD| xXx ve 

|AG| < |GC| —y olsun. 

IDG| -10-(X* Yy) 

Buna göre, Çevre(ADG) xx *y t 10 — xt-y) 


- 10cm bulunur. 
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Soru 1: 
Analitik düzlemde A(-1, 3) ve B(5, 1) noktalarına -- 
eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yeri aşağı- 


dakilerden hangisidir? 


/ 

A)ys3x-4 B)ys3x $* 16 
CO)ys2x*8 D)y > 2x-8 
E)ys3x-17 

Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
IBCc| 7cm 
10 JAB| - 10cm 
B 7 Cc 


Yukarıdaki şekilde A ve C noktalarına eşit uzaklık- 
taki noktaların geometrik yeri |JABJ yi D noktasın- 
da kestiğine göre Çevre(BCD) kaç cm dir? 


DA 
A)8 B) 9 GC) 13 D) 17 E) 24 
Soru 3: 
g——— 0 —0 - 
Yi 3 © TE A, K, B doğrusal 
JAK| <3 cm 
IKB| < 1cm 


Yukarıdaki şekilde A ve B noktalarına eşit uzaklık- 
taki noktaların kümesi ile Kden 2 cm uzaklıkta 
bulunan noktalar kümesinin kesişimi olan nokta- 
lardan birinin B noktasına uzaklığı kaç cm dir? 


A)2 İY c)3 D) 4 E) 2v5 


MA 


U 


*x Düzlemde bir doğruya eşit uzaklıkta bulunan nok- 
talarının geometrik yeri, bu doğruya eşit uzaklıkta 
çizilen bir çift paralel doğrudur. 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde 3x * 4y-1 - 0 doğrusuna2cm 
uzaklıktaki noktaların geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 
“ > d,:3X1*4y1t0,-0 
v 
3x4-4y—10 
2 
B d, :3Xt4y4C,-0 


3x * 4y—1 - 0 doğrusuna 2 cm uzaklıktaki nokta- 
ların geometrik yeri bu doğruya paralel olan d, ved, 
doğrularıdır. Dolayısıyla doğruların eğimleri eşit olur. 
İki doğru arasındaki uzaklık formülünden 
e 
|c * 1) 10 
c4-1-10 veyacst1-—-—10 

co, 9 c, <-İİ olur. 
Buradan doğruların denklemleri 


3x-4y19-0 ve 


3x * 4y— 11 < 0 bulunur. 


Örnek 2: 
A ABC bir üçgen 
(Bc| 8cm 
Alan(ABC) — 20 cm? 
B 8 G 


ğ 
Yukarıdaki şekilde Alan(ABC) sabit kalmak şartıyla 
A noktalarının georretrik yerini bulunuz. 


Alan(ABC) nin değiş- 
memesi için yüksek- 


liği değişmemesi ge- 
rekir. Bundan dolayı 


A noktalarının geo- 
yeri o BC 
doğrusuna 5 cm 


metrik 


uzaklıktaki d, ve d, 
doğrularıdır. 


Örnek 3: 


Düzlemde iki köşesi bir d doğrusu üzerinde olan 


alanları eşit eşkenar üçgenlerin üçüncü köşeleri- 
nin geometrik yerini bulunuz. 


Çözüm: 


Eşkenar üçgenin iki köşesi d doğrusu üzerinde ve 
üçüncü köşesi K noktası olsun. K noktalarının 
geometrik yeri d doğrusuna paralel d, ve d, doğru- 
larıdır. 


WA 


Soru 1: 


Düzlemde verilen bir d doğrusuna teğet ve 
yarıçapları 2 cm olan çemberlerin merkezlerinin 
geometrik yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) d doğrusuna paralel bir doğru 

B) d doğrusuna dik bir doğru 

C) d doğrusuna 4 cm uzaklıkta paralel iki doğru 
8) d doğrusuna 2 cm uzaklıkta paralel iki doğru 


E) d doğrusuna dik iki doğru 


Soru 2: 


Düzlemde bir d doğrusu ve üzerinde bir A noktası 
veriliyor. 


d doğrusundan 2 cm ve A noktasından 3 cm uza- 


klıktaki noktaların geometrik yeri aşağıdakilerden - 


hangisidir? 
A) Bir nokta B) İki nokta C) Kare 
Ci 
D) Çember E) Dört nokta 
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* Düzlemde paralel iki doğruya eşit uzaklıkta bulunan 


noktaların geometrik yeri, bu iki doğruya paralel ve, . 


eşit uzaklıkta bulunan bir doğrudur. 


AHİ > (ABİ 


Örnek 1: 


Analitik düzlemde 2X4 y—5-—0 ve 2x4*y-13 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yerinin denklemini bulunuz. 


Çözüm: 
A 
> 2Xx4y-5-0 
pi > Dx*y-ks0 
> 2X4y-13-0 


Doğruların eğimleri birbirine eşit olduğundan doğru- 
lar paraleldir. 

Yukarıdaki bilgi gereği bu iki doğruya eşit uzaklıktaki 
noktaların geometrik yerine 2x * y 4 k — O denirse 


paralel doğrular arasındaki uzaklık formülünden 


k- 9 4C13) 


y 


Burİki doğruya eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri olan doğrunun denklemi 2X -y—9 -0 bulunur. 


-—9olur. 


WA 


Soru 1: 


Düzlemde, aralarındaki mesafe 4 cm olan iki para- 
lel doğruya aynı anda teğet olan çemberlerin 
merkezlerinin geometrik yeri aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) Doğrulara 2 cm uzaklıkta bir nokta 
8 Doğrulara 2 cm uzaklıkta bir doğru 
C) İki nokta 

D) Doğrulara dik bir doğru 


E) Doğrulara 6 cm uzaklıkta bir doğru 


Soru 2: 


Düzlemde, alanı 64 birimkare olan karalerin iki 
kenarı, paralel iki doğru üzerindedir. 


Buna göre, karalerin ağırlık merkezinin geometrik 
yeri aşağıdakilerden hangisidir? i 


A) Doğrulara 8 cm uzaklıkta iki doğru 
B) Doğrulara 8 cm uzaklıkta bir doğru 
ğ Doğrulara 4 cm uzaklıkta bir doğru 
D) Doğrulara 4 cm uzaklıkta iki doğru 


E) Doğrulara 4 cm uzaklıkta üç doğru 


* Düzlemde kesişen iki doğruya eşit uzaklıkta bulu- 
nan noktaların geometrik yeri, bu iki doğrunun oluş- 
turduğu açıların açıortaylarıdır. 


Bu açlortay doğru- 
ları dik kesişirler 


Örnek 1: 


JAB| - 2JAG| 
(BC| <>9cm 


Yukarıdaki şekilde AB ve AC doğrularına eşit uzak- 
lıkta bulunan noktalar kümesinin BC doğrusunu 
kestiği noktalar D ve E ise |ED| kaç cm dir? 


Çözüm: 


AB ve AC kenarlarına eşit uzaklıktaki nokiaların 
geometrik yeri AD ve AE doğrularıdır. ABC üçgeninde 
iç açıortay teoreminden |CD| — a ise (BD| > 2adır. 
3a-9—>a-3cmbulunur. 


Dış açıortay teoreminden 


|(CE|  J|AC| 
(BEJ © JABİ 
Te - > ise |CE| <-9cmolur. 


Buradan |ED| - 12 cm bulunur. 
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Soru 1: 


Analitik düzlemde 7x * 2y <3 ve 2X-7y -5 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geometrik 
yeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) 9x - 5y-8-0 
9x 45y18-0 


B) 5x—-9y 2-0 
9x -5y-2-0 


Z 
O) 9x-5y-8-0 
5x4 9y4-2-0 


D)7x -y-1-0 
Xx-7y41z0 


E)5x4-9y-2-0 
9x—-5y-2-0 


Soru 2: 


Düzlemde kesişen d, ved, doğrularına teğet olan 
çemberlerin merkezlerin geometrik yeri aşağıda- 
kilerden hangisidir? 


A) İki nokta 
B) Dört nokta 
C) Doğru parçası 


D) Verilen d, ved, doğrularının açıortay doğruları 


E) Paralel iki doğru 


Yukarıdaki dik koordinat sisteminde Oy ekseni ve AB 
doğrusuna eşit uzaklıktaki noktaların geometrik yeri, 
Ox eksenini C ve D noktalarında kesen iki doğrudur. 


Buna göre, |CD| kaç birimdir? 


Z 
A) 15 B) 12 G) 10 D)9 E)8 
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Yer ve Çizimler 


ir 
0g 


* Düzlemde bir (AB) doğru parçasını gören sabit 


açıların köşe noktalarının geometrik yeri, (AB) . 


doğru parçasını kiriş kabu eden bir çift çember 
gi Pan 
yayıdır. (ALB ve AKB) 


# o 909 ise (ABİ yi çap kabul eden çember olur. 
K 


Örnek 1: 


Düzlemde bir |ABJ doğru parçasını 90 altında 
gören noktalar kümesi ile A ve B noktalarına eşit 
uzaklıktaki noktaların kümesinin kesişimi kaç ele- 
manlıdır? 


Çözüm: 

i (ABI yi 90“ altında gö- 
ren noktaların kümesi 

 çemberdir. A ve B nok- 
talarına eşit uzaklıktaki 
noktaların kümesi ise 


orta dikme doğrusu, 
yani KL doğrusudur. 


Bundan dolayı kesişim K ve L noktalarıdır, iki eleman- 
lıdır. 
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A (BC| — 10cm 


B 10 Cc 


Yukarıdaki şekilde |AB |? 4 |AC|? — |BCJ? şartını 
sağlayan noktaların sınıladığı bölgenin alanı kaç 
cm? dir? 


4 
A) 25n B) 50 C) 75n D) gör E) 100x 
Soru 2: 
A ABC bir üçgen 
. m(BAĞ) — 30* 
IBC| >2cm 
B 2 “6 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) nin en büyük 
değeri kaç cm? dir? 
B) V3 Co) v3 11 


p2f-1 


Temel Çizimler 


1. Verilen bir doğru parçasının orta dikmesinin 
çizilmesi 


Ve < r olacak şekilde 


A ve B merkezli r yarıçaplı öz- 
deş çemberlerin kesim nokta- 
lari C ve D olsun. ADBC eşke- 
nar dörtgen oluduğundan 
(CD 1 (ABI ve |AO0|J — |0B| 
olur. 


2. Verilen bir açının açıortayının çizilmesi 


B merkezli R yarıçaplı 
çember yayı verilen 
açının kollarını A ve G 
noktalarında kesiyor. 
D noktası A ve C mer- 
3 kezli r yarıçaplı özdeş 
e çemberlerin 
noktasıdır. 
ABCD deltoid olduğundan (BD, ABE açısının açıorta- 
yı olur. 


kesim 


3. Verilen bir doğruya, üzerindeki bir K noktasın- 
dan dik doğru çizmek 


d doğrusu üzerinde verilen K noktasına eşit uzaklıkta 
A ve B noktaları işaretlenir. 

JKAJ — |KBJ olur. 

A ve B merkezli r yarıçaplı özdeş çemberler çizilirse 
CAB ikizkenar üçgen olur. 

(CKI kenarortay aynı zamanda yükseklik olur. 

> KC LAB olur. 
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4. Verilen bir doğruya, üzerinde olmayan K nok- 
tasından dik doğru çizilmesi 


K merkezli r yarıçaplı çember d doğrusunu A ve B 
noktalarında kessin. 


A ve B merkezli R yarıçaplı çemberlerin kesişme nok- 
tası C ve D olsun. 


ADBC eşkenar dörtgen olduğundan KC 1 AB olur. 


5. Verilen bir doğruya, verilen uzaklıkta bulunan 
noktaların geometrik yerinin çizilmesi 


d doğrusuna üÜzerin- 


< >d, 

deki K noktasından, d 

doğrusuna dik olan 
< —>d 

doğru çizilir. 

JAK| — (KB) olacak 
ha > d; 


şekilde A ve B nokta- 
larından AB doğrusu- 
nadikd,ved, doğru- 
ları çizilir. 


6. Verilen bir doğru parçasının birbirine eşn par- 
çaya bölünmesi 


Sırasıyla (AK üzerinde 
A,A,..A,, 
merkezli r yarıçaplı 
çember yayları çizilir. 
(A,BI çizilir. A, A, 
.. Ve A, den geçen ve 
B /A,Bİ ye paralel doğ- 
ru parçaları çizilir. 
Bu paralel doğru parçaları (AB) yi n parçaya bölmüş 
olur. JAK| < |KL| —... < |MBj dir 


Temel açı olarak 60”, 90” ve 36 lik açılar çizilebilir. 
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Örnek 1: 


Pergel ve cetvel yardımıyla 30", 45", 60", 70”, 72 
açılarından hangisi çizilemez? e 


Çözüm: 
o 60" temel açı olduğundan pergel ve cetvel ile çizilir. 
Verilen bir açının yarısı çizilebileceğinden 30 çizilir. 


© 90" temel açı olduğundan pergel ve cetvel ile çizilir. 
Verilen bir açının açıortayı çizilebileceğinden 459 
çizilebilir. 

e 36” pergel ve cetvel yardımıyla çizilebileceğinden 
72 çizilebilir. 


e 70" pergel ve cetvel yardımıyla çizilemez. 


Örnek 2: 
36" nin pergel ve cetvel yardımıyla çizilebildiğini 


gösteriniz. 
Çözüm: 
Yandaki taslak üçgeni 


çizelim ve |AC| - 2 cm 
olsun. 


ABD — CBA olduğundan, benzerlik bağıntısı yazılırsa, 


X* o 2-X 


2 o x 


xX 4 2x-4 - 0 denklemi çözülürse 

xs (W5-1) cm bulunur. Demek ki kenar uzunlukları 

G5 - 1) cm, W5 - 1) cm ve 2 cm olan ADC üçgeni 

36”, 369 ve 180' lik açılara sahiptir. 

i Önce, |BC| - 2cm 
olan bir doğru parçası 

g alını. JAB| > 1 cm 
olacak şekilde (BC ye 


B noktasında dik olan 
(ABI çizilir. 


JAD| — 1 cm olacak şekilde D noktası alınırsa V5 — 1 cm 
uzunluğu elde edilmiş olur. Pergel |CD| kadar açılıp DE 
yayı çizilir. Pergel 2 cm açılıp D merkezli yay çizilirse 
CDE üçgeni çizilmiş olur. (Açıları; 369, 369, 1089 dır.) 


JALE 


Soru 1: 


Aşağıdaki şekillerden hangisi sadece pergel ve 
cetvel yardımıyla cizilemez? 


Soru 2: 


Aşağıdakilerden hangisi sadece pergel ve ceivel 
yardımıyla yapılamaz? 


4 

A) Verilen bir açıyı üç eşit parçaya bölmek 

B) Verilen bir doğruya üzerindeki bir nokiada dik 
doğru çizmek, 


GC) Verilen bir doğru parçasının orta dikme doğrusu- 
nu çizmek, 


D) Verilen bir doğru parçasının 90" altında gören nok- 
taların geomeirik yerini çizmek, 


E) Verilen bir doğru parçasını 7 eş parçaya bölmek. 


Soru 3: 
Aşağıdaki verilen açı veya uzunluklardan hangisi 
sadece pergel ve ceivel yardımıyla çizilemez? 


A) 22,59 lik açı 

7 N 
B) 3 cm doğru parçası 
C) V5 cm doğru parçası 


Z 
D) 409 lik açı 


E) 105* lik açı 


Üçgen Çizimleri 

# A,B, C açıları ilea, b, c kenar uzunluklarından Üç 
elemanı (en az bir tanesi uzunluk olmak üzere) ve- 
rilen üçgenler cetvel ve pergel yardımıyla çizilebilir. 


1. Bir kenarı ve iki açısının ölçüleri verilen üçgenin 


çizimi g 


ENA/D A 

a © ZN 
————1 
B a Cc B a Gc B a G 


(BC| a çizilir. B noktasından m(B) -aw kadaralı- 
nıp TBD çizilir. C köşesinden m(6) - 9 kadar alınıp 
ICE çizilir. (CE ve (BD nin kesim noktası A olur. 


Cetvel ve pergel yardımıyla çizilemeyen açı bilgile- 
rinin verilmesi, bu açıların çizilmiş halde bize veril- 
mesi anlamına gelir. Eş üçgenler tek üçgen gibi 
düşünülür. 


2. Üç kenar uzunluğu verilen üçgenin çizimi 


Üç kenar uzunluğu verilen üçgenin çizilebilmesi için, 

verilen kenar uzunluklarının üçgen eşitsizliğini sağla- 

ması gerekir. 

j a<b tc ise, 

(BC| <a çizilir. 

B merkezli c yarıçaplı 

; C merkezli b yarıçaplı 

“XD çemberlerin kesim nok- 
talarından biri A noktası 
olarak belirlenir. ABC 
üçgeni çizilmiş olur. 


b-s-cz-a olursa 


Bc ib cd üçgen çizilemez 
e. bsc<a olursa 
—— - üçgen çizilemez. 


WE 


Örnek 1: 


Aşağıda bilgileri verilen şekillerden hangileri sabit 
bir üçgen belirtir? 


Li as8cm,b-7cm, c-6cm 

11. m(A) - 509, mf) - 60* 

Il az9cm, b-3cm,cs4cm 
NM. m(A) - 1009, b -3cm, c-5cm 


Çözüm: 


a - 8 cm olacak şekilde (BC) alınır. 
B merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilir. 


C merkezli 6 cm yarıçaplı çember çizilir. Dolayısıyla 
ABC üçgeni çizilir. 


Ii. Bu bilgiler üçgen çizimi için yeterli değildir. 
Çünkü bir üçgenin çizilebilmesi için üç eleman 
gerekir ve bunlardan en az bir tanesi uzunluk 
olmalıdır. 


(BC| — 9 cm olacak şekilde (BCJ alınır. 


B merkezli 3 cm yarıçaplı çember ve C merkezli 4 cm 
yarıçaplı çember çizildiğinde bunlar kesişmeyeceğin- 
den üçgen çizilemez. 


Pal 
m(GAB) — 1009 alınır. 
b-3cmve 
c - 5 cm uzunluklar 


alınır. ABC üçgeni 
çizilir. 


-izimler 


eomeirik Yer ye 


GO 
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Soru 1: 
(BC|x7cm 
JAB| <3cm 
JAC| <5 cm 


olacak şekilde bir 
ABC üçgeni çizile- 
cektir. 
Buna göre, yukarıdaki çizimlerden sonra A nok- 
tasının bulunabilmesi aşağıdaki işlemlerden 


hangisi yapılmalıdır? 


A) (BCJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 

B) C merkezli 5 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
C) C merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizmeli 

D) (BCI ye 5 cm uzaklıkta paralel doğru çizmek 
E) B merkezli 5 cm yarıçaplı çember çizmek 


WA 


Soru 2; 


Aşağıdaki üçgenlerden hangisi sadece pergel ve 
cetvel kullanılarak cizilemez? 


A) B) 
A 
ZN 
5 N 
B 10 Cc B ETC 
Gc) D) 
A A 
<N 
Bp $ c B 7 Gc 
E 
e 
a 
B 8 e 


Örnek 1: 


İki kenar uzunluğu ile bu kenarlar arasında kalan | A ABC bir üçgen 
açının ölçüsü verilen üçgenin çizimi | a 5 m(ABT) — 60" 
D | |(AC| 7cm 
A , A 
i Re e GC — İ 
” | b&in o < a < b ise iki üçgen çizilebilir. B 8 |BC| > 8 cm ise 
| AB,C ve AB,C 
JAB| — xin alacağı değerler toplamı kaç cm dir? 
B a Cc 
a,c ve m(B) veriliyor. iv. ç 
m(B) — e olacak şekilde (BD ışını çizilir. e >3 Çözüm: 
|IBA| - c olacak şekilde A noktası bulunur. | ia ai i 
A ve C noktaları birleştirilirse ABC üçgeni çizilmiş | Gi 
| ba ise bir tek ABC üçgen çizilir. 
İki kenar uzunluğu ile bu kenarlar arasında | 
olmayan bir açısı verilen üçgenin çizimi | b) |BC| za, |AC|-b, m(A)-a>90' ise , 
| 
a) |BC| -a, JACJ-b m(A)—-w<390* veriliyor. ğ 
Ni 
ı i (BC| <8 cm 
i | 
(AC| 7cm 


m(ABE) — 60* 


a<b ise ABC üçgeni çizilemez * olan üçgenin çizimi yapılırken 609 lik açının kolların- 


| : odan IBC| — 8 cm olacak şekilde C alınır. 
(CD / TAB 


i : C merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilir. Çember ile 
a<b.sina ise 


i (BX ışınının kesişimi A noktasıdır. 
ABC üçgeni çizilemez. 


|AC| - 7 > 4v3 olduğundan C merkezli çember 
çizilirse (BX ışınını A, ve A, noktalarında keser. Bu 
nedenle A,BC ve A,BC olmak üzere iki üçgen oluşur. 
Buradan |AB| - 3 cm ve |AB| < 5 cm bulunur ki x 


in alacağı değerler toplamı 8 cm olur. 


b <a ise bir tek ABC üçgeni çizilebilir. 


-b.sinc ise bir tane ABC üçgeni çizilebilir. 


e e 


Örnek 2: 


e 
iğ mM(ABC) — 1109 
xe, 
ii (BC| 7cm 
“1109 
a JAC| <9 cm olacak 


şekilde bir ABC üçge- 
ni çizilecektir. 
Üçgenin A noktasını bulmak için hangi işlem yapıl- 
malıdır? 


Çözüm: 


C merkezli |(AC| — 9 cm yarıçaplı çemberin çizilme- 
siyle C noktasına 9 cm uzaklıktaki noktalar işaretlen- 
miş olur. 


Bu çember çizilirse |AC| > |BC| olduğundan C 
merkezli çember (BX ışınını bir noktada keser ve bu 
nokta A noktasıdır. 


Bir ABC üçgeninde m(ÂBE) >90* ve 
JAG| > |BC| ise sadece bir ABC üçgeni çizilir. 


ELA 


A ABC bir üçgen 
e 

2) —— 
> Pi > JAC| — 10cm 
|BC| < 14cm 


Yukarıdaki verilere göre, Alan(ABC) nin en kücük 
değeri kaç cm? dir? 


A) 28 B) 28v2 C) 36 D) 42 E) 56 


Soru 2: 


Aşağıda verilen bilgilerden hangileri ile sadece bir 
ücgen çizilebilir? 


1. mA) 309, JAC| - Sem, JAB| -4cm 

İN. m(ÂBG) > 1009, |BC| < 6cm, JAC|J 8cm 
IN. mM(ABC) — 60“, (BC| <6cm, |AC| «8cm 
A) Yalnız | 


B) | veli C) Il ve İl 


4 
D) Yalnız il E) Lil ve il 


Soru 3: 
A ABC bir üçgen 
A,B, D doğrusal 
R (AB|-JAF|J|JBD| 
EF x G JAC|<|ED| 
(BE| 3cm 
D k |EC| >Xx 


Yukarıdaki verilere göre, x kaç cm dir? 


/ ” 
A)2 B) 3 c)2v2 D) 3v2 E) 6 
Soru 4: 
A ABC bir üçgen 
li 

m(ÂBÜ) - 60* 

5 ç (BD|<|DG| 3 cm 
e |AE||EC| 
B 3 D 3 C 


Yukarıdaki üçgen pergel ve cetvel kullanılarak 
çizilecektir. ABC üçgeninin çizilebilmesi için ilk 
önce hangi üçgenin çizilmesi gerekir? 


V 
A ABD BJADC C)JADE D) EDC E) BEC 


TAİ 


Bazı Yardımcı Elemanları Verilen Üçgenlerin Çizi- 


mi 


a,h,,€ elemanları verilen üçgenin çizimi 


BC doğrusu çizilir. |BC| — a olacak şekilde B ve C 
noktaları belirlenir. BC doğrusuna h, uzaklıkta d pa- 
ralel doğrusu çizilir. Sonra B merkezli c yarıçaplı çem- 
beri çizilir. Çemberlerin d doğrusunu kestiği nokta A 
noktası olur. 


d h<c ise iki 
üçgen vardır 
A,BC ve A,BC 


Gc h, ise bir 
tek ABC dik üç- 
geni çizilir. 


* 
A 


e 


a c<h, ise 
ABC üçgeni 
çizilemez. 


Düzlemde bir doğruya eşit uzaklıktaki noktaların 
geometrik yeri iki paralel doğrudur. Yani BC ye 
paralel d, ved, doğruları olmak üzere iki tane 
eşit uzaklıkta doğrular çizilir. Fakat iki tarafta 
oluşan üçgenler eş üçgen olacağından bu 
üçgenler bir üçgen sayılır. Bundan dolayı BC 
nin diğer tarafında oluşan üçgenler çizilmemişiir. 


İ - Geomeirik Yer ve Cizimi 
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(BC| <8 cm 

JAC| <4cm 

h, > 4 cm olacak şe- 
kilde bir ABC üçgeni 
çizilecektir. 


Yukarıdaki işlemlerden sonra A noktasının bulu- 
nabilmesi için hangi işlem yapılmalıdır? 
Çözüm: 


E , #4cm ise A nok- 
——> 


tası BC ye 4 cm 
uzaklıktaki noktaların 


geometrik yeri 
üzerindedir. 


Burada DE doğrusu ile C merkezli 4 cm yarıçaplı 
çemberin kesim noktası A noktasıdır. Yani üçgenin 
tamamlanabilmesi için, BC ye uzaklığı 4 cm olan 
paralel doğru çizilmelidir. 


Örnek 2: 


a-8cm, h, 3cm, b-5cm 
Yukarıdaki bilgileri verilen ABC üçgeni çizilecektir. 


Buna göre |AB| nin alabileceği değerler toplamı 
kaç cm dir? 


Çözüm: 


ABC üçgeninin çiziminin yapılabilmesi için; 
(BC| <8 cm alınır. 
(BCI ye 3 cm uzaklıkta paralel doğru çizilir. 


b < 5cm olduğundan C merkezli 5 cm yarıçaplı çem- 
ber çizilirse d doğurusunu A, ve A, noktalarında 
kesecektir. Dolayısıyla bu bilgilerle A,BC ve A,BC 
olmak üzere iki tane üçgen çizilir. 


WI 


A,BC ve A,BC üçgenlerinde gerekli işlemler yapılırsa 
|A,B| > 5 cm ve JA,B| — 3v17 cm bulunur. 


Buradan, |AC| nin alabileceği değerler toplamı 
(817 * 5) cmdir. 


Soru 1: 


Aşağıdaki verilerden hangileri ile en az bir tane 


sabit ABC üçgeni çizilebilir? 


L as6cm, h, s5cm, cs4cm 

ii a 9cm, h, > 7cm, c-—7cm 

Ili a—5cm, h, <4 cm, c-6cm 

VA 

G) il vellii 


A) Yalnız | B) Yalnız !l 


D) Yalnız Il E) Lil veli 


Soru 2: 
Bir ABC üçgeni için, a—5cm, c—5cm ve 
h, -4cm bilgileri verilmiştir. 


Buna göre, |AC| nin alabileceği değerler toplamı 
kaç cm dir? 


V 
A)2/.5 B)4a/5 GC 6/5 D)sy/5 Ej10v5 


a,h,, V. elemanları verilen ABC üçgeninin çizimi 


BC doğrusu çizilir. |BC| — a olacak şekilde B ve C 
noktaları belirlenir. BC doğrusuna h, uzaklıkta d pa- 
ralel doğrusu çizilir. (BC) nin ortak noktası D noktası 
bulunur ((BD| -— |DC)) 


Sonra D merkezli V. yarıçaplı çember çizilir. Çem- 
berin d doğrusunu kestiği nokta, A noktası olur. 


h,<V, ise iki üçgen 
> 
/“d vardır. 


A,BC ve A,BC 


JAB| < |AG| olur. 
ve bir tek ABC ikizke- 
nar üçgeni çizilebilir. 


D E BC // DE 
<< -—— —e——> 
: az8cm 
* 
j h, 4cm 
B a — V, -6 cm olacak 
şekilde ABC üçgeni 
çizilecektir. 


Yukarıdaki şekilde yapılan işlemlerinden sonra A 
noktasının bulunabilmesi için hangi işlem yapıl- 
malıdır? 


Çözüm: 

V, > 6 cm olduğu 
için (BCJ nin orta 
noktasını merkez ka- 
bul eden 6 cm yarı- 
çaplı çember çizilirse 
A, ve A, noktaları 
bulunur. 


A,BC ve A,BC üçgenleri eş üçgenlerdir. 


WA 


Soru 1: 


Aşağıda verilen bilgilerden hangisi ile sabit üçgen 
çizilemez? (1 den fazla üçgen oluşabilir.) 


/ 

A)as4cm B)as6cm Ca z9cm 
, > Sem h, <S5cm h, 7cm 
V, 28cm V, 5cm 'bs7cm 

D)a-10cm Eas6cm 
h, s5cm cz4cm 
V, z6cm V, x5cm 
Soru 2: 


Aşağıdakilerden hangileri üçgen belirimez? 


iL as idcm h, 6cm h, #5cm 
Ii. cs4cm az-22cm V, 6cm 
Ii. h, <6/Zcm c-6cm m(AÂ) — 100* 
A) Yalnız | B) Yalnız Il C) Yalnız lil 
/ 
D) ivell E) il ve il 
Soru 3: 


Aşağıdaki verilenden hangileri tek üçgen belirtir? 
1. |(AB| < |JAC| -7cm ve m(A) — 40" 
Ii. (AB| - (BC| x>S5cmveh, 3cm 
Ni. JAB| < |(AC| >S5cmveh,s3cm 
A) Yalnız | 


B) Yainiz Il GC) Yalnız (li 


/ 
D)ivelii EY il ve Kl 
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(BC| xaçizilir. Ni 
m(8) - o olacak 
şekilde (BD ışını 


çizilir. 


BC doğrusuna, h, uzaklığındaki paralel d doğrusu- 
nun (BD ışınını kestiği yer A noktası olur. 


Örnek 1: 
Yİ m(ÂBE) - 459 
Pi (BC| 7cm 
a h, <4cm olacak şe- 
p İsi kilde ABC üçgeni çizi- 
B 7cm G lecektir. 


Yukarıdaki şekilde A noktası aşağıdakilerden 
hangisi ile (BX ışınının kesim noktasıdır? 


Çözüm: 


2 h, > 4 cm ise, A 
A N 
> noktası BC doğrusu- 


na 4 cm uzaklıkta pa- 


İL ralel d doğrusu üze- 
V-45 
B 7 cm Cc 


rindedir. 


Yani, A noktası (BX ışını ile BC doğrusuna 4 cm uza- 
klıktaki d doğrusunun kesim noktasıdır. (d // BC) 


TM 


La, h, c ve h, zc 


Vay 


Re m(B) 
MN a, Vey h, ve Ek 
IV. h,, Vo m(B) 


v.mÂ), m(B), m 
Yukarıdaki elemanları verilen gruplardan hangileri 
ile bir tek ücgen çizilebilir? 


4 
A)LIl vellli B)i,l,IV ve V OLILIN ve IV 
D) ll Ii, IV ve V EYL, NI, IV ve V 
Soru 2: 
— m(DAB) — 30* 
JAB| 4cm ve 
(AB) kenarına âit 
30 yüksekliği 5 cm olan 
A 4 B 


ABCD paralelkenarı 
çizilecektir. 
C noktasının bulunabilmesi için aşağıdaki işlem- 
lerden hangilerinin yapılması gerekir? 


I. AB ye 5 cm uzaklıkta paralel doğru çizmek 

II. B noktasından JAX ışınınına paralel doğru çizmek 
IN. B den JAX ışınına dik doğru çizmek 
A) Yalnız | 


B) Yalnız 11 CO) HI ve IV 


Z 
D) i veli E) Ive IV 


a,b tG, m(B) elemanları verilen ABC üçgeninin 
çizimi 

DBC üçgeni çizilir. 
IDCJ nin orta dik- 
mesinin |BDJ yi 
kestiği nokta A 
noktasıdır. A ile C 
noktaları birleştiri- 
lirse ABC üçgeni 
çizilmiş olur. 


Örnek 1: 
Pi 
D m(ABO) > 30* 
as-6cm 
â H b*-c-7/cm 
30” 
B 6 G 


Yukarıdaki verilere göre, ABC üçgeninin çizilebil- 
mesi için ilk önce hangi üçgenin çizilmesi gere- 
kir? 


Çözüm: 


D 
7 
A H 
30” 
B 6 C 


Daha sonra |CDJ nin orta dikme doğrusu çizilir. Bu 
doğrunun (BD) yi kestiği yer A noktası olur. 


ABC üçgeninin çi- 
zimine başlarken 
Pe 
m(ABC) > 30” 
“İBDİ -7cm 


1BC| 6cm olacak 


şekilde BCD üçgeni 
çizilir. 


WA 


A (ABI 1 (ADI 
i JAB| -4cm 
7 
|(AD| 7cm 
B 
D 


Yukarıdaki ABD üçgeninden faydalanarak, c > 4 cm, 
bs-a-7cm, m(BAĞ) 909 olan ABC üçgeni çizile- 
cektir. 

Buna göre, C noktasının bulunabilmesi için aşağı- 
daki işlemlerden hangisi yapılmalıdır? 


A) A merkezli 4 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
B) B merkezli 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
C) (BDJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 
D) (ADI nin orta dikme doğrusu çizilmeli 


E) (ABI nin orta dikme doğrusu çizilmeli 


Soru 2: 

KBC bir üçgen 

|KB| > (V5*1) cm 

1BG| — (5-1) cm 
an 

m(KBO) > 72“ 


a — 
B V5-1 e 


Yukarıdaki üçgenden faydalanarak b*tc — 5-4-1) cm 
Ca .. . . » 
ve m(ÂBG) — 729 olan ABC üçgeni çizilecektir. 


Buna göre, A noktasının bulunabilmesi için aşağı- 
dakilerden hangisi yapılmalıdır? 


A) (KCJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 
B) JKBJ nin orta dikme doğrusu çizilmeli 
GC) (BCI nin orta dikme doğrusu çizilmeli 
D) (BCJ ye paralel 2 cm uzaklıkta doğru çizilmeli 


Pei iü : 
E) KBC açısının açıortayı çizilmeli 


Gianmnetrik Yar va Cizimler 


EMAAAETDİ 


a,c -b, m(B) elemanları verilen ABC üçgeninin 
çizimi 

Önce DBC üçgeni 
çizilir. (DGI nin orta 
dikmesinin (BD nı 
kestiği A noktası 
işaretlenerek, A ile 
C noktaları bir- 
leştirilir. 


Örnek 1: 


Sadece pergel ve cetvel yardımıyla 
Pam 
m(BAĞ) -90*, b-c3v2cm 


a-5cm olan bir ABC üçgeni çizilecektir. 


Bu üçgenin çizilebilmesi için hangi işlemler yapıl- 
malıdır? 


Çözüm: 


Önce 3/2 cm uzunluğu elde edilmelidir. Bunun için 


K 'KLM ikizkenar dik 
üçgeni çizilip 
v2 ğ 
N Bö 3v2 cm uzunluğu 
elde edilir. 
L 3 M 


— i 
m(BDĞ) — 1359, |CD| — 3vV2 cm ve |(BC| - 5 cm 
olacak şekilde BDC üçgeni çizilir. Daha sonra (BD)| 
nin orta dikme doğrusu çizilirse ABC üçgeni çizilmiş 
olur. 


WE 


Soru 1: 


Pm 
M(ABC) 60, c-b—icm, a-5cm 


olan bir ABC üçgeninin alanı kaç cm? dir? 


4 
A) 10v3 B) 5v3 C) 5v2 D) 5 E) 4 


Soru 2: 


D B Cc E 


m(DAB) — 259, m(AED) -40* 
m(ÂBE) — 509, m(ACB) -80* 
Çevre(ABC) — 10 cm 


Yukarıdaki şekilde ABC üçgeninin çizilebilmesi 
için önce hangi yardımcı üçgenin çizilmesi 
gerekir? 
A) ABE 


B) ACE C) ACD 


/ 
D) ADB E) ADE 


TEST - 1 


Düzlemde bir d doğrusundan 2 birim uzaklıkta 
bir P noktası alınıyor. 


P noktasına 3 birim ve d doğrusuna 1 birim 
uzaklıktaki noktaların geometrik yeri aşağı- 
dakilerden hangisidir? 


AyBir nokta B) İki nokta C) Üç nokta 
DI Dört nokta E) Beş nokta 
is K dı / d, 
< 
IBD||DC|53 cm 
5 IKL| 5cm 
da 
<———i > 
a 


Yukarıdaki şekilde |BC| - 6cm,h, — 5 cm ve 
V, - 7 cm olan bir ABC üçgenini çizebilmek 
için aşağıdaki işlemlerden hangisi yapıl- 
malıdır? 


A) B merkezli, 5 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
B) B merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
C) D merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 
D) d, den7cm uzaklıkta bir doğru çizilmeli 

E) C merkezli, 7 cm yarıçaplı çember çizilmeli 


ABC üçgeninin köşelerine eşit uzaklıkta olan 
bir D noktası için en doğru ifade aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


A) Yüksekliklerin kesim noktası 

B) Kenarortayların kesim noktası 

C) Açıortayların kesim noktası 

D) Kenar orta dikmelerinin kesim noktası 
E) İç teğet çemberin merkezi 


WE 


Düzlemde, A ve B gibi sabit iki noktadan aynı 
anda geçen çemberlerin merkezlerinin geo- 
metrik yeri için aşağıdaki ifadelerden hangisi 
söylenemez? 


A) A ve B noktalarına eşit uzaklıktaki noktalar 
kümesidir. 


B) (ABJ nin orta dikme doğrusudur. 


C) (ABJ nin orta noktasına teğet çemberlerinin 
merkezleridir. 


D) Eşit kenarları (AC) ve JBCJ olan ABC ikizke- 
nar üçgenlerinde C noktalarıdır. 


E) ABC eşkenar üçgenlerinin ağırlık merkez- 
leridir. i 


Aşağıdakilerden hangisi, paralel d, ve d, 
doğrularına eşit uzaklıktaki noktaların geo- 
metrik yerini ifade etmez? 


A) d, iled, doğrularının her ikisinede teğet çem- 
berlerin merkezleri 


B) Karşılıklı kenarları bu doğruların üzerinde olan 
karelerin köşegenlerinin kesişim noktaları 


GC) Karşıkılıklı kenarları bu doğrular Üzerinde 
olan paralelkenarların ağırlık merkezleri 


D) Uç noktaları d, ve d, doğruları üzerinde bulu- 
nan doğru parçaların orta noktaları 

E) Bir köşesi d, doğrusu üzerinde, diğer 
köşeleri d, doğrusu üzerinde bulunan eşke- 
nar üçgenlerin ağırlık merkezleri 


Yalnız pergel ve bölmelenmemiş bir cetvelle 
aşağıdakilerden kaç tanesi çizilebilir? 


1. Verilen bir doğru parçasının orta dikmesi 

İL. Verilen bir açının açıortayı 

Ili. Bir doğruya dik olan ve dışındaki bir nok- 
tadan geçen doğru 

IV. Bir doğruya paralel olan ve dışındaki bir nok- 
tadan geçen doğru 

V. Bir doğruya dik olan ve üzerindeki bir nok- 
tadan geçen doğru 


aamanirik Var va Cizimlear 
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TEST - 1 


7. Bir kenarının uzunluğu verilen aşağıdaki üç- 
genlerden hangisi cetvel ve pergel yardımıy- 
la cizilemez? 


A) İkizkenar dik üçgen 

B) Taban açısı 209 olan ikizkenar üçgen 
G) Açıları 309 - 60“ - 909 olan üçgen 

D) Tepe açısı 15 olan ikizkenar üçgen 
E) Eşkenar üçgen 


8. O merkezli, r yarıçaplı çemberin iç bölgesinde 
sabit bir P noktası alınıyor. 


P noktasından geçen kirişlerin orta nokta- 
larının geometrik yeri aşağıdakilerden hangi- 
sidir? 

A) (OPJ çaplı çember 

B) — yarıçaplı çember 


G) P merkezli, r yarıçaplı çember 


WA 


D) O merkizine > uzaklığında bir kiriş 


E) JOPJ yarıçaplı çember 


D i B G E 


Çevresinin uzunluğu ile birlikte ABC ve ACB açı- 
larının ölçüleri verilen, ABC üçgeninin çizilmesi 
için yukarıdaki taslak şekil çizilmektedir. 


Buna göre, ilk önce yardımcı üçgen olarak 
hangi üçgen çizilmelidir? 


A)JADE B)JADC C)AEB D)ADB E) AEC 


co 
CI 
v7 
| 
Ni 
en 
ri 
En 
ri 


10. 


11. 


A (BD, ABC açısının 
açlortayı 
D Ee (BD 
E 
B Cc 


E merkezli bir çember için aşağıdaki ifadeler- 
den hangileri kesinlikle doğrudur? 


I. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 
kollarına uzaklığından büyük ise çember, açı 
kollarını dört noktada keser. 


. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 
kollarına uzaklığına eşit ise çember, açı kolla- 
rınına iki noktada teğettir. 


. Çemberin yarıçap uzunluğu, E noktasının açı 
kollarına uzaklığından küçük ise çember, açı 
kollarını bir noktada keser. 


A) Yalnız! B) Yalnız li G)iveli 
D) li ve ili E)lilivelli 
Xx JAB| < 10cm 
m(B) - 50* 
, 28cm 
N 50" 
A 10 B 


Yukarıda üç elemanı verilen ABC üçgeni, verilen 
taslak şekil tamamlanarak çizilecektir. 


Buna göre, üçgenin C köşesi |(BX ışını ile 
aşağıdakilerden hangisinin kesim noktası 
olur? 


A) (ABI) nin kenar orta dikmesi 


B) |AB| kenarına 8 cm uzaklığında paralel bir 
doğru 


C) Merkezi JABI nin ortası 8 cm yarıçaplı çember 
D) Merkezi A olan 6 cm yarıçaplı çember 
E) Merkezi B olan 8 cm yarıçaplı çember 


